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Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 
 
 

“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига Елемeната налазимо садржај рашчлањен на шест делова. Једино уколико ће негде неки од тих делова бити 

непотребан моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. ...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика Египта, Месопотамије и Старе Грчке 

Математички факултет Београд, дигитално издање (http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)). Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

Током рашчлањивања претставки по Проклусу одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како је у листи која непосредно претходи представљено.  
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Пропозиције 

 
1. 
Ако су дате две дужи па је једна од њих неподељена а друга подељена на 

колико било отсечака, правоугаоник обухваћен овим двема дужима једнак је 

збиру правоугаоника обухваћених неподељеном дужи и сваким од отсечака. 

2. 
Ако се дата дуж произвољно подели, збир правоугаоника обухваћених целом 

дужи и сваким од обају отсечака једнак је квадрату на целој дужи. 

3. 
Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, правоугаоник обухваћен 

целом дужи и једним од отсечака једнак је збиру правоугаоника обухваћена 

обама отсечцима и квадрата на првом отсечку. 

4. 
Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру 

квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 

Последица 

Из тог је јасно да су код квадрата паралелограми на дијагонали квадрати. 

5. 
Ако се дата дуж подели двема тачкама и на једнаке и на неједнаке делове, биће 

збир правоугаоника обухваћена неједнаким деловима целе дужи и квадрата на 

дужи између деоних тачака једнак квадрату на половини дужи. 

6. 

Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир 

правоугаоника обухваћена целом дужи са продужењем и тим продужењем и 

квадрата на половини дате дужи једнак квадрату на дужи састављеној од 

половине прве дужи и додате друге дужи. 

7. 
Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на 

целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника 

обухваћена целом дужи и тим отсечком и квадрата на другом отсечку. 

8. 
Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, биће збир четвороструког 

правоугаоника обухваћена целом дужи једним отсечком и квадрата на другом 

отсечку једнак квадрату нацртаном на дужи састављеној од дате дужи и првог 

отсечка. 

9. 
Ако се нека дуж подели двема тачкама на једнаке и на неједнаке отсечке, збир 

квадрата на неједнаким отсечцима целе дужи једнак је двоструком збиру 

квадрата на половини целе дужи и квадрата на отсечку између деоних тачака. 

10. 
Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир квадрата на 

целој дужи заједно са продужењем и квадрата на продужењу дужи једнак 

двоструком збиру квадрата на половини прве дужи и квадрата нацртана на 

дужи састављеној од половине дате дужи и продужења као једној дужи. 

11. 
Дату дуж поделити тако да правоугаоник обухваћен целом дужи и једним 

отсечком буде једнак квадрату на другом отсечку. 

12. 

У сваком тупоуглом троуглу квадрат на страни спрам тупог тугла је већи од 

збира квадрата на странама што образују туп угао за двоструки правоугаоник 

обухваћен од једне стране тупог угла, наиме оне на чије продужење пада 

спуштена нормала, и од растојања те нормале од темена тупог угла. 

13. 

У сваком оштроуглом троуглу квадрат на страни спрам оштрог угла мањи је од 

збира квадрата на странама које образују оштар угао за двоструки 

правоугаоник обухваћен једном страном оштрог угла, наиме оном на коју је 

спуштена нормала, и растојањем те нормале од темена оштрог угла. 

14. 

Констуисати квадрат једнак датој праволинијској слици. 

 

 

Дефиниције 

 

1. За сваки правоугли паралелограм се каже да је обухваћен двема дужима које образују 

прав угао. 

2. Нека се у сваком паралелограму ма који од паралелограма на његовој дијагонали заједно 

са обема допунама назове гномон. 
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II. 1 

 

Ако су дате две дужи па је једна од њих неподељена а друга подељена на 

колико било отсечака, правоугаоник обухваћен овим двема дужима 

једнак је збиру правоугаоника обухваћених неподељеном дужи и сваким 

од отсечака. 

 

Нека су A и B  две дужи; нека се B  подели произвољно тачкама  и E.  

 

Тврдим да је правоугаоник обухваћен дужима A и B  једнак збиру 

правоугаоника обухваћених дужима A и B , A и E и A и E . 

 

Повуче се под правим углом на B  кроз тачку B права BZ [I.11]
1
 и пренесе се 

BH једнако A [I.3]
2
, повуче се кроз тачку H права H  паралелно B  [I.31]

3
, и 

кроз тачке , E,  повуку се праве K, E ,  паралелно правој BH. 

 

 
 

Правоугаоник B  је једнак збиру правоугаоника BK, , E . Међутим, B  је 

правоугаоник са странама A и B , јер је обухваћен дужима BH и B , а BH је 

Ἐὰλ ὦζη δύν εὐζεῖαη, ηκεζῇ δὲ ἡ ἑηέξα αὐηῶλ εἰο ὁζαδεπνηνῦλ ηκήκαηα, 

ηὸ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ὑπὸ ηῶλ δύν εὐζεηῶλ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ὑπό ηε 

ηῆο ἀηκήηνπ θαὶ ἑθάζηνπ ηῶλ ηκεκάηωλ πεξηερνκέλνηο ὀξζνγωλίνηο.  

 

Ἔζηωζαλ δύν εὐζεῖαη αἱ Α, ΒΓ, θαὶ ηεηκήζζω ἡ ΒΓ, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὰ Γ, Δ 

ζεκεῖα:  

 

ιέγω, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, ΒΓ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ηε ὑπὸ ηῶλ 

Α, ΒΓ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ Α, ΓΔ θαὶ ἔηη ηῷ ὑπὸ ηῶλ Α, ΔΓ. 

 

 Ἤρζω γὰξ ἀπὸ ηνῦ Β ηῇ ΒΓ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΒΕ, θαὶ θείζζω ηῇ Α ἴζε ἡ ΒΖ, θαὶ 

δηὰ κὲλ ηνῦ Ζ ηῇ ΒΓ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΖΘ, δηὰ δὲ ηῶλ Γ, Δ, Γ ηῇ ΒΖ 

παξάιιεινη ἤρζωζαλ αἱ ΓΚ, ΔΛ, ΓΘ. 

 

 
 

 Ἴζνλ δή ἐζηη ηὸ ΒΘ ηνῖο ΒΚ, ΓΛ, ΔΘ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΒΘ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, ΒΓ: 

                                                 
1 I. 11 Из дате тачке на датој правој повући праву под правим углом према датој правој. 
2 I. 3 Ако су дате две неједнаке дужи, на већу пренети дуж једнаку мањој. 
3 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
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једнак A. Исто тако је BK правоугаоник обухваћен дужима A и B , јер је 

обухваћен дужима HB и B , а HB је једнако A. Тако исто је и правоугаоник 

 обухваћен дужима A и E, јер је K, као и BH [I.34]
1
, једнако A. Слично и 

E  је са странама A и E . Према томе је правоугаоник са странама A и B  

једнак збиру правоугаоника са странама A и B , A и E и A и E . 

 

На овај начин, ако су дате две дужи па је једна од њих неподељена а друга 

подељена на колико било отсечака, правоугаоник обухваћен овим двема 

дужима једнак је збиру правоугаоника обухваћених неподељеном дужи и 

сваким од отсечака. А то је требало доказати. 

 

πεξηέρεηαη κὲλ γὰξ ὑπὸ ηῶλ ΖΒ, ΒΓ, ἴζε δὲ ἡ ΒΖ ηῇ Α: ηὸ δὲ ΒΚ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, 

ΒΓ: πεξηέρεηαη κὲλ γὰξ ὑπὸ ηῶλ ΖΒ, ΒΓ, ἴζε δὲ ἡ ΒΖ ηῇ Α. ηὸ δὲ ΓΛ ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ Α, ΓΔ: ἴζε γὰξ ἡ ΓΚ, ηνπηέζηηλ ἡ ΒΖ, ηῇ Α. θαὶ ἔηη ὁκνίωο ηὸ ΔΘ ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ Α, ΔΓ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ Α, ΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ηε ὑπὸ Α, ΒΓ θαὶ ηῷ ὑπὸ Α, ΓΔ 

θαὶ ἔηη ηῷ ὑπὸ Α, ΔΓ. 

 

Ἐὰλ ἄξα ὦζη δύν εὐζεῖαη, ηκεζῇ δὲ ἡ ἑηέξα αὐηῶλ εἰο ὁζαδεπνηνῦλ ηκήκαηα, ηὸ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ὑπὸ ηῶλ δύν εὐζεηῶλ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ὑπό ηε ηῆο 

ἀηκήηνπ θαὶ ἑθάζηνπ ηῶλ ηκεκάηωλ πεξηερνκέλνηο ὀξζνγωλίνηο: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

                                                 
1 I. 34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 
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II. 2 

 

Ако се дата дуж произвољно подели, збир правоугаоника обухваћених 

целом дужи и сваким од обају отсечака једнак је квадрату на целој дужи. 

 

Нека се дуж AB произвољно подели тачком .  

 

Тврдим да је правоугаоник обухваћен дужима BA и B  заједно са 

правоугаоником обухваћеним дужима BA и A  једнак квадрату на AB. 

 

Нека се нацрта на AB квадрат A EB [I.46]
1
 и повуче кроз  права Z 

паралелна ма којој од правих A  и BE [I.31]
2
. 

 

 
 

Правоугаоник AE једнак је збиру правоугаоника AZ и E. Међутим 

правоугаоник AE је квадрат на AB, затим је AZ правоугаоник на BA и A , јер 

је обухваћен дужима A и A , a A је једнако AB, најзад је E правоугаоник 

са странама AB и B , јер је BE једнако AB. Према томе је правоугаоник 

обухваћен дужима BA и A  заједно са правоугаоником обухваћеним дужима 

AB и B  једнак квадрату на AB. 

 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ἑθαηέξνπ ηῶλ 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ὅιεο ηεηξαγώλῳ.  

 

Δὐζεῖα γὰξ ἡ ΑΒ ηεηκήζζω, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ:  

 

ιέγω, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ὑπὸ ΒΑ, ΑΓ 

πεξηερνκέλνπ ὀξζνγωλίνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΓΔΒ, θαὶ ἤρζω δηὰ ηνῦ Γ 

ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΓ, ΒΔ παξάιιεινο ἡ ΓΕ.  

 

 
 

Ἴζνλ δή ἐζηη ηὸ ΑΔ ηνῖο ΑΕ, ΓΔ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΑΔ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ, 

ηὸ δὲ ΑΕ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ: πεξηέρεηαη κὲλ γὰξ ὑπὸ 

ηῶλ ΓΑ, ΑΓ, ἴζε δὲ ἡ ΑΓ ηῇ ΑΒ: ηὸ δὲ ΓΔ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ἴζε γὰξ ἡ ΒΔ ηῇ 

ΑΒ. ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ κεηὰ ηνῦ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ 

ηεηξαγώλῳ.  

                                                 
1 I. 46 На датој дужи конструисати квадрат. 
2 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
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На овај начин, ако се дата дуж произвољно подели, збир правоугаоника 

обухваћених целом дужи и сваким од обају отсечака једнак је квадрату на 

целој дужи. А то је требало доказати. 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ἑθαηέξνπ ηῶλ 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ὅιεο ηεηξαγώλῳ: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη. 
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II. 3 

 

Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, правоугаоник 

обухваћен целом дужи и једним од отсечака једнак је збиру правоугаоника 

обухваћена обама отсечцима и квадрата на првом отсечку. 

 

Нека се дуж AB произвољно подели тачком .  

 

Тврдим да је правоугаоник обухваћен дужима AB и B  једнак збиру 

правоугаоника обухваћеног дужима A  и B и квадрата на B . 

 

Нека се нацрта на B квадрат EB [I.46]
1
, E  се продужи до Z и повуче се кроз 

A права паралелна ма којој од правих  и BE [I.31]
2
.  

 

 
 

Правоугаоник AE једнак је збиру правоугаоника A  и E. Међутим, 

правоугаоник AE је обухваћен дужима AB и B , јер је обухваћен дужима AB и 

BE, a BE је једнако B ; правоугаоник A  је обухваћен дужима A  и B, јер је 

 једнако B, a B је квадрат на B. Према томе правоугаоник обухваћен 

дужима AB и B  једнак је правоугаонику обухваћеном дужима A  и B и 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ἑλὸο ηῶλ 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ηε ὑπὸ ηῶλ ηκεκάηωλ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ πξνεηξεκέλνπ ηκήκαηνο 

ηεηξαγώλῳ.  

 

Δὐζεῖα γὰξ ἡ ΑΒ ηεηκήζζω, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὸ Γ:  

 

ιέγω, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ηε ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ηεηξαγώλνπ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΓΓΔΒ, θαὶ δηήρζω ἡ ΔΓ ἐπὶ ηὸ Ε, 

θαὶ δηὰ ηνῦ Α ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΓΓ, ΒΔ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΑΕ. 

 

 
 

 ἴζνλ δή ἐζηη ηὸ ΑΔ ηνῖο ΑΓ, ΓΔ: θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΑΔ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ: πεξηέρεηαη κὲλ γὰξ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΔ, ἴζε δὲ ἡ ΒΔ ηῇ 

ΒΓ: ηὸ δὲ ΑΓ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ἴζε γὰξ ἡ ΓΓ ηῇ ΓΒ: ηὸ δὲ ΓΒ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΒ 

ηεηξάγωλνλ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ηεηξαγώλνπ.  

                                                 
1
 I. 46 На датој дужи конструисати квадрат. 

2
 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
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квадрату на B . 

На овај начин, ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, правоугаоник 

обухваћен целом дужи и једним отсечком једнак је збиру правоугаоника 

обухваћена обама отсечцима и квадрата на првом отсечку. А то је требало 

доказати. 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ἑλὸο ηῶλ 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ηε ὑπὸ ηῶλ ηκεκάηωλ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ πξνεηξεκέλνπ ηκήκαηνο ηεηξαγώλῳ: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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II. 4 

 

Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је 

збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена 

отсечцима. 

 

Нека се дуж AB произвољно подели тачком . Тврдим да је квадрат на AB 

једнак збиру квадрата на A  и B и двоструког правоугаоника обухваћена 

дужима A  и B. 

 

Нека се нацрта на AB квадрат A EB [I.46]
1
 и повуче B , па кроз  права Z 

паралелна ма којој од правих A  и EB, а кроз H права K паралелна ма којој 

од правих AB и E [I.31]
2
.  

 

 
 

Пошто је Z паралелно A  и права B  сече сваку од њих, биће спољашњи 

угао HB једнак унутршњем сагласном углу A B [I.29]
3
. Али угао A B 

једнак је углу AB  јер је страна BA једнака A  [I.5]
4
; дакле угао HB једнак 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ἀπὸ ηῆο ὅιεο ηεηξάγωλνλ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ηκεκάηωλ ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ηκεκάηωλ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ.  

 

Δὐζεῖα γὰξ γξακκὴ ἡ ΑΒ ηεηκήζζω, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὸ Γ. ιέγω, ὅηη ηὸ ἀπὸ ηῆο 

ΑΒ ηεηξάγωλνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΓΔΒ, θαὶ ἐπεδεύρζω ἡ ΒΓ, θαὶ 

δηὰ κὲλ ηνῦ Γ ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΓ, ΔΒ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΓΕ, δηὰ δὲ ηνῦ Ζ 

ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΒ, ΓΔ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΘΚ.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΓΕ ηῇ ΑΓ, θαὶ εἰο αὐηὰο ἐκπέπηωθελ ἡ ΒΓ, ἡ ἐθηὸο 

γωλία ἡ ὑπὸ ΓΖΒ ἴζε ἐζηὶ ηῇ ἐληὸο θαὶ ἀπελαληίνλ ηῇ ὑπὸ ΑΓΒ. ἀιι' ἡ ὑπὸ ΑΓΒ 

                                                 
1
 I. 46 На датој дужи конструисати квадрат. 

2
 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 

3 I. 29 Ако права сече две паралелне праве, она гради унутрашње наизменичне углове једнаке, спољашњи угао једнак одговарајућем унутрашњем углу и два унутрашња 

угла са исте стране једнака двама правим угловима. 
4 I. 5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки 

међусобно. 
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је HB  па према томе страна B  једнака је страни H [I.6]
1
; међутим B је 

једнако HK и H једнако KB [I.34]
2
; дакле HKB је једнакостран 

четвороугао. Тврдим, сем тога, да је он правоугли; пошто је H паралелно 

BK (а сваку од њих сече права B), то збир углова KB  и H B износи два 

права угла [I.29]. Али KB  је прав угао, па је и B H прав; на тај начин су 

унутрашњи сагласни углови HK и HKB прави [I.34]. Према томе је HKB 

правоугли четвороугао, а и једнакостран, дакле он је квадрат и то на B. Из 

истих разлога и Z је квадрат и то на H, а то значи и на A  [I.34]; дакле Z 

и K  су квадрати на A  односно на B. Затим, пошто је правоугаоник AH 

једнак правоугаонику HE, a AH је правоугаоник обухваћен дужима A  и B, 

јер је H  једнако B, биће и HE једнак правоугаонику обухваћеном дужина 

A  и B. Према томе су AH и HE заједно једнаки двоструком правоугаонику 

од A  и B. А при томе су Z и K квадрати на A  односно на B. На тај 

начин четири правоугаоника Z, K, AH, HE једнаки су квадратима на A  и 

B и двоструком правоугаонику обухваћеном дужима A  и B. Али Z, K, 

AH, HE сачињавају цео A EB, квадрат на AB. Према томе је квадрат на AB 

једнак збиру квадрата на A  и B и двоструког правоугаоника обухваћена 

дужима A  и B. 

 

На овај начин, ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи 

једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника 

обухваћена отсечцима. А то је требало доказати. 

 

Последица 

 

Из тог је јасно да су код квадрата паралелограми на дијагонали квадрати. 

 

ηῇ ὑπὸ ΑΒΓ ἐζηηλ ἴζε, ἐπεὶ θαὶ πιεπξὰ ἡ ΒΑ ηῇ ΑΓ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΖΒ 

ἄξα γωλία ηῇ ὑπὸ ΖΒΓ ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΒΓ πιεπξᾷ ηῇ ΓΖ ἐζηηλ ἴζε: 

ἀιι' ἡ κὲλ ΓΒ ηῇ ΖΚ ἐζηηλ ἴζε, ἡ δὲ ΓΖ ηῇ ΚΒ: θαὶ ἡ ΖΚ ἄξα ηῇ ΚΒ ἐζηηλ ἴζε: 

ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΖΚΒ. ιέγω δή, ὅηη θαὶ ὀξζνγώληνλ. ἐπεὶ γὰξ 

παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΓΖ ηῇ ΒΚ [ θαὶ εἰο αὐηὰο ἐκπέπηωθελ εὐζεῖα ἡ ΓΒ ], αἱ ἄξα 

ὑπὸ ΚΒΓ, ΖΓΒ γωλίαη δύν ὀξζαῖο εἰζηλ ἴζαη. ὀξζὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΚΒΓ: ὀξζὴ ἄξα θαὶ ἡ 

ὑπὸ ΒΓΖ: ὥζηε θαὶ αἱ ἀπελαληίνλ αἱ ὑπὸ ΓΖΚ, ΖΚΒ ὀξζαί εἰζηλ. ὀξζνγώληνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ ΓΖΚΒ: ἐδείρζε δὲ θαὶ ἰζόπιεπξνλ: ηεηξάγωλνλ ἄξα ἐζηίλ: θαί ἐζηηλ ἀπὸ 

ηῆο ΓΒ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ηὸ ΘΕ ηεηξάγωλόλ ἐζηηλ: θαί ἐζηηλ ἀπὸ ηῆο ΘΖ, 

ηνπηέζηηλ [ ἀπὸ ] ηῆο ΑΓ: ηὰ ἄξα ΘΕ, ΚΓ ηεηξάγωλα ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ εἰζηλ. θαὶ 

ἐπεὶ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΖ ηῷ ΖΔ, θαί ἐζηη ηὸ ΑΖ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ἴζε γὰξ ἡ ΖΓ ηῇ 

ΓΒ: θαὶ ηὸ ΖΔ ἄξα ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ΑΓ, ΓΒ: ηὰ ἄξα ΑΖ, ΖΔ ἴζα ἐζηὶ ηῷ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. ἔζηη δὲ θαὶ ηὰ ΘΕ, ΓΚ ηεηξάγωλα ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ηὰ ἄξα ηέζζαξα 

ηὰ ΘΕ, ΓΚ, ΑΖ, ΖΔ ἴζα ἐζηὶ ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ. ἀιιὰ ηὰ ΘΕ, ΓΚ, ΑΖ, ΖΔ ὅινλ ἐζηὶ ηὸ 

ΑΓΔΒ, ὅ ἐζηηλ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ἀπὸ ηῆο ὅιεο ηεηξάγωλνλ ἴζνλ ἐζηὶ 

ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ηκεκάηωλ ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ηκεκάηωλ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

[ Πόξηζκα Ἐθ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη ἐλ ηνῖο ηεηξαγώλνηο ρωξίνηο ηὰ πεξὶ ηὴλ 

δηάκεηξνλ παξαιιειόγξακκα ηεηξάγωλά ἐζηηλ ]. 

 

 

                                                 
1
 I. 6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 

2
 I. 34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 
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II. 5 

 

Ако се дата дуж подели двема тачкама и на једнаке и на неједнаке делове, 

биће збир правоугаоника обухваћена неједнаким деловима целе дужи и 

квадрата на дужи између деоних тачака једнак квадрату на половини 

дужи. 

 

Нека се дуж AB подели на једнаке делове тачком  и на неједнаке делове 

тачком . Тврдим да је збир правоугаоника обухваћена дужима A  и B и 

квадрата на  једнак квадрату на B. 

 

Нека се нацрта на B квадрат EZB [I.46]
1
 и повуку: права BE, кроз тачку  

права H паралелно ма којој од правих E и BZ, кроз тачку  права KM 

паралелно ма којој од правих AB и EZ и још кроз течку A права AK 

паралелно ма којој од правих  и BM [I.31]
2
.  

 

 
 

Пошто је допуна  једнака допуни Z [I.43]
3
, биће, ако свакој додамо M, 

цела површина M једнака целој површини Z. Али правоугаоник M једнак 

је правоугаонику A , јер је A  једнако B [I.36]
4
, и на тај начин правоугаоник 

A  једнак је правоугаонику Z. Ако сваком од њих додамо правоугаоник , 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ εἰο ἴζα θαὶ ἄληζα, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἀλίζωλ ηῆο ὅιεο 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο κεηαμὺ ηῶλ ηνκῶλ 

ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο ηεηξαγώλῳ.  

 

Δὐζεῖα γάξ ηηο ἡ ΑΒ ηεηκήζζω εἰο κὲλ ἴζα θαηὰ ηὸ Γ, εἰο δὲ ἄληζα θαηὰ ηὸ Γ: 

ιέγω, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΓ 

ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΓΔΕΒ, θαὶ ἐπεδεύρζω ἡ ΒΔ, θαὶ 

δηὰ κὲλ ηνῦ Γ ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΓΔ, ΒΕ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΓΖ, δηὰ δὲ ηνῦ Θ 

ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΒ, ΔΕ παξάιιεινο πάιηλ ἤρζω ἡ ΚΜ, θαὶ πάιηλ δηὰ ηνῦ Α 

ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΓΛ, ΒΜ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΑΚ.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΘ παξαπιήξωκα ηῷ ΘΕ παξαπιεξώκαηη, θνηλὸλ 

πξνζθείζζω ηὸ ΓΜ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΜ ὅιῳ ηῷ ΓΕ ἴζνλ ἐζηίλ. ἀιιὰ ηὸ ΓΜ ηῷ ΑΛ 

                                                 
1
 I. 46 На датој дужи конструисати квадрат. 

2
 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 

3
 I. 43 У сваком паралелограму допуне паралелограмима на дијагонали једнаке су. 

4
 I. 36 Паралелограми са једнаким основицама између истих паралелних једнаки су један другом. 
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биће цео правоугаоник A  једнак гномону MN . Међутим правоугаоник A  

је обухваћен дужима A  и B, јер је  једнако B, па према томе је и 

гномон MN  једнак правоугаонику обухваћеном дужима A  и B. Свакој од 

тих површина додајмо површину H, која је једнака квадрату на . На тај 

начин, збир гномона MN  и квадрата H једнак је збиру правоугаоника 

обухваћена дужима A  и B и квадрата на . Али гномон MN  и квадрат 

H заједно сачињавају квадрат EZB на B. На тај начин збир правоугаоника 

обухваћена дужима A  и B и квадрата на  једнак је квадрату на B. 

 

На овај начин, ако се дата дуж подели двема тачкама и на једнаке и на 

неједнаке делове, биће збир правоугаоника обухваћена неједнаким деловима 

целе дужи и квадрата на дужи између деоних тачака једнак квадрату на 

половини дужи. А то је требало доказати. 

ἴζνλ ἐζηίλ, ἐπεὶ θαὶ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΒ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ηὸ ΑΛ ἄξα ηῷ ΓΕ ἴζνλ ἐζηίλ. 

θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΓΘ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΘ ηῷ ΜΝΞ γλώκνλη ἴζνλ ἐζηίλ. ἀιιὰ 

ηὸ ΑΘ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἐζηηλ: ἴζε γὰξ ἡ ΓΘ ηῇ ΓΒ: θαὶ ὁ ΜΝΞ ἄξα γλώκωλ 

ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ΑΓ, ΓΒ. θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΛΖ, ὅ ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο 

ΓΓ: ὁ ἄξα ΜΝΞ γλώκωλ θαὶ ηὸ ΛΖ ἴζα ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ πεξηερνκέλῳ 

ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηεηξαγώλῳ. ἀιιὰ ὁ ΜΝΞ γλώκωλ θαὶ ηὸ ΛΖ 

ὅινλ ἐζηὶ ηὸ ΓΔΕΒ ηεηξάγωλνλ, ὅ ἐζηηλ ἀπὸ ηῆο ΓΒ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΓΒ ηεηξαγώλῳ. 

 

 Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ εἰο ἴζα θαὶ ἄληζα, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἀλίζωλ ηῆο ὅιεο 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο κεηαμὺ ηῶλ ηνκῶλ 

ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο ηεηξαγώλῳ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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II. 6 

 

Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир 

правоугаоника обухваћена целом дужи са продужењем и тим 

продужењем и квадрата на половини дате дужи једнак квадрату на дужи 

састављеној од половине прве дужи и додате друге дужи. 

 

Нека је права AB преполовљена тачком  и у њеном правцу додата дуж B . 

Тврдим да је збир правоугаоника обухваћених дужима A  и B и квадрата на 

B једнак квадрату на . 

 

Нека се нацрта на  квадрат EZ  [I.46]
1
 и повуку: права E, кроз тачку B 

права BH паралелна ма којој од правих E  и Z, кроз  права KM паралелно 

ма којој од правих AB и EZ и још кроз тачку A права AK паралелно ма којој 

од правих  и M [I.31]
2
. 

 

 
 

Пошто је A  и B једнако, једнако је и A  и  [I.36]
3
. Међутим 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ δίρα, πξνζηεζῇ δέ ηηο αὐηῇ εὐζεῖα ἐπ' εὐζείαο, 

ηὸ ὑπὸ ηῆο ὅιεο ζὺλ ηῇ πξνζθεηκέλῃ θαὶ ηῆο πξνζθεηκέλεο πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο 

ζπγθεηκέλεο ἔθ ηε ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηῆο πξνζθεηκέλεο ηεηξαγώλῳ.  

 

Δὐζεῖα γάξ ηηο ἡ ΑΒ ηεηκήζζω δίρα θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ, πξνζθείζζω δέ ηηο αὐηῇ 

εὐζεῖα ἐπ' εὐζείαο ἡ ΒΓ: ιέγω, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ 

κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηεηξαγώλῳ. 

 

 Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΓΔΕΓ, θαὶ ἐπεδεύρζω ἡ ΓΔ, θαὶ 

δηὰ κὲλ ηνῦ Β ζεκείνπ ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΔΓ, ΓΕ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΒΖ, δηὰ δὲ ηνῦ 

Θ ζεκείνπ ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΒ, ΔΕ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΚΜ, θαὶ ἔηη δηὰ ηνῦ Α 

ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΓΛ, ΓΜ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΑΚ.  

 

 
 

                                                 
1
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правоугаоник  је једнак правоугаонику Z [I.43]
1
. И на тај начин је 

правоугаоник A  једнак правоугаонику Z. Ако свакоме додамо 

правоугаоник M, биће цео правоугаоник AM једнак гномону N O. Међутим 

правоугаоник AM обухваћен је дужима A  и B, јер је дуж M једнака дужи 

B; према томе је и гномон N O једнак правоугаонику обухваћеном дужима 

A  и B. Ако се сваком од ових дода H, који је једнак квадрату на B, биће 

правоугаоник обухваћен дужима A  и B са квадратом на B једнак гномону 

N O и квадрату H. Но гномон N O са квадратом H је цео квадрат EZ  на 

; на тај начин је збир правоугаоника обухваћена дужима A  и B и 

квадрата на B једнак квадрату на . 

 

На овај начин, ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће 

збир правоугаоника обухваћена целом дужи са продужењем и тим 

продужењем и квадрата на половини дате дужи једнак квадрату на дужи 

састављеној од половине прве дужи и додате друге дужи. А то је требало 

доказати. 

Ἐπεὶ νὖλ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΒ, ἴζνλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΑΛ ηῷ ΓΘ. ἀιιὰ ηὸ ΓΘ ηῷ ΘΕ 

ἴζνλ ἐζηίλ. θαὶ ηὸ ΑΛ ἄξα ηῷ ΘΕ ἐζηηλ ἴζνλ. θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΓΜ: ὅινλ 

ἄξα ηὸ ΑΜ ηῷ ΝΞΟ γλώκνλί ἐζηηλ ἴζνλ. ἀιιὰ ηὸ ΑΜ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: 

ἴζε γάξ ἐζηηλ ἡ ΓΜ ηῇ ΓΒ: θαὶ ὁ ΝΞΟ ἄξα γλώκωλ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ [ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ ]. θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΛΖ, ὅ ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΒΓ ηεηξαγώλῳ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ 

ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΝΞΟ γλώκνλη θαὶ ηῷ ΛΖ. ἀιιὰ ὁ ΝΞΟ 

γλώκωλ θαὶ ηὸ ΛΖ ὅινλ ἐζηὶ ηὸ ΓΔΕΓ ηεηξάγωλνλ, ὅ ἐζηηλ ἀπὸ ηῆο ΓΓ: ηὸ ἄξα 

ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηεηξαγώλνπ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ δίρα, πξνζηεζῇ δέ ηηο αὐηῇ εὐζεῖα ἐπ' εὐζείαο, ηὸ 

ὑπὸ ηῆο ὅιεο ζὺλ ηῇ πξνζθεηκέλῃ θαὶ ηῆο πξνζθεηκέλεο πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο 

ζπγθεηκέλεο ἔθ ηε ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηῆο πξνζθεηκέλεο ηεηξαγώλῳ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 
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II. 7 

 

 

Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата 

на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког 

правоугаоника обухваћена целом дужи и тим отсечком и квадрата на 

другом отсечку. 

 

Нека је дуж AB произвољно подељена тачком . Тврдим да су квадрати на AB 

и B  заједно једнаки двоструком правоугаонику обухваћеном дужима AB и 

B  и квадрату на A. 

 

Нека се нацрта на AB квадрат A EB [I.46]
1
 и допуни слика. 

 

 
 

Како је правоугаоник AH једнак правоугаонику HE [I.43]
2
, биће, ако се сваком 

дода квадрат Z, цели правоугаоник AZ једнак целом правоугаонику E, и 

према томе је збир правоугаоника AZ и E једнак двоструком правоугаонику 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ἀπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ηὸ ἀθ' ἑλὸο ηῶλ 

ηκεκάηωλ ηὰ ζπλακθόηεξα ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ ηε δὶο ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ 

ηνῦ εἰξεκέλνπ ηκήκαηνο πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ ινηπνῦ 

ηκήκαηνο ηεηξαγώλῳ.  

 

Δὐζεῖα γάξ ηηο ἡ ΑΒ ηεηκήζζω, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ: ιέγω, ὅηη ηὰ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ ηε δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερνκέλῳ 

ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΑ ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΓΔΒ: θαὶ θαηαγεγξάθζω ηὸ 

ζρῆκα.  

 

 
 

Ἐπεὶ νὖλ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΖ ηῷ ΖΔ, θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΓΕ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΕ ὅιῳ 

ηῷ ΓΔ ἴζνλ ἐζηίλ: ηὰ ἄξα ΑΕ, ΓΔ δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ΑΕ. ἀιιὰ ηὰ ΑΕ, ΓΔ ὁ ΚΛΜ 

ἐζηη γλώκωλ θαὶ ηὸ ΓΕ ηεηξάγωλνλ: ὁ ΚΛΜ ἄξα γλώκωλ θαὶ ηὸ ΓΕ δηπιάζηά ἐζηη 

                                                 
1
 I. 46 На датој дужи конструисати квадрат. 

2
 I. 43 У сваком паралелограму допуне паралелограмима на дијагонали једнаке су. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДРУГА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

AZ. Али правоугаоник AZ са правоугаоником E чине заједно гномон K M и 

квадрат Z; према томе је гномон K M и квадрат Z двоструки правоугаоник 

AZ. Али тај двоструки правоугаоник је у исто време и двоструки правоугаоник 

од AB и B , јер је BZ једнако B . На тај начин гномон K M и квадрат Z 

заједно једнаки су двоструком правоугаонику од AB и B . Ако се сваком од 

ових дода H, квадрат на A  биће збир гномона и квадрата BH и H  једнак 

збиру двоструког правоугаоника обухваћена дужима AB и B  и квадрата на 

A . На тај начин су гномон K M и квадрат BH и H  цео квадрат A EB и 

квадрат Z, а то су квадрати на AB и B . Према томе је збир квадрата на AB и 

на B  једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена дужима AB и B  и 

квадрата на A . 

 

На овај начин, ако ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је 

збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака, једнак збиру двоструког 

правоугаоника обухваћена целом дужи и тим отсечком и квадрата на другом 

отсечку. А то је требало доказати. 

ηνῦ ΑΕ. ἔζηη δὲ ηνῦ ΑΕ δηπιάζηνλ θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ἴζε γὰξ ἡ ΒΕ ηῇ 

ΒΓ: ὁ ἄξα ΚΛΜ γλώκωλ θαὶ ηὸ ΓΕ ηεηξάγωλνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. 

θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΓΖ, ὅ ἐζηηλ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξάγωλνλ: ὁ ἄξα ΚΛΜ γλώκωλ 

θαὶ ηὰ ΒΖ, ΖΓ ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ ηε δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερνκέλῳ 

ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξαγώλῳ. ἀιιὰ ὁ ΚΛΜ γλώκωλ θαὶ ηὰ ΒΖ, ΖΓ 

ηεηξάγωλα ὅινλ ἐζηὶ ηὸ ΑΓΔΒ θαὶ ηὸ ΓΕ, ἅ ἐζηηλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγωλα: ηὰ 

ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ [ ηε ] δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξαγώλνπ. 

 

 Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ἀπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ηὸ ἀθ' ἑλὸο ηῶλ 

ηκεκάηωλ ηὰ ζπλακθόηεξα ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ ηε δὶο ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ηνῦ 

εἰξεκέλνπ ηκήκαηνο πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ ινηπνῦ ηκήκαηνο 

ηεηξαγώλῳ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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II. 8 

 

Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, биће збир 

четвороструког правоугаоника обухваћена целом дужи једним 

отсечком и квадрата на другом отсечку једнак квадрату нацртаном на 

дужи састављеној од дате дужи и првог отсечка. 

 

Нека је, наиме, дуж AB произвољно подељена тачком . Тврдим да је збир 

четвороструког правоугаоника обухваћена дужима AB и B  и квадрата на 

A  једнак квадрату на AB и B , као једној дужи. 

 

Нека је права B  продужење праве AB и нека је B  једнако B. Затим нека 

се нацрта на A  квадрат AEZ  и уз то нацрта двострука слика. 

 

 
 

Пошто је B једнако B , a B једнако HK и B  једнако KN, биће и HK 

једнако KN. Из истих разлога је и P једнако PO. А пошто је B  једнако B , 

a HK једнако KN, биће и квадрат K једнак квадрату K , а квадрат HP 

квадрату PN [I.36]
1
. Али квадрат K једнак је квадрату PN, пошто су то 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ηεηξάθηο ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ἑλὸο ηῶλ 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηνῦ ινηπνῦ ηκήκαηνο 

ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπό ηε ηῆο ὅιεο θαὶ ηνῦ εἰξεκέλνπ ηκήκαηνο ὡο ἀπὸ 

κηᾶο ἀλαγξαθέληη ηεηξαγώλῳ.  

 

Δὐζεῖα γάξ ηηο ἡ ΑΒ ηεηκήζζω, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ: ιέγω, ὅηη ηὸ ηεηξάθηο 

ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ, ΒΓ ὡο ἀπὸ κηᾶο ἀλαγξαθέληη ηεηξαγώλῳ. 

 

 Ἐθβεβιήζζω γὰξ ἐπ' εὐζείαο [ ηῇ ΑΒ εὐζεῖα ] ἡ ΒΓ, θαὶ θείζζω ηῇ ΓΒ ἴζε ἡ ΒΓ, θαὶ 

ἀλαγεγξάθζω ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΔΕΓ, θαὶ θαηαγεγξάθζω δηπινῦλ ηὸ 

ζρῆκα.  

 

 
 

Ἐπεὶ νὖλ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΓΒ ηῇ ΒΓ, ἀιιὰ ἡ κὲλ ΓΒ ηῇ ΖΚ ἐζηηλ ἴζε, ἡ δὲ ΒΓ ηῇ ΚΝ, θαὶ ἡ 

ΖΚ ἄξα ηῇ ΚΝ ἐζηηλ ἴζε. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΠΡ ηῇ ΡΟ ἐζηηλ ἴζε. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ 
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допуне паралелограма O [I.43]
1
; стога је и квадрат K  једнак квадрату HP. 

На тај начин површине сва четири квадрата K, K, HP, PN једнаке су међу 

собом и све заједно једнаке четвороструком паралелограму K. Затим, 

пошто је дуж B једнака дужи B , a B  дужи BK, тј. H, и B једнака дужи 

HK, тј. H , биће и дуж H једнака дужи H . И пошто је H једнако H , и P 

једнако PO, биће и правоугаоник AH једнак правоугаонику M , a  

правоугаонику PZ [I.36]. Али правоугаоник M  једнак је правоугаонику , 

јер су допуне паралелограма M  [I.43], па према томе је правоугаоник AH 

једнак правоугаонику PZ. На тај начин четири правоугаоника AH, M , , 

PZ једнаки су међу собом, а сва четири заједно једнаки су четвороструком 

правоугаонику AH. Раније је показано да су четири квадрата K, K , HP, 

PN једнаки четвороструком квадрату K; на тај начин осам паралелограма, 

који образују гномон T , сачињавају четвороструки правоугаоник AK. А 

пошто је паралелограм AK обухваћен од AB и B , јер је BK једнако B , 

биће и четири правоугаоника обухваћена од AB и B , једнака 

четвороструком правоугаонику AK. Како је показано да је четвороструки 

правоугаоник AK једнак гномону T , биће и четвороструки правоугаоник 

од AB и B  једнак гномону T . Ако се дода сваком од ових , који је 

једнак квадрату на A , биће и четворостуки правоугаоник обухваћен од AB 

и B  заједно са квадратом на A  једнак гномону T  и квадрату . Али 

гномон T  са квадратом  заједно сачињавају квадрат AEZ  на A . 

Према томе је четвороструки правоугаоник од AB и B  заједно са 

квадратом на A  једнак квадрату на A ; али B  је једнако B . Према томе 

је збир четвороструког правоугаоника обухваћена дужима AB и B  и 

квадрата на A  једнак квадрату на A  тј. квадрату нацртаном на AB и B  

као једној дужи. 

 

На овај начин, ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, биће збир 

четвороструког правоугаоника обухваћена целом дужи и једним отсечком и 

квадрата на другом отсечку једнак квадрату нацртаном на дужи састављеној 

од дате дужи и првог отсечка. А то је требало доказати. 

ἡ ΒΓ ηῇ ΒΓ, ἡ δὲ ΖΚ ηῇ ΚΝ, ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ κὲλ ΓΚ ηῷ ΚΓ, ηὸ δὲ ΖΡ ηῷ ΡΝ. 

ἀιιὰ ηὸ ΓΚ ηῷ ΡΝ ἐζηηλ ἴζνλ: παξαπιεξώκαηα γὰξ ηνῦ ΓΟ παξαιιεινγξάκκνπ: θαὶ 

ηὸ ΚΓ ἄξα ηῷ ΖΡ ἴζνλ ἐζηίλ: ηὰ ηέζζαξα ἄξα ηὰ ΓΚ, ΓΚ, ΖΡ, ΡΝ ἴζα ἀιιήινηο ἐζηίλ. 

ηὰ ηέζζαξα ἄξα ηεηξαπιάζηά ἐζηη ηνῦ ΓΚ. πάιηλ, ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΓΒ ηῇ ΒΓ, ἀιιὰ ἡ 

κὲλ ΒΓ ηῇ ΒΚ, ηνπηέζηη ηῇ ΓΖ ἴζε, ἡ δὲ ΓΒ ηῇ ΖΚ, ηνπηέζηη ηῇ ΖΠ, ἐζηηλ ἴζε, θαὶ ἡ 

ΓΖ ἄξα ηῇ ΖΠ ἴζε ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ κὲλ ΓΖ ηῇ ΖΠ, ἡ δὲ ΠΡ ηῇ ΡΟ, ἴζνλ ἐζηὶ 

θαὶ ηὸ κὲλ ΑΖ ηῷ ΜΠ, ηὸ δὲ ΠΛ ηῷ ΡΕ. ἀιιὰ ηὸ ΜΠ ηῷ ΠΛ ἐζηηλ ἴζνλ: 

παξαπιεξώκαηα γὰξ ηνῦ ΜΛ παξαιιεινγξάκκνπ: θαὶ ηὸ ΑΖ ἄξα ηῷ ΡΕ ἴζνλ ἐζηίλ: 

ηὰ ηέζζαξα ἄξα ηὰ ΑΖ, ΜΠ, ΠΛ, ΡΕ ἴζα ἀιιήινηο ἐζηίλ: ηὰ ηέζζαξα ἄξα ηνῦ ΑΖ ἐζηη 

ηεηξαπιάζηα. ἐδείρζε δὲ θαὶ ηὰ ηέζζαξα ηὰ ΓΚ, ΚΓ, ΖΡ, ΡΝ ηνῦ ΓΚ ηεηξαπιάζηα: ηὰ 

ἄξα ὀθηώ, ἃ πεξηέρεη ηὸλ ΣΤ γλώκνλα, ηεηξαπιάζηά ἐζηη ηνῦ ΑΚ. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ΑΚ ηὸ 

ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἐζηηλ: ἴζε γὰξ ἡ ΒΚ ηῇ ΒΓ: ηὸ ἄξα ηεηξάθηο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

ηεηξαπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ΑΚ. ἐδείρζε δὲ ηνῦ ΑΚ ηεηξαπιάζηνο θαὶ ὁ ΣΤ γλώκωλ: ηὸ 

ἄξα ηεηξάθηο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΣΤ γλώκνλη. θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΞΘ, 

ὅ ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξαγώλῳ: ηὸ ἄξα ηεηξάθηο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΑΓ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΣΤ γλώκνλη 

θαὶ ηῷ ΞΘ. ἀιιὰ ὁ ΣΤ γλώκωλ θαὶ ηὸ ΞΘ ὅινλ ἐζηὶ ηὸ ΑΔΕΓ ηεηξάγωλνλ, ὅ ἐζηηλ 

ἀπὸ ηῆο ΑΓ: ηὸ ἄξα ηεηξάθηο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΑΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ΑΓ 

ηεηξαγώλῳ: ἴζε δὲ ἡ ΒΓ ηῇ ΒΓ. ηὸ ἄξα ηεηξάθηο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΑΓ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, ηνπηέζηη ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΑΒ θαὶ ΒΓ ὡο ἀπὸ κηᾶο ἀλαγξαθέληη ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ, ὡο ἔηπρελ, ηὸ ηεηξάθηο ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ἑλὸο ηῶλ 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηνῦ ινηπνῦ ηκήκαηνο ηεηξαγώλνπ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπό ηε ηῆο ὅιεο θαὶ ηνῦ εἰξεκέλνπ ηκήκαηνο ὡο ἀπὸ κηᾶο ἀλαγξαθέληη 

ηεηξαγώλῳ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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II. 9 

 

Ако се нека дуж подели двема тачкама на једнаке и на неједнаке отсечке, 

збир квадрата на неједнаким отсечцима целе дужи једнак је двоструком 

збиру квадрата на половини целе дужи и квадрата на отсечку између 

деоних тачака. 

 

Нека је, наиме, дуж AB подељена тачком  на једнаке делове и тачком  на 

неједнаке делове.  

 

Тврдим да је збир квадрата на A  и на B једнак двоструком збиру квадрата на 

A  и на . 

 

Повуче се кроз  дуж E нормално на AB, и начини једнаком ма којој од дужи 

A  и B; повуку се EA и EB, повуче кроз тачку  права Z паралелно E , кроз 

тачку Z права ZH паралелно AB, и повуче права AZ.  

 

 
 

Пошто је A  једнако E, угао EA  једнак је углу AE . И пошто је угао код 

тачке  прав, биће остали углови ЕА  и AE  заједно једнаки правом углу 

[I.32]
1
, а како су и једнаки, биће и сваки од углова EA и AE једнак половини 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ εἰο ἴζα θαὶ ἄληζα, ηὰ ἀπὸ ηῶλ ἀλίζωλ ηῆο ὅιεο 

ηκεκάηωλ ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ηε ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηνῦ ἀπὸ 

ηῆο κεηαμὺ ηῶλ ηνκῶλ ηεηξαγώλνπ.  

 

Δὐζεῖα γάξ ηηο ἡ ΑΒ ηεηκήζζω εἰο κὲλ ἴζα θαηὰ ηὸ Γ, εἰο δὲ ἄληζα θαηὰ ηὸ Γ:  

 

ιέγω, ὅηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ 

ηεηξαγώλωλ.  

 

Ἤρζω γὰξ ἀπὸ ηνῦ Γ ηῇ ΑΒ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΓΔ, θαὶ θείζζω ἴζε ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ, θαὶ ἐπεδεύρζωζαλ αἱ ΔΑ, ΔΒ, θαὶ δηὰ κὲλ ηνῦ Γ ηῇ ΔΓ παξάιιεινο ἤρζω ἡ 

ΓΕ, δηὰ δὲ ηνῦ Ε ηῇ ΑΒ ἡ ΕΖ, θαὶ ἐπεδεύρζω ἡ ΑΕ. 

 

 
 

 θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΔ, ἴζε ἐζηὶ θαὶ ἡ ὑπὸ ΔΑΓ γωλία ηῇ ὑπὸ ΑΔΓ. θαὶ 

ἐπεὶ ὀξζή ἐζηηλ ἡ πξὸο ηῷ Γ, ινηπαὶ ἄξα αἱ ὑπὸ ΔΑΓ, ΑΔΓ κηᾷ ὀξζῇ ἴζαη εἰζίλ: 
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правог. Из истих разлога је сваки од углова EB и EB  једнак половини 

правог. Према томе је цео угао AEB прав. Пошто је угао HEZ половина, а угао 

EHZ је прав, јер је једнак одговарајућем унутрашњем углу E B [I.29]
1
, биће и 

преостали угао EZH једнак половини правог [I.32]; на тај начин је угао HEZ 

једнак углу EZH, па према томе је и страна EH једнака страни HZ [I.6]
2
. Затим, 

пошто је угао код тачке B половина правог, а угао Z B прав, јер је једнак 

одговарајућем унутрашњем углу E B [I.29], биће и угао BZ  једнак половини 

правог [I.32]; на тај начин је угао код тачке B једнак углу ZB, па према томе 

је и страна Z  једнака страни B [I.6]. Пошто је A  једнако E, биће и квадрат 

на A  једнак квадрату на E, на тај начин квадрати на B  и на E заједно 

једнаки су двоструком квадрату на A . Међутим збир квадрата на A  и на E 

једнак је квадрату на EA; јер је угао A E прав [I.47]
3
. На тај начин је квадрат 

на EA једнак двоструком квадрату на A . Даље, пошто је EH једнако HZ, 

квадрат на EH једнак је квадрату на HZ, па према томе су квадрати на EH и на 

HZ заједно једнаки двоструком квадрату на HZ. Али збир квадрата на EH и на 

HZ једнак је квадрату на EZ; стога је квадрат на EZ једнак двоструком 

квадрату на HZ. Међутим, HZ једнако је  [I.34]
4
, према томе је квадрат на 

EZ једнак двоструком квадрату на . Стога је квадрат на EA једнак 

двоструком квадрату на A , па према томе је збир квадрата на AE и на EZ 

једнак двоструком збиру квадрата на A  и на . Али збир квадрата на AE и 

на EZ једнак је квадрату на AZ, јер је угао AEZ прав [I.47]. На тај начин је 

квадрат на AZ двоструки збир квадрата на A  и . Али квадрат на AZ једнак 

је збиру квадрата на A  и на Z, јер је угао код тачке  прав [I.47]. На тај 

начин збир квадрата на A  и Z је двоструки збир квадрата на A  и на . 

Али Z једнако је B. Према томе збир квадрата на A  и на B једнак је 

двоструком збиру квадрата на A  и на . 

 

На овај начин, ако се нека дуж подели двема тачкама на једнаке и на неједнаке 

отсечке, збир квадрата на неједнаким отсечцима целе дужи једнак је 

θαί εἰζηλ ἴζαη: ἡκίζεηα ἄξα ὀξζῆο ἐζηηλ ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ ΓΔΑ, ΓΑΔ. δηὰ ηὰ 

αὐηὰ δὴ θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ ΓΔΒ, ΔΒΓ ἡκίζεηά ἐζηηλ ὀξζῆο: ὅιε ἄξα ἡ ὑπὸ 

ΑΔΒ ὀξζή ἐζηηλ. θαὶ ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΖΔΕ ἡκίζεηά ἐζηηλ ὀξζῆο, ὀξζὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΔΖΕ: 

ἴζε γάξ ἐζηη ηῇ ἐληὸο θαὶ ἀπελαληίνλ ηῇ ὑπὸ ΔΓΒ: ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΔΕΖ 

ἡκίζεηά ἐζηηλ ὀξζῆο: ἴζε ἄξα [ ἐζηὶλ ] ἡ ὑπὸ ΖΔΕ γωλία ηῇ ὑπὸ ΔΕΖ: ὥζηε θαὶ 

πιεπξὰ ἡ ΔΖ ηῇ ΖΕ ἐζηηλ ἴζε. πάιηλ ἐπεὶ ἡ πξὸο ηῷ Β γωλία ἡκίζεηά ἐζηηλ 

ὀξζῆο, ὀξζὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΕΓΒ: ἴζε γὰξ πάιηλ ἐζηὶ ηῇ ἐληὸο θαὶ ἀπελαληίνλ ηῇ ὑπὸ 

ΔΓΒ: ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΒΕΓ ἡκίζεηά ἐζηηλ ὀξζῆο: ἴζε ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Β γωλία ηῇ 

ὑπὸ ΓΕΒ: ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΕΓ πιεπξᾷ ηῇ ΓΒ ἐζηηλ ἴζε. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ 

ΑΓ ηῇ ΓΔ, ἴζνλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ΑΓ ηῷ ἀπὸ ΓΔ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΔ 

ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ΑΓ. ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΔΑ ηεηξάγωλνλ: ὀξζὴ γὰξ ἡ ὑπὸ ΑΓΔ γωλία: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΔΑ δηπιάζηόλ 

ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΓ. πάιηλ, ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΔΖ ηῇ ΖΕ, ἴζνλ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΖ 

ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΕ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΕ ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ΖΕ ηεηξαγώλνπ. ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΕ ηεηξαγώλνηο ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΕ 

ηεηξάγωλνλ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΔΕ ηεηξάγωλνλ δηπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΕ. 

ἴζε δὲ ἡ ΖΕ ηῇ ΓΓ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΔΕ δηπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΓ. ἔζηη δὲ 

θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΑ δηπιάζηνλ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΓ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΕ 

ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ ηεηξαγώλωλ. ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ 

ΑΔ, ΔΕ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ ηεηξάγωλνλ: ὀξζὴ γάξ ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΑΔΕ γωλία: 

ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΑΕ ηεηξάγωλνλ δηπιάζηόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ. ηῷ δὲ ἀπὸ 

ηῆο ΑΕ ἴζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΕ: ὀξζὴ γὰξ ἡ πξὸο ηῷ Γ γωλία: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΕ δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ ηεηξαγώλωλ. ἴζε δὲ ἡ ΓΕ ηῇ ΓΒ: ηὰ 

ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ 

ηεηξαγώλωλ.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ εἰο ἴζα θαὶ ἄληζα, ηὰ ἀπὸ ηῶλ ἀλίζωλ ηῆο ὅιεο 

ηκεκάηωλ ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ηε ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

κεηαμὺ ηῶλ ηνκῶλ ηεηξαγώλνπ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1
 I.29 Ако права сече две паралелне праве, она гради унутрашње наизменичне углове једнаке, спољашњи угао једнак одговарајућем унутрашњем углу и два унутрашња 

угла са исте стране једнака двама правим угловима. 
2
 I.6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 

3
 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 

4
 I.34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 
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двоструком збиру квадрата на половини целе дужи и квадрата на отсечку 

између деоних тачака. А то је требало доказати. 
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II. 10 

 

Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир 

квадрата на целој дужи заједно са продужењем и квадрата на 

продужењу дужи једнак двоструком збиру квадрата на половини 

прве дужи и квадрата нацртана на дужи састављеној од половине 

дате дужи и продужења као једној дужи. 

 

Нека је дуж AB преполовљена тачком  и нека је B  њено продужење.  

 

Тврдим да је збир квадрата на А  и B једнак двоструком збиру 

квадрата на А  и . 

 

Повуче се кроз тачку  права Е управно на АB [I.11]
1
 и једнака свакој 

дужи А , B [I.3]
2
, и повуку се ЕА и ЕB; па се повуку кроз Е права ЕZ 

паралелно А  и кроз  права Z  паралелно Е [I.31]
3
.  

 

 
 

Тада, пошто права ЕZ сече две паралелне праве Е  и Z , углови ЕZ и 

ЕZ  чине заједно два права угла [I.29]
4
, а два угла ZЕБ и ЕZ  према 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ δίρα, πξνζηεζῇ δέ ηηο αὐηῇ εὐζεῖα ἐπ' εὐζείαο, ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ὅιεο ζὺλ ηῇ πξνζθεηκέλῃ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο πξνζθεηκέλεο ηὰ ζπλακθόηεξα 

ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ηε ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ζπγθεηκέλεο 

ἔθ ηε ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηῆο πξνζθεηκέλεο ὡο ἀπὸ κηᾶο ἀλαγξαθέληνο 

ηεηξαγώλνπ.  

 

Δὐζεῖα γάξ ηηο ἡ ΑΒ ηεηκήζζω δίρα θαηὰ ηὸ Γ, πξνζθείζζω δέ ηηο αὐηῇ εὐζεῖα ἐπ' 

εὐζείαο ἡ ΒΓ:  

 

ιέγω, ὅηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ 

ηεηξαγώλωλ.  

 

Ἤρζω γὰξ ἀπὸ ηνῦ Γ ζεκείνπ ηῇ ΑΒ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΓΔ, θαὶ θείζζω ἴζε ἑθαηέξᾳ, ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ, θαὶ ἐπεδεύρζωζαλ αἱ ΔΑ, ΔΒ: θαὶ δηὰ κὲλ ηνῦ Δ ηῇ ΑΓ παξάιιεινο ἤρζω ἡ 

ΔΕ, δηὰ δὲ ηνῦ Γ ηῇ ΓΔ παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΕΓ.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ εἰο παξαιιήινπο εὐζείαο ηὰο ΔΓ, ΕΓ εὐζεῖά ηηο ἐλέπεζελ ἡ ΔΕ, αἱ ὑπὸ ΓΔΕ, 

                                                 
1
 I.11 Из дате тачке на датој правој повући праву под правим углом према датој правој. 

2
 I. 3 Ако су дате две неједнаке дужи, на већу пренети дуж једнаку мањој. 

3
 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 

4
 I. 29 Ако права сече две паралелне праве, она гради унутрашње наизменичне углове једнаке, спољашњи угао једнак одговарајућем унутрашњем углу и два унутрашња 

угла са исте стране једнака двама правим угловима. 
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томе су мања од два права, а две праве продужене од углова, који су 

мањи од два права, секу се [I, Пост. 5]
1
; према томе праве ЕB и Z , 

продужене преко B и , морају се сећи. Нека се продуже и секу у тачки 

H и нека се повуче АH. Сад, пошто је А  једнако Е, једнак је угао ЕА  

углу АЕ  [I.5]
2
, а како је угао код тачке  прав, биће сваки од углова 

ЕА  и АЕ  једнак половини правог [I.32]
3
. Из истих разлога и сваки од 

углова ЕB и ЕB  једнак је половини правог; према томе је угао АЕB 

прав. Даље, пошто је угао ЕB  једнак половини правог, биће половина 

правог и угао  [I.15]
4
. И угао B  биће прав, јер је једнак 

унутрашњем наизменичном Е [I.29]; па према томе је и угао  

једнак половини правог [I.32]; на тај начин угао  једнак је углу , 

а тада је и страна B  једнака страни H  [I.6]
5
. Даље, пошто је угао ЕHZ 

једнак половини правог, а угао код тачке Z једнак правом углу, јер је 

једнак супротном углу код тачке  [I.34]
6
, биће угао ZЕH једнак 

половини правог [I.32], па према томе је угао ЕHZ једнак углу ZЕH, а 

тада је и страна HZ једнака страни ЕZ [I.6]. Пошто је, даље (Е  једнако 

А), квадрат на Е  једнак квадрату на А, биће квадрати на Е  и на А 

једнаки двоструком квадрату на А. Међутим, квадрати на Е  и на А 

једнаки су квадрату на ЕА [I.47]
7
, па према томе квадрат на ЕА једнак је 

двоструком квадрату на А  [А. 1]
8
. Затим, како је ZH једнако ЕZ, 

квадрат на ZH једнак је квадрату на ZЕ, биће стога квадрати на HZ и на 

ZЕ једнаки двостуком квадрату на ЕZ. Али квадрати на HZ и на ZЕ 

једнаки су квадрату на ЕH [I.47], и према томе квадрат на ЕH једнак је 

двоструком квадрату на ЕZ. Али је ЕZ једнако  [I.34], па је стога 

ΔΕΓ ἄξα δπζὶλ ὀξζαῖο ἴζαη εἰζίλ: αἱ ἄξα ὑπὸ ΕΔΒ, ΔΕΓ δύν ὀξζῶλ ἐιάζζνλέο εἰζηλ: αἱ 

δὲ ἀπ' ἐιαζζόλωλ ἢ δύν ὀξζῶλ ἐθβαιιόκελαη ζπκπίπηνπζηλ: αἱ ἄξα ΔΒ, ΕΓ 

ἐθβαιιόκελαη ἐπὶ ηὰ Β, Γ κέξε ζπκπεζνῦληαη. ἐθβεβιήζζωζαλ θαὶ ζπκπηπηέηωζαλ 

θαηὰ ηὸ Ζ, θαὶ ἐπεδεύρζω ἡ ΑΖ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΔ, ἴζε ἐζηὶ θαὶ γωλία ἡ 

ὑπὸ ΔΑΓ ηῇ ὑπὸ ΑΔΓ: θαὶ ὀξζὴ ἡ πξὸο ηῷ Γ: ἡκίζεηα ἄξα ὀξζῆο [ ἐζηηλ ] ἑθαηέξα 

ηῶλ ὑπὸ ΔΑΓ, ΑΔΓ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ ΓΔΒ, ΔΒΓ ἡκίζεηά ἐζηηλ 

ὀξζῆο: ὀξζὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΑΔΒ. θαὶ ἐπεὶ ἡκίζεηα ὀξζῆο ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΔΒΓ, ἡκίζεηα 

ἄξα ὀξζῆο θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΒΖ. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΓΖ ὀξζή: ἴζε γάξ ἐζηη ηῇ ὑπὸ ΓΓΔ: 

ἐλαιιὰμ γάξ: ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΓΖΒ ἡκίζεηά ἐζηηλ ὀξζῆο: ἡ ἄξα ὑπὸ ΓΖΒ ηῇ ὑπὸ 

ΓΒΖ ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΒΓ πιεπξᾷ ηῇ ΖΓ ἐζηηλ ἴζε. πάιηλ, ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΔΖΕ 

ἡκίζεηά ἐζηηλ ὀξζῆο, ὀξζὴ δὲ ἡ πξὸο ηῷ Ε: ἴζε γάξ ἐζηη ηῇ ἀπελαληίνλ ηῇ πξὸο ηῷ Γ: 

ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΕΔΖ ἡκίζεηά ἐζηηλ ὀξζῆο: ἴζε ἄξα ἡ ὑπὸ ΔΖΕ γωλία ηῇ ὑπὸ ΕΔΖ: 

ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΖΕ πιεπξᾷ ηῇ ΔΕ ἐζηηλ ἴζε. θαὶ ἐπεὶ [ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΔΓ ηῇ ΓΑ, ] ἴζνλ 

ἐζηὶ [ θαὶ ] ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΓ ηεηξάγωλνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΑ ηεηξαγώλῳ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΔΓ, 

ΓΑ ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΑ ηεηξαγώλνπ. ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΔΓ, ΓΑ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΑ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΔΑ ηεηξάγωλνλ δηπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ΑΓ ηεηξαγώλνπ. πάιηλ, ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῇ ΔΕ, ἴζνλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΕΔ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΖΕ, ΕΔ δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΔΕ. ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΖΕ, 

ΕΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΖ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΔΖ δηπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΔΕ. ἴζε 

δὲ ἡ ΔΕ ηῇ ΓΓ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΔΖ ηεηξάγωλνλ δηπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΓ. 

ἐδείρζε δὲ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΑ δηπιάζηνλ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΓ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΖ 

ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ ηεηξαγώλωλ. ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΖ 

ηεηξαγώλνηο ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ηεηξάγωλνλ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΑΖ δηπιάζηόλ ἐζηη 

ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ. ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ἴζα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΖ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ 

                                                 
1
 I, Пост. 5 Нека се претпостави ... и да ће се, ако једна права у пресеку са другим двема образује са исте стране два унутрашња угла чији је збир мањи од два права 

угла, те две праве, бескрајно продужене, сећи и то са оне стране са које су ови углови мањи од два права. 
2
 I.5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки 

међусобно. 
3
 I.32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки 

су двама правим угловима. 
4
 I.15 Ако се две праве секу, оне образују унакрсне углове, који су једнаки један другоме. 

5
 I.6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 

6
 I.34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 

7
 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 

8
 А. 1 Они (објекти) који су једнаки истом (објекту) једнаки су међусобно. 
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квадрат на ЕH једнак двоструком квадрату на . Раније је доказано да 

је квадрат на ЕА једнак двостуком квадрату на А . Стога су квадрати на 

АЕ и ЕH једнаки двостуком збиру квадрата на А  и на . Но збир 

квадрата на АЕ и ЕH једнак је квадрату на АH [I.47]. На тај начин 

квадрат на АH једнак је двоструком збиру квадрата на А  и на . Али 

квадрат на АH једнак је збиру квадрата на А  и на  [I.47]. Према томе 

квадрати на А  и на  једнаки су двостуком збиру квадрата на А  и на 

. Али  је једнако , па према томе збир квадрата на А  и на  

једнак је двострурком збиру квадрата на А  и . 

 

На овај начин, ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж 

биће збир квадрата на целој дужи заједно са продужењем и квадрата на 

продужењу дужи једнак двоструком збиру квадрата на половини прве 

дужи и квадрата нацртана на дужи састављеној од половини дате дужи и 

продужења као једној дужи. А то је требало доказати. 

ΑΓ, ΓΖ [ ηεηξάγωλα ] δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ [ ηεηξαγώλωλ ]. ἴζε δὲ ἡ ΓΖ 

ηῇ ΓΒ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ [ ηεηξάγωλα ] δηπιάζηά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ 

ηεηξαγώλωλ.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῇ δίρα, πξνζηεζῇ δέ ηηο αὐηῇ εὐζεῖα ἐπ' εὐζείαο, ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ὅιεο ζὺλ ηῇ πξνζθεηκέλῃ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο πξνζθεηκέλεο ηὰ ζπλακθόηεξα 

ηεηξάγωλα δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ηε ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ζπγθεηκέλεο ἔθ ηε 

ηῆο ἡκηζείαο θαὶ ηῆο πξνζθεηκέλεο ὡο ἀπὸ κηᾶο ἀλαγξαθέληνο ηεηξαγώλνπ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 
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II. 11 

 

Дату дуж поделити тако да правоугаоник обухваћен целом дужи и једним 

отсечком буде једнак квадрату на другом отсечку. 

 

Нека је АB дата дуж.  

 

Треба АB поделити тако да правоугаоник обухваћен целом дужи и једним 

отсечком буде једнак квадрату на другом отсечку. 

 

Нацрта се квадрат АB  на АB [I.46]
1
, и преполови се А  тачком Е, повуче се 

ЕB, продужи А до Z, и одмери се ЕZ једнако BЕ; нацрта се квадрат Z  на 

АZ, и продужи се H  до К.  

 

 
 

Тврдим да је АB подељено тачком  тако да је правоугаоник обухваћен 

дужима АB и B  једнак квадрату на А . 

 

Τὴλ δνζεῖζαλ εὐζεῖαλ ηεκεῖλ ὥζηε ηὸ ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ηνῦ ἑηέξνπ ηῶλ 

ηκεκάηωλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ εἶλαη ηῷ ἀπὸ ηνῦ ινηπνῦ 

ηκήκαηνο ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἔζηω ἡ δνζεῖζα εὐζεῖα ἡ ΑΒ:  

 

δεῖ δὴ ηὴλ ΑΒ ηεκεῖλ ὥζηε ηὸ ὑπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ηνῦ ἑηέξνπ ηῶλ ηκεκάηωλ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ εἶλαη ηῷ ἀπὸ ηνῦ ινηπνῦ ηκήκαηνο ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΒΓΓ, θαὶ ηεηκήζζω ἡ ΑΓ δίρα 

θαηὰ ηὸ Δ ζεκεῖνλ, θαὶ ἐπεδεύρζω ἡ ΒΔ, θαὶ δηήρζω ἡ ΓΑ ἐπὶ ηὸ Ε, θαὶ θείζζω ηῇ 

ΒΔ ἴζε ἡ ΔΕ, θαὶ ἀλαγεγξάθζω ἀπὸ ηῆο ΑΕ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΕΘ, θαὶ δηήρζω ἡ ΖΘ 

ἐπὶ ηὸ Κ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ΑΒ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Θ, ὥζηε ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΘ πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ ἴζνλ πνηεῖλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΘ ηεηξαγώλῳ.  

 

                                                 
1
 I.46 На датој дужи конструисати квадрат. 
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Како је дуж А  преоловљена тачком Е, а права АZ њено продужење, 

правоуганик обухваћен дужима  и ZА заједно са квадратом на АЕ једнак је 

квадрату на ЕZ [II.6]
1
. Али ЕZ је једнако ЕB, због тога је правоугаоник 

обухваћен дужима  и ZА заједно са квадратом на АЕ једнак квадрату на 

ЕB. Но квадрат на ЕB једнак је квадратима на BА и на АЕ, јер је угао код 

тачке А прав [I.47]
2
. На тај начин правоугоаник од  и ZА заједно са 

квадратом на АЕ једнак је квадратима на BА и на АЕ. Ако се одузме 

заједнички квадрат на АЕ, онда је правоугаоник од  и ZА једнак квадрату 

на АB. Како је правоугаоник обухваћен дужима  и ZА правоугаоник ZК, 

јер је АZ једнако ZH, а квадрат на АB је А , биће правоугаоник ZК једнак 

квадрату А . Ако се одузме заједнички правоугаоник АК, остатак Z  биће 

једнак правоугаонику . Како је  правоугаоник обухваћен дужима АB и 

B , јер је дуж АB једнака дужи B , а Z  је квадрат на А , биће 

правоугаоник обухваћен дужима АB и B  једнак квадрату на А . 

 

На овај начин је дата дуж АB тако подељена тачком  да је правоугаоник 

обухваћен дужима АB и B  једнак квадрату на А. А то је требало извести. 

Ἐπεὶ γὰξ εὐζεῖα ἡ ΑΓ ηέηκεηαη δίρα θαηὰ ηὸ Δ, πξόζθεηηαη δὲ αὐηῇ ἡ ΕΑ, ηὸ ἄξα 

ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΑ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΔ ηεηξαγώλνπ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΕ ηεηξαγώλῳ. ἴζε δὲ ἡ ΔΕ ηῇ ΔΒ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΑ 

κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ΔΒ. ἀιιὰ ηῷ ἀπὸ ΔΒ ἴζα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ 

ΒΑ, ΑΔ: ὀξζὴ γὰξ ἡ πξὸο ηῷ Α γωλία: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΑ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ΑΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΔ. θνηλὸλ ἀθῃξήζζω ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΔ: ινηπὸλ 

ἄξα ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΑ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ 

ηεηξαγώλῳ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΑ ηὸ ΕΚ: ἴζε γὰξ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΖ: ηὸ δὲ 

ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηὸ ΑΓ: ηὸ ἄξα ΕΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΑΓ. θνηλὸλ ἀθῃξήζζω ηὸ ΑΚ: 

ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΕΘ ηῷ ΘΓ ἴζνλ ἐζηίλ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΘΓ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΘ: ἴζε 

γὰξ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ: ηὸ δὲ ΕΘ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΘ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΘ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ΘΑ ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἡ ἄξα δνζεῖζα εὐζεῖα ἡ ΑΒ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Θ ὥζηε ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΘ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ πνηεῖλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΘΑ ηεηξαγώλῳ: ὅπεξ ἔδεη 

πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 II.6 Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир правоугаоника обухваћена целом дужи са продужењем и тим продужењем и квадрата на 

половини дате дужи једнак квадрату на дужи састављеној од половине прве дужи и додате друге дужи. 
2
 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 
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II. 12 

 

У сваком тупоуглом троуглу квадрат на страни спрам тупог угла је већи 

од збира квадрата на странама што образују туп угао за двоструки 

правоугаоник обухваћен од једне стране тупог угла, наиме оне на чије 

продужење пада спуштена нормала, и од растојања те нормале од темена 

тупог угла. 

 

Нека је АB  тупоугли троугао са тупим углом BА  и нека се повуче кроз 

тачку B нормала B  на продужење А.  

 

 
 

Тврдим да је квадрат на  већи од збира квадрата на BА и на А  за 

двоструки правоугаоник обухваћен дужима А и А . 

 

Пошто је дуж  произвољно подељена тачком А, биће квадрат на  једнак 

квадратима на А и А  и двоструком правоугаонику обухваћену дужима А 

и А  [II.4]
1
. Нека се сваком од њих дода по квадрат , тада су квадрати на 

 и  једнаки квадратима на А, на А , на  и правоугаонику 

Ἐλ ηνῖο ἀκβιπγωλίνηο ηξηγώλνηο ηὸ ἀπὸ ηῆο ηὴλ ἀκβιεῖαλ γωλίαλ 

ὑπνηεηλνύζεο πιεπξᾶο ηεηξάγωλνλ κεῖδόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ηὴλ ἀκβιεῖαλ 

γωλίαλ πεξηερνπζῶλ πιεπξῶλ ηεηξαγώλωλ ηῷ πεξηερνκέλῳ δὶο ὑπό ηε κηᾶο 

ηῶλ πεξὶ ηὴλ ἀκβιεῖαλ γωλίαλ, ἐθ' ἣλ ἡ θάζεηνο πίπηεη, θαὶ ηῆο 

ἀπνιακβαλνκέλεο ἐθηὸο ὑπὸ ηῆο θαζέηνπ πξὸο ηῇ ἀκβιείᾳ γωλίᾳ.  

 

Ἔζηω ἀκβιπγώληνλ ηξίγωλνλ ηὸ ΑΒΓ ἀκβιεῖαλ ἔρνλ ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ, θαὶ ἤρζω ἀπὸ 

ηνῦ Β ζεκείνπ ἐπὶ ηὴλ ΓΑ ἐθβιεζεῖζαλ θάζεηνο ἡ ΒΓ.  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ηεηξάγωλνλ κεῖδόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ 

ηεηξαγώλωλ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΑ, ΑΓ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ.  

 

Ἐπεὶ γὰξ εὐζεῖα ἡ ΓΑ ηέηκεηαη, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὸ Α ζεκεῖνλ, ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο 

ΓΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΓΑ, ΑΓ ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΑ, ΑΓ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ. θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΒ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ 

                                                 
1
 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
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обухваћеном дужима А и А . Међутим квадрати на  и  једнаки су 

квадрату на , јер је угао код тачке  прав [I.47]
1
. Исто тако, квадрати на А  

и на  једнаки су квадрату на АB [I.47]. Стога је квадрат на B једнак 

квадратима на А и на АB и двоструком правоугаонику обухваћеном дужима 

А, и А . Према томе квадрат на  је већи од збира квадрата на А и на АB 

за двоструки правоугаоник обухваћен дужима А и А . 

 

На овај начин у сваком тупоуглом троуглу квадрат на страни спрам тупог 

угла је већи од збира квадрата на странама што образују туп угао за двоструки 

правоугаоник обухваћен од једне стране тупог угла, наиме оне на чије 

продужење пада спуштена нормала, и од растојања те нормале од темена 

тупог угла. А то је требало доказати. 

ΓΓ, ΓΒ ἴζα ἐζηὶ ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ΓΑ, ΑΓ, ΓΒ ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΓΑ, ΑΓ [ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ ]. ἀιιὰ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΓΓ, ΓΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΓΒ: ὀξζὴ γὰξ ἡ πξὸο ηῷ Γ γωλία: ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΑΒ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηεηξάγωλνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ΓΑ, ΑΒ 

ηεηξαγώλνηο θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΑ, ΑΓ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ: ὥζηε ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΓΒ ηεηξάγωλνλ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΓΑ, ΑΒ ηεηξαγώλωλ κεῖδόλ ἐζηη ηῷ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΓΑ, ΑΓ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ.  

 

Ἐλ ἄξα ηνῖο ἀκβιπγωλίνηο ηξηγώλνηο ηὸ ἀπὸ ηῆο ηὴλ ἀκβιεῖαλ γωλίαλ 

ὑπνηεηλνύζεο πιεπξᾶο ηεηξάγωλνλ κεῖδόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ηὴλ ἀκβιεῖαλ 

γωλίαλ πεξηερνπζῶλ πιεπξῶλ ηεηξαγώλωλ ηῷ πεξηερνκέλῳ δὶο ὑπό ηε κηᾶο ηῶλ 

πεξὶ ηὴλ ἀκβιεῖαλ γωλίαλ, ἐθ' ἣλ ἡ θάζεηνο πίπηεη, θαὶ ηῆο ἀπνιακβαλνκέλεο 

ἐθηὸο ὑπὸ ηῆο θαζέηνπ πξὸο ηῇ ἀκβιείᾳ γωλίᾳ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
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II. 13 

 

У сваком оштроуглом троуглу квадрат на страни спрам оштрог угла 

мањи је од збира квадрата на странама које образују оштар угао за 

двоструки правоугаоник обухваћен једном страном оштрог угла, наиме 

оном на коју је спуштена нормала, и растојањем те нормале од темена 

оштрог угла. 

 

Нека је АB  оштроугли троугао са оштрим углом код тачке B и нека А  буде 

нормала спуштена из тачке А на страну B .  

 

 
 

Тврдим да је квадрат на А  мањи од збира квадрата на  и BА за двоструки 

правоугаоник обухваћен дужима  и B . 

 

Пошто је права  произвољно подељена тачком , биће збир квадрата на  

и на B  једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена дужима  и B  

и квадрата на  [II.7]
1
. Нека се дода једном и другом збиру квадрат на А, 

тада ће квадрати на , на B , на А бити једнаки двоструком правоугаонику 

Ἐλ ηνῖο ὀμπγωλίνηο ηξηγώλνηο ηὸ ἀπὸ ηῆο ηὴλ ὀμεῖαλ γωλίαλ ὑπνηεηλνύζεο 

πιεπξᾶο ηεηξάγωλνλ ἔιαηηόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ηὴλ ὀμεῖαλ γωλίαλ 

πεξηερνπζῶλ πιεπξῶλ ηεηξαγώλωλ ηῷ πεξηερνκέλῳ δὶο ὑπό ηε κηᾶο ηῶλ 

πεξὶ ηὴλ ὀμεῖαλ γωλίαλ, ἐθ' ἣλ ἡ θάζεηνο πίπηεη, θαὶ ηῆο ἀπνιακβαλνκέλεο 

ἐληὸο ὑπὸ ηῆο θαζέηνπ πξὸο ηῇ ὀμείᾳ γωλίᾳ. 

 

 Ἔζηω ὀμπγώληνλ ηξίγωλνλ ηὸ ΑΒΓ ὀμεῖαλ ἔρνλ ηὴλ πξὸο ηῷ Β γωλίαλ, θαὶ ἤρζω 

ἀπὸ ηνῦ Α ζεκείνπ ἐπὶ ηὴλ ΒΓ θάζεηνο ἡ ΑΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξάγωλνλ ἔιαηηόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΑ 

ηεηξαγώλωλ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΓ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ.  

 

Ἐπεὶ γὰξ εὐζεῖα ἡ ΓΒ ηέηκεηαη, ὡο ἔηπρελ, θαηὰ ηὸ Γ, ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΓ 

ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ ηε δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΓ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηεηξαγώλῳ. θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΑ ηεηξάγωλνλ: ηὰ ἄξα 

ἀπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΓ, ΓΑ ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ ηε δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΓ πεξηερνκέλῳ 

                                                 
1
 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника 
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обухваћеном дужима  и B  и квадратима на А  и . Али квадрати на B  

и А једнаки су квадрату на АB, јер је угао код тачке  прав [I.47]
1
. Исто тако 

квадрати на А  и  једнаки су квадрату на А . На тај начин су квадрати на 

 и на BА једнаки квадрату на А  и двоструком правоугаонику 

обухваћеном дужима  и . Према томе биће квадрат на А  за двоструки 

правоугаоник обухваћен дужима  и B  мањи од збира квадрата на  и на 

BА. 

 

На овај начин, у сваком оштроуглом троуглу квадрат на страни спрам оштрог 

угла мањи је од збира квадрата на странама које образују оштар угао за 

двоструки правоугаоник обухваћен једном страном оштрог угла, наиме оном 

на коју је спуштена нормала и растојањем те нормале од темена оштрог угла. 

А то је требало доказати. 

ὀξζνγωλίῳ θαὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ ηεηξαγώλνηο. ἀιιὰ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΒΓ, 

ΓΑ ἴζνλ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ: ὀξζὴ γὰξ ἡ πξὸο ηῷ Γ γωλίᾳ: ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ 

ἴζνλ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΑ ἴζα ἐζηὶ ηῷ ηε ἀπὸ ηῆο ΑΓ θαὶ ηῷ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΓ: ὥζηε κόλνλ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἔιαηηόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΓΒ, 

ΒΑ ηεηξαγώλωλ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΒ, ΒΓ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγωλίῳ.  

 

Ἐλ ἄξα ηνῖο ὀμπγωλίνηο ηξηγώλνηο ηὸ ἀπὸ ηῆο ηὴλ ὀμεῖαλ γωλίαλ ὑπνηεηλνύζεο 

πιεπξᾶο ηεηξάγωλνλ ἔιαηηόλ ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ηὴλ ὀμεῖαλ γωλίαλ πεξηερνπζῶλ 

πιεπξῶλ ηεηξαγώλωλ ηῷ πεξηερνκέλῳ δὶο ὑπό ηε κηᾶο ηῶλ πεξὶ ηὴλ ὀμεῖαλ 

γωλίαλ, ἐθ' ἣλ ἡ θάζεηνο πίπηεη, θαὶ ηῆο ἀπνιακβαλνκέλεο ἐληὸο ὑπὸ ηῆο 

θαζέηνπ πξὸο ηῇ ὀμείᾳ γωλίᾳ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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II. 14 

 

Констуисати квадрат једнак датој праволинијској слици. 

 

Нека је дата праволинијска слика А.  

 

Треба конструисати квадрат једнак тој праволинијској слици А. 

 

Нека буде конструисан правоугаоник B  једнак праволинијској слици 

А [I.45]
1
.  

 

 
 

Ако при томе буде BЕ једнак Е , задатак је решен, јер је конструисан 

квадрат B  једнак праволинијској слици А. Ако то није случај, биће 

једна од дужи BЕ и Е  већа.  

 

Нека је већа BЕ, и нека се она продужи до Z и одмери ЕZ једнако Е . 

Затим нека се преполови BZ тачком H, нацрта полукруг B  са 

средиштем у H и полупречником HB односно HZ, Е продужи до  и 

повуче H . 

 

Τῷ δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ἴζνλ ηεηξάγωλνλ ζπζηήζαζζαη.  

 

Ἔζηω ηὸ δνζὲλ εὐζύγξακκνλ ηὸ Α:  

 

δεῖ δὴ ηῷ Α εὐζπγξάκκῳ ἴζνλ ηεηξάγωλνλ ζπζηήζαζζαη.  

 

πλεζηάηω γὰξ ηῷ Α εὐζπγξάκκῳ ἴζνλ παξαιιειόγξακκνλ ὀξζνγώληνλ ηὸ ΒΓ:  

 

 
 

εἰ κὲλ νὖλ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΔ ηῇ ΔΓ, γεγνλὸο ἂλ εἴε ηὸ ἐπηηαρζέλ. ζπλέζηαηαη γὰξ ηῷ Α 

εὐζπγξάκκῳ ἴζνλ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΒΓ: εἰ δὲ νὔ, κία ηῶλ ΒΔ, ΔΓ κείδωλ ἐζηίλ.  

 

ἔζηω κείδωλ ἡ ΒΔ, θαὶ ἐθβεβιήζζω ἐπὶ ηὸ Ε, θαὶ θείζζω ηῇ ΔΓ ἴζε ἡ ΔΕ, θαὶ ηεηκήζζω ἡ 

ΒΕ δίρα θαηὰ ηὸ Ζ, θαὶ θέληξῳ ηῷ Ζ, δηαζηήκαηη δὲ ἑλὶ ηῶλ ΖΒ, ΖΕ ἡκηθύθιηνλ 

γεγξάθζω ηὸ ΒΘΕ, θαὶ ἐθβεβιήζζω ἡ ΓΔ ἐπὶ ηὸ Θ, θαὶ ἐπεδεύρζω ἡ ΖΘ.  

 

Ἐπεὶ νὖλ εὐζεῖα ἡ ΒΕ ηέηκεηαη εἰο κὲλ ἴζα θαηὰ ηὸ Ζ, εἰο δὲ ἄληζα θαηὰ ηὸ Δ, ηὸ ἄξα ὑπὸ 

ηῶλ ΒΔ, ΔΕ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΔΖ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ 
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Пошто је дуж BZ подељена тачком H на једнаке, а тачком Е на 

неједнаке делове, биће правоугаоник обугхваћен од BЕ и ЕZ заједно 

са квадратом на ЕH једнак квадрату на HZ [II.5]
1
. Али HZ је једнако 

H , према томе је правоугаоник обухваћен дужима BЕ и ЕZ заједно са 

квадратом на HЕ једнак квадрату на H . Али квадрат на H  је једнак 

квадратима на Е и на ЕH [I.47]
2
. Према томе је збир правоугаоника 

обухваћена дужима BЕ и ЕZ и квадрата на HЕ једнак збиру квадрата 

на Е и на ЕH. Нека се одузме од једног и другог збира квадрат на 

HЕ. На тај начин биће правоугоаник обухваћем дужима BЕ и ЕZ 

једнак квадрату Е , и правоугаоник обухваће дужима BЕ и ЕZ једнак 

правоугаонику B , јер је ЕZ једнак Е . Према томе биће паралелограм 

B  једнак квадрату на Е. Како паралелограм B  једнак 

праволинијској слици А биће и правлинијска слика А једнака квадрату 

нацртаном на Е. 

 

На овај начин је на Е конструисан квадрат једнак праволинијској 

слици А. А то је требало извести. 

ἀπὸ ηῆο ΖΕ ηεηξαγώλῳ. ἴζε δὲ ἡ ΖΕ ηῇ ΖΘ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΒΔ, ΔΕ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ΖΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΘ. ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΖΘ ἴζα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΘΔ, ΔΖ ηεηξάγωλα: 

ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΒΔ, ΔΕ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΖΔ ἴζα ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΘΔ, ΔΖ. θνηλὸλ 

ἀθῃξήζζω ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΔ ηεηξάγωλνλ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΔ, ΔΕ πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΘ ηεηξαγώλῳ. ἀιιὰ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΔ, ΔΕ ηὸ ΒΓ ἐζηηλ: 

ἴζε γὰξ ἡ ΔΕ ηῇ ΔΓ: ηὸ ἄξα ΒΓ παξαιιειόγξακκνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΘΔ 

ηεηξαγώλῳ. ἴζνλ δὲ ηὸ ΒΓ ηῷ Α εὐζπγξάκκῳ. θαὶ ηὸ Α ἄξα εὐζύγξακκνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΔΘ ἀλαγξαθεζνκέλῳ ηεηξαγώλῳ.  

 

Σῷ ἄξα δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ηῷ Α ἴζνλ ηεηξάγωλνλ ζπλέζηαηαη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΘ 

ἀλαγξαθεζόκελνλ: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 
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