
 

 

 

 

Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 

 
ПРИЛОЗИ ЗА НАСТАВУ У КОЈИМА СУ КОРИШЋЕНИ  ЕЛЕКТРОНСКИ ЗАПИСИ ПРЕВОДА АКАДЕМИКА АНТОНА БИЛИМОВИЋА 
КОЈЕ ЈЕ ПРИРЕДИО ПРОФ. ДР ЗОРАН ЛУЧИЋ1 И НАЈСТАРИЈЕ САЧУВАНЕ ГРЧКЕ ВЕРЗИЈЕ ЕЛЕМЕНАТА ПОЗНАТЕ И КАО Е8882 

 

 

 
“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига 

Елемeната налазимо садржај рашчлањен на шест делова. 

Једино уколико ће негде неки од тих делова бити непотребан 

моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. 

...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика 

Египта, Месопотамије и Старе Грчке Математички факултет 

Београд, дигитално издање 

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)). 

 

Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже 

шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  

одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног 

одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба 

урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити 

дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

 

И током рашчлањивања претставки по Проклусу у тексту који 

следи одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како 

је у листи која непосредно претходи представљено. 
 

 
 

                                                 
1 http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/ 
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Целовит текст се сада чува у Bodleian бибилотеци, Oxford University)  

У овом прилогу је дат упоредни текст на српском (Превод Антуна Билимовића) и грчком језику (Heiberg).  
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КЊИГА IV 

 

Пропозиције 

 
1. У дати круг уписати праву једнаку датој правој која није већа од пречника 

круга. 

2. У дати круг уписати троугао са угловима једнаким угловима датог троугла. 

3. Око датог круга описати троугао са угловима једнаким угловима датог 

троугла. 

4. У дати троугао уписати круг. 

5. Око датог троугла описати круг. 

Последица 

И јасно је, да ће, кад је центар круга у троуглу, угао BА , као угао у отсечку 

већем од полукруга, бити мањи од правог; кад је центар круга на правој B , 

угао BА , као угао у полукругу, бити прав; а кад је центар круга ван троугла, 

угао BА , као угао у отсечку мањем од полукруга бити већи од правог. (На 

овај начин, ако се деси да је дати угао мањи од правог, праве се , ЕZ секу у 

троуглу, ако је он прав, секу се на правој B , ако је већи од правог, секу се ван 

троугла, с друге стране праве B . А то је требало извести). 

6. У дати круг уписати квадрат. 

7. Око датог круга описати квадрат. 

8. У дати квадрат уписати круг. 

9. Око датог квадрата описати круг. 

10. Нацртати равнокраки троугао, чији је сваки угао на основици двапут већи 

од трећег угла. 

11. У дати круг уписати петоугао са једнаким странама и једнаким угловима. 

12. Око датог круга описати петоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 

13. У дати петоугао, са једнаким странама и једнаким угловима, уписати круг. 

14. Око датог петоугла, са једнаким странама и једнаким угловима описати 

круг. 

15. У дати круг уписати шестоугао са једнаким странама и једнаким угловима. 

Последица 

Из овога је јасно да је страна шестоугла једнака правој из центра 

(полупречнику). 

16. У дати круг уписати петнаестоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 

 
Дефиниције 

 

1. Каже се да се праволинијска слика уписује у праволинијску слику, ако сваки од углова оне која се 

уписује додирује страну оне у коју се уписује. 

 

2. Исто тако каже се да се слика описује око слике, ако свака страна оне која се уписује додирује сваки 

угао оне око које се уписује. 

 

3. Каже се да се праволинијска слика уписује у круг, ако сваки угао оне која се уписује додирује 

периферију круга. 

 

4. Каже се да се праволинијска слика описује око круга, ако свака страна оне која се описује додирује 

периферију круга. 

 

5. Исто тако каже се да се круг уписује у слику, ако периферија круга додирује сваку страну оне у коју 

се он уписује. 

 

6. Каже се да се круг описује око слике, ако периферија круга додирује сваки угао оне око које се 

описује. 

 

7. Каже се да је права уписана у круг, ако јој се крајеви налазе на периферији круга. 
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IV. 1 

 

 

 

У дати круг уписати праву једнаку датој правој која није већа од пречника 

круга. 

 

Нека је АB  дати круг и  дата права која није већа од пречника круга.  

 

Треба у круг АB  уписати праву једнаку датој правој . 

 

Повуцимо B , пречник круга АB .  

 

 
 

Ако је сад B  једнако , постигнуто је оно што се тражи, јер је у круг АB  

уписана права B  једнака правој . А ако је B  веће од , повуцимо Е једнако , 

па из  као центра са полупречником Е нацртајмо круг ЕАZ и повуцимо А. 

Како је сад тачка  центар круга ЕАZ, биће А једнако Е. Но Е је једнако , па 

значи и А је једнако . 

 

На овај начин је у дати круг АB  уписана права А једнака датој правој . А то је 

требало извести. 

Εἰο ηὸλ δνζέληα θύθινλ ηῇ δνζείζῃ εὐζείᾳ κὴ κείδνλη νὔζῃ ηῆο ηνῦ θύθινπ δηακέηξνπ 

ἴζελ εὐζεῖαλ ἐλαξκόζαη. 

 

 Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓ, ἡ δὲ δνζεῖζα εὐζεῖα κὴ κείδσλ ηῆο ηνῦ θύθινπ δηακέηξνπ ἡ Γ.  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸλ ΑΒΓ θύθινλ ηῇ Γ εὐζείᾳ ἴζελ εὐζεῖαλ ἐλαξκόζαη. 

 

 Ἤρζσ ηνῦ ΑΒΓ θύθινπ δηάκεηξνο ἡ ΒΓ.  

 

 
 

εἰ κὲλ νὖλ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῇ Γ, γεγνλὸο ἂλ εἴε ηὸ ἐπηηαρζέλ: ἐλήξκνζηαη γὰξ εἰο ηὸλ ΑΒΓ 

θύθινλ ηῇ Γ εὐζείᾳ ἴζε ἡ ΒΓ. εἰ δὲ κείδσλ ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῆο Γ, θείζζσ ηῇ Γ ἴζε ἡ ΓΔ, θαὶ θέληξῳ 

ηῷ Γ δηαζηήκαηη δὲ ηῷ ΓΔ θύθινο γεγξάθζσ ὁ ΔΑΕ, θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΓΑ. πεὶ νὖλ ηὸ Γ 

ζεκεῖνλ θέληξνλ ἐζηὶ ηνῦ ΔΑΕ θύθινπ, ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΓΑ ηῇ ΓΔ. ἀιιὰ ηῇ Γ ἡ ΓΔ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ἡ 

Γ ἄξα ηῇ ΓΑ ἐζηηλ ἴζε.  

 

Δἰο ἄξα ηὸλ δνζέληα θύθινλ ηὸλ ΑΒΓ ηῇ δνζείζῃ εὐζείᾳ ηῇ Γ ἴζε ἐλήξκνζηαη ἡ ΓΑ: ὅπεξ ἔδεη 

πνηῆζαη. 
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IV. 2 

 

У дати круг уписати троугао са угловима једнаким угловима датог троугла. 

 

Нека је АB  дати круг и ЕZ дати троугао.  

 

Треба у круг АB  уписати троугао са угловима једнаким угловима троугла ЕZ. 

 

Повуцимо кроз тачку А тангенту H  на круг АB  [III.16, Последица]1 и на правој 

А  конструишимо код тачке А угао А  једнак углу ЕZ, а на правој АH опет 

код тачке А угао HАB једнак углу Е [I.23]2, па повуцимо B . 

 

 
 

Како сад права А  додирује круг АB  и из тачке додира, тачке А, повучена је у 

кругу права А , угао А  биће једнак углу АB , уписаном у супротни отсечак 

круга [III.32]3. Но угао А  је једнак углу ЕZ, те је и угао АB  једнак углу ЕZ. 

Из истих разлога и угао А B је једнак углу Е. Тада је и преостали угао BА  

једнак преосталом углу Е  [I.32]4. (Према томе троугао АB  има углове једнаке 

угловима троугла ЕZ, а уписан је у круг АB ). 

 

На овај начин, у дати круг је уписан троугао са угловима једнаким угловима датог 

троугла. А то је требало извести. 

Εἰο ηὸλ δνζέληα θύθινλ ηῷ δνζέληη ηξηγώλῳ ἰζνγώληνλ ηξίγσλνλ ἐγγξάςαη. 

 

 Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓ, ηὸ δὲ δνζὲλ ηξίγσλνλ ηὸ ΓΔΕ:  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸλ ΑΒΓ θύθινλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ ἰζνγώληνλ ηξίγσλνλ ἐγγξάςαη. 

 

 Ἤρζσ ηνῦ ΑΒΓ θύθινπ ἐθαπηνκέλε ἡ ΖΘ θαηὰ ηὸ Α, θαὶ ζπλεζηάησ πξὸο ηῇ ΑΘ εὐζείᾳ θαὶ 
ηῷ πξὸο αὐηῇ ζεκείῳ ηῷ Α ηῇ ὑπὸ ΓΔΕ γσλίᾳ ἴζε ἡ ὑπὸ ΘΑΓ, πξὸο δὲ ηῇ ΑΖ εὐζείᾳ θαὶ ηῷ 

πξὸο αὐηῇ ζεκείῳ ηῷ Α ηῇ ὑπὸ ΓΕΔ [ γσλίᾳ ] ἴζε ἡ ὑπὸ ΖΑΒ, θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΒΓ.  

 

 
 

πεὶ νὖλ θύθινπ ηνῦ ΑΒΓ ἐθάπηεηαί ηηο εὐζεῖα ἡ ΑΘ, θαὶ ἀπὸ ηῆο θαηὰ ηὸ Α ἐπαθῆο εἰο ηὸλ 

θύθινλ δηῆθηαη εὐζεῖα ἡ ΑΓ, ἡ ἄξα ὑπὸ ΘΑΓ ἴζε ἐζηὶ ηῇ ἐλ ηῷ ἐλαιιὰμ ηνῦ θύθινπ ηκήκαηη 

γσλίᾳ ηῇ ὑπὸ ΑΒΓ. ἀιι' ἡ ὑπὸ ΘΑΓ ηῇ ὑπὸ ΓΔΕ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ ἄξα γσλία ηῇ ὑπὸ 

ΓΔΕ ἐζηηλ ἴζε. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ηῇ ὑπὸ ΓΕΔ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ 

ΒΑΓ ινηπῇ ηῇ ὑπὸ ΔΓΕ ἐζηηλ ἴζε: [ ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ, 

θαὶ ἐγγέγξαπηαη εἰο ηὸλ ΑΒΓ θύθινλ ].  

 

Δἰο ηὸλ δνζέληα ἄξα θύθινλ ηῷ δνζέληη ηξηγώλῳ ἰζνγώληνλ ηξίγσλνλ ἐγγέγξαπηαη: ὅπεξ ἔδεη 

πνηῆζαη. 

                                                 
1
 III.16, Последица … права повучена нормално на пречник у крају тог пречника додирује круг (и да права додирује круг само у једној тачки и да се доказује да се права која има са кругом 

две заједничке тачке налази у кругу). 
2
 I.23 Конструисати на датој правој у датој тачки на њој праволинијски угао једнак датом праволинијском углу. 

3
 III.32 Ако права додирује круг и кроз тачку додира је повучена права која пресеца круг, онда су углови између те праве и тангете једнаки угловима у наизменичним кружним отсечцима. 

4
 I.32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки су двама правим 

угловима. 

http://poincare.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01.HTML#T_32
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IV. 3 

 

 

 

Око датог круга описати троугао са угловима једнаким угловима датог 

троугла. 

 

Нека је АB  дати круг и ЕZ дати троугао;  

 

треба око круга АB  описати троугао са угловима једнаким угловима троугла 

ЕZ. 

 

Продужимо ЕZ са обе стране ка тачкама H и  и узмимо центар К круга АB  

[III.1]1. Повуцимо произвољно праву КB и конструишимо на тој правој КB код 

тачке К угао BКА једнак углу ЕH, угао BК  једнак углу  [I.23]2, и кроз тачке 

А, B,  повуцимо на круг АB  тангенте АМ, МBN, N  [III.16, Последица]3. 

 

 
 

Како праве М, МN, NА додирују круг АB  у тачкама А, B, , а праве, што 

Πεξὶ ηὸλ δνζέληα θύθινλ ηῷ δνζέληη ηξηγώλῳ ἰζνγώληνλ ηξίγσλνλ πεξηγξάςαη. 

 

 Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓ, ηὸ δὲ δνζὲλ ηξίγσλνλ ηὸ ΓΔΕ: 

 

δεῖ δὴ πεξὶ ηὸλ ΑΒΓ θύθινλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ ἰζνγώληνλ ηξίγσλνλ πεξηγξάςαη. 

 

 θβεβιήζζσ ἡ ΔΕ ἐθ' ἑθάηεξα ηὰ κέξε θαηὰ ηὰ Ζ, Θ ζεκεῖα, θαὶ εἰιήθζσ ηνῦ ΑΒΓ θύθινπ 

θέληξνλ ηὸ Κ, θαὶ δηήρζσ, ὡο ἔηπρελ, εὐζεῖα ἡ ΚΒ, θαὶ ζπλεζηάησ πξὸο ηῇ ΚΒ εὐζείᾳ θαὶ ηῷ 

πξὸο αὐηῇ ζεκείῳ ηῷ Κ ηῇ κὲλ ὑπὸ ΓΔΖ γσλίᾳ ἴζε ἡ ὑπὸ ΒΚΑ, ηῇ δὲ ὑπὸ ΓΕΘ ἴζε ἡ ὑπὸ 

ΒΚΓ, θαὶ δηὰ ηῶλ Α, Β, Γ ζεκείσλ ἤρζσζαλ ἐθαπηόκελαη ηνῦ ΑΒΓ θύθινπ αἱ ΛΑΜ, ΜΒΝ, 

ΝΓΛ. 

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ἐθάπηνληαη ηνῦ ΑΒΓ θύθινπ αἱ ΛΜ, ΜΝ, ΝΛ θαηὰ ηὰ Α, Β, Γ ζεκεῖα, ἀπὸ δὲ ηνῦ Κ 

θέληξνπ ἐπὶ ηὰ Α, Β, Γ ζεκεῖα ἐπεδεπγκέλαη εἰζὶλ αἱ ΚΑ, ΚΒ, ΚΓ, ὀξζαὶ ἄξα εἰζὶλ αἱ πξὸο ηνῖο 

Α, Β, Γ ζεκείνηο γσλίαη. θαὶ ἐπεὶ ηνῦ ΑΜΒΚ ηεηξαπιεύξνπ αἱ ηέζζαξεο γσλίαη ηέηξαζηλ ὀξζαῖο 

ἴζαη εἰζίλ, ἐπεηδήπεξ θαὶ εἰο δύν ηξίγσλα δηαηξεῖηαη ηὸ ΑΜΒΚ, θαί εἰζηλ ὀξζαὶ αἱ ὑπὸ ΚΑΜ, 

                                                 
1
 III.1 Наћи центар датог круга. 

2
 I.23 Конструисати на датој правој у датој тачки на њој праволинијски угао једнак датом праволинијском углу. 

3
 III.16, Последица … права повучена нормално на пречник у крају тог пречника додирује круг (и да права додирује круг само у једној тачки и да се доказује да се права која има са кругом 

две заједничке тачке налази у кругу). 
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спајају центар К са тачкама А, B, , су КА, КB, К , углови код тачака А, B,  су 

прави [III.18]1. Како је сад у четвороуглу АМBК збир четири угла једнак 

четвороструком правом углу, јер се четвороугао састоји из два троугла, а два угла 

КАМ и КBМ су права, онда је и збир двају осталих углова АКB и АМB једнак 

двоструком правом углу. А збир углова ЕH и ЕZ једнак је двоструком правом 

углу [I.13]2. Према томе је збир углова АКB и АМB једнак збиру углова ЕH и 

ЕZ, но како је угао АКB једнак углу ЕH, и преостали угао АМB једнак 

преосталом углу ЕZ. На сличан начин се доказује да је угао NB једнак углу 

Е, па је и преостали угао М  једнак преосталом углу Е  [I.32]3. Значи 

троугао МN има углове једнаке угловима троугла ЕZ, а при томе је описан око 

круга АB . 

 

На овај начин, око датог круга описан је троугао са угловима једнаким угловима 

датог троугла. А то је требало извести. 

ΚΒΜ γσλίαη, ινηπαὶ ἄξα αἱ ὑπὸ ΑΚΒ, ΑΜΒ δπζὶλ ὀξζαῖο ἴζαη εἰζίλ. εἰζὶ δὲ θαὶ αἱ ὑπὸ ΓΔΖ, 

ΓΔΕ δπζὶλ ὀξζαῖο ἴζαη: αἱ ἄξα ὑπὸ ΑΚΒ, ΑΜΒ ηαῖο ὑπὸ ΓΔΖ, ΓΔΕ ἴζαη εἰζίλ, ὧλ ἡ ὑπὸ ΑΚΒ 

ηῇ ὑπὸ ΓΔΖ ἐζηηλ ἴζε: ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΜΒ ινηπῇ ηῇ ὑπὸ ΓΔΕ ἐζηηλ ἴζε. ὁκνίσο δὴ 

δεηρζήζεηαη, ὅηη θαὶ ἡ ὑπὸ ΛΝΒ ηῇ ὑπὸ ΓΕΔ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΜΛΝ [ ινηπῇ ] ηῇ 

ὑπὸ ΔΓΕ ἐζηηλ ἴζε. ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΛΜΝ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ: θαὶ 
πεξηγέγξαπηαη πεξὶ ηὸλ ΑΒΓ θύθινλ.  

 

Πεξὶ ηὸλ δνζέληα ἄξα θύθινλ ηῷ δνζέληη ηξηγώλῳ ἰζνγώληνλ ηξίγσλνλ πεξηγέγξαπηαη: ὅπεξ 

ἔδεη πνηῆζαη. 

 

 

 

                                                 
1
 III.18 Ако права додирује круг и из центра је повучена права до тачке додира, онда та права стоји управно на тангенти. 

2
 I.13 Ако права повучена над правом образује углове, морају ти углови бити или оба прави или образовати заједно два права угла. 

3
 I.32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки су двама правим 

угловима. 
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IV. 4 

 

 

У дати троугао уписати круг. 
 

Преполовимо углове АB  и А  правама B  и  и нека се те праве секу у тачки 

, па повуцимо из тачке  на праве АB, B , А нормале Е, Z, H. 

 

 
 

Како је угао АB  једнак углу B , а прави угао BЕ  једнак правом углу BZ , два 

троугла ЕB  и ZB  имаће по два угла једнака и по једну страну једнаку, и то 

спрам једнаких углова, наиме заједничку страну B ; према томе ће и остале стране 

једног бити једнаке осталим странама другог [I.26]1; биће дакле Е једнако Z. На 

основу истих разлога је и H једнако Z. Значи да су три праве Е, Z, H 

међусобно једнаке. Према томе ће круг са центром у  описан са растојањем до 

једне од тачака Е, Z, H као полупречником проћи и кроз остале тачке и у тачкама 

Е, Z, H додиривати праве АB, B , А, јер су углови у тим тачкама прави. Заиста, 

кад би он секао те праве, онда би нормала на пречник, што пролази кроз његов 

крај, била у кругу, а то је, као што је доказано, немогуће [III.16]2. Према томе круг 

Εἰο ηὸ δνζὲλ ηξίγσλνλ θύθινλ ἐγγξάςαη. 

 

 Ἔζησ ηὸ δνζὲλ ηξίγσλνλ ηὸ ΑΒΓ: δεῖ δὴ εἰο ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ θύθινλ ἐγγξάςαη. 

Τεηκήζζσζαλ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΑΓΒ γσλίαη δίρα ηαῖο ΒΓ, ΓΓ εὐζείαηο, θαὶ ζπκβαιιέησζαλ 

ἀιιήιαηο θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ, θαὶ ἤρζσζαλ ἀπὸ ηνῦ Γ ἐπὶ ηὰο ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ εὐζείαο θάζεηνη αἱ 
ΓΔ, ΓΕ, ΓΖ.  

 

                                                                                                           
 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γσλία ηῇ ὑπὸ ΓΒΓ, ἐζηὶ δὲ θαὶ ὀξζὴ ἡ ὑπὸ ΒΔΓ ὀξζῇ ηῇ ὑπὸ 

                                                 
1
 I.26 Ако су код два троугла два угла једног једнаки двама угловима другог, и то одговарајућим, и једна страна једног једнака једној страни другог или она на којој су једнаки углови или 

она што је спрам једног од једнаких углова, онда су и остале стране једнаке осталим странама, и то одговарајућим, а преостали угао једнак је преосталом углу. 
2
 III.16 Нормала на пречник круга на његовом крају лежи ван круга; у области између те нормале и круга не налази се никаква друга права и угао полукруга је већи од сваког 

праволинијског оштрог угла, а његов остатак мањи од таквог угла. 
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са центром у  описан са растојањем до које било од тачака Е, Z, H не сече праве 

АB, B , А. Дакле он их додирује и биће круг уписан у троугао АB  [IV, Деф. 5]1. 

Нека је он уписан као ZHЕ. 

 

На овај начин је у дати троугао АB  уписан круг ЕZH. А то је требало извести. 

ΒΕΓ ἴζε, δύν δὴ ηξίγσλά ἐζηη ηὰ ΔΒΓ, ΕΒΓ ηὰο δύν γσλίαο ηαῖο δπζὶ γσλίαηο ἴζαο ἔρνληα θαὶ 
κίαλ πιεπξὰλ κηᾷ πιεπξᾷ ἴζελ ηὴλ ὑπνηείλνπζαλ ὑπὸ κίαλ ηῶλ ἴζσλ γσληῶλ θνηλὴλ αὐηῶλ ηὴλ 

ΒΓ: θαὶ ηὰο ινηπὰο ἄξα πιεπξὰο ηαῖο ινηπαῖο πιεπξαῖο ἴζαο ἕμνπζηλ: ἴζε ἄξα ἡ ΓΔ ηῇ ΓΕ. δηὰ 

ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΓΖ ηῇ ΓΕ ἐζηηλ ἴζε. αἱ ηξεῖο ἄξα εὐζεῖαη αἱ ΓΔ, ΓΕ, ΓΖ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ: 

ὁ ἄξα θέληξῳ ηῷ Γ θαὶ δηαζηήκαηη ἑλὶ ηῶλ Δ, Ε, Ζ θύθινο γξαθόκελνο ἥμεη θαὶ δηὰ ηῶλ 

ινηπῶλ ζεκείσλ θαὶ ἐθάςεηαη ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ εὐζεηῶλ δηὰ ηὸ ὀξζὰο εἶλαη ηὰο πξὸο ηνῖο Δ, Ε, 

Ζ ζεκείνηο γσλίαο. εἰ γὰξ ηεκεῖ αὐηάο, ἔζηαη ἡ ηῇ δηακέηξῳ ηνῦ θύθινπ πξὸο ὀξζὰο ἀπ' ἄθξαο 

ἀγνκέλε ἐληὸο πίπηνπζα ηνῦ θύθινπ: ὅπεξ ἄηνπνλ ἐδείρζε: νὐθ ἄξα ὁ θέληξῳ ηῷ Γ 

δηαζηήκαηη δὲ ἑλὶ ηῶλ Δ, Ε, Ζ γξαθόκελνο θύθινο ηεκεῖ ηὰο ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ εὐζείαο: ἐθάςεηαη 

ἄξα αὐηῶλ, θαὶ ἔζηαη ὁ θύθινο ἐγγεγξακκέλνο εἰο ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ. ἐγγεγξάθζσ ὡο ὁ ΕΖΔ.  

 

Δἰο ἄξα ηὸ δνζὲλ ηξίγσλνλ ηὸ ΑΒΓ θύθινο ἐγγέγξαπηαη ὁ ΔΕΖ: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 IV, Деф. 5 Исто тако каже се да се круг уписује у слику, ако периферија круга додирује сваку страну оне у коју се он уписује. 
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IV. 5 

 

 

Око датог троугла описати круг. 

 

Нека је дат троугао АB .  

 

Треба око датог троугла описати круг. 

 

Преполовимо праве АB, А  тачкама , Е [I.10]1 и кроз тачке , Е повуцимо праве 

Z, ЕZ под правим угловима према правим АB и А .  

 

 
 

Оне се секу или у троуглу АB , или на правој B  или с друге стране праве B , ван 

троугла. 

Нека се, прво, секу у троуглу у Z, па повуцимо ZB, Z , ZА. Тада је, пошто је А  

једнако B, а Z заједничко и под правим угловима, основица АZ једнака 

основици ZB [I.4]2. На сличан начин се доказује да је Z једнако АZ, па је према 

томе и ZB једнако Z . Дакле три праве ZА, ZБ, Z  су међусобно једнаке. Према 

томе ће круг са центром у Z описан са растојањем до једне од тачака А, B,  проћи 

и кроз остале тачке и биће круг описан око троугла АB . Нека је он описан као 

АB . 

Узмимо сад да се Z и ЕZ секу на правој B  у Z, као што је то случај на другој 

слици, па повуцимо АZ. На сличан начин се доказује да ће тачка Z бити центар 

круга описаног око троугла АB . 

Најзад, нека се  и ЕZ секу у тачки Z ван троугла АB , као што је то нацртано на 

Πεξὶ ηὸ δνζὲλ ηξίγσλνλ θύθινλ πεξηγξάςαη. 

 

 Ἔζησ ηὸ δνζὲλ ηξίγσλνλ ηὸ ΑΒΓ:  

 

δεῖ [ 2δὴ ]2 πεξὶ ηὸ δνζὲλ ηξίγσλνλ ηὸ ΑΒΓ θύθινλ πεξηγξάςαη.  

 

Τεηκήζζσζαλ αἱ ΑΒ, ΑΓ εὐζεῖαη δίρα θαηὰ ηὰ Γ, Δ ζεκεῖα, θαὶ ἀπὸ ηῶλ Γ, Δ ζεκείσλ ηαῖο ΑΒ, 

ΑΓ πξὸο ὁξζὰο ἤρζσζαλ αἱ ΓΕ, ΔΕ:  

 

 
 

ζπκπεζνῦληαη δὴ ἤηνη ἐληὸο ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ ἢ ἐπὶ ηῆο ΒΓ εὐζείαο ἢ ἐθηὸο ηῆο ΒΓ.  

Σπκπηπηέησζαλ πξόηεξνλ ἐληὸο θαηὰ ηὸ Ε, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΕΒ, ΕΓ, ΕΑ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε 

ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΒ, θνηλὴ δὲ θαὶ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΓΕ, βάζηο ἄξα ἡ ΑΕ βάζεη ηῇ ΕΒ ἐζηηλ ἴζε. 

ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ἡ ΓΕ ηῇ ΑΕ ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ ἡ ΕΒ ηῇ ΕΓ ἐζηηλ ἴζε: αἱ ηξεῖο ἄξα 

αἱ ΕΑ, ΕΒ, ΕΓ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. ὁ ἄξα θέληξῳ ηῷ Ε δηαζηήκαηη δὲ ἑλὶ ηῶλ Α, Β, Γ θύθινο 

γξαθόκελνο ἥμεη θαὶ δηὰ ηῶλ ινηπῶλ ζεκείσλ, θαὶ ἔζηαη πεξηγεγξακκέλνο ὁ θύθινο πεξὶ ηὸ 

ΑΒΓ ηξίγσλνλ. πεξηγεγξάθζσ ὡο ὁ ΑΒΓ.  
Ἀιιὰ δὴ αἱ ΓΕ, ΔΕ ζπκπηπηέησζαλ ἐπὶ ηῆο ΒΓ εὐζείαο θαηὰ ηὸ Ε, ὡο ἔρεη ἐπὶ ηῆο δεπηέξαο 

θαηαγξαθῆο, θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΑΕ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη ηὸ Ε ζεκεῖνλ θέληξνλ ἐζηὶ ηνῦ πεξὶ 

ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πεξηγξαθνκέλνπ θύθινπ. 

Ἀιιὰ δὴ αἱ ΓΕ, ΔΕ ζπκπηπηέησζαλ ἐθηὸο ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ θαηὰ ηὸ Ε πάιηλ, ὡο ἔρεη ἐπὶ ηῆο 

ηξίηεο θαηαγξαθῆο, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΕ, ΒΕ, ΓΕ. θαὶ ἐπεὶ πάιηλ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΒ, 

                                                 
1
 I.10 Преполовити дату дуж. 

2
 I.4 Ако су код два троугла две стране једног једнаке одговарајућим двема странама другог и ако су једнаки углови које образују једнаке стране, мора и основица бити једнака основици, 

један троугао мора бити једнак другом троуглу и остали углови морају бити једнаки осталим угловима и то одговарајући, наиме они који леже спрам једнаких страна. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

ЧЕТВРТА KЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

трећој слици, па повуцимо АZ, BZ, . Како је опет А  једнако B, а Z је 

заједничка страна под правим угловима, основица АZ једнака је основици BZ [I.4]. 

На сличан начин доказује се да је Z једнако АZ, према томе је и BZ једнако Z . 

Према томе ће опет круг са центром у Z описан са растојањем до једне од тачака 

А, B,  проћи и кроз остале тачке и бити описан око троугла АB . 

 

На овај начин око датог троугла је описан круг. А то је требало извести. 

 

Последица 

 

И јасно је, да ће, кад је центар круга у троуглу, угао BА , као угао у отсечку већем 

од полукруга, бити мањи од правог; кад је центар круга на правој B , угао BА , 

као угао у полукругу, бити прав; а кад је центар круга ван троугла, угао BА , као 

угао у отсечку мањем од полукруга бити већи од правог. (На овај начин, ако се 

деси да је дати угао мањи од правог, праве се Z, ЕZ секу у троуглу, ако је он 

прав, секу се на правој B , ако је већи од правог, секу се ван троугла, с друге 

стране праве B . А то је требало извести). 

 

θνηλὴ δὲ θαὶ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΓΕ, βάζηο ἄξα ἡ ΑΕ βάζεη ηῇ ΒΕ ἐζηηλ ἴζε. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη 

θαὶ ἡ ΓΕ ηῇ ΑΕ ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ ἡ ΒΕ ηῇ ΕΓ ἐζηηλ ἴζε: ὁ ἄξα [ πάιηλ ] θέληξῳ ηῷ Ε 

δηαζηήκαηη δὲ ἑλὶ ηῶλ ΕΑ, ΕΒ, ΕΓ θύθινο γξαθόκελνο ἥμεη θαὶ δηὰ ηῶλ ινηπῶλ ζεκείσλ, θαὶ 

ἔζηαη πεξηγεγξακκέλνο πεξὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ.  

 

Πεξὶ ηὸ δνζὲλ ἄξα ηξίγσλνλ θύθινο πεξηγέγξαπηαη: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

 

[ Πόξηζκα ] Καὶ θαλεξόλ, ὅηη, ὅηε κὲλ ἐληὸο ηνῦ ηξηγώλνπ πίπηεη ηὸ θέληξνλ ηνῦ θύθινπ, ἡ 

ὑπὸ ΒΑΓ γσλία ἐλ κείδνλη ηκήκαηη ηνῦ ἡκηθπθιίνπ ηπγράλνπζα ἐιάηησλ ἐζηὶλ ὀξζῆο: ὅηε δὲ 

ἐπὶ ηῆο ΒΓ εὐζείαο ηὸ θέληξνλ πίπηεη, ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γσλία ἐλ ἡκηθπθιίῳ ηπγράλνπζα ὀξζή ἐζηηλ: 

ὅηε δὲ ηὸ θέληξνλ ηνῦ θύθινπ ἐθηὸο ηνῦ ηξηγώλνπ πίπηεη, ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ἐλ ἐιάηηνλη ηκήκαηη ηνῦ 

ἡκηθπθιίνπ ηπγράλνπζα κείδσλ ἐζηὶλ ὀξζῆο. [ ὥζηε θαὶ ὅηαλ ἐιάηησλ ὀξζῆο ηπγράλῃ ἡ 

δηδνκέλε γσλία, ἐληὸο ηνῦ ηξηγώλνπ πεζνῦληαη αἱ ΓΕ, ΔΕ, ὅηαλ δὲ ὀξζή, ἐπὶ ηῆο ΒΓ, ὅηαλ δὲ 

κείδσλ ὀξζῆο, ἐθηὸο ηῆο ΒΓ: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. ] 

 

 

 

 

 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

ЧЕТВРТА KЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

 

 

IV. 6 

 

У дати круг уписати квадрат. 

 

Нека је дат круг АB ;  

 

треба у круг АB  уписати квадрат. 

 

Повуцимо у кругу АB  два пречника А , B  управна један на други и спојимо 

АB, B , , А. 

 

 
 

Како је BЕ једнако Е , јер је Е центар, а ЕА је заједничко и под правим угловима, 

биће основица АB једнака основици А  [I.4]1. Из истих разлога је и свака од B  и 

 једнака свакој од АB, А . Према томе је четвороугао АB  једнакостран. 

Тврдим да је и правоугаоник. Заиста, пошто је права B  пречник круга АB , 

BА  је полукруг. Према томе је угао BА  прав [III.31]2. Из истих разлога је сваки 

од углова АB , B , А прав. Због тога је четвороугао АB  правоугаоник. А 

доказано је да је он и једнакостран. Према томе он је квадрат [I. Деф. 22], а уписан 

је у круг АB . 

 

На овај начин је у дати круг уписан квадрат АB . А то је требало извести. 

Εἰο ηὸλ δνζέληα θύθινλ ηεηξάγσλνλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓΓ:  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸλ ΑΒΓΓ θύθινλ ηεηξάγσλνλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἤρζσζαλ ηνῦ ΑΒΓΓ θύθινπ δύν δηάκεηξνη πξὸο ὀξζὰο ἀιιήιαηο αἱ ΑΓ, ΒΓ, θαὶ 

ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΔ ηῇ ΔΓ: θέληξνλ γὰξ ηὸ Δ: θνηλὴ δὲ θαὶ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΔΑ, βάζηο ἄξα ἡ 

ΑΒ βάζεη ηῇ ΑΓ ἴζε ἐζηίλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΒΓ, ΓΓ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΒ, ΑΓ ἴζε 

ἐζηίλ: ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓΓ ηεηξάπιεπξνλ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ ὀξζνγώληνλ. ἐπεὶ γὰξ ἡ 

ΒΓ εὐζεῖα δηάκεηξόο ἐζηη ηνῦ ΑΒΓΓ θύθινπ, ἡκηθύθιηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΒΑΓ: ὀξζὴ ἄξα ἡ ὑπὸ 

ΒΑΓ γσλία. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἑθάζηε ηῶλ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΓ, ΓΓΑ ὀξζή ἐζηηλ: ὀξζνγώληνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓΓ ηεηξάπιεπξνλ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἰζόπιεπξνλ: ηεηξάγσλνλ ἄξα ἐζηίλ. θαὶ 
ἐγγέγξαπηαη εἰο ηὸλ ΑΒΓΓ θύθινλ.  

 

Δἰο ἄξα ηὸλ δνζέληα θύθινλ ηεηξάγσλνλ ἐγγέγξαπηαη ηὸ ΑΒΓΓ: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 I.4 Ако су код два троугла две стране једног једнаке одговарајућим двема странама другог и ако су једнаки углови које образују једнаке стране, мора и основица бити једнака основици, 

један троугао мора бити једнак другом троуглу и остали углови морају бити једнаки осталим угловима и то одговарајући, наиме они који леже спрам једнаких страна. 
2
 III.31 У кругу је угао у полукругу прав, угао у кружном отсечку већем од полукруга мањи од правог, а у отсечку мањем од полукруга већи од правог; и угао отсечка већег од полукруга је 

већи од правог, а угао отсечка мањег од полукруга мањи од правог. 

http://poincare.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01.HTML#D_22
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IV. 7 

 

Око датог круга описати квадрат. 

 

Нека је дат круг АB .  

 

Треба око круга АB  описати квадрат. 

 

Повуцимо у кругу АB  два пречника А  и B  под правим угловима, и кроз тачке 

А, B, ,  повуцимо праве ZH, H , К, КZ, тангенте на круг АB  [III.16, 

Последица]1. 

 

 
 

Пошто је права ZH тангента на круг АB , а права ЕА повучена из центра Е ка 

тачки додира А, углови код тачке А су прави [III.18]2. Из истих разлога су углови 

и код тачака B, ,  прави. Како је угао АЕB прав, а прав и угао ЕBH, биће права 

H  паралелна правој А  [I.28]3. Из истих разлога је и права А  паралелна правој 

ZК. Стога је права H  паралелна правој ZК [I.30]4. На сличан начин се доказује да 

је свака од правих HZ и К паралелна правој BЕ . Према томе су HК, H , АК, ZB, 

BК паралелограми, што значи да је HZ једнако К, а H  једнако ZК [I.34]5. А како 

је А  једнако B , а и А  једнако и H  и ZК, и B  једнако и HZ и К (па према 

Πεξὶ ηὸλ δνζέληα θύθινλ ηεηξάγσλνλ πεξηγξάςαη.  

 

Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓΓ:  

 

δεῖ δὴ πεξὶ ηὸλ ΑΒΓΓ θύθινλ ηεηξάγσλνλ πεξηγξάςαη.  

 

Ἤρζσζαλ ηνῦ ΑΒΓΓ θύθινπ δύν δηάκεηξνη πξὸο ὀξζὰο ἀιιήιαηο αἱ ΑΓ, ΒΓ, θαὶ δηὰ ηῶλ Α, 

Β, Γ, Γ ζεκείσλ ἤρζσζαλ ἐθαπηόκελαη ηνῦ ΑΒΓΓ θύθινπ αἱ ΕΖ, ΖΘ, ΘΚ, ΚΕ.  

 

 
 

πεὶ νὖλ ἐθάπηεηαη ἡ ΕΖ ηνῦ ΑΒΓΓ θύθινπ, ἀπὸ δὲ ηνῦ Δ θέληξνπ ἐπὶ ηὴλ θαηὰ ηὸ Α ἐπαθὴλ 

ἐπέδεπθηαη ἡ ΔΑ, αἱ ἄξα πξὸο ηῷ Α γσλίαη ὀξζαί εἰζηλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ αἱ πξὸο ηνῖο Β, Γ, Γ 

ζεκείνηο γσλίαη ὀξζαί εἰζηλ. θαὶ ἐπεὶ ὀξζή ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΑΔΒ γσλία, ἐζηὶ δὲ ὀξζὴ θαὶ ἡ ὑπὸ 

ΔΒΖ, παξάιιεινο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΖΘ ηῇ ΑΓ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΑΓ ηῇ ΕΚ ἐζηη παξάιιεινο. 

ὥζηε θαὶ ἡ ΖΘ ηῇ ΕΚ ἐζηη παξάιιεινο. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΖΕ, ΘΚ ηῇ 

ΒΔΓ ἐζηη παξάιιεινο. παξαιιειόγξακκα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ΖΚ, ΖΓ, ΑΚ, ΕΒ, ΒΚ: ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ 

κὲλ ΖΕ ηῇ ΘΚ, ἡ δὲ ΖΘ ηῇ ΕΚ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΒΓ, ἀιιὰ θαὶ ἡ κὲλ ΑΓ ἑθαηέξᾳ 

ηῶλ ΖΘ, ΕΚ, ἡ δὲ ΒΓ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΖΕ, ΘΚ ἐζηηλ ἴζε [ θαὶ ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ΖΘ, ΕΚ ἑθαηέξᾳ 

ηῶλ ΖΕ, ΘΚ ἐζηηλ ἴζε ], ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΕΖΘΚ ηεηξάπιεπξνλ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ 

                                                 
1
 III.16, Последица … права повучена нормално на пречник у крају тог пречника додирује круг (и да права додирује круг само у једној тачки и да се доказује да се права која има са кругом 

две заједничке тачке налази у кругу). 
2
 III.18 Ако права додирује круг и из центра је повучена права до тачке додира, онда та права стоји управно на тангенти. 

3
 I.28 Ако права која сече друге две праве гради са исте своје стране спољашњи угао једнак одговарајућем унутрашњем углу или два унутрашња угла са исте стране једнака двама правим 

угловима, ове две праве паралелне су. 
4
 I.30 Праве које су паралелне истој правој паралелне су међусобно. 

5
 I.34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 
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томе је и свака од H  и ZК једнака свакој од HZ и К) [I.34], четвороугао ZH К 

је једнакостран. А тврдим да је он и правоугли. Заиста, пошто је HBЕА 

паралелограм, а угао АЕB прав, биће прав и угао АHB [I.34]. На сличан начин се 

доказује да су углови и код тачака , К, Z прави. Према томе је ZH К 

правоугаоник, а доказано је и да је он једнакостран, значи да је он квадрат, а 

описан је око круга АB . 

 

На овај начин, око датог круга је описан квадрат. А то је требало извести. 

ὀξζνγώληνλ. ἐπεὶ γὰξ παξαιιειόγξακκόλ ἐζηη ηὸ ΖΒΔΑ, θαί ἐζηηλ ὀξζὴ ἡ ὑπὸ ΑΔΒ, ὀξζὴ 

ἄξα θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΖΒ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ αἱ πξὸο ηνῖο Θ, Κ, Ε γσλίαη ὀξζαί εἰζηλ. 

ὀξζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΕΖΘΚ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἰζόπιεπξνλ: ηεηξάγσλνλ ἄξα ἐζηίλ. θαὶ 

πεξηγέγξαπηαη πεξὶ ηὸλ ΑΒΓΓ θύθινλ.  

 

Πεξὶ ηὸλ δνζέληα ἄξα θύθινλ ηεηξάγσλνλ πεξηγέγξαπηαη: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 
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IV. 8 

 

У дати квадрат уписати круг. 
 

Нека је дат квадрат АB ,  

 

треба у квадрат АB  уписати круг. 

 

Преполовимо сваку од правих А  и АB тачкама Е и Z и кроз тачку Е повуцимо 

праву Е  паралелну свакој од правих АB и , а кроз тачку Z праву ZК паралелну 

свакој од правих А  и B .  

 

 
 

Тада је свака од слика АК, КB, А , , АH, H , BH, H  паралелограм и њихове 

супротне стране, очевидно, су једнаке [I.34]1. Како је А  једнако АB и АЕ 

половина од А , а АZ половина од АB, биће и АЕ једнако АZ, а како су једнаке и 

њима супротне стране, биће и ZH једнако HЕ. На сличан начин се доказује да је 

свака од H  и HК једнака свакој од ZH и HЕ. Према томе су четири праве HЕ, HZ, 

H , HК међусобно једнаке. Због тога ће круг нацртан са центром у H једним од 

растојања до тачака Е, Z, , К проћи и кроз остале тачке и додирнути праве АB, 

B , , А, јер су углови код тачака Е, З, , К прави. Заиста, кад би круг секао 

праве АB, B , , А, тангента круга на крају пречника била би у кругу, а 

доказано је да је то бесмислено [III.16]2. Према томе круг описан са центром у H са 

једним од растојања до тачака Е, Z, , К не сече праве АB, B , , А. Значи он 

Εἰο ηὸ δνζὲλ ηεηξάγσλνλ θύθινλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἔζησ ηὸ δνζὲλ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΑΒΓΓ:  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸ ΑΒΓΓ ηεηξάγσλνλ θύθινλ ἐγγξάςαη.  

 

Τεηκήζζσ ἑθαηέξα ηῶλ ΑΓ, ΑΒ δίρα θαηὰ ηὰ Δ, Ε ζεκεῖα, θαὶ δηὰ κὲλ ηνῦ Δ ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΒ, 

ΓΓ παξάιιεινο ἤρζσ ἡ ΔΘ, δηὰ δὲ ηνῦ Ε ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΓ, ΒΓ παξάιιεινο ἤρζσ ἡ ΕΚ:  

 

 
 

παξαιιειόγξακκνλ ἄξα ἐζηὶλ ἕθαζηνλ ηῶλ ΑΚ, ΚΒ, ΑΘ, ΘΓ, ΑΖ, ΖΓ, ΒΖ, ΖΓ, θαὶ αἱ 

ἀπελαληίνλ αὐηῶλ πιεπξαὶ δεινλόηη ἴζαη [ εἰζίλ ]. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΑΒ, θαί ἐζηη ηῆο 

κὲλ ΑΓ ἡκίζεηα ἡ ΑΔ, ηῆο δὲ ΑΒ ἡκίζεηα ἡ ΑΕ, ἴζε ἄξα θαὶ ἡ ΑΔ ηῇ ΑΕ: ὥζηε θαὶ αἱ 
ἀπελαληίνλ: ἴζε ἄξα θαὶ ἡ ΕΖ ηῇ ΖΔ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΖΘ, ΖΚ 

ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΕΖ, ΖΔ ἐζηηλ ἴζε: αἱ ηέζζαξεο ἄξα αἱ ΖΔ, ΖΕ, ΖΘ, ΖΚ ἴζαη ἀιιήιαηο [ εἰζίλ ]. ὁ 

ἄξα θέληξῳ κὲλ ηῷ Ζ δηαζηήκαηη δὲ ἑλὶ ηῶλ Δ, Ε, Θ, Κ θύθινο γξαθόκελνο ἥμεη θαὶ δηὰ ηῶλ 

ινηπῶλ ζεκείσλ: θαὶ ἐθάςεηαη ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ εὐζεηῶλ δηὰ ηὸ ὀξζὰο εἶλαη ηὰο πξὸο ηνῖο 

Δ, Ε, Θ, Κ γσλίαο: εἰ γὰξ ηεκεῖ ὁ θύθινο ηὰο ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ, ἡ ηῇ δηακέηξῳ ηνῦ θύθινπ πξὸο 

ὀξζὰο ἀπ' ἄθξαο ἀγνκέλε ἐληὸο πεζεῖηαη ηνῦ θύθινπ: ὅπεξ ἄηνπνλ ἐδείρζε. νὐθ ἄξα ὁ θέληξῳ 

ηῷ Ζ δηαζηήκαηη δὲ ἑλὶ ηῶλ Δ, Ε, Θ, Κ θύθινο γξαθόκελνο ηεκεῖ ηὰο ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ εὐζείαο. 

ἐθάςεηαη ἄξα αὐηῶλ θαὶ ἔζηαη ἐγγεγξακκέλνο εἰο ηὸ ΑΒΓΓ ηεηξάγσλνλ.  

 

Δἰο ἄξα ηὸ δνζὲλ ηεηξάγσλνλ θύθινο ἐγγέγξαπηαη: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

                                                 
1
 I.34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 

2
 III.16 Нормала на пречник круга на његовом крају лежи ван круга; у области између те нормале и круга не налази се никаква друга права и угао полукруга је већи од сваког 

праволинијског оштрог угла, а његов остатак мањи од таквог угла. 
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их додирује и уписан је у квадрат АB . 

 

На овај начин је у дати квадрат уписан круг. А то је требало извести. 
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IV. 9 

 

Око датог квадрата описати круг. 

 

Нека је дат квадрат АB .  

 

Треба око квадрата АB  описати круг. 

 

 
 

Нека се праве, што спајају, А  и B  секу у тачки Е. 

 

Како је А једнако АB, а А  заједничко, онда су две стране А и А  једнаке 

двема странама BА и А , а и основица  једнака је основици B , тада биће и 

угао А  једнак углу BА  [I.8]1, па према томе угао АB полови права А . На 

сличан начин се доказује да сваки од углова АB , B , А полове праве А  и 

. А како је угао АB једнак углу АB , а угао ЕАB је половина угла АB и угао 

ЕBА је половина угла АB , онда је и угао ЕАB једнак углу ЕBА, па је тада и 

страна ЕА једнака страни ЕB [I.6]2. На сличан начин се доказује да је свака од 

правих ЕА, ЕB, једнака свакој од Е , Е . Према томе су четири праве ЕА, ЕB, Е , 

Е  међусобно једнаке. Тада ће круг нацртан са центром у Е једним од растојања 

до тачака А, B, ,  проћи и кроз остале тачке и биће описан око квадрата АB . 

Нека је овај нацртан као АB . 

 

На овај начин је око датог квадрата описан круг. А то је требало извести. 

Πεξὶ ηὸ δνζὲλ ηεηξάγσλνλ θύθινλ πεξηγξάςαη.  

 

Ἔζησ ηὸ δνζὲλ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΑΒΓΓ:  

 

δεῖ δὴ πεξὶ ηὸ ΑΒΓΓ ηεηξάγσλνλ θύθινλ πεξηγξάςαη.  

 

 
 

πηδεπρζεῖζαη γὰξ αἱ ΑΓ, ΒΓ ηεκλέησζαλ ἀιιήιαο θαηὰ ηὸ Δ. Καὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΓΑ ηῇ ΑΒ, 

θνηλὴ δὲ ἡ ΑΓ, δύν δὴ αἱ ΓΑ, ΑΓ δπζὶ ηαῖο ΒΑ, ΑΓ ἴζαη εἰζίλ: θαὶ βάζηο ἡ ΓΓ βάζεη ηῇ ΒΓ ἴζε: 

γσλία ἄξα ἡ ὑπὸ ΓΑΓ γσλίᾳ ηῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴζε ἐζηίλ: ἡ ἄξα ὑπὸ ΓΑΒ γσλία δίρα ηέηκεηαη ὑπὸ 

ηῆο ΑΓ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ἑθάζηε ηῶλ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΓ, ΓΓΑ δίρα ηέηκεηαη ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ εὐζεηῶλ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΓΑΒ γσλία ηῇ ὑπὸ ΑΒΓ, θαί ἐζηη ηῆο κὲλ ὑπὸ ΓΑΒ 

ἡκίζεηα ἡ ὑπὸ ΔΑΒ, ηῆο δὲ ὑπὸ ΑΒΓ ἡκίζεηα ἡ ὑπὸ ΔΒΑ, θαὶ ἡ ὑπὸ ΔΑΒ ἄξα ηῇ ὑπὸ ΔΒΑ 

ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΔΑ ηῇ ΔΒ ἐζηηλ ἴζε. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ 

ΔΑ, ΔΒ [ εὐζεηῶλ ] ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΔΓ, ΔΓ ἴζε ἐζηίλ. αἱ ηέζζαξεο ἄξα αἱ ΔΑ, ΔΒ, ΔΓ, ΔΓ ἴζαη 

ἀιιήιαηο εἰζίλ. ὁ ἄξα θέληξῳ ηῷ Δ θαὶ δηαζηήκαηη ἑλὶ ηῶλ Α, Β, Γ, Γ θύθινο γξαθόκελνο ἥμεη 

θαὶ δηὰ ηῶλ ινηπῶλ ζεκείσλ θαὶ ἔζηαη πεξηγεγξακκέλνο πεξὶ ηὸ ΑΒΓΓ ηεηξάγσλνλ. 

πεξηγεγξάθζσ ὡο ὁ ΑΒΓΓ.  

 

Πεξὶ ηὸ δνζὲλ ἄξα ηεηξάγσλνλ θύθινο πεξηγέγξαπηαη: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

                                                 
1
 I.8 Ако су у два троугла две стране једнаке двема одговарајућим странама другог, и основице им једнаке, морају бити једнаки и углови које образују једнаке стране. 

2
 I.6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 
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IV. 10 

 

Нацртати равнокраки троугао, чији је сваки угао на основици двапут већи од 

трећег угла. 
 

Одмеримо неку праву АB и поделимо је тачком  тако да правоугаоник обухваћен 

од АB и B  буде једнак квадрату на А  [II.11]1. И нацртајмо круг B Е са центром 

у А а са растојањем АB, па упишимо у круг B Е праву B  једнаку правој А , која 

није већа од пречника круга B Е [IV.1]2. Спојимо А  и , и око троугла А  

опишимо круг А  [IV.5]3. 

 

 
 

Како је правоугаоник од АB и B  једнак квадрату на А , а А  је једнако B , биће 

правоугаоник од АB и B  једнак квадрату на B . А како је ван круга А  узета 

тачка B, и из тачке B ка кругу А  су повучене две праве BА и B  једна од њих 

сече круг, а друга допире до њега, и при томе је правоугаоник од АB и B  једнак 

квадрату на B , онда права B  додириваће круг А  [III.37]4. Како је сад права 

B  тангента и кроз тачку додира  је повучена права , биће угао B  једнак 

углу А  уписаном у супротни отсечак круга [III.32]5. Како је сад угао B  једнак 

Ἰζνζθειὲο ηξίγσλνλ ζπζηήζαζζαη ἔρνλ ἑθαηέξαλ ηῶλ πξὸο ηῇ βάζεη γσληῶλ δηπιαζίνλα 

ηῆο ινηπῆο.  

 

θθείζζσ ηηο εὐζεῖα ἡ ΑΒ, θαὶ ηεηκήζζσ θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ, ὥζηε ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ εἶλαη ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΑ ηεηξαγώλῳ: θαὶ θέληξῳ ηῷ Α θαὶ 

δηαζηήκαηη ηῷ ΑΒ θύθινο γεγξάθζσ ὁ ΒΓΔ, θαὶ ἐλεξκόζζσ εἰο ηὸλ ΒΓΔ θύθινλ ηῇ ΑΓ 

εὐζείᾳ κὴ κείδνλη νὔζῃ ηῆο ηνῦ ΒΓΔ θύθινπ δηακέηξνπ ἴζε εὐζεῖα ἡ ΒΓ: θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ 
ΑΓ, ΓΓ, θαὶ πεξηγεγξάθζσ πεξὶ ηὸ ΑΓΓ ηξίγσλνλ θύθινο ὁ ΑΓΓ.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, ἴζε δὲ ἡ ΑΓ ηῇ ΒΓ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΓ. θαὶ ἐπεὶ θύθινπ ηνῦ ΑΓΓ εἴιεπηαί ηη ζεκεῖνλ ἐθηὸο ηὸ Β, θαὶ 
ἀπὸ ηνῦ Β πξὸο ηὸλ ΑΓΓ θύθινλ πξνζπεπηώθαζη δύν εὐζεῖαη αἱ ΒΑ, ΒΓ, θαὶ ἡ κὲλ αὐηῶλ 

ηέκλεη, ἡ δὲ πξνζπίπηεη, θαί ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΓ, ἡ ΒΓ ἄξα ἐθάπηεηαη 

ηνῦ ΑΓΓ θύθινπ. ἐπεὶ νὖλ ἐθάπηεηαη κὲλ ἡ ΒΓ, ἀπὸ δὲ ηῆο θαηὰ ηὸ Γ ἐπαθῆο δηῆθηαη ἡ ΓΓ, ἡ 

ἄξα ὑπὸ ΒΓΓ γσλία ἴζε ἐζηὶ ηῇ ἐλ ηῷ ἐλαιιὰμ ηνῦ θύθινπ ηκήκαηη γσλίᾳ ηῇ ὑπὸ ΓΑΓ. ἐπεὶ 
νὖλ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΒΓΓ ηῇ ὑπὸ ΓΑΓ, θνηλὴ πξνζθείζζσ ἡ ὑπὸ ΓΓΑ: ὅιε ἄξα ἡ ὑπὸ ΒΓΑ 

ἴζε ἐζηὶ δπζὶ ηαῖο ὑπὸ ΓΓΑ, ΓΑΓ. ἀιιὰ ηαῖο ὑπὸ ΓΓΑ, ΓΑΓ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ἐθηὸο ἡ ὑπὸ ΒΓΓ: θαὶ 

                                                 
1
 II.11 Дату дуж поделити тако да правоугаоник обухваћен целом дужи и једним отсечком буде једнак квадрату на другом отсечку. 

2
 IV.1 У дати круг уписати праву једнаку датој правој која није већа од пречника круга. 

3
 IV.5 Око датог троугла описати круг. 

4
 III.37 Ако је ван круга узета нека тачка и из те тачке су повучене ка кругу две праве, од којих једна сече круг а друга само стиже до њега, и ако је при томе правоугаоник од целе сечице и 

њеног отсечка између узете тачке и испупченог лука једнак квадрату на оној правој што стиже до круга, онда последња права додирује круг. 
5
 III.32 Ако права додирује круг и кроз тачку додира је повучена права која пресеца круг, онда су углови између те праве и тангете једнаки угловима у наизменичним кружним отсечцима. 
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углу А , додајмо заједнички угао А. Тада је цео угао B А једнак збиру углова 

А и А . Али је збиру углова А и А  једнак спољашњи угао B  [I.32]1. 

Према томе је и угао B А једнак углу B . Но угао B А једнак је углу , а 

како је и страна А  једнака страни АB [I.5]2, биће и угао А једнак углу B . 

Према томе су три угла B А, А, B  међусобно једнака. А како је угао B  

једнак углу B , биће страна B  једнака страни  [I.6]3. Али је B  по 

претпоставци једнако А, па је, значи, А једнако , дакле и угао А једнак 

углу А  [I.5]. На тај начин је збир углова А и А  једнак двоструком углу 

А . А угао B  је једнак збиру углова А и А , тј. угао B  је двоструки 

угао А . Али је угао B  једнак сваком од углова B А и А, па је према томе 

сваки од углова B А и А једнак двоструком углу АB. 

 

На овај начин је нацртан равнокраки троугао АB  чији је сваки угао на основици 

B двапут већи од трећег угла. А то је требало извести. 

ἡ ὑπὸ ΒΓΑ ἄξα ἴζε ἐζηὶ ηῇ ὑπὸ ΒΓΓ. ἀιιὰ ἡ ὑπὸ ΒΓΑ ηῇ ὑπὸ ΓΒΓ ἐζηηλ ἴζε, ἐπεὶ θαὶ 
πιεπξὰ ἡ ΑΓ ηῇ ΑΒ ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΒΑ ηῇ ὑπὸ ΒΓΓ ἐζηηλ ἴζε. αἱ ηξεῖο ἄξα αἱ ὑπὸ 

ΒΓΑ, ΓΒΑ, ΒΓΓ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΓΒΓ γσλία ηῇ ὑπὸ ΒΓΓ, ἴζε 

ἐζηὶ θαὶ πιεπξὰ ἡ ΒΓ πιεπξᾷ ηῇ ΓΓ. ἀιιὰ ἡ ΒΓ ηῇ ΓΑ ὑπόθεηηαη ἴζε: θαὶ ἡ ΓΑ ἄξα ηῇ ΓΓ 

ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ γσλία ἡ ὑπὸ ΓΓΑ γσλίᾳ ηῇ ὑπὸ ΓΑΓ ἐζηηλ ἴζε: αἱ ἄξα ὑπὸ ΓΓΑ, ΓΑΓ ηῆο 

ὑπὸ ΓΑΓ εἰζη δηπιαζίνπο. ἴζε δὲ ἡ ὑπὸ ΒΓΓ ηαῖο ὑπὸ ΓΓΑ, ΓΑΓ: θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΓΓ ἄξα ηῆο ὑπὸ 

ΓΑΓ ἐζηη δηπιῆ. ἴζε δὲ ἡ ὑπὸ ΒΓΓ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ὑπὸ ΒΓΑ, ΓΒΑ: θαὶ ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ὑπὸ 

ΒΓΑ, ΓΒΑ ηῆο ὑπὸ ΓΑΒ ἐζηη δηπιῆ.  

 

Ἰζνζθειὲο ἄξα ηξίγσλνλ ζπλέζηαηαη ηὸ ΑΒΓ ἔρνλ ἑθαηέξαλ ηῶλ πξὸο ηῇ ΓΒ βάζεη γσληῶλ 

δηπιαζίνλα ηῆο ινηπῆο: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 I.32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки су двама правим 

угловима. 
2
 I.5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки међусобно. 

3
 I.6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 

http://poincare.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01.HTML#T_6
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IV. 11 

 

У дати круг уписати петоугао са једнаким странама и једнаким угловима. 

 

Нека је дат круг АB Е.  

 

Треба у круг АB Е уписати петоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 

 

Узмимо равнокраки троугао ZH  са сваким од углова код H и  двапут већим од 

угла код Z [IV.10]1 и упишимо у круг АB Е троугао А  са угловима једнаким 

угловима троугла ZH  тако да угао А  буде једнак углу код Z, а сваки од 

углова А  и А буде једнак сваком од углова код тачака H и  [IV.2]2;  

 

 
 

тада је сваки од углова А  и А двапут већи од угла А . Преполовимо сваки 

од углова А  и А правим линијама Е и B и спојимо АB, B , ( ), Е, ЕА. 

Како је сваки од углова А  и А двапут већи од угла А , а праве Е и B 

полове их, биће пет углова А , А Е, Е , B, B А међусобно једнаки. Али се 

једнаки углови ослањају на једнаке лукове [III.26]3, према томе су пет лукова АB, 

B , , Е, ЕА међусобно једнаки. Како сад једнаке лукове стежу једнаке праве 

(тетиве) [III.29]4, биће пет правих АB, B , , Е, ЕА међусобно једнаке. Према 

Εἰο ηὸλ δνζέληα θύθινλ πεληάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓΓΔ:  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸλ ΑΒΓΓΔ θύθινλ πεληάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγξάςαη.  

 

θθείζζσ ηξίγσλνλ ἰζνζθειὲο ηὸ ΕΖΘ δηπιαζίνλα ἔρνλ ἑθαηέξαλ ηῶλ πξὸο ηνῖο Ζ, Θ γσληῶλ 

ηῆο πξὸο ηῷ Ε, θαὶ ἐγγεγξάθζσ εἰο ηὸλ ΑΒΓΓΔ θύθινλ ηῷ ΕΖΘ ηξηγώλῳ ἰζνγώληνλ ηξίγσλνλ 

ηὸ ΑΓΓ, ὥζηε ηῇ κὲλ πξὸο ηῷ Ε γσλίᾳ ἴζελ εἶλαη ηὴλ ὑπὸ ΓΑΓ, ἑθαηέξαλ δὲ ηῶλ πξὸο ηνῖο Ζ, Θ 

ἴζελ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ὑπὸ ΑΓΓ, ΓΓΑ:  

 

 
 

θαὶ ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ὑπὸ ΑΓΓ, ΓΓΑ ηῆο ὑπὸ ΓΑΓ ἐζηη δηπιῆ. ηεηκήζζσ δὴ ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ 

ΑΓΓ, ΓΓΑ δίρα ὑπὸ ἑθαηέξαο ηῶλ ΓΔ, ΓΒ εὐζεηῶλ, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΒ, ΒΓ, [ ΓΓ ], ΓΔ, 

ΔΑ. πεὶ νὖλ ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ ΑΓΓ, ΓΓΑ γσληῶλ δηπιαζίσλ ἐζηὶ ηῆο ὑπὸ ΓΑΓ, θαὶ ηεηκεκέλαη 

εἰζὶ δίρα ὑπὸ ηῶλ ΓΔ, ΓΒ εὐζεηῶλ, αἱ πέληε ἄξα γσλίαη αἱ ὑπὸ ΓΑΓ, ΑΓΔ, ΔΓΓ, ΓΓΒ, ΒΓΑ ἴζαη 

ἀιιήιαηο εἰζίλ. αἱ δὲ ἴζαη γσλίαη ἐπὶ ἴζσλ πεξηθεξεηῶλ βεβήθαζηλ: αἱ πέληε ἄξα πεξηθέξεηαη αἱ 

ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΑ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. ὑπὸ δὲ ηὰο ἴζαο πεξηθεξείαο ἴζαη εὐζεῖαη ὑπνηείλνπζηλ: 

                                                 
1
 IV.10 Нацртати равнокраки троугао, чији је сваки угао на основици двапут већи од трећег угла. 

2
 IV.2 У дати круг уписати троугао са угловима једнаким угловима датог троугла. 

3
 III.26 У једнаким круговима међусобно су једнаки луци, ако су над њима било централни било периферијски углови једнаки. 

4
 III.29 У једнаким круговима једнаке тетиве отсецају једнаке лукове, већи једнак је већем, мањи-мањем. 
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томе је петоугао АB Е са једнаким странама. Тврдим да има и једнаке углове. 

Како је, наиме лук АB једнак луку Е, додајмо заједнички лук B , тада је цео 

лук АB  једнак целом луку Е B. А на лук АB  се ослања угао АЕ , а на лук 

Е B - угао BАЕ, па је према томе и угао BАЕ једнак углу АЕ  [III.27]1. Из 

истих разлога је сваки од углова АB , B , Е једнак сваком од углова BАЕ и 

АЕ . Петоугао АB Е је према томе са једнаким угловима. А доказано је да је 

он и са једнаким странама. 

 

На овај начин је у дати круг уписан петоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. А то је требало извести. 

αἱ πέληε ἄξα εὐζεῖαη αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΑ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ: ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒΓΓΔ πεληάγσλνλ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ ἰζνγώληνλ. ἐπεὶ γὰξ ἡ ΑΒ πεξηθέξεηα ηῇ ΓΔ πεξηθεξείᾳ 

ἐζηὶλ ἴζε, θνηλὴ πξνζθείζζσ ἡ ΒΓΓ: ὅιε ἄξα ἡ ΑΒΓΓ πεξηθέξεηα ὅιῃ ηῇ ΔΓΓΒ πεξηθεξείᾳ 

ἐζηὶλ ἴζε. θαὶ βέβεθελ ἐπὶ κὲλ ηῆο ΑΒΓΓ πεξηθεξείαο γσλία ἡ ὑπὸ ΑΔΓ, ἐπὶ δὲ ηῆο ΔΓΓΒ 

πεξηθεξείαο γσλία ἡ ὑπὸ ΒΑΔ: θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΔ ἄξα γσλία ηῇ ὑπὸ ΑΔΓ ἐζηηλ ἴζε. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ 

θαὶ ἑθάζηε ηῶλ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΓ, ΓΓΔ γσληῶλ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ὑπὸ ΒΑΔ, ΑΔΓ ἐζηηλ ἴζε: ἰζνγώληνλ 

ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓΓΔ πεληάγσλνλ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἰζόπιεπξνλ.  

 

Δἰο ἄξα ηὸλ δνζέληα θύθινλ πεληάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγέγξαπηαη: ὅπεξ ἔδεη 

πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 III.27 У једнаким круговима међусобно су једнаки углови, ако су они било централни било периферијски над једнаким луцима. 
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IV. 12 

 

Око датог круга описати петоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 

 

Нека је дат круг АB Е.  

 

Треба око круга АB Е описати петоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 

 

Замислимо да се у тачкама А, B, , , Е налазе темена уписаног петоугла, тада су 

луци АB, B , , Е, ЕА једнаки [IV.11]1. Кроз тачке А, B, , , Е повуцимо 

тангенте H , К, К , М, МH на круг [III.16, Последица]2, и узмимо круг 

АB Е са центром у Z [III.1]3 и повуцимо ZБ, ZК, Z , Z , Z . 

 

 
 

Како права К  додирује круг АB Е у тачки , а Z  је права повучена из центра 

Z кроз тачку додира , биће Z  нормално на К  [III.18]4. Према томе је сваки од 

углова код тачке  прав. Из истих разлога су углови и код тачака B и  прави. А 

како је угао Z К прав, биће квадрат на ZК једнак збиру квадрата на Z  и на К 

[I.47]5. Из истих разлога је збир квадрата на ZB и на BК једнак квадрату на ZК. 

Πεξὶ ηὸλ δνζέληα θύθινλ πεληάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ πεξηγξάςαη.  

 

Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓΓΔ:  

 

δεῖ [ 2δὴ ]2 πεξὶ ηὸλ ΑΒΓΓΔ θύθινλ πεληάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ πεξηγξάςαη.  

 

Νελνήζζσ ηνῦ ἐγγεγξακκέλνπ πεληαγώλνπ ηῶλ γσληῶλ ζεκεῖα ηὰ Α, Β, Γ, Γ, Δ, ὥζηε ἴζαο εἶλαη 

ηὰο ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΑ πεξηθεξείαο: θαὶ δηὰ ηῶλ Α, Β, Γ, Γ, Δ ἤρζσζαλ ηνῦ θύθινπ 

ἐθαπηόκελαη αἱ ΖΘ, ΘΚ, ΚΛ, ΛΜ, ΜΖ, θαὶ εἰιήθζσ ηνῦ ΑΒΓΓΔ θύθινπ θέληξνλ ηὸ Ε, θαὶ 

ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΕΒ, ΕΚ, ΕΓ, ΕΛ, ΕΓ.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ἡ κὲλ ΚΛ εὐζεῖα ἐθάπηεηαη ηνῦ ΑΒΓΓΔ θαηὰ ηὸ Γ, ἀπὸ δὲ ηνῦ Ε θέληξνπ ἐπὶ ηὴλ θαηὰ 

ηὸ Γ ἐπαθὴλ ἐπέδεπθηαη ἡ ΕΓ, ἡ ΕΓ ἄξα θάζεηόο ἐζηηλ ἐπὶ ηὴλ ΚΛ: ὀξζὴ ἄξα ἐζηὶλ ἑθαηέξα 

ηῶλ πξὸο ηῷ Γ γσληῶλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ αἱ πξὸο ηνῖο Β, Γ ζεκείνηο γσλίαη ὀξζαί εἰζηλ. θαὶ 

ἐπεὶ ὀξζή ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΕΓΚ γσλία, ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΕΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΕΓ, ΓΚ. δηὰ ηὰ 

αὐηὰ δὴ θαὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΕΒ, ΒΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΚ: ὥζηε ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΕΓ, ΓΚ ηνῖο ἀπὸ 

                                                 
1
 IV.11 У дати круг уписати петоугао са једнаким странама и једнаким угловима. 

2
 III.16, Последица … права повучена нормално на пречник у крају тог пречника додирује круг (и да права додирује круг само у једној тачки и да се доказује да се права која има са кругом 

две заједничке тачке налази у кругу). 
3
 III.1 Наћи центар датог круга. 

4
 III.18 Ако права додирује круг и из центра је повучена права до тачке додира, онда та права стоји управно на тангенти. 

5
 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

ЧЕТВРТА KЊИГА 
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Према томе је збир квадрата на Z  и на К једнак збиру квадрата на ZB и BК, а 

како је квадрат на Z  једнак квадрату на ZB, биће и преостали квадрат на К 

једнак преосталом квадрату на BК. Одавде је и BК једнако К. А како је ZB 

једнако Z , а ZК је заједничко, две стране BZ и ZК једнаке су двема странама Z 

и ZК, а и основица BК је једнака основици К, стога је и угао BZК једнак углу 

КZ  [I.8]1 и угао BКZ једнак углу ZК . Значи угао BZ  је двапут већи од угла 

КZ , а угао BК  је двапут већи од угла ZК . Из истих разлога је угао Z  двапут 

већи од угла Z , а и угао  од угла Z . А како је лук B  једнак луку , 

биће и угао BZ  једнак углу  [III.27]2. Но како је и угао BZ  двапут већи од 

угла КZ , а  од угла , биће угао КZ  једнак углу , а једнак је и угао 

Z К углу Z . Два троугла ZК  и Z  имају дакле по два угла једнака и по 

једну страну једнаку, наиме заједничку страну Z . Значи и остале стране једног 

троугла једнаке су осталим странама другог, и преостали угао једног једнак 

преосталом углу другог [I.26]3. Према томе је права К  једнака правој  и угао 

ZК  једнак углу Z . Како је К  једнако , К  ће бити једнако двапут К . На 

исти начин се доказује да је и К двапут BК. А како је BК једнако К , биће и К 

једнако К . На сличан начин се доказује да је свака од правих , HМ, М  

једнака свакој од К и К . Петоугао H К М је према томе са једнаким 

странама. Тврдим да је он и са једнаким угловима. Заиста, како је угао ZК  

једнак углу Z , а доказано је да угао је К  двапут већи од угла ZК , и угао 

К М двапут већи од угла Z , биће и угао К  једнак углу К М. На сличан 

начин се доказује да је и сваки од углова К H, HМ, HМ  једнак сваком од 

К  и К М. Према томе су пет углова H К, К , К М, МХ, МH  међусобно 

једнаки. Петоугао H К М је према томе са једнаким угловима. А доказано је да 

и са једнаким странама, и да је описан око круга АB Е. 

 

На овај начин је око датог круга описан петоугао са једнаким странама и 

једнаким угловима. А то је требало извести. 

ηῶλ ΕΒ, ΒΚ ἐζηηλ ἴζα, ὧλ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΓ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΕΒ ἐζηηλ ἴζνλ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΚ 

ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΚ ἐζηηλ ἴζνλ. ἴζε ἄξα ἡ ΒΚ ηῇ ΓΚ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΕΒ ηῇ ΕΓ, θαὶ θνηλὴ ἡ ΕΚ, 

δύν δὴ αἱ ΒΕ, ΕΚ δπζὶ ηαῖο ΓΕ, ΕΚ ἴζαη εἰζίλ: θαὶ βάζηο ἡ ΒΚ βάζεη ηῇ ΓΚ [ ἐζηηλ ] ἴζε: γσλία 

ἄξα ἡ κὲλ ὑπὸ ΒΕΚ [ γσλίᾳ ] ηῇ ὑπὸ ΚΕΓ ἐζηηλ ἴζε: ἡ δὲ ὑπὸ ΒΚΕ ηῇ ὑπὸ ΕΚΓ: δηπιῆ ἄξα ἡ 

κὲλ ὑπὸ ΒΕΓ ηῆο ὑπὸ ΚΕΓ, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΚΓ ηῆο ὑπὸ ΕΚΓ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ κὲλ ὑπὸ ΓΕΓ ηῆο 

ὑπὸ ΓΕΛ ἐζηη δηπιῆ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΛΓ ηῆο ὑπὸ ΕΛΓ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΓ πεξηθέξεηα ηῇ ΓΓ, ἴζε 

ἐζηὶ θαὶ γσλία ἡ ὑπὸ ΒΕΓ ηῇ ὑπὸ ΓΕΓ. θαί ἐζηηλ ἡ κὲλ ὑπὸ ΒΕΓ ηῆο ὑπὸ ΚΕΓ δηπιῆ, ἡ δὲ ὑπὸ 

ΓΕΓ ηῆο ὑπὸ ΛΕΓ: ἴζε ἄξα θαὶ ἡ ὑπὸ ΚΕΓ ηῇ ὑπὸ ΛΕΓ: ἐζηὶ δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΕΓΚ γσλία ηῇ ὑπὸ 

ΕΓΛ ἴζε. δύν δὴ ηξίγσλά ἐζηη ηὰ ΕΚΓ, ΕΛΓ ηὰο δύν γσλίαο ηαῖο δπζὶ γσλίαηο ἴζαο ἔρνληα θαὶ 
κίαλ πιεπξὰλ κηᾷ πιεπξᾷ ἴζελ θνηλὴλ αὐηῶλ ηὴλ ΕΓ: θαὶ ηὰο ινηπὰο ἄξα πιεπξὰο ηαῖο ινηπαῖο 

πιεπξαῖο ἴζαο ἕμεη θαὶ ηὴλ ινηπὴλ γσλίαλ ηῇ ινηπῇ γσλίᾳ: ἴζε ἄξα ἡ κὲλ ΚΓ εὐζεῖα ηῇ ΓΛ, ἡ δὲ 

ὑπὸ ΕΚΓ γσλία ηῇ ὑπὸ ΕΛΓ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΚΓ ηῇ ΓΛ, δηπιῆ ἄξα ἡ ΚΛ ηῆο ΚΓ. δηὰ ηὰ 

αὐηὰ δὴ δεηρζήζεηαη θαὶ ἡ ΘΚ ηῆο ΒΚ δηπιῆ. θαί ἐζηηλ ἡ ΒΚ ηῇ ΚΓ ἴζε: θαὶ ἡ ΘΚ ἄξα ηῇ ΚΛ 

ἐζηηλ ἴζε. ὁκνίσο δὴ δεηρζήζεηαη θαὶ ἑθάζηε ηῶλ ΘΖ, ΖΜ, ΜΛ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΘΚ, ΚΛ ἴζε: 

ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΖΘΚΛΜ πεληάγσλνλ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ ἰζνγώληνλ. ἐπεὶ γὰξ ἴζε ἐζηὶλ ἡ 

ὑπὸ ΕΚΓ γσλία ηῇ ὑπὸ ΕΛΓ, θαὶ ἐδείρζε ηῆο κὲλ ὑπὸ ΕΚΓ δηπιῆ ἡ ὑπὸ ΘΚΛ, ηῆο δὲ ὑπὸ ΕΛΓ 

δηπιῆ ἡ ὑπὸ ΚΛΜ, θαὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΛ ἄξα ηῇ ὑπὸ ΚΛΜ ἐζηηλ ἴζε. ὁκνίσο δὴ δεηρζήζεηαη θαὶ 
ἑθάζηε ηῶλ ὑπὸ ΚΘΖ, ΘΖΜ, ΖΜΛ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ὑπὸ ΘΚΛ, ΚΛΜ ἴζε: αἱ πέληε ἄξα γσλίαη αἱ 

ὑπὸ ΖΘΚ, ΘΚΛ, ΚΛΜ, ΛΜΖ, ΜΖΘ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΖΘΚΛΜ 

πεληάγσλνλ.  

 

ἐδείρζε δὲ θαὶ ἰζόπιεπξνλ, θαὶ πεξηγέγξαπηαη πεξὶ ηὸλ ΑΒΓΓΔ θύθινλ. [ Πεξὶ ηὸλ δνζέληα ἄξα 

θύθινλ πεληάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ πεξηγέγξαπηαη ]: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 I.8 Ако су у два троугла две стране једнаке двема одговарајућим странама другог, и основице им једнаке, морају бити једнаки и углови које образују једнаке стране. 

2
 III.27 У једнаким круговима међусобно су једнаки углови, ако су они било централни било периферијски над једнаким луцима. 

3
 I.26 Ако су код два троугла два угла једног једнаки двама угловима другог, и то одговарајућим, и једна страна једног једнака једној страни другог или она на којој су једнаки углови или 

она што је спрам једног од једнаких углова, онда су и остале стране једнаке осталим странама, и то одговарајућим, а преостали угао једнак је преосталом углу. 
 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

ЧЕТВРТА KЊИГА 
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IV. 13 

 

У дати петоугао, са једнаким странама и једнаким угловима, уписати круг. 

 

Нека је дат петоугао АB Е са једнаким странама и са једнаким угловима.  

 

Треба у петоугао АB Е уписати круг. 

 

Преполовимо сваки од углова B  и Е правим линијама Z и Z. Из тачке Z, у 

којој праве Zи Z секу једна другу, повуцимо праве ZБ, ZА, ZЕ.  

 

 
 

Како је B  једнако , а Z заједничко, две стране B  и Z су једнаке двема 

странама  и Z, а и угао B Z једнак углу Z, биће и основица BZ једнака 

основици Z, троугао B Z једнак троуглу Z, и остали углови једнаки угловима 

који су наспрам једнаких страна [I.4]1. Према томе је угао BZ једнак углу Z. 

Како је угао Е двапут већи од угла Z, а угао Е једнак углу АB , и угао 

Z једнак углу BZ, биће и угао BА двапут већи од угла BZ. Значи и угао 

АBZ је једнак углу ZB , те према томе и права BZ полови угао АB . На сличан 

начин се доказује да је сваки од углова BАЕ и АЕ  преполовљен правама ZА и 

ZЕ. Повуцимо из тачке Z праве ZH, Z , ZК, Z , ZМ нормалне на праве АB, B , 

, Е, ЕА. Како је угао  једнак углу К Z, и прави угао Z  једнак правом 

углу ZК , троугли Z  и ZК  имају по два угла једнака и по једну страну 

Εἰο ηὸ δνζὲλ πεληάγσλνλ, ὅ ἐζηηλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ, θύθινλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἔζησ ηὸ δνζὲλ πεληάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ηὸ ΑΒΓΓΔ:  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸ ΑΒΓΓΔ πεληάγσλνλ θύθινλ ἐγγξάςαη.  

 

Τεηκήζζσ γὰξ ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ ΒΓΓ, ΓΓΔ γσληῶλ δίρα ὑπὸ ἑθαηέξαο ηῶλ ΓΕ, ΓΕ εὐζεηῶλ: 

θαὶ ἀπὸ ηνῦ Ε ζεκείνπ, θαζ' ὃ ζπκβάιινπζηλ ἀιιήιαηο αἱ ΓΕ, ΓΕ εὐζεῖαη, ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΕΒ, 

ΕΑ, ΕΔ εὐζεῖαη.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῇ ΓΓ, θνηλὴ δὲ ἡ ΓΕ, δύν δὴ αἱ ΒΓ, ΓΕ δπζὶ ηαῖο ΓΓ, ΓΕ ἴζαη εἰζίλ: θαὶ 
γσλία ἡ ὑπὸ ΒΓΕ γσλίᾳ ηῇ ὑπὸ ΓΓΕ [ ἐζηηλ ] ἴζε: βάζηο ἄξα ἡ ΒΕ βάζεη ηῇ ΓΕ ἐζηηλ ἴζε, θαὶ 
ηὸ ΒΓΕ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΓΕ ηξηγώλῳ ἐζηηλ ἴζνλ, θαὶ αἱ ινηπαὶ γσλίαη ηαῖο ινηπαῖο γσλίαηο ἴζαη 

ἔζνληαη, ὑθ' ἃο αἱ ἴζαη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ: ἴζε ἄξα ἡ ὑπὸ ΓΒΕ γσλία ηῇ ὑπὸ ΓΓΕ. θαὶ ἐπεὶ 
δηπιῆ ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΓΓΔ ηῆο ὑπὸ ΓΓΕ, ἴζε δὲ ἡ κὲλ ὑπὸ ΓΓΔ ηῇ ὑπὸ ΑΒΓ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΓΕ ηῇ 

ὑπὸ ΓΒΕ, θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΒΑ ἄξα ηῆο ὑπὸ ΓΒΕ ἐζηη δηπιῆ: ἴζε ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΒΕ γσλία ηῇ ὑπὸ ΕΒΓ: 

ἡ ἄξα ὑπὸ ΑΒΓ γσλία δίρα ηέηκεηαη ὑπὸ ηῆο ΒΕ εὐζείαο. ὁκνίσο δὴ δεηρζήζεηαη, ὅηη θαὶ 

ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ ΒΑΔ, ΑΔΓ δίρα ηέηκεηαη ὑπὸ ἑθαηέξαο ηῶλ ΕΑ, ΕΔ εὐζεηῶλ. ἤρζσζαλ δὴ 

ἀπὸ ηνῦ Ε ζεκείνπ ἐπὶ ηὰο ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΑ εὐζείαο θάζεηνη αἱ ΕΖ, ΕΘ, ΕΚ, ΕΛ, ΕΜ. θαὶ 
ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΘΓΕ γσλία ηῇ ὑπὸ ΚΓΕ, ἐζηὶ δὲ θαὶ ὀξζὴ ἡ ὑπὸ ΕΘΓ [ ὀξζῇ ] ηῇ ὑπὸ ΕΚΓ 

ἴζε, δύν δὴ ηξίγσλά ἐζηη ηὰ ΕΘΓ, ΕΚΓ ηὰο δύν γσλίαο δπζὶ γσλίαηο ἴζαο ἔρνληα θαὶ κίαλ 

                                                 
1
 
1
 I.4 Ако су код два троугла две стране једног једнаке одговарајућим двема странама другог и ако су једнаки углови које образују једнаке стране, мора и основица бити једнака основици, 

један троугао мора бити једнак другом троуглу и остали углови морају бити једнаки осталим угловима и то одговарајући, наиме они који леже спрам једнаких страна. 
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једнаку, наиме заједничку Z , која је наспрам једнаких углова. Због тога ће они 

имати и остале стране једнаке осталим странама [I.26]1. Према томе је нормала 

Z  једнака нормали ZК. На сличан начин се доказује да је свака од правих Z , 

ZМ, ZH једнака свакој од Z  и ZК. Према томе су пет правих ZH, Z , ZК, Z , ZМ 

међусобно једнаке. Значи круг описан са центром у Z растојањем до једне од 

тачака H, , К, , М, проћи и кроз остале тачке и додиривати праве АB, B , , 

Е, ЕА у тачкама H, , К, , М, јер су углови у тим тачкама прави. Заиста кад их 

не би додиривао, већ секао, онда би права повучена нормално на крају пречника 

налазила у кругу, а доказано је да је то бесмислено [III.16]2. Према томе круг 

нацртан са центром у Z и са растојањем до једне од тачака H, , К, , М неће сећи 

праве АB, B , , Е, ЕА, већ ће их додиривати. Нека је нацртан као H К М. 

 

На овај начин је у дати петоугао са једнаким странама и једнаким угловима 

уписан круг. А то је требало извести. 

πιεπξὰλ κηᾷ πιεπξᾷ ἴζελ θνηλὴλ αὐηῶλ ηὴλ ΕΓ ὑπνηείλνπζαλ ὑπὸ κίαλ ηῶλ ἴζσλ γσληῶλ: θαὶ 
ηὰο ινηπὰο ἄξα πιεπξὰο ηαῖο ινηπαῖο πιεπξαῖο ἴζαο ἕμεη: ἴζε ἄξα ἡ ΕΘ θάζεηνο ηῇ ΕΚ θαζέηῳ. 

ὁκνίσο δὴ δεηρζήζεηαη, ὅηη θαὶ ἑθάζηε ηῶλ ΕΛ, ΕΜ, ΕΖ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΕΘ, ΕΚ ἴζε ἐζηίλ: αἱ 

πέληε ἄξα εὐζεῖαη αἱ ΕΖ, ΕΘ, ΕΚ, ΕΛ, ΕΜ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. ὁ ἄξα θέληξῳ ηῷ Ε δηαζηήκαηη 

δὲ ἑλὶ ηῶλ Ζ, Θ, Κ, Λ, Μ θύθινο γξαθόκελνο ἥμεη θαὶ δηὰ ηῶλ ινηπῶλ ζεκείσλ θαὶ ἐθάςεηαη 

ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΑ εὐζεηῶλ δηὰ ηὸ ὀξζὰο εἶλαη ηὰο πξὸο ηνῖο Ζ, Θ, Κ, Λ, Μ ζεκείνηο 

γσλίαο. εἰ γὰξ νὐθ ἐθάςεηαη αὐηῶλ, ἀιιὰ ηεκεῖ αὐηάο, ζπκβήζεηαη ηὴλ ηῇ δηακέηξῳ ηνῦ 

θύθινπ πξὸο ὀξζὰο ἀπ' ἄθξαο ἀγνκέλελ ἐληὸο πίπηεηλ ηνῦ θύθινπ: ὅπεξ ἄηνπνλ ἐδείρζε. νὐθ 

ἄξα ὁ θέληξῳ ηῷ Ε δηαζηήκαηη δὲ ἑλὶ ηῶλ Ζ, Θ, Κ, Λ, Μ ζεκείσλ γξαθόκελνο θύθινο ηεκεῖ 
ηὰο ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΑ εὐζείαο: ἐθάςεηαη ἄξα αὐηῶλ. γεγξάθζσ ὡο ὁ ΖΘΚΛΜ.  

 

Δἰο ἄξα ηὸ δνζὲλ πεληάγσλνλ, ὅ ἐζηηλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ, θύθινο ἐγγέγξαπηαη: ὅπεξ 

ἔδεη πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 I.26 Ако су код два троугла два угла једног једнаки двама угловима другог, и то одговарајућим, и једна страна једног једнака једној страни другог или она на којој су једнаки углови или 

она што је спрам једног од једнаких углова, онда су и остале стране једнаке осталим странама, и то одговарајућим, а преостали угао једнак је преосталом углу. 
2
 III.16 Нормала на пречник круга на његовом крају лежи ван круга; у области између те нормале и круга не налази се никаква друга права и угао полукруга је већи од сваког 

праволинијског оштрог угла, а његов остатак мањи од таквог угла. 
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IV. 14 

 

Око датог петоугла, са једнаким странама и једнаким угловима описати круг. 

 

Нека је дат петоугао АB Е са једнаким странама и једнаким угловима.  

 

Треба око петоугла АB Е описати круг. 

 

Преполовимо сваки од углова B  и Е правом Z односно Z и кроз тачу Z, 

која је пресек правих, повуцимо ка тачкама B, А, Е праве ZB, ZА, ZЕ.  

 

 
 

На сличан начин, као и раније, доказује се да и сваки од углова BА, BАЕ, АЕ  

полове права ZB, односно, ZА, односно ZЕ. Како је угао B  једнак углу Е, а и 

половина угла B , угао Z , једнака половини угла Е, углу Z, биће и угао 

Z  једнак углу Z . Значи да је и страна Z  једнака страни Z  [I.6]1. На сличан 

начин се доказује да је и свака од правих ZB, ZА, ZЕ једнака свакој од страна Z  и 

Z . Према томе су пет правих ZА, ZB, Z , Z , ZЕ међусобно једнаке. Тада ће круг 

нацртан са центром у З са једним од растојања ZА, ZБ, Z , Z , ZЕ проћи и кроз 

остале тaчке и бити описан. Нека је описан као АB Е. 

 

На овај начин је око датог петоугла, са једнаким странама и једнаким угловима, 

описан круг. А то је требало извести. 

Πεξὶ ηὸ δνζὲλ πεληάγσλνλ, ὅ ἐζηηλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ, θύθινλ πεξηγξάςαη.  

 

Ἔζησ ηὸ δνζὲλ πεληάγσλνλ, ὅ ἐζηηλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ, ηὸ ΑΒΓΓΔ:  

 

δεῖ δὴ πεξὶ ηὸ ΑΒΓΓΔ πεληάγσλνλ θύθινλ πεξηγξάςαη.  

 

Τεηκήζζσ δὴ ἑθαηέξα ηῶλ ὑπὸ ΒΓΓ, ΓΓΔ γσληῶλ δίρα ὑπὸ ἑθαηέξαο ηῶλ ΓΕ, ΓΕ, θαὶ ἀπὸ 

ηνῦ Ε ζεκείνπ, θαζ' ὃ ζπκβάιινπζηλ αἱ εὐζεῖαη, ἐπὶ ηὰ Β, Α, Δ ζεκεῖα ἐπεδεύρζσζαλ εὐζεῖαη αἱ 
ΕΒ, ΕΑ, ΕΔ.  

 

 
 

ὁκνίσο δὴ ηῷ πξὸ ηνύηνπ δεηρζήζεηαη, ὅηη θαὶ ἑθάζηε ηῶλ ὑπὸ ΓΒΑ, ΒΑΔ, ΑΔΓ γσληῶλ δίρα 

ηέηκεηαη ὑπὸ ἑθάζηεο ηῶλ ΕΒ, ΕΑ, ΕΔ εὐζεηῶλ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΒΓΓ γσλία ηῇ ὑπὸ 

ΓΓΔ, θαί ἐζηη ηῆο κὲλ ὑπὸ ΒΓΓ ἡκίζεηα ἡ ὑπὸ ΕΓΓ, ηῆο δὲ ὑπὸ ΓΓΔ ἡκίζεηα ἡ ὑπὸ ΓΓΕ, θαὶ ἡ 

ὑπὸ ΕΓΓ ἄξα ηῇ ὑπὸ ΕΓΓ ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΕΓ πιεπξᾷ ηῇ ΕΓ ἐζηηλ ἴζε. ὁκνίσο 

δὴ δεηρζήζεηαη, ὅηη θαὶ ἑθάζηε ηῶλ ΕΒ, ΕΑ, ΕΔ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΕΓ, ΕΓ ἐζηηλ ἴζε: αἱ πέληε ἄξα 

εὐζεῖαη αἱ ΕΑ, ΕΒ, ΕΓ, ΕΓ, ΕΔ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. ὁ ἄξα θέληξῳ ηῷ Ε θαὶ δηαζηήκαηη ἑλὶ ηῶλ 

ΕΑ, ΕΒ, ΕΓ, ΕΓ, ΕΔ θύθινο γξαθόκελνο ἥμεη θαὶ δηὰ ηῶλ ινηπῶλ ζεκείσλ θαὶ ἔζηαη 

πεξηγεγξακκέλνο. πεξηγεγξάθζσ θαὶ ἔζησ ὁ ΑΒΓΓΔ.  

 

Πεξὶ ἄξα ηὸ δνζὲλ πεληάγσλνλ, ὅ ἐζηηλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ, θύθινο πεξηγέγξαπηαη: 

ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

 

                                                 
1
 I.6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 
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IV. 15 

 

У дати круг уписати шестоугао са једнаким странама и једнаким угловима. 

 

Нека је дат круг АB ЕZ.  

 

Треба у круг АB ЕZ уписати шестоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 

 

Повуцимо у кругу АB ЕZ пречник А  и узмимо тачку H, центар круга, и 

нацртајмо круг ЕH  са центром у  са растојањем (полупречником) H, па праве 

што спајају Е и H односно  и H, продужимо до тачака B и Z и спојимо АB, B , 

, Е, ЕZ, ZА. 

 

 
 

Тврдим да је шестоугао АB ЕЗZса једнаким странама и једнаким угловима. 

 

Како је тачка H центар круга АB ЕZ, HЕ једнако је H . А како је тачка  центар 

круга H , Е једнако је H. А доказано је већ да је HЕ једнако H . Према томе је 

и HЕ једнако Е . Значи троугао ЕH  је равностран, а то значи да су му сва три 

угла ЕH , H Е, ЕH међусобно једнаки, јер су углови на основици равнокраког 

троугла међусобно једнаки [I.5]1. А како је збир три угла у троуглу једнак двама 

Εἰο ηὸλ δνζέληα θύθινλ ἑμάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓΓΔΕ:  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸλ ΑΒΓΓΔΕ θύθινλ ἑμάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἤρζσ ηνῦ ΑΒΓΓΔΕ θύθινπ δηάκεηξνο ἡ ΑΓ, θαὶ εἰιήθζσ ηὸ θέληξνλ ηνῦ θύθινπ ηὸ Ζ, θαὶ 
θέληξῳ κὲλ ηῷ Γ δηαζηήκαηη δὲ ηῷ ΓΖ θύθινο γεγξάθζσ ὁ ΔΖΓΘ, θαὶ ἐπηδεπρζεῖζαη αἱ ΔΖ, 

ΓΖ δηήρζσζαλ ἐπὶ ηὰ Β, Ε ζεκεῖα, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΕ, ΕΑ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ηὸ ΑΒΓΓΔΕ ἑμάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηέ ἐζηη θαὶ ἰζνγώληνλ.  

 

πεὶ γὰξ ηὸ Ζ ζεκεῖνλ θέληξνλ ἐζηὶ ηνῦ ΑΒΓΓΔΕ θύθινπ, ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΖΔ ηῇ ΖΓ. πάιηλ, ἐπεὶ 
ηὸ Γ ζεκεῖνλ θέληξνλ ἐζηὶ ηνῦ ΖΓΘ θύθινπ, ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΓΔ ηῇ ΓΖ. ἀιι' ἡ ΖΔ ηῇ ΖΓ ἐδείρζε 

ἴζε: θαὶ ἡ ΖΔ ἄξα ηῇ ΔΓ ἴζε ἐζηίλ: ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΖΓ ηξίγσλνλ: θαὶ αἱ ηξεῖο ἄξα 

αὐηνῦ γσλίαη αἱ ὑπὸ ΔΖΓ, ΖΓΔ, ΓΔΖ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ, ἐπεηδήπεξ ηῶλ ἰζνζθειῶλ ηξηγώλσλ 

αἱ πξὸο ηῇ βάζεη γσλίαη ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ: θαί εἰζηλ αἱ ηξεῖο ηνῦ ηξηγώλνπ γσλίαη δπζὶλ ὀξζαῖο 

ἴζαη: ἡ ἄξα ὑπὸ ΔΖΓ γσλία ηξίηνλ ἐζηὶ δύν ὀξζῶλ. ὁκνίσο δὴ δεηρζήζεηαη θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΖΓ 

ηξίηνλ δύν ὀξζῶλ. θαὶ ἐπεὶ ἡ ΓΖ εὐζεῖα ἐπὶ ηὴλ ΔΒ ζηαζεῖζα ηὰο ἐθεμῆο γσλίαο ηὰο ὑπὸ ΔΖΓ, 

ΓΖΒ δπζὶλ ὀξζαῖο ἴζαο πνηεῖ, θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΓΖΒ ηξίηνλ ἐζηὶ δύν ὀξζῶλ: αἱ ἄξα ὑπὸ 

ΔΖΓ, ΓΖΓ, ΓΖΒ γσλίαη ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ: ὥζηε θαὶ αἱ θαηὰ θνξπθὴλ αὐηαῖο αἱ ὑπὸ ΒΖΑ, 

ΑΖΕ, ΕΖΔ ἴζαη εἰζίλ [ ηαῖο ὑπὸ ΔΖΓ, ΓΖΓ, ΓΖΒ ]. αἱ ἓμ ἄξα γσλίαη αἱ ὑπὸ ΔΖΓ, ΓΖΓ, ΓΖΒ, 

                                                 
1
 I.5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки међусобно. 
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правим угловима [I.32]1, биће угао ЕH  једнак двема трећинама правог угла. На 

сличан начин се доказује да је и угао  једнак двема трећинама правог угла. А 

како права H стоји према правој ЕB тако да образује два суседна угла ЕH  и HB 

чији је збир једнак двема правим угловима, биће и преостали угао HB једнак 

двема трећинама правог угла. Према томе су три угла ЕH , ,  међусобно 

једнаки, па су једнаки и унакрсни углови BHА, АHZ, ZHЕ (угловима ЕH , H , 

HB) [I.15]2. Према томе су шест углова ЕH , H , HB, BHА, АHZ, ZHЕ 

међусобно једнаки. А једнаки углови се ослањају на једнаке лукове [III.26]3, па 

због тога су и шест лукова АB, B , , Е, ЕZ, ZА међусобно једнаки. Међутим 

једнаке лукове стежу једнаке праве (тетиве) [III.29]4, и према томе су и тих шест 

правих међусобно једнаке. Шестоугао АB ЕZ је према томе са једнаким 

странама. Тврдим да је он и са једнаким угловима. Заиста, како је лук ZА једнак 

луку Е , додајмо му заједнички лук АB , тада је цео лук ZАB  једнак луку 

Е А, а како се на лук ZАB  ослања угао ZЕ , и на лук Е BА угао АZЕ, 

биће угао АZЕ једнак углу ЕZ [III.27]5. На сличан начин се доказује, да су и 

остали углови шестоугла АB ЕZ посебице једнаки сваком од углова АZЕ, ZЕ . 

Према томе је шестоугао АB ЕZ са једнаким угловима. А доказано је да је он и 

са једнаким странама, и уписан у круг АB ЕZ. 

 

На овај начин је у дати круг уписан шестоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. А то је требало извести. 

 

Последица 

 

Из овога је јасно да је страна шестоугла једнака правој из центра (полупречнику). 

 

На сличан начин као и у случају петоугла, кад се повуку тангенте на подељени 

круг, конструише се и око круга описани шестоугао са једнаким странама и 

једнаким угловима, а у сагласности са оним што је наведено за петоугао. И слично 

ономе, што је наведено за петоугао, у дати шестоугао се уписује и око њега се 

описује круг. А то је требало извести. 

ΒΖΑ, ΑΖΕ, ΕΖΔ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. αἱ δὲ ἴζαη γσλίαη ἐπὶ ἴζσλ πεξηθεξεηῶλ βεβήθαζηλ: αἱ ἓμ 

ἄξα πεξηθέξεηαη αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΔ, ΔΕ, ΕΑ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. ὑπὸ δὲ ηὰο ἴζαο πεξηθεξείαο 

αἱ ἴζαη εὐζεῖαη ὑπνηείλνπζηλ: αἱ ἓμ ἄξα εὐζεῖαη ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ: ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒΓΓΔΕ ἑμάγσλνλ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ ἰζνγώληνλ. ἐπεὶ γὰξ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΕΑ πεξηθέξεηα ηῇ ΔΓ 

πεξηθεξείᾳ, θνηλὴ πξνζθείζζσ ἡ ΑΒΓΓ πεξηθέξεηα: ὅιε ἄξα ἡ ΕΑΒΓΓ ὅιῃ ηῇ ΔΓΓΒΑ ἐζηηλ 

ἴζε: θαὶ βέβεθελ ἐπὶ κὲλ ηῆο ΕΑΒΓΓ πεξηθεξείαο ἡ ὑπὸ ΕΔΓ γσλία, ἐπὶ δὲ ηῆο ΔΓΓΒΑ 

πεξηθεξείαο ἡ ὑπὸ ΑΕΔ γσλία: ἴζε ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΕΔ γσλία ηῇ ὑπὸ ΓΔΕ. ὁκνίσο δὴ δεηρζήζεηαη, 

ὅηη θαὶ αἱ ινηπαὶ γσλίαη ηνῦ ΑΒΓΓΔΕ ἑμαγώλνπ θαηὰ κίαλ ἴζαη εἰζὶλ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ὑπὸ ΑΕΔ, 

ΕΔΓ γσληῶλ: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓΓΔΕ ἑμάγσλνλ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἰζόπιεπξνλ: θαὶ 
ἐγγέγξαπηαη εἰο ηὸλ ΑΒΓΓΔΕ θύθινλ.  

 

Δἰο ἄξα ηὸλ δνζέληα θύθινλ ἑμάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγέγξαπηαη: ὅπεξ ἔδεη 

πνηῆζαη.  

 

[ Πόξηζκα ]  
 

θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη ἡ ηνῦ ἑμαγώλνπ πιεπξὰ ἴζε ἐζηὶ ηῇ ἐθ ηνῦ θέληξνπ ηνῦ θύθινπ. 

 
Ὁκνίσο δὲ ηνῖο ἐπὶ ηνῦ πεληαγώλνπ ἐὰλ δηὰ ηῶλ θαηὰ ηὸλ θύθινλ δηαηξέζεσλ ἐθαπηνκέλαο 

ηνῦ θύθινπ ἀγάγσκελ, πεξηγξαθήζεηαη πεξὶ ηὸλ θύθινλ ἑμάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ 
ἰζνγώληνλ ἀθνινύζσο ηνῖο ἐπὶ ηνῦ πεληαγώλνπ εἰξεκέλνηο. θαὶ ἔηη δηὰ ηῶλ ὁκνίσλ ηνῖο ἐπὶ ηνῦ 

πεληαγώλνπ εἰξεκέλνηο εἰο ηὸ δνζὲλ ἑμάγσλνλ θύθινλ ἐγγξάςνκέλ ηε θαὶ πεξηγξάςνκελ: ὅπεξ 

ἔδεη πνηῆζαη. 

 

 

                                                 
1
 I.32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки су двама правим 

угловима. 
2
 I.15 Ако се две праве секу, оне образују унакрсне углове, који су једнаки један другоме. 

3
 III.26 У једнаким круговима међусобно су једнаки луци, ако су над њима било централни било периферијски углови једнаки. 

4
 III.29 У једнаким круговима једнаке тетиве отсецају једнаке лукове, већи једнак је већем, мањи-мањем. 

5
 III.27 У једнаким круговима међусобно су једнаки углови, ако су они било централни било периферијски над једнаким луцима. 
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IV. 16 
 

У дати круг уписати петнаестоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 
 

Дат је круг АB .  

 

Треба у круг АB  уписати петнаестоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима. 

 

Упишимо у круг АB  страну А  равностраног троугла уписаног у тај круг и 

страну АB петоугла са једнаким странама.  

 

 
 

Поделимо ли сад круг на петнаест једнаких делова, онда ће у луку АB , који је 

трећина круга, таквих делова бити пет, а у луку АB, који је петина круга, бити три, 

а уостатку B  два таква једнака дела. Преполовимо B  тачком Е [III.30]1. Сваки од 

лукова BЕ и Е  је онда петнаести део круга АB . 

 

Према томе, ако после спајања B са Е правом BЕ и Е са  правом Е  упишемо у 

круг АB  (Е) овима једнаке праве, добићемо уписани у круг петнаестоугао са 

једнаким странама и једнаким угловима. А то је требало извести. 

 

На сличан начин, као и у случају петоугла, ако се кроз тачке поделе повуку 

тангенте на круг, добићемо петнаестоугао са једнаким странама и једнаким 

угловима описан око круга. И слично томе, што је наведено за петоугао, у дати 

петнаестоугао се уписује и око њега описује круг. А то је требало извести. 

Εἰο ηὸλ δνζέληα θύθινλ πεληεθαηδεθάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγξάςαη.  

 

Ἔζησ ὁ δνζεὶο θύθινο ὁ ΑΒΓΓ:  

 

δεῖ δὴ εἰο ηὸλ ΑΒΓΓ θύθινλ πεληεθαηδεθάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ ἐγγξάςαη.  

 

γγεγξάθζσ εἰο ηὸλ ΑΒΓΓ θύθινλ ηξηγώλνπ κὲλ ἰζνπιεύξνπ ηνῦ εἰο αὐηὸλ ἐγγξαθνκέλνπ 

πιεπξὰ ἡ ΑΓ, πεληαγώλνπ δὲ ἰζνπιεύξνπ ἡ ΑΒ:  

 

 
 

νἵσλ ἄξα ἐζηὶλ ὁ ΑΒΓΓ θύθινο ἴζσλ ηκεκάησλ δεθαπέληε, ηνηνύησλ ἡ κὲλ ΑΒΓ πεξηθέξεηα 

ηξίηνλ νὖζα ηνῦ θύθινπ ἔζηαη πέληε, ἡ δὲ ΑΒ πεξηθέξεηα πέκπηνλ νὖζα ηνῦ θύθινπ ἔζηαη 

ηξηῶλ: ινηπὴ ἄξα ἡ ΒΓ ηῶλ ἴζσλ δύν. ηεηκήζζσ ἡ ΒΓ δίρα θαηὰ ηὸ Δ: ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ΒΔ, ΔΓ 

πεξηθεξεηῶλ πεληεθαηδέθαηόλ ἐζηη ηνῦ ΑΒΓΓ θύθινπ.  

 

ὰλ ἄξα ἐπηδεύμαληεο ηὰο ΒΔ, ΔΓ ἴζαο αὐηαῖο θαηὰ ηὸ ζπλερὲο εὐζείαο ἐλαξκόζσκελ εἰο ηὸλ 

ΑΒΓΓ[ Δ ] θύθινλ, ἔζηαη εἰο αὐηὸλ ἐγγεγξακκέλνλ πεληεθαηδεθάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ 
ἰζνγώληνλ: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. Ὁκνίσο δὲ ηνῖο ἐπὶ ηνῦ πεληαγώλνπ ἐὰλ δηὰ ηῶλ θαηὰ ηὸλ θύθινλ 

δηαηξέζεσλ ἐθαπηνκέλαο ηνῦ θύθινπ ἀγάγσκελ, πεξηγξαθήζεηαη πεξὶ ηὸλ θύθινλ 

πεληεθαηδεθάγσλνλ ἰζόπιεπξόλ ηε θαὶ ἰζνγώληνλ.  

 

ἔηη δὲ δηὰ ηῶλ ὁκνίσλ ηνῖο ἐπὶ ηνῦ πεληαγώλνπ δείμεσλ θαὶ εἰο ηὸ δνζὲλ πεληεθαηδεθάγσλνλ 

θύθινλ ἐγγξάςνκέλ ηε θαὶ πεξηγξάςνκελ: ὅπεξ ἔδεη πνηῆζαη. 

                                                 
1
 III.30 Преполовимо дати лук. 
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