
 

 

 

 

Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 

 
ПРИЛОЗИ ЗА НАСТАВУ У КОЈИМА СУ КОРИШЋЕНИ  ЕЛЕКТРОНСКИ ЗАПИСИ ПРЕВОДА АКАДЕМИКА АНТОНА БИЛИМОВИЋА 
КОЈЕ ЈЕ ПРИРЕДИО ПРОФ. ДР ЗОРАН ЛУЧИЋ1 И НАЈСТАРИЈЕ САЧУВАНЕ ГРЧКЕ ВЕРЗИЈЕ ЕЛЕМЕНАТА ПОЗНАТЕ И КАО Е8882 

 

 

 
“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига 

Елемeната налазимо садржај рашчлањен на шест делова. 

Једино уколико ће негде неки од тих делова бити непотребан 

моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. 

...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика 

Египта, Месопотамије и Старе Грчке Математички факултет 

Београд, дигитално издање 

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)). 

 

Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже 

шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  

одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног 

одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба 

урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити 

дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

 

И током рашчлањивања претставки по Проклусу у тексту који 

следи одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како 

је у листи која непосредно претходи представљено. 
 

 
 

                                                 
1 http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/ 
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Целовит текст се сада чува у Bodleian бибилотеци, Oxford University)  

У овом прилогу је дат упоредни текст на српском (Превод Антуна Билимовића) и грчком језику (Heiberg).  
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КЊИГА V 

 

Пропозиције 

 

 
1. Ако су дате неке величине, од којих је свака једнакоструки мултиплум одговарајуће 
величине низа других величина у истом броју, биће и збир свих првих величина исто 

толики мултиплум збира свих других величина колики је и свака од првих величина 

мултиплум одговарајуће друге величине. 

2. Ако је прва величина исто толики мултиплум друге величине колики је трећа величина 

мултиплум четврте, а пета величина исто толики мултиплум друге колики је мултиплум 

шеста од четврте, онда је збир прве и пете исто толики мултиплум друге колики је и збир 
треће и шесте мултиплум четврте. 

3. Ако је прва величина исто онолики мултиплум друге колики је трећа од четврте, и 

образују се једнакоструки милтиплуми прве и треће величине, онда нове величине 
морају бити одговарајући мултиплуми - и то: прва од друге величине и друга од четврте. 

4. Ако је прва (величина) према другој у истој размери као што је трећа према четвртој, 

онда су произвољни једнакоструки мултиплуми прве и треће величине и једнакоструки 
мултиплуми друге и четврте величине у истој размери, ако су узети у одговарајућем 

поретку. 

5. Ако је нека величина исто онолики мултиплум од друге величине колики је 
мултиплум умањилац (прве величине) од умањиоца (друге величине), биће и остатак (од 

прве величине) исто толики мултиплум остатка (од друге величине), колики је 

мултиплум прва цела величина од друге целе. 

6. Ако су две величине једнакоструки мултиплуми од других величина и умањиоци 

првих величина неки други једнакоструки мултиплуми од тих других величина, биће и 

остаци или једнаки овим другим величинама или њихови једнакоструки мултиплуми. 
7. Једнаке величине су пема истој величини у истој размери и иста величина је према 

једнаким величинама у истој размери. 

Последица 
Одавде је јасно, да ако су величине пропорционалне, оне су пропорционалне и у 

обрнутим размерама. А то је требало доказати. 

8. Од неједнаких величина већа је у већој размери према једној истој величини него 
мања, а иста величина у већој размери према мањој него према већој. 

9. Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и 

величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 
10. Од две величине, које су у размерама према истој величини, она је већа чија је 

размера већа, и она величина према којој је иста величина у већој размери мања је. 

11. Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 

12. Ако је неколико пропорционалних величина, онда је једна од претходних према 

једној (одговарајућој) од наредних, као збир свих претходних према збиру свих 

наредних. 

13. Ако је прва (величина) према другој у истој размери, као трећа према четвртој, а 
размера треће према четвртој већа од размере пете према шестој, биће и размера прве 

према другој већа од размере пете према шестој. 

14. Ако је размера прве (величине) према другој једнака размери треће према четвртој, а 

прва (величина) је већа одтреће, биће и друга већа од четврте, а ако је једнака, биће 

једнака, ако је мања - мања. 

15. Делови стоје према својим једнакоструким мултиплумима у истој размери, ако се 
узму одговарајућим редом. 

16. Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване 

пропорционалне. 
17. Ако су величине, узете заједно, пропорционалне, оне су пропорционалне и одвојено 

узете. 

18. Ако су величине, узете одвојено, пропорционалне, оне су пропорционалне и заједно 
узете. 

19. Ако је цело према целом, као умањилац према умањиоцу, онда је и остатак према 

остатку, као цело према целом. 
Последица 

Из овог је јасно, да ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и 

преврнута пропорција. А то је требало доказати. 

20. Ако су три величине и друге, у истом броју, узете по две, у истој размери и од једнако 

удаљених прва је већа од треће, биће и четврта већа од шесте, а ако је једнака, биће 

једнака, а ако мања - мања. 
21. Ако су три величине и друге, у истом броју, у истој размери, али у поремећеној 

пропорцији и од једнако удаљених прва је већа од треће, биће и четврта већа од шесте, а 

ако је једнака, биће једнака, а ако мања - мања. 
22. Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете 

по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 

23. Ако су дате три величине и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, 
а за њих важи поремећена пропорција, биће и једнако удаљене у истој размери. 

24. Ако је прва (величина) према другој у истој размери као трећа према четвртој, а пета 

је према другој у истој размери као шеста према четвртој, биће и збир прве и пете према 
другој у истој размери као збир треће и шесте према четвртој. 

25. Ако су пропорционалне четири величине, онда је збир највеће и најмање већи од 

збира две остале. 
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Дефиниције 

 

1.Једна величина је део друге величине, мања од веће, ако мања мери већу. 

2.Већа величина је мултиплум од мање, ако се мери мањом. 

3.Размера је узајамни количински однос који имају две величине исте природе. 

4. Каже се да су две величине у размери једна према другој ако неки 

мултиплум ма које од њих може бити већи од друге. 

5. Каже се да су две величине у истој размери, прва према другој као трећа 

према четвртој, ако су било који једноструки мултиплуми прве и треће у исто 

време или већи, или једнаки, или мањи од било којих мултиплума друге и 

четврте, сваки према сваком узети у одговарајућем поретку. 

6. Величине се зову пропорционалне, ако су у истој размери. 

7. Али, ако је од једноструких мултиплума, мултиплум прве величине већи од 

мултиплума друге, а мултиплум треће није већи од мултиплума четврте, каже 

се да је размера прве величине према другој већа од размере треће према 

четвртој. 

Пропорција је једнакост двеју размера. 

8. Пропорција се може образовати од најмање три члана. 

9. Ако су три величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да је размера 

прве величине према трећој двапут виша од размере прве величине према 

другој. 

10. Ако су четири величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да је 

размера прве величине према четвртој трипут виша од размере прве величине 

према другој; и тако увек, на сличан начин, док постоји пропорционалност. 

11. Каже се да да су претходни чланови хомологни са претходнима, а наредни - 

са нареднима. 

12. Пермутована размера је она у којој се узме размера претходног (члана) 

према претходном и наредног према наредном. 

13. Обрнута размера је она у којој се узме размера наредног као претходног 

према претходном као наредном. 

14. Састављена размера је она у којој се узме размера збира претходног и 

наредног према наредном. 

15. Растављена размера је она у којој се узме размера разлике претходног 

према разлици претходног и наредног. 

16. Преврнута размера је она у којој се узме размера претходног према 

разлици претходног и наредног. 

17. Ако постоји низ од више величина и други низ од истог толиког броја 

величина, па су оне, узете у одговарајућим паровима, у исти размерима, 

размера једнако удаљених је размера прве величине према последњој из првог 

низа, као и размера прве величине према последњој из другог низа. Или 

друкчије: размера крајњих без унутарњих. 

Пропорција је редовна (ордината) ако су од три дате величине и других 

величина, у истом броју, од првих узме размера претходне величине према 

наредној, и од других размера претходне величине према наредној, па од првих 

размера наредне величине према преосталој; и од других размера наредне 

величине према преосталој. 

18. Пропорција је поремећена (пертурбата) ако се од три дате величине и 

других величина, у истом броју, од првих узме размера претходне (прве) 

величине према наредној (другој), а од других размера ма које (друге), као 

претходне, према наредној (трећој), па од првих размера наредне (друге) 

величине према преосталој (трећој), а од других размера преостале (прве) 

величине према претходној (другој).
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V. 1 

 

Ако су дате неке величине, од којих је свака једнакоструки мултиплум 

одговарајуће величине низа других величина у истом броју, биће и збир свих 

првих величина исто толики мултиплум збира свих других величина колики 

је и свака од првих величина мултиплум одговарајуће друге величине. 

 

Нека су дате величине АB, , од којих је свака једноструки мултиплум 

одговарајуће величине низа других величина у истом броју, Е, Z.  

 

 
 

Тврдим да је збир АB и  исто толико мултиплум збира Е и Z, колики је и АB од 

Е. 

 

Заиста, пошто је АB, једнакоструки мултиплум од Е, колики је и  од Z, онда АB 

садржи величину Е исто онолико пута колико  садржи величину Z. Поделимо 

АB на величине АH и HB, једнаке величини Е, и  на величине  и , једнаке 

величини Z; број величина АH, HB биће истоветан са бројем величина , . И 

пошто је АH једнако Е, а  величини Z, ако је још и АH једнако Е, онда је збир 

АH и  једнак збиру Е и Z. Из истих разлога је HB једнако Е, и збир HB и  

једнак збиру Е и Z. Према томе колико пута АB садржи Е, исто толико пута збир 

АB и  садржи збир Е и Z. Дакле АB је исто толико мултиплум величине Е, 

колики је мултиплум збир АB и  од збира Е и Z. 

 

На овај начин, ако су дате неке величине, од којих је свака једноструки мултиплум 

одговарајуће величине низа других величина у истом броју, биће и збир свих 

првих величина исто толики мултиплум збира свих других величина колики је и 

свака од првих величина мултиплум одговарајуће друге величине. А то је требало 

доказати. 

 

 

ὰν ᾖ ὁποζαοῦν μεγέθη ὁποζωνοῦν μεγεθῶν ἴζων ηὸ πλῆθορ ἕκαζηον ἑκάζηος 

ἰζάκιρ πολλαπλάζιον, ὁζαπλάζιόν ἐζηιν ἓν ηῶν μεγεθῶν ἑνόρ, ηοζαςηαπλάζια 

ἔζηαι καὶ ηὰ πάνηα ηῶν πάνηων.  

 

Ἔζηω ὁπνζανῦλ κεγέζε ηὰ ΑΒ, ΓΓ ὁπνζωλνῦλ κεγεζῶλ ηῶλ Δ, Ε ἴζωλ ηὸ πιῆζνο 

ἕθαζηνλ ἑθάζηνπ ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ὁζαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒ ηνῦ Δ, ηνζαπηαπιάζηα ἔζηαη θαὶ ηὰ ΑΒ, ΓΓ ηῶλ Δ, Ε.  

 

πεὶ γὰξ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΒ ηνῦ Δ θαὶ ηὸ ΓΓ ηνῦ Ε, ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ ηῷ 

ΑΒ κεγέζε ἴζα ηῷ Δ, ηνζαῦηα θαὶ ἐλ ηῷ ΓΓ ἴζα ηῷ Ε. δηῃξήζζω ηὸ κὲλ ΑΒ εἰο ηὰ ηῷ Δ 

κεγέζε ἴζα ηὰ ΑΖ, ΖΒ, ηὸ δὲ ΓΓ εἰο ηὰ ηῷ Ε ἴζα ηὰ ΓΘ, ΘΓ: ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο 

ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΓΘ, ΘΓ. θαὶ ἐπεὶ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ κὲλ ΑΖ ηῷ Δ, ηὸ δὲ ΓΘ ηῷ 

Ε, ἴζνλ ἄξα ηὸ ΑΖ ηῷ Δ, θαὶ ηὰ ΑΖ, ΓΘ ηνῖο Δ, Ε. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΖΒ ηῷ 

Δ, θαὶ ηὰ ΖΒ, ΘΓ ηνῖο Δ, Ε: ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ ηῷ ΑΒ ἴζα ηῷ Δ, ηνζαῦηα θαὶ ἐλ ηνῖο ΑΒ, 

ΓΓ ἴζα ηνῖο Δ, Ε: ὁζαπιάζηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒ ηνῦ Δ, ηνζαπηαπιάζηα ἔζηαη θαὶ ηὰ ΑΒ, 

ΓΓ ηῶλ Δ, Ε. 

 

 ὰλ ἄξα ᾖ ὁπνζανῦλ κεγέζε ὁπνζωλνῦλ κεγεζῶλ ἴζωλ ηὸ πιῆζνο ἕθαζηνλ ἑθάζηνπ 

ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ, ὁζαπιάζηόλ ἐζηηλ ἓλ ηῶλ κεγεζῶλ ἑλόο, ηνζαπηαπιάζηα ἔζηαη 

θαὶ ηὰ πάληα ηῶλ πάληωλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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V. 2 

 

Ако је прва величина исто толики мултиплум друге величине колики је трећа 

величина мултиплум четврте, а пета величина исто толики мултиплум друге 

колики је мултиплум шеста од четврте, онда је збир прве и пете исто толики 

мултиплум друге колики је и збир треће и шесте мултиплум четврте. 
 

Нека је прва величина АB исто толики мултиплум од друге , колики је трећа Е 

од четврте Z, а пета BH исто толики мултиплум од друге  колики је шеста Е  од 

Z.  

 

 
 

Тврдим да је збир прве и пете АH исто толики мултиплум друге  колики је збир 

треће и шесте  мултиплум четврте Z. 

 

Заиста, пошто је АB исто толики мултиплум од , колики је и Е од Z, значи АB 

садржи исто онолико пута једнаких величина , колико Е садржи једнаких 

величина Z. Из истих разлога, колико пута BH садржи једнаких , исто толико и 

Е  садржи једнаких Z. Па према томе, колико пута цела величина АH садржи , 

исто толико пута и цела величина  садржи Z. А то значи да је АH исто онолики 

мултиплум од , колики је и  мултиплум од Z. Према томе је збир прве и пете 

величине АH исто онолики мултиплум од  колики је и збир треће и шесте  

мултиплум од Z. 

 

На овај начин, ако је прва величина исто толики мултиплум друге величине колики 

је трећа величина мултиплум четврте, а пета величина исто толики мултиплум 

друге колики је мултиплум шеста од четврте, онда је збир прве и пете исто толики 

мултиплум друге колики је и збир треће и шесте мултиплум четврте. А то је 

требало доказати. 

ὰν ππῶηον δεςηέπος ἰζάκιρ ᾖ πολλαπλάζιον καὶ ηπίηον ηεηάπηος, ᾖ δὲ καὶ πέμπηον 

δεςηέπος ἰζάκιρ πολλαπλάζιον καὶ ἕκηον ηεηάπηος, καὶ ζςνηεθὲν ππῶηον καὶ πέμπηον 

δεςηέπος ἰζάκιρ ἔζηαι πολλαπλάζιον καὶ ηπίηον καὶ ἕκηον ηεηάπηος.  

 

Πξῶηνλ γὰξ ηὸ ΑΒ δεπηέξνπ ηνῦ Γ ἰζάθηο ἔζηω πνιιαπιάζηνλ θαὶ ηξίηνλ ηὸ ΓΔ ηεηάξηνπ ηνῦ 

Ε, ἔζηω δὲ θαὶ πέκπηνλ ηὸ ΒΖ δεπηέξνπ ηνῦ Γ ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ θαὶ ἕθηνλ ηὸ ΔΘ ηεηάξηνπ 

ηνῦ Ε:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ζπληεζὲλ πξῶηνλ θαὶ πέκπηνλ ηὸ ΑΖ δεπηέξνπ ηνῦ Γ ἰζάθηο ἔζηαη πνιιαπιάζηνλ 

θαὶ ηξίηνλ θαὶ ἕθηνλ ηὸ ΓΘ ηεηάξηνπ ηνῦ Ε.  

 

πεὶ γὰξ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΒ ηνῦ Γ θαὶ ηὸ ΓΔ ηνῦ Ε, ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ ηῷ ΑΒ ἴζα 

ηῷ Γ, ηνζαῦηα θαὶ ἐλ ηῷ ΓΔ ἴζα ηῷ Ε. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὅζα ἐζηὶλ ἐλ ηῷ ΒΖ ἴζα ηῷ Γ, 

ηνζαῦηα θαὶ ἐλ ηῷ ΔΘ ἴζα ηῷ Ε: ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ ὅιῳ ηῷ ΑΖ ἴζα ηῷ Γ, ηνζαῦηα θαὶ ἐλ ὅιῳ 

ηῷ ΓΘ ἴζα ηῷ Ε: ὁζαπιάζηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΖ ηνῦ Γ, ηνζαπηαπιάζηνλ ἔζηαη θαὶ ηὸ ΓΘ ηνῦ Ε. 

θαὶ ζπληεζὲλ ἄξα πξῶηνλ θαὶ πέκπηνλ ηὸ ΑΖ δεπηέξνπ ηνῦ Γ ἰζάθηο ἔζηαη πνιιαπιάζηνλ θαὶ 

ηξίηνλ θαὶ ἕθηνλ ηὸ ΓΘ ηεηάξηνπ ηνῦ Ε.  

 

ὰλ ἄξα πξῶηνλ δεπηέξνπ ἰζάθηο ᾖ πνιιαπιάζηνλ θαὶ ηξίηνλ ηεηάξηνπ, ᾖ δὲ θαὶ πέκπηνλ 

δεπηέξνπ ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ θαὶ ἕθηνλ ηεηάξηνπ, θαὶ ζπληεζὲλ πξῶηνλ θαὶ πέκπηνλ δεπηέξνπ 

ἰζάθηο ἔζηαη πνιιαπιάζηνλ θαὶ ηξίηνλ θαὶ ἕθηνλ ηεηάξηνπ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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V. 3 

 

Ако је прва величина исто онолики мултиплум друге колики је трећа од 

четврте, и образују се једнакоструки милтиплуми прве и треће величине, 

онда нове величине морају бити одговарајући мултиплуми - и то: прва од 

друге величине и друга од четврте. 
 

Нека је прва величина А исто онолики мултиплум од B колики је трећа  од 

четврте , и нека су образовани од А и  једнакоструки мултиплуми ЕZ, H .  

 

 
 

Тврдим да је ЕZ исто онолики мултиплум од B колики и H  од . 

 

Пошто је ЕZ исто онолики мултиплум од А, колики је H  од , то значи да колико 

ЕZ садржи једнаких А, толико и H  садржи једнаких . Поделимо ли ЕZ на 

величине ЕК и КZ, једнаке А, а H  на величине H  и . А пошто је А исто 

онлики мултиплум од B колики је  од , а ЕК је једнако А и H  једнако , биће и 

ЕК исто онолики мултиплум од B, колики је H  од . Из истих разлога и КZ биће 

исто онолики мултиплум од B, колики је  од . Пошто је сад прва величина ЕК 

исто онолики мултиплум друге величине B, колики је трећа величина H  од 

четврте , а и пета величина КZ је исто онолики мултиплум од B, колики је и 

шеста величина  од четврте , биће и збир прве и пете величине ЕZ исто 

онолики мултиплум од B, колики је и збир треће шесте H  мултиплум од . 

 

На овај начин, ако је прва величина исто онолики мултиплум друге колики је 

трећа од четврте, и образују се једнакоструки мултиплуми прве и треће величине, 

ὰν ππῶηον δεςηέπος ἰζάκιρ ᾖ πολλαπλάζιον καὶ ηπίηον ηεηάπηος, ληθθῇ δὲ ἰζάκιρ 

πολλαπλάζια ηοῦ ηε ππώηος καὶ ηπίηος, καὶ δι' ἴζος ηῶν ληθθένηων ἑκάηεπον ἑκαηέπος 

ἰζάκιρ ἔζηαι πολλαπλάζιον ηὸ μὲν ηοῦ δεςηέπος ηὸ δὲ ηοῦ ηεηάπηος.  

 

Πξῶηνλ γὰξ ηὸ Α δεπηέξνπ ηνῦ Β ἰζάθηο ἔζηω πνιιαπιάζηνλ θαὶ ηξίηνλ ηὸ Γ ηεηάξηνπ ηνῦ Γ, 

θαὶ εἰιήθζω ηῶλ Α, Γ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ ΔΕ, ΖΘ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΔΕ ηνῦ Β θαὶ ηὸ ΖΘ ηνῦ Γ.  

 

πεὶ γὰξ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΔΕ ηνῦ Α θαὶ ηὸ ΖΘ ηνῦ Γ, ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ ηῷ ΔΕ ἴζα 

ηῷ Α, ηνζαῦηα θαὶ ἐλ ηῷ ΖΘ ἴζα ηῷ Γ. δηῃξήζζω ηὸ κὲλ ΔΕ εἰο ηὰ ηῷ Α κεγέζε ἴζα ηὰ ΔΚ, 

ΚΕ, ηὸ δὲ ΖΘ εἰο ηὰ ηῷ Γ ἴζα ηὰ ΖΛ, ΛΘ: ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΔΚ, ΚΕ ηῷ πιήζεη ηῶλ 

ΖΛ, ΛΘ. θαὶ ἐπεὶ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ Α ηνῦ Β θαὶ ηὸ Γ ηνῦ Γ, ἴζνλ δὲ ηὸ κὲλ ΔΚ ηῷ 

Α, ηὸ δὲ ΖΛ ηῷ Γ, ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΔΚ ηνῦ Β θαὶ ηὸ ΖΛ ηνῦ Γ. δηὰ ηὰ αὐηὰ 

δὴ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΚΕ ηνῦ Β θαὶ ηὸ ΛΘ ηνῦ Γ. ἐπεὶ νὖλ πξῶηνλ ηὸ ΔΚ δεπηέξνπ 

ηνῦ Β ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ θαὶ ηξίηνλ ηὸ ΖΛ ηεηάξηνπ ηνῦ Γ, ἔζηη δὲ θαὶ πέκπηνλ ηὸ ΚΕ 

δεπηέξνπ ηνῦ Β ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ θαὶ ἕθηνλ ηὸ ΛΘ ηεηάξηνπ ηνῦ Γ, θαὶ ζπληεζὲλ ἄξα 

πξῶηνλ θαὶ πέκπηνλ ηὸ ΔΕ δεπηέξνπ ηνῦ Β ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ θαὶ ηξίηνλ θαὶ ἕθηνλ ηὸ 

ΖΘ ηεηάξηνπ ηνῦ Γ.  
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онда нове величине морају бити одговарајући мултиплуми - и то: прва од друге 

величине и друга од четврте [V.2]1. А то је требало доказати. 

 

ὰλ ἄξα πξῶηνλ δεπηέξνπ ἰζάθηο ᾖ πνιιαπιάζηνλ θαὶ ηξίηνλ ηεηάξηνπ, ιεθζῇ δὲ ηνῦ πξώηνπ 

θαὶ ηξίηνπ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, θαὶ δη' ἴζνπ ηῶλ ιεθζέληωλ ἑθάηεξνλ ἑθαηέξνπ ἰζάθηο ἔζηαη 

πνιιαπιάζηνλ ηὸ κὲλ ηνῦ δεπηέξνπ ηὸ δὲ ηνῦ ηεηάξηνπ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1
 V.2 Ако је прва величина исто толики мултиплум друге величине колики је трећа величина мултиплум четврте, а пета величина исто толики мултиплум друге колики је мултиплум шеста 

од четврте, онда је збир прве и пете исто толики мултиплум друге колики је и збир треће и шесте мултиплум четврте. 
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V. 4 

 

Ако је прва (величина) према другој у истој размери као што је трећа према 

четвртој, онда су произвољни једнакоструки мултиплуми прве и треће 

величине и једнакоструки мултиплуми друге и четврте величине у истој 

размери, ако су узети у одговарајућем поретку. 

 

Нека је прва величина А у истој размери према другој B, као трећа  према 

четвртој  и нека су од А и  образовани призвољни једнакоструки мултиплуми Е  

и Z , а од Β и Γ произвољни једнакоструки мултиплуми H и .  

 

 
 

Тврдим, да је Е према H као Z према . 

 

Заиста, образујемо од Е и Z произвољне једнакоструке мултиплуме К и , а од H и 

 друге произвољне једнакоструке мултиплуме М и N. 

Како су Е од А и Z од  једнакоструки мултиплуми, а од Е и Z су образовани 

једнакоструки мултиплуми К и , биће и К од А и  од  једнакоструки 

мултиплуми [V.3]1. Из истих разлога су једнакоструки мултиплуми М од B и Ν од 

Γ, а од А и  су образовани произвољни једнакоструки мултиплуми К и , а од B 

ὰν ππῶηον ππὸρ δεύηεπον ηὸν αὐηὸν ἔσῃ λόγον καὶ ηπίηον ππὸρ ηέηαπηον, καὶ ηὰ 

ἰζάκιρ πολλαπλάζια ηοῦ ηε ππώηος καὶ ηπίηος ππὸρ ηὰ ἰζάκιρ πολλαπλάζια ηοῦ 

δεςηέπος καὶ ηεηάπηος καθ' ὁποιονοῦν πολλαπλαζιαζμὸν ηὸν αὐηὸν ἕξει λόγον 

ληθθένηα καηάλληλα.  

 

Πξῶηνλ γὰξ ηὸ Α πξὸο δεύηεξνλ ηὸ Β ηὸλ αὐηὸλ ἐρέηω ιόγνλ θαὶ ηξίηνλ ηὸ Γ πξὸο ηέηαξηνλ 

ηὸ Γ, θαὶ εἰιήθζω ηῶλ κὲλ Α, Γ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Δ, Ε, ηῶλ δὲ Β, Γ ἄιια, ἃ ἔηπρελ, 

ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Ζ, Θ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ζ, νὕηωο ηὸ Ε πξὸο ηὸ Θ.  

 

Δἰιήθζω γὰξ ηῶλ κὲλ Δ, Ε ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Κ, Λ, ηῶλ δὲ Ζ, Θ ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο 

πνιιαπιάζηα ηὰ Μ, Ν. [ Καὶ ] ἐπεὶ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ κὲλ Δ ηνῦ Α, ηὸ δὲ Ε ηνῦ Γ, 

θαὶ εἴιεπηαη ηῶλ Δ, Ε ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Κ, Λ, ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ Κ ηνῦ Α 

θαὶ ηὸ Λ ηνῦ Γ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ Μ ηνῦ Β θαὶ ηὸ Ν ηνῦ Γ. θαὶ ἐπεί 
ἐζηηλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ, θαὶ εἴιεπηαη ηῶλ κὲλ Α, Γ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα 

ηὰ Κ, Λ, ηῶλ δὲ Β, Γ ἄιια ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Μ, Ν, εἰ ἄξα ὑπεξέρεη ηὸ Κ ηνῦ 

Μ, ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ Λ ηνῦ Ν, θαὶ εἰ ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ. θαί ἐζηη ηὰ κὲλ Κ, Λ 

ηῶλ Δ, Ε ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, ηὰ δὲ Μ, Ν ηῶλ Ζ, Θ ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα: ἔζηηλ 

                                                 
1
 V.3 Ако је прва величина исто онолики мултиплум друге колики је трећа од четврте, и образују се једнакоструки милтиплуми прве и треће величине, онда нове величине морају бити 

одговарајући мултиплуми - и то: прва од друге величине и друга од четврте. 
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и  други произвољни мултиплуми М и N, биће, ако је К веће од М,  веће од N, а 

ако је једнако, биће једнако, а ако је мање - мање [V, Деф. 5]1. И пошто су К и  

произвољни једнакоструки мултиплуми од Е и Z, а М и N други произвољни 

једнакоструки мултиплуми од Ζ и Θ, биће и Z према  као Е према H [V, Деф. 5]. 

 

На овај начин, ако је прва (величина) према другој у истој размери као што је 

трећа према четвртој, онда су произвољни једнакоструки мултиплуми прве и треће 

величине и једнакоструки мултиплуми друге и четвре величине у истој размери, 

ако су узети у одговарајућем поретку. А то је требало доказати. 

ἄξα ὡο ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ζ, νὕηωο ηὸ Ε πξὸο ηὸ Θ.  

 

ὰλ ἄξα πξῶηνλ πξὸο δεύηεξνλ ηὸλ αὐηὸλ ἔρῃ ιόγνλ θαὶ ηξίηνλ πξὸο ηέηαξηνλ, θαὶ ηὰ ἰζάθηο 

πνιιαπιάζηα ηνῦ ηε πξώηνπ θαὶ ηξίηνπ πξὸο ηὰ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηνῦ δεπηέξνπ θαὶ 
ηεηάξηνπ ηὸλ αὐηὸλ ἕμεη ιόγνλ θαζ' ὁπνηνλνῦλ πνιιαπιαζηαζκὸλ ιεθζέληα θαηάιιεια: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 V, Деф.5 Каже се да су две величине у истој размери, прва према другој као трећа према четвртој, ако су било који једноструки мултиплуми прве и треће у исто време или већи, или 

једнаки, или мањи од било којих мултиплума друге и четврте, сваки према сваком узети у одговарајућем поретку. 
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V. 5 

 

Ако је нека величина исто онолики мултиплум од друге величине колики је 

мултиплум умањилац (прве величине) од умањиоца (друге величине), биће и 

остатак (од прве величине) исто толики мултиплум остатка (од друге 

величине), колики је мултиплум прва цела величина од друге целе. 
 

Нека је величина АB исто толики мултиплум величине , колики је умањилац 

АЕ мултиплум умањиоца .  

 

 
 

Тврдим, да је остатак ЕB исто онолики мултиплум од остатка Z , колики је 

мултиплум цело АB од целог . 

 

Заиста, начинимо да ЕB буде онолики мултиплум од  колики је АЕ од Z. 

Како је АЕ исто толики мултиплум од Z колики је ЕB од H , биће АЕ од Z исто 

толики мултиплум колики је АB од HZ [V.1]1. Али по претпоставци је АЕ исто 

толики мултиплум колики је АB од , према томе је АB исто толики мултиплум 

од HZ и ; значи да је HZ једнако . Од сваког од ових одузмимо Z. Тада је 

остатак H  једнак остатку Z . И пошто су АЕ од Z и ЕB од H  једнакоструки 

мултиплуми, а H  је једнако Z , биће и мултиплуми АЕ од Z и ЕB од Z  

једнакоструки. Али по претпоставци су мултиплуми АЕ од Z и АB од  

једнакоструки, па ће бити једнакоструки и мултиплуми ЕB од Z  и АB од . 

Значи да је остатак ЕB исто онолики мултиплум од Z , колики је цело АB 

мултиплум од целог . 

 

На овај начин, ако је нека величина исто онолики мултиплум од друге величине 

колики је мултиплум умањилац (прве величине) од умањиоца (друге величине), 

биће и остатак (од друге величине), колики је мултиплум прва цела величина од 

друге целе. А то је требало доказати. 

ὰν μέγεθορ μεγέθοςρ ἰζάκιρ ᾖ πολλαπλάζιον, ὅπεπ ἀθαιπεθὲν ἀθαιπεθένηορ, καὶ ηὸ 

λοιπὸν ηοῦ λοιποῦ ἰζάκιρ ἔζηαι πολλαπλάζιον, ὁζαπλάζιόν ἐζηι ηὸ ὅλον ηοῦ ὅλος.  

 

Μέγεζνο γὰξ ηὸ ΑΒ κεγέζνπο ηνῦ ΓΓ ἰζάθηο ἔζηω πνιιαπιάζηνλ, ὅπεξ ἀθαηξεζὲλ ηὸ ΑΔ 

ἀθαηξεζέληνο ηνῦ ΓΕ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ινηπὸλ ηὸ ΔΒ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ἰζάθηο ἔζηαη πνιιαπιάζηνλ, ὁζαπιάζηόλ ἐζηηλ ὅινλ 

ηὸ ΑΒ ὅινπ ηνῦ ΓΓ.  

 

Ὁζαπιάζηνλ γάξ ἐζηη ηὸ ΑΔ ηνῦ ΓΕ, ηνζαπηαπιάζηνλ γεγνλέηω θαὶ ηὸ ΔΒ ηνῦ ΓΖ. Καὶ ἐπεὶ 
ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΔ ηνῦ ΓΕ θαὶ ηὸ ΔΒ ηνῦ ΖΓ, ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ 

ΑΔ ηνῦ ΓΕ θαὶ ηὸ ΑΒ ηνῦ ΖΕ. θεῖηαη δὲ ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΔ ηνῦ ΓΕ θαὶ ηὸ ΑΒ ηνῦ 

ΓΓ. ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΒ ἑθαηέξνπ ηῶλ ΖΕ, ΓΓ: ἴζνλ ἄξα ηὸ ΖΕ ηῷ ΓΓ. 

θνηλὸλ ἀθῃξήζζω ηὸ ΓΕ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΖΓ ινηπῷ ηῷ ΕΓ ἴζνλ ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ ἰζάθηο ἐζηὶ 
πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΔ ηνῦ ΓΕ θαὶ ηὸ ΔΒ ηνῦ ΖΓ, ἴζνλ δὲ ηὸ ΖΓ ηῷ ΓΕ, ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ 

πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΔ ηνῦ ΓΕ θαὶ ηὸ ΔΒ ηνῦ ΕΓ. ἰζάθηο δὲ ὑπόθεηηαη πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΔ ηνῦ 

ΓΕ θαὶ ηὸ ΑΒ ηνῦ ΓΓ: ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΔΒ ηνῦ ΕΓ θαὶ ηὸ ΑΒ ηνῦ ΓΓ. θαὶ 
ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΔΒ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ἰζάθηο ἔζηαη πνιιαπιάζηνλ, ὁζαπιάζηόλ ἐζηηλ ὅινλ ηὸ ΑΒ 

ὅινπ ηνῦ ΓΓ.  

 

ὰλ ἄξα κέγεζνο κεγέζνπο ἰζάθηο ᾖ πνιιαπιάζηνλ, ὅπεξ ἀθαηξεζὲλ ἀθαηξεζέληνο, θαὶ ηὸ 

ινηπὸλ ηνῦ ινηπνῦ ἰζάθηο ἔζηαη πνιιαπιάζηνλ, ὁζαπιάζηόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ὅινλ ηνῦ ὅινπ: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1
 V.1 Ако су дате неке величине, од којих је свака једнакоструки мултиплум одговарајуће величине низа других величина у истом броју, биће и збир свих првих величина исто толики 

мултиплум збира свих других величина колики је и свака од првих величина мултиплум одговарајуће друге величине. 
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V. 6 

 

Ако су две величине једнакоструки мултиплуми од других величина и 

умањиоци првих величина неки други једнакоструки мултиплуми од тих 

других величина, биће и остаци или једнаки овим другим величинама или 

њихови једнакоструки мултиплуми. 

 

Нека су две величине АB и  једнакоструки мултиплуми од величина Е и Z, и 

умањиоци првих величина АH и  други једнакоструки мултиплуми од Е и Z 

или њихови једнакоструки мултиплуми. 

Нека, је прво, HB једнако Е.  

 

 
 

Тврдим да је и  једнако Z. 

 

Заиста, ставимо К једнако Z. Пошто су АH од Е и  од Z једнакоструки 

мултиплуми [V.2]1. Али по претпоставци су АB од Е и  од Z једнакоструки 

мултиплуми. Пошто су и К  и  једнакоструки мултиплуми од Z, биће К  

једнако . Одузмимо од сваког од ових . Тада је остатак К  једнак остатку 

. Али Z је једнако К , па је према томе и  једнако Z. 

На сличан начин се доказује да ће ако је HB мултиплум од Е, бити и  

мултиплум исте вишеструкости од Z. 

 

На овај начин, ако су две величине једнакоструки мултиплуми од других величина 

и умањиоци првих величина неки други једнакоструки мултиплуми од тих других 

величина, биће и остаци или једнаки овим другим величинама или њихови 

једнакоструки мултиплуми. А то је требало доказати. 

ὰν δύο μεγέθη δύο μεγεθῶν ἰζάκιρ ᾖ πολλαπλάζια, καὶ ἀθαιπεθένηα ηινὰ ηῶν αὐηῶν 

ἰζάκιρ ᾖ πολλαπλάζια, καὶ ηὰ λοιπὰ ηοῖρ αὐηοῖρ ἤηοι ἴζα ἐζηὶν ἢ ἰζάκιρ αὐηῶν 

πολλαπλάζια. 

 

 Γύν γὰξ κεγέζε ηὰ ΑΒ, ΓΓ δύν κεγεζῶλ ηῶλ Δ, Ε ἰζάθηο ἔζηω πνιιαπιάζηα, θαὶ ἀθαηξεζέληα 

ηὰ ΑΖ, ΓΘ ηῶλ αὐηῶλ ηῶλ Δ, Ε ἰζάθηο ἔζηω πνιιαπιάζηα: ιέγω, ὅηη θαὶ ινηπὰ ηὰ ΖΒ, ΘΓ ηνῖο 

Δ, Ε ἤηνη ἴζα ἐζηὶλ ἢ ἰζάθηο αὐηῶλ πνιιαπιάζηα. Ἔζηω γὰξ πξόηεξνλ ηὸ ΖΒ ηῷ Δ ἴζνλ.  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ηὸ ΘΓ ηῷ Ε ἴζνλ ἐζηίλ.  

 

Κείζζω γὰξ ηῷ Ε ἴζνλ ηὸ ΓΚ. ἐπεὶ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΖ ηνῦ Δ θαὶ ηὸ ΓΘ ηνῦ Ε, 

ἴζνλ δὲ ηὸ κὲλ ΖΒ ηῷ Δ, ηὸ δὲ ΚΓ ηῷ Ε, ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΒ ηνῦ Δ θαὶ ηὸ 

ΚΘ ηνῦ Ε. ἰζάθηο δὲ ὑπόθεηηαη πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΒ ηνῦ Δ θαὶ ηὸ ΓΓ ηνῦ Ε: ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ 
πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΚΘ ηνῦ Ε θαὶ ηὸ ΓΓ ηνῦ Ε. ἐπεὶ νὖλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΚΘ, ΓΓ ηνῦ Ε ἰζάθηο ἐζηὶ 
πνιιαπιάζηνλ, ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΚΘ ηῷ ΓΓ. θνηλὸλ ἀθῃξήζζω ηὸ ΓΘ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΚΓ 

ινηπῷ ηῷ ΘΓ ἴζνλ ἐζηίλ. ἀιιὰ ηὸ Ε ηῷ ΚΓ ἐζηηλ ἴζνλ: θαὶ ηὸ ΘΓ ἄξα ηῷ Ε ἴζνλ ἐζηίλ. ὥζηε εἰ 
ηὸ ΖΒ ηῷ Δ ἴζνλ ἐζηίλ, θαὶ ηὸ ΘΓ ἴζνλ ἔζηαη ηῷ Ε. Ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη, θἂλ 

πνιιαπιάζηνλ ᾖ ηὸ ΖΒ ηνῦ Δ, ηνζαπηαπιάζηνλ ἔζηαη θαὶ ηὸ ΘΓ ηνῦ Ε.  

 

ὰλ ἄξα δύν κεγέζε δύν κεγεζῶλ ἰζάθηο ᾖ πνιιαπιάζηα, θαὶ ἀθαηξεζέληα ηηλὰ ηῶλ αὐηῶλ 

ἰζάθηο ᾖ πνιιαπιάζηα, θαὶ ηὰ ινηπὰ ηνῖο αὐηνῖο ἤηνη ἴζα ἐζηὶλ ἢ ἰζάθηο αὐηῶλ πνιιαπιάζηα: 

                                                 
1
 V.2 Ако је прва величина исто толики мултиплум друге величине колики је трећа величина мултиплум четврте, а пета величина исто толики мултиплум друге колики је мултиплум шеста 

од четврте, онда је збир прве и пете исто толики мултиплум друге колики је и збир треће и шесте мултиплум четврте. 
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ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

V. 7 

 

Једнаке величине су према истој величини у истој размери и иста величина је 

према једнаким величинама у истој размери. 
 

Нека су А и B једнаке величине, а  друга нека произвољна величина.  

 

Тврдим, да је свака од величина А и B према  у истој размери, а и  према свакој 

од А и B. 

 

Заиста, узмимо од А и B једнакоструке мулиплуме  и Е, а од  други произвољни 

мултиплум Z. 

 

 
 

Како су  од А и Е од B једнакоструки мултиплуми, а А је једнако B, биће и  

једнако Е. Но Z је друга, произвољна величина. Ако је  веће од Z, би ће и Е веће 

од Z, ако је једнако, биће једнако, а ако је мање, мање. Како су  и Е једнакоструки 

мултиплуми од А и B, а Z други произвољни мултиплум, односиће се А према  

као B према  [V, Деф. 5]1. 

Тврдим још да је  и према А и према B у истој размери. 

Заиста, помоћу истих конструкција доказујемо на сличан начин да је  једнако Е, а 

Z је нека произвољна величина. Онда ће Z, ако је веће од , бити веће и од Е, ако 

је једнако, бити једнако, а ако је мање, бити мање. И Z је мултиплум од , а  и Е 

су неки други произвољни једнакоструки мултиплуми од А и B. Према томе је  

према А, као  према B [V, Деф. 5]. 

 

Τὰ ἴζα ππὸρ ηὸ αὐηὸ ηὸν αὐηὸν ἔσει λόγον καὶ ηὸ αὐηὸ ππὸρ ηὰ ἴζα.  

 

Ἔζηω ἴζα κεγέζε ηὰ Α, Β, ἄιιν δέ ηη, ὃ ἔηπρελ, κέγεζνο ηὸ Γ:  

 

ιέγω, ὅηη ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β πξὸο ηὸ Γ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ, θαὶ ηὸ Γ πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, 

Β.  

 

Δἰιήθζω γὰξ ηῶλ κὲλ Α, Β ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Γ, Δ, ηνῦ δὲ Γ ἄιιν, ὃ ἔηπρελ, 

πνιιαπιάζηνλ ηὸ Ε.  

 

 
 

πεὶ νὖλ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ Γ ηνῦ Α θαὶ ηὸ Δ ηνῦ Β, ἴζνλ δὲ ηὸ Α ηῷ Β, ἴζνλ ἄξα θαὶ 
ηὸ Γ ηῷ Δ. ἄιιν δέ, ὃ ἔηπρελ, ηὸ Ε. Δἰ ἄξα ὑπεξέρεη ηὸ Γ ηνῦ Ε, ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ Δ ηνῦ Ε, θαὶ εἰ 
ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ. θαί ἐζηη ηὰ κὲλ Γ, Δ ηῶλ Α, Β ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, ηὸ δὲ Ε 

ηνῦ Γ ἄιιν, ὃ ἔηπρελ, πνιιαπιάζηνλ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο ηὸ Β πξὸο ηὸ Γ. 

                                                 
1
 V, Деф.5 Каже се да су две величине у истој размери, прва према другој као трећа према четвртој, ако су било који једноструки мултиплуми прве и треће у исто време или већи, или 

једнаки, или мањи од било којих мултиплума друге и четврте, сваки према сваком узети у одговарајућем поретку. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ПЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

На овај начин, једнаке величине су према истој величини у истој размери и иста 

величина је према једнаким величинама у истој размери. 

 

Последица 

 

Одавде је јасно, да ако су величине пропорционалне, оне су пропорционалне и у 

обрнутим размерама. А то је требало доказати. 

Λέγω [ δή ], ὅηη θαὶ ηὸ Γ πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ. Τῶλ γὰξ αὐηῶλ 

θαηαζθεπαζζέληωλ ὁκνίωο δείμνκελ, ὅηη ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ Γ ηῷ Δ: ἄιιν δέ ηη ηὸ Ε: εἰ ἄξα ὑπεξέρεη 

ηὸ Ε ηνῦ Γ, ὑπεξέρεη θαὶ ηνῦ Δ, θαὶ εἰ ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ Ε ηνῦ 

Γ πνιιαπιάζηνλ, ηὰ δὲ Γ, Δ ηῶλ Α, Β ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Γ 

πξὸο ηὸ Α, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Β.  

 

Τὰ ἴζα ἄξα πξὸο ηὸ αὐηὸ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ θαὶ ηὸ αὐηὸ πξὸο ηὰ ἴζα.  

 

Πόπιζμα θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη ἐὰλ κεγέζε ηηλὰ ἀλάινγνλ ᾖ, θαὶ ἀλάπαιηλ ἀλάινγνλ 

ἔζηαη. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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V. 8 

 

Од неједнаких величина већа је у већој размери према једној истој величини 

него мања, а иста величина у већој размери према мањој него према већој. 
 

Нека су АB и  неједнаке величине и АB већа, а  нека произвољна величина.  

 

 
 

Тврдим, да је АB у већој размери према , него што је  према  и да је  у већој 

размери према  него према АB. 

 

Заиста, како је АB веће од , конструишимо BЕ једнако ; мања од величина АЕ и 

ЕB, настављена више пута даје најзад мултиплум већи од  [V, Деф. 4]1. Нека је, 

прво, АЕ мање од ЕB; наставимо АЕ више пута и нека је њен мултиплум ZH већи 

од ; начинимо исто толике мултиплуме H  од ЕB и К од , колики је ZH 

мултиплум од АЕ; и узмимо Λ  двоструко од , М троструко и тако даље, 

повећавајући за јединицу, до првог мултиплума од  већег од К. Нека, први већи 

од К, буде четвороструки мултиплум N од . 

Ако је сад К мање од тог првог већег мултиплума N, онда К није мање од М. И 

Τῶν ἀνίζων μεγεθῶν ηὸ μεῖζον ππὸρ ηὸ αὐηὸ μείζονα λόγον ἔσει ἤπεπ ηὸ ἔλαηηον. καὶ ηὸ 

αὐηὸ ππὸρ ηὸ ἔλαηηον μείζονα λόγον ἔσει ἤπεπ ππὸρ ηὸ μεῖζον.  

 

Ἔζηω ἄληζα κεγέζε ηὰ ΑΒ, Γ, θαὶ ἔζηω κεῖδνλ ηὸ ΑΒ, ἄιιν δέ, ὃ ἔηπρελ, ηὸ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ Γ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ, θαὶ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ 

κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ πξὸο ηὸ ΑΒ.  

 

πεὶ γὰξ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΑΒ ηνῦ Γ, θείζζω ηῷ Γ ἴζνλ ηὸ ΒΔ: ηὸ δὴ ἔιαζζνλ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ 

πνιιαπιαζηαδόκελνλ ἔζηαη πνηὲ ηνῦ Γ κεῖδνλ. ἔζηω πξόηεξνλ ηὸ ΑΔ ἔιαηηνλ ηνῦ ΔΒ, θαὶ 
πεπνιιαπιαζηάζζω ηὸ ΑΔ, θαὶ ἔζηω αὐηνῦ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΕΖ κεῖδνλ ὂλ ηνῦ Γ, θαὶ 

ὁζαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ΕΖ ηνῦ ΑΔ, ηνζαπηαπιάζηνλ γεγνλέηω θαὶ ηὸ κὲλ ΖΘ ηνῦ ΔΒ ηὸ δὲ Κ ηνῦ 

Γ: θαὶ εἰιήθζω ηνῦ Γ δηπιάζηνλ κὲλ ηὸ, ηξηπιάζηνλ δὲ ηὸ Μ, θαὶ ἑμῆο ἑλὶ πιεῖνλ, ἕωο ἂλ ηὸ 

ιακβαλόκελνλ πνιιαπιάζηνλ κὲλ γέλεηαη ηνῦ Γ, πξώηωο δὲ κεῖδνλ ηνῦ Κ. εἰιήθζω, θαὶ ἔζηω 

ηὸ Ν ηεηξαπιάζηνλ κὲλ ηνῦ Γ, πξώηωο δὲ κεῖδνλ ηνῦ Κ. πεὶ νὖλ ηὸ Κ ηνῦ Ν πξώηωο ἐζηὶλ 

ἔιαηηνλ, ηὸ Κ ἄξα ηνῦ Μ νὔθ ἐζηηλ ἔιαηηνλ. θαὶ ἐπεὶ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΕΖ ηνῦ ΑΔ 

θαὶ ηὸ ΖΘ ηνῦ ΔΒ, ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΕΖ ηνῦ ΑΔ θαὶ ηὸ ΕΘ ηνῦ ΑΒ. ἰζάθηο δέ 

ἐζηη πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΕΖ ηνῦ ΑΔ θαὶ ηὸ Κ ηνῦ Γ: ἰζάθηο ἄξα ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΕΘ ηνῦ 

                                                 
1
 V, Деф. 4 Каже се да су две величине у размери једна према другој ако неки мултиплум ма које од њих може бити већи од друге. 
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колики су ZH од АЕ и H  од ЕB једнакоструки мултиплуми, биће исто толики 

једнакоструки мултиплуми ZH од АЕ и Z  од АB [V.1]1. Једнакоструки су 

мултиплуми и ZH од АЕ и К од . Према томе су једнакоструки мултиплуми и Z  

од АB и К од . На тај начин су и Z  и К једнакоструки мултиплуми од АB и . А 

како су H  од ЕB и К од  једнакоструки мултиплуми, а ЕB је једнако , биће и 

H  једнако К. Но К није мање од М, значи ни H  није мање од М. Али је ZH веће 

од , што значи да је Z  веће од  и М узетих заједно. Међутим су  и М, заједно 

узети, једнаки N, јер је М троструко , па М и  заједно чине четвороструко , а и 

N четвороструко , те су према томе М и  заједно једнаки N. Али је Z  веће од 

збира М и , те је Z  веће од N, но К није веће од N. И Z  и К су једнакоструки 

мултиплуми од АB и , а N од  је други произвољни мултиплум. Према томе је 

АB према  у већој размери него  према  [V, Деф. 7]2. 

Тврдим још да је  у већој размери према  него  према АB. 

Заиста, помоћу истих конструкција и на сличан начин доказујемо да је N веће од 

К, но N није веће од Z . Али N је мултиплум од , а Z  и К су други произвољни 

мултиплуми од АB и . Према томе је размера  према  већа од размере  према 

АB [V, Деф. 7]. 

Нека буде сад АЕ веће од ЕB. Мања од ових ЕB настављена више пута даје најзад 

мултиплум већи од . Наставимо ЕB више пута и нека буде H  мултиплум од ЕB 

већи од . Начинимо исто толике мултиплуме ZH од АЕ и К од , колики је H  

мултиплум од ЕБ. Исто тако доказујемо и да су З  и К једнакоструки мултиплуми 

од АB и . На сличан начин узмимо N мултиплум од , први већи од ZH. На тај 

начин опет ZH није мање од М. Међутим је H  веће од , те је према томе цело 

Z  веће од збира  и М, тј. од N. Но К није веће од N. И на сличан начин, као и 

горе, доводимо доказ до краја. 

 

На овај начин, од неједнаких величина већа је у већој размери према једној истој 

величини него мања, а иста величина у већој размери према мањој него према 

већој. А то је требало доказати. 

ΑΒ θαὶ ηὸ Κ ηνῦ Γ. ηὰ ΕΘ, Κ ἄξα ηῶλ ΑΒ, Γ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηα. πάιηλ, ἐπεὶ ἰζάθηο ἐζηὶ 

πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΖΘ ηνῦ ΔΒ θαὶ ηὸ Κ ηνῦ Γ, ἴζνλ δὲ ηὸ ΔΒ ηῷ Γ, ἴζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΖΘ ηῷ Κ: 

ηὸ δὲ Κ ηνῦ Μ νὔθ ἐζηηλ ἔιαηηνλ: νὐδ' ἄξα ηὸ ΖΘ ηνῦ Μ ἔιαηηόλ ἐζηηλ. κεῖδνλ δὲ ηὸ ΕΖ ηνῦ 

Γ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΕΘ ζπλακθνηέξωλ ηῶλ Γ, Μ κεῖδόλ ἐζηηλ. ἀιιὰ ζπλακθόηεξα ηὰ Γ, Μ ηῷ Ν 

ἐζηηλ ἴζα, ἐπεηδήπεξ ηὸ Μ ηνῦ Γ ηξηπιάζηόλ ἐζηηλ, ζπλακθόηεξα δὲ ηὰ Μ, Γ ηνῦ Γ ἐζηη 

ηεηξαπιάζηα, ἔζηη δὲ θαὶ ηὸ Ν ηνῦ Γ ηεηξαπιάζηνλ: ζπλακθόηεξα ἄξα ηὰ Μ, Γ ηῷ Ν ἴζα ἐζηίλ. 

ἀιιὰ ηὸ ΕΘ ηῶλ Μ, Γ κεῖδόλ ἐζηηλ: ηὸ ΕΘ ἄξα ηνῦ Ν ὑπεξέρεη: ηὸ δὲ Κ ηνῦ Ν νὐρ ὑπεξέρεη. 

θαί ἐζηη ηὰ κὲλ ΕΘ, Κ ηῶλ ΑΒ, Γ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, ηὸ δὲ Ν ηνῦ Γ ἄιιν, ὃ ἔηπρελ, 

πνιιαπιάζηνλ: ηὸ ΑΒ ἄξα πξὸο ηὸ Γ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ. Λέγω δή, ὅηη 

θαὶ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ Γ πξὸο ηὸ ΑΒ. Τῶλ γὰξ αὐηῶλ 

θαηαζθεπαζζέληωλ ὁκνίωο δείμνκελ, ὅηη ηὸ κὲλ Ν ηνῦ Κ ὑπεξέρεη, ηὸ δὲ Ν ηνῦ ΕΘ νὐρ 

ὑπεξέρεη. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ Ν ηνῦ Γ πνιιαπιάζηνλ, ηὰ δὲ ΕΘ, Κ ηῶλ ΑΒ, Γ ἄιια, ἃ ἔηπρελ, 

ἰζάθηο πνιιαπιάζηα: ηὸ Γ ἄξα πξὸο ηὸ Γ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ Γ πξὸο ηὸ ΑΒ. Ἀιιὰ δὴ 

ηὸ ΑΔ ηνῦ ΔΒ κεῖδνλ ἔζηω. ηὸ δὴ ἔιαηηνλ ηὸ ΔΒ πνιιαπιαζηαδόκελνλ ἔζηαη πνηὲ ηνῦ Γ 

κεῖδνλ. πεπνιιαπιαζηάζζω, θαὶ ἔζηω ηὸ ΖΘ πνιιαπιάζηνλ κὲλ ηνῦ ΔΒ, κεῖδνλ δὲ ηνῦ Γ: θαὶ 
ὁζαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ΖΘ ηνῦ ΔΒ, ηνζαπηαπιάζηνλ γεγνλέηω θαὶ ηὸ κὲλ ΕΖ ηνῦ ΑΔ, ηὸ δὲ Κ 

ηνῦ Γ. ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη ηὰ ΕΘ, Κ ηῶλ ΑΒ, Γ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηα: θαὶ εἰιήθζω 

ὁκνίωο ηὸ Ν πνιιαπιάζηνλ κὲλ ηνῦ Γ, πξώηωο δὲ κεῖδνλ ηνῦ ΕΖ: ὥζηε πάιηλ ηὸ ΕΖ ηνῦ Μ 

νὔθ ἐζηηλ ἔιαζζνλ. κεῖδνλ δὲ ηὸ ΖΘ ηνῦ Γ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΕΘ ηῶλ Γ, Μ, ηνπηέζηη ηνῦ Ν, 

ὑπεξέρεη. ηὸ δὲ Κ ηνῦ Ν νὐρ ὑπεξέρεη, ἐπεηδήπεξ θαὶ ηὸ ΕΖ κεῖδνλ ὂλ ηνῦ ΖΘ, ηνπηέζηη ηνῦ 

Κ, ηνῦ Ν νὐρ ὑπεξέρεη. θαὶ ὡζαύηωο θαηαθνινπζνῦληεο ηνῖο ἐπάλω πεξαίλνκελ ηὴλ ἀπόδεημηλ.  

 

Τῶλ ἄξα ἀλίζωλ κεγεζῶλ ηὸ κεῖδνλ πξὸο ηὸ αὐηὸ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ ἔιαηηνλ: θαὶ ηὸ 

αὐηὸ πξὸο ηὸ ἔιαηηνλ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ πξὸο ηὸ κεῖδνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 V.1 Ако су дате неке величине, од којих је свака једнакоструки мултиплум одговарајуће величине низа других величина у истом броју, биће и збир свих првих величина исто толики 

мултиплум збира свих других величина колики је и свака од првих величина мултиплум одговарајуће друге величине. 
2
 V,Деф.7 Али, ако је од једноструких мултиплума, мултиплум прве величине већи од мултиплума друге, а мултиплум треће није већи од мултиплума четврте, каже се да је размера прве 

величине према другој већа од размере треће према четвртој. 

Пропорција је једнакост двеју размера. 
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V. 9 

 

Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу 

собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 

 

Нека је свака од величина А и B у истој размери према величини .  

 

 
 

Тврдим да је А једнако B. 

 

Заиста, ако то није тако, онда А и B не би биле у истој размери према  [V.8]1, 

међутим јесу, што значи да је А једнако B. 

 

Нека је, даље, величина  према свакој од величина А и B у истој размери.  

 

Тврдим, да је А једнако B. 

 

Заиста, ако не би било тако, онда  не би било у истој размери према А и B [V.8], а 

оно јесте, што значи да је А једнако B. 

 

На овај начин, величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су 

међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 

А то је требало доказати. 

Τὰ ππὸρ ηὸ αὐηὸ ηὸν αὐηὸν ἔσονηα λόγον ἴζα ἀλλήλοιρ ἐζηίν: καὶ ππὸρ ἃ ηὸ 

αὐηὸ ηὸν αὐηὸν ἔσει λόγον, ἐκεῖνα ἴζα ἐζηίν.  

 

ρέηω γὰξ ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β πξὸο ηὸ Γ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β.  

 

Δἰ γὰξ κή, νὐθ ἂλ ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β πξὸο ηὸ Γ ηὸλ αὐηὸλ εἶρε ιόγνλ: ἔρεη δέ: 

ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β.  

 

ρέηω δὴ πάιηλ ηὸ Γ πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ:  

 

ιέγω, ὅηη ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β.  

 

Δἰ γὰξ κή, νὐθ ἂλ ηὸ Γ πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β ηὸλ αὐηὸλ εἶρε ιόγνλ: ἔρεη δέ: 

ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β.  

 

Τὰ ἄξα πξὸο ηὸ αὐηὸ ηὸλ αὐηὸλ ἔρνληα ιόγνλ ἴζα ἀιιήινηο ἐζηίλ: θαὶ πξὸο ἃ ηὸ 

αὐηὸ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ, ἐθεῖλα ἴζα ἐζηίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1
 V.8 Од неједнаких величина већа је у већој размери према једној истој величини него мања, а иста величина у већој размери према мањој него према већој. 
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V. 10 

 

Од две величине, које су у размерама према истој величини, она је већа чија 

је размера већа, и она величина према којој је иста величина у већој размери 

мања је. 

 

Нека је А према  у већој размери него B према .  

 

 
 

Тврдим да је А веће од B. 

 

Ако то није тако, онда је или А једнако B или мање од B. Но А, разуме се, није 

једнако B, јер би свака од величина А и B била у истој размери према  [V.7]1, а 

оне нису. Према томе А није једнако B. Али А није ни мање од B, јер би тада А 

било у мањој размери према , него што је B према  [V.8]2, а оно није; према 

томе А није мање од B. А доказали смо да оно није ни једнако. Дакле, А је веће од 

B. 

 

Нека сад размера  према B буде већа од размере  према А.  

Тврдим да је B мање од А. 

 

Ако то није тако, онда је оно или једнако или веће. Но B, разуме се, није једнако 

А, јер би тада  било у истој размери према А и B [V.7], а оно није. Према томе А 

није једнако B. Но B није ни већ е од А, јер би тада  било према B у мањој 

размери него према А [V.8], што није; према томе B није веће од А. А доказали 

смо да оно није ни једнако. Дакле B је мање од А. 

 

На овај начин, од две величине, које су у размерама према истој величини, она је 

већа чија је размера већа; и она величина према којој је иста величина у већој 

размери мања је. А то је требало доказати. 

Τῶν ππὸρ ηὸ αὐηὸ λόγον ἐσόνηων ηὸ μείζονα λόγον ἔσον ἐκεῖνο μεῖζόν ἐζηιν: 

ππὸρ ὃ δὲ ηὸ αὐηὸ μείζονα λόγον ἔσει, ἐκεῖνο ἔλαηηόν ἐζηιν. 

 

 ρέηω γὰξ ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ κείδνλα ιόγνλ ἤπεξ ηὸ Β πξὸο ηὸ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη κεῖδόλ ἐζηη ηὸ Α ηνῦ Β.  

 

Δἰ γὰξ κή, ἤηνη ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β ἢ ἔιαζζνλ. ἴζνλ κὲλ νὖλ νὔθ ἐζηη ηὸ Α ηῷ Β: 

ἑθάηεξνλ γὰξ ἂλ ηῶλ Α, Β πξὸο ηὸ Γ ηὸλ αὐηὸλ εἶρε ιόγνλ. νὐθ ἔρεη δέ: νὐθ ἄξα ἴζνλ 

ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β. νὐδὲ κὴλ ἔιαζζόλ ἐζηη ηὸ Α ηνῦ Β: ηὸ Α γὰξ ἂλ πξὸο ηὸ Γ ἐιάζζνλα 

ιόγνλ εἶρελ ἤπεξ ηὸ Β πξὸο ηὸ Γ. νὐθ ἔρεη δέ: νὐθ ἄξα ἔιαζζόλ ἐζηη ηὸ Α ηνῦ Β. 

ἐδείρζε δὲ νὐδὲ ἴζνλ: κεῖδνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Α ηνῦ Β.  

 

ρέηω δὴ πάιηλ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Β κείδνλα ιόγνλ ἤπεξ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Α:  

ιέγω, ὅηη ἔιαζζόλ ἐζηη ηὸ Β ηνῦ Α.  

 

Δἰ γὰξ κή, ἤηνη ἴζνλ ἐζηὶλ ἢ κεῖδνλ. ἴζνλ κὲλ νὖλ νὔθ ἐζηη ηὸ Β ηῷ Α: ηὸ Γ γὰξ ἂλ πξὸο 

ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β ηὸλ αὐηὸλ εἶρε ιόγνλ. νὐθ ἔρεη δέ: νὐθ ἄξα ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β. 

νὐδὲ κὴλ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ Β ηνῦ Α: ηὸ Γ γὰξ ἂλ πξὸο ηὸ Β ἐιάζζνλα ιόγνλ εἶρελ ἤπεξ 

πξὸο ηὸ Α. νὐθ ἔρεη δέ: νὐθ ἄξα κεῖδόλ ἐζηη ηὸ Β ηνῦ Α. ἐδείρζε δέ, ὅηη νὐδὲ ἴζνλ: 

ἔιαηηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Β ηνῦ Α.  

 

Τῶλ ἄξα πξὸο ηὸ αὐηὸ ιόγνλ ἐρόληωλ ηὸ κείδνλα ιόγνλ ἔρνλ κεῖδόλ ἐζηηλ: θαὶ πξὸο ὃ 

ηὸ αὐηὸ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη, ἐθεῖλν ἔιαηηόλ ἐζηηλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1
 V.7 Једнаке величине су пема истој величини у истој размери и иста величина је према једнаким величинама у истој размери. 

2
 V.8 Од неједнаких величина већа је у већој размери према једној истој величини него мања, а иста величина у већој размери према мањој него према већој. 
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V. 11 

Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
 

Нека је А према B, као  према , и  према , као Е према Z. 

 

 
 

Тврдим, да је А према B као Е према Z. 

 

Заиста, узмимо од А, , Е једнакоструке мултуплуме H, , К, а од B, , Z друге, 

произвољне, једнакоструке мултиплуме , М и N. 

Како је међутим А према B, као  према , а од А и  су једнакоструки 

мултиплуми H и , од B и  опет други, произвољни, једнакоструки мултиплуми 

 и М, бић, ако је H веће од , и  веће од М, ако је једнако - једнако, а ако је 

мање - мање. Даље, како је  према , као Е према Z, а од  и Е су једнакоструки 

мултиплуми  и К, а од  и Z опет други , произвољни, једнакоструки 

мултиплуми М и N, биће, ако је  веће од М, и К веће од N, ако је једнако - 

једнако, а ако је мање - мање. Али, ако је  веће од М, веће је и H од , ако је 

једнако - једнако, ако је мање - мање. Значи, ако је H веће од , онда је и К веће од 

N, ако је једнако - једнако, ако је мање - мање. Но H и К су једнакоструки 

мултиплуми од А и Е, а  и N су други, произвољни, једнакоструки мултиплуми 

од B и Z. Према томе А према B је као Е према Z. 

 

На овај начин, две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. А 

то је требало доказати. 

Οἱ ηῷ αὐηῷ λόγῳ οἱ αὐηοὶ καὶ ἀλλήλοιρ εἰζὶν οἱ αὐηοί.  
 

Ἔζηωζαλ γὰξ ὡο κὲλ ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ, ὡο δὲ ηὸ Γ πξὸο ηὸ 

Γ, νὕηωο ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ε:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ε.  

 

Δἰιήθζω γὰξ ηῶλ Α, Γ, Δ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Ζ, Θ, Κ, ηῶλ δὲ Β, Γ, Ε ἄιια, ἃ 

ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Λ, Μ, Ν. Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο 

ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ, θαὶ εἴιεπηαη ηῶλ κὲλ Α, Γ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Ζ, Θ, ηῶλ δὲ Β, 

Γ ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Λ, Μ, εἰ ἄξα ὑπεξέρεη ηὸ Ζ ηνῦ Λ, 

ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ Θ ηνῦ Μ, θαὶ εἰ ἴζνλ ἐζηίλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἐιιείπεη, ἐιιείπεη. πάιηλ, 

ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ε, θαὶ εἴιεπηαη ηῶλ Γ, Δ ἰζάθηο 

πνιιαπιάζηα ηὰ Θ, Κ, ηῶλ δὲ Γ, Ε ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Μ, Ν, 

εἰ ἄξα ὑπεξέρεη ηὸ Θ ηνῦ Μ, ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ Κ ηνῦ Ν, θαὶ εἰ ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ 
ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ. ἀιιὰ εἰ ὑπεξεῖρε ηὸ Θ ηνῦ Μ, ὑπεξεῖρε θαὶ ηὸ Ζ ηνῦ Λ, θαὶ εἰ 
ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ: ὥζηε θαὶ εἰ ὑπεξέρεη ηὸ Ζ ηνῦ Λ, ὑπεξέρεη θαὶ 
ηὸ Κ ηνῦ Ν, θαὶ εἰ ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ. θαί ἐζηη ηὰ κὲλ Ζ, Κ ηῶλ Α, 

Δ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, ηὰ δὲ Λ, Ν ηῶλ Β, Ε ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα: 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ε.  

 

Οἱ ἄξα ηῷ αὐηῷ ιόγῳ νἱ αὐηνὶ θαὶ ἀιιήινηο εἰζὶλ νἱ αὐηνί: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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V. 12 

 

Ако је неколико пропорционалних величина, онда је једна од претходних 

према једној (одговарајућој) од наредних, као збир свих претходних према 

збиру свих наредних. 
 

Нека су А, B, , , Е, Z неколико пропорционалних величина; и нека је А 

према B, као  према  и као Е према Z.  

 

 
 

Тврдим да је А према B, као и збир А, , Е према збиру од B, , Z. 

 

Заиста, начинимо од А, , Е једнакоструке мултиплуме H, , К, а од B, , Z 

друге, произвољне, једнакоструке мултиплуме , М, N. 

Како је А према B, као  према , и као Е према Z, а од А, , Е су 

једнакоструки мултиплуми H, , К и од B, , Z су други, произвољни, 

једнакоструки мултиплуми , М, N, онда ће, ако је H веће од , бити и  веће 

од М, и К од N, ако је једнако - једнако, ако је мање - мање. Исто тако, ако је H 

веће од , биће и збир H,  и К већи од збира , М и N, ако је једнак, биће 

једнак, ако је мањи - мањи. Дакле, H од А и збир H, , К од збира А,  и Е су 

једнакоструки мулиплуми, јер ако су неколико величина једнакоструки 

мултиплуми од исто толико других неких величина, и то свака од 

одговарајуће, биће и збир првих величина исте вишеструкости мултиплум 

збира других величина [V.1]1. Из истих разлога су како , тако и збир , М и N 

ὰν ᾖ ὁποζαοῦν μεγέθη ἀνάλογον, ἔζηαι ὡρ ἓν ηῶν ἡγοςμένων ππὸρ ἓν ηῶν 

ἑπομένων, οὕηωρ ἅπανηα ηὰ ἡγούμενα ππὸρ ἅπανηα ηὰ ἑπόμενα.  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζανῦλ κεγέζε ἀλάινγνλ ηὰ Α, Β, Γ, Γ, Δ, Ε, ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ 

πξὸο ηὸ Γ, θαὶ ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ε:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὰ Α, Γ, Δ πξὸο ηὰ Β, Γ, Ε.  

 

Δἰιήθζω γὰξ ηῶλ κὲλ Α, Γ, Δ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Ζ, Θ, Κ, ηῶλ δὲ Β, Γ, Ε ἄιια, ἃ 

ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Λ, Μ, Ν. Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ 

πξὸο ηὸ Γ, θαὶ ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ε, θαὶ εἴιεπηαη ηῶλ κὲλ Α, Γ, Δ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Ζ, Θ, 

Κ ηῶλ δὲ Β, Γ, Ε ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Λ, Μ, Ν, εἰ ἄξα ὑπεξέρεη ηὸ Ζ 

ηνῦ Λ, ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ Θ ηνῦ Μ, θαὶ ηὸ Κ ηνῦ Ν, θαὶ εἰ ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ. 

ὥζηε θαὶ εἰ ὑπεξέρεη ηὸ Ζ ηνῦ Λ, ὑπεξέρεη θαὶ ηὰ Ζ, Θ, Κ ηῶλ Λ, Μ, Ν, θαὶ εἰ ἴζνλ, ἴζα, 

θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἐιάηηνλα. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ Ζ θαὶ ηὰ Ζ, Θ, Κ ηνῦ Α θαὶ ηῶλ Α, Γ, Δ ἰζάθηο 

πνιιαπιάζηα, ἐπεηδήπεξ ἐὰλ ᾖ ὁπνζανῦλ κεγέζε ὁπνζωλνῦλ κεγεζῶλ ἴζωλ ηὸ πιῆζνο 

ἕθαζηνλ ἑθάζηνπ ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ, ὁζαπιάζηόλ ἐζηηλ ἓλ ηῶλ κεγεζῶλ ἑλόο, 

ηνζαπηαπιάζηα ἔζηαη θαὶ ηὰ πάληα ηῶλ πάληωλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ηὸ Λ θαὶ ηὰ Λ, Μ, Ν 

                                                 
1
 V.1 Ако су дате неке величине, од којих је свака једнакоструки мултиплум одговарајуће величине низа других величина у истом броју, биће и збир свих првих величина исто толики 

мултиплум збира свих других величина колики је и свака од првих величина мултиплум одговарајуће друге величине. 
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једнакоструки мултиплуми од B односно од збира B,  и Z. Према томе, А 

према B је, као збир А,  и Е према збиру B,  и Z [V, Деф. 5]1. 

 

На овај начин, ако је неколико пропорционалних величина, онда је једна од 

претходних према једној (одговарајућој) од наредних, као збир свих 

претходних према збиру свих наредних. А то је требало доказати. 

ηνῦ Β θαὶ ηῶλ Β, Γ, Ε ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηα: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὰ Α, 

Γ, Δ πξὸο ηὰ Β, Γ, Ε.  

 

ὰλ ἄξα ᾖ ὁπνζανῦλ κεγέζε ἀλάινγνλ, ἔζηαη ὡο ἓλ ηῶλ ἡγνπκέλωλ πξὸο ἓλ ηῶλ 

ἑπνκέλωλ, νὕηωο ἅπαληα ηὰ ἡγνύκελα πξὸο ἅπαληα ηὰ ἑπόκελα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 V, Деф.5 Каже се да су две величине у истој размери, прва према другој као трећа према четвртој, ако су било који једноструки мултиплуми прве и треће у исто време или већи, или 

једнаки, или мањи од било којих мултиплума друге и четврте, сваки према сваком узети у одговарајућем поретку. 
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V. 13 

 

Ако је прва (величина) према другој у истој размери, као трећа према 

четвртој, а размера треће према четвртој већа од размере пете према шестој, 

биће и размера прве према другој већа од размере пете према шестој. 

 

Нека прва А буде према другој B у истој размери, као трећа  према четвртој, , а 

размера треће  према четвртој  нека буде већа од размера прве А према другој B 

већа од размере пете Е према шестој Z. 

 

 
 

Заиста, уколико постоје једнакоструки мултиплуми од  и Е, и други, произвољни, 

једнакоструки мултиплуми од  и Z, онолики да мултиплум од  буде већи него 

мултиплум од , а мултиплум од Е да не буде већи од мултиплума од Z [V, Деф. 

7]1 узмимо их; затим нека су H и  једнакоструки мултиплуми од  и Е, а К и  

други, произвољни мултиплуми од  и Z, и нека је H веће од К, а  да није веће од 

; и даље, нека мултиплум М од А буде онолики, колики је мултиплум H од  и 

мултиплум N од B онолики, колики је мултиплум К од . 

Како је онда А према B, као  према , а од А и  су једнакоструки мултиплуми М 

и H, а од B и  опет други, произвољни, једнакоструки мултиплуми H и К, биће, 

ὰν ππῶηον ππὸρ δεύηεπον ηὸν αὐηὸν ἔσῃ λόγον καὶ ηπίηον ππὸρ ηέηαπηον, ηπίηον δὲ 

ππὸρ ηέηαπηον μείζονα λόγον ἔσῃ ἢ πέμπηον ππὸρ ἕκηον, καὶ ππῶηον ππὸρ δεύηεπον 

μείζονα λόγον ἕξει ἢ πέμπηον ππὸρ ἕκηον.  

 

Πξῶηνλ γὰξ ηὸ Α πξὸο δεύηεξνλ ηὸ Β ηὸλ αὐηὸλ ἐρέηω ιόγνλ θαὶ ηξίηνλ ηὸ Γ πξὸο ηέηαξηνλ 

ηὸ Γ, ηξίηνλ δὲ ηὸ Γ πξὸο ηέηαξηνλ ηὸ Γ κείδνλα ιόγνλ ἐρέηω ἢ πέκπηνλ ηὸ Δ πξὸο ἕθηνλ ηὸ Ε.  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ πξῶηνλ ηὸ Α πξὸο δεύηεξνλ ηὸ Β κείδνλα ιόγνλ ἕμεη ἤπεξ πέκπηνλ ηὸ Δ πξὸο 

ἕθηνλ ηὸ Ε. πεὶ γὰξ ἔζηη ηηλὰ ηῶλ κὲλ Γ, Δ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, ηῶλ δὲ Γ, Ε ἄιια, ἃ ἔηπρελ, 

ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, θαὶ ηὸ κὲλ ηνῦ Γ πνιιαπιάζηνλ ηνῦ ηνῦ Γ πνιιαπιαζίνπ ὑπεξέρεη, ηὸ δὲ 

ηνῦ Δ πνιιαπιάζηνλ ηνῦ ηνῦ Ε πνιιαπιαζίνπ νὐρ ὑπεξέρεη, εἰιήθζω, θαὶ ἔζηω ηῶλ κὲλ Γ, Δ 

ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Ζ, Θ, ηῶλ δὲ Γ, Ε ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Κ, Λ, ὥζηε 

ηὸ κὲλ Ζ ηνῦ Κ ὑπεξέρεηλ, ηὸ δὲ Θ ηνῦ Λ κὴ ὑπεξέρεηλ: θαὶ ὁζαπιάζηνλ κέλ ἐζηη ηὸ Ζ ηνῦ Γ, 

ηνζαπηαπιάζηνλ ἔζηω θαὶ ηὸ Μ ηνῦ Α, ὁζαπιάζηνλ δὲ ηὸ Κ ηνῦ Γ, ηνζαπηαπιάζηνλ ἔζηω θαὶ 
ηὸ Ν ηνῦ Β. Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ, θαὶ εἴιεπηαη ηῶλ κὲλ Α, 

                                                 
1
 V,Деф.7 Али, ако је од једноструких мултиплума, мултиплум прве величине већи од мултиплума друге, а мултиплум треће није већи од мултиплума четврте, каже се да је размера прве 

величине према другој већа од размере треће према четвртој. 

Пропорција је једнакост двеју размера. 
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ако је М веће од H, и H веће од К, ако је једнако, биће једнако, ако је мање - мање 

[V, Деф. 5]1. Међутим је H веће од К, те је према томе и М веће од N. Но  није 

већа од . Како су М и  једнакоструки мултиплуми од А и Е, а N и  други, 

произвољни, једнакоструки мултиплуми од B и Z, биће према томе размера А 

према B већа од размере Е према Z [V, Деф. 7]. 

 

На овај начин, ако је прва (величина) према другој у истој размери, као трећа 

према четвртој, а размера треће према четвртој већа од размере пете према шестој, 

биће и размера прве према другој већа од размере пете према шестој. А то је 

требало доказати. 

Γ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Μ, Ζ, ηῶλ δὲ Β, Γ ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηὰ Ν, Κ, εἰ 

ἄξα ὑπεξέρεη ηὸ Μ ηνῦ Ν, ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ Ζ ηνῦ Κ, θαὶ εἰ ἴζνλ, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἔιαηηνλ, ἔιαηηνλ. 

ὑπεξέρεη δὲ ηὸ Ζ ηνῦ Κ: ὑπεξέρεη ἄξα θαὶ ηὸ Μ ηνῦ Ν. ηὸ δὲ Θ ηνῦ Λ νὐρ ὑπεξέρεη: θαί ἐζηη 

ηὰ κὲλ Μ, Θ ηῶλ Α, Δ ἰζάθηο πνιιαπιάζηα, ηὰ δὲ Ν, Λ ηῶλ Β, Ε ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο 

πνιιαπιάζηα: ηὸ ἄξα Α πξὸο ηὸ Β κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ Δ πξὸο ηὸ Ε.  

 

ὰλ ἄξα πξῶηνλ πξὸο δεύηεξνλ ηὸλ αὐηὸλ ἔρῃ ιόγνλ θαὶ ηξίηνλ πξὸο ηέηαξηνλ, ηξίηνλ δὲ πξὸο 

ηέηαξηνλ κείδνλα ιόγνλ ἔρῃ ἢ πέκπηνλ πξὸο ἕθηνλ, θαὶ πξῶηνλ πξὸο δεύηεξνλ κείδνλα ιόγνλ 

ἕμεη ἢ πέκπηνλ πξὸο ἕθηνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 V, Деф.5 Каже се да су две величине у истој размери, прва према другој као трећа према четвртој, ако су било који једноструки мултиплуми прве и треће у исто време или већи, или 

једнаки, или мањи од било којих мултиплума друге и четврте, сваки према сваком узети у одговарајућем поретку. 
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Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

V. 14 

 

Ако је размера прве (величине) према другој једнака размери треће према 

четвртој, а прва (величина) је већа од треће, биће и друга већа од четврте, а 

ако је једнака, биће једнака, ако је мања - мања. 
 

Нека размера прве А према другој B буде једнака размери треће  према четвртој 

, и А веће од .  

 

 
 

Тврдим, да је и B веће од . 

 

Заиста, пошто је А веће од , а B је нека друга величина, биће размера А према B 

већа од размере  према B [V.8]1. Но размера А према B је иста као и размера  

према . Зато је и размера  према  већа од размере  према B [V.13]2. Иста 

величина је у већој размери према мањој величини [V.10]3. На тај начин је  мање 

од B, а то значи да је B веће од . 

На сличан начин доказује се да ће, ако је А једнако , и B бити једнако , и ако је 

А мање од , бити и B мање од . 

 

На овај начин, ако је размера прве (величине) према другој једнака размери треће 

према четвртој, а прва (величина) је већа од треће, биће и друга већа од четврте, а 

ако је једнака, биће једнака, ако је мања - мања. А то је требало доказати. 

ὰν ππῶηον ππὸρ δεύηεπον ηὸν αὐηὸν ἔσῃ λόγον καὶ ηπίηον ππὸρ ηέηαπηον, ηὸ δὲ 

ππῶηον ηοῦ ηπίηος μεῖζον ᾖ, καὶ ηὸ δεύηεπον ηοῦ ηεηάπηος μεῖζον ἔζηαι, κἂν ἴζον, ἴζον, 

κἂν ἔλαηηον, ἔλαηηον.  

 

Πξῶηνλ γὰξ ηὸ Α πξὸο δεύηεξνλ ηὸ Β ηὸλ αὐηὸλ ἐρέηω ιόγνλ θαὶ ηξίηνλ ηὸ Γ πξὸο ηέηαξηνλ 

ηὸ Γ, κεῖδνλ δὲ ἔζηω ηὸ Α ηνῦ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ηὸ Β ηνῦ Γ κεῖδόλ ἐζηηλ.  

 

πεὶ γὰξ ηὸ Α ηνῦ Γ κεῖδόλ ἐζηηλ, ἄιιν δέ, ὃ ἔηπρελ, [ κέγεζνο ] ηὸ Β, ηὸ Α ἄξα πξὸο ηὸ Β 

κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Β. ὡο δὲ ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ: θαὶ ηὸ Γ 

ἄξα πξὸο ηὸ Γ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ηὸ Γ πξὸο ηὸ Β. πξὸο ὃ δὲ ηὸ αὐηὸ κείδνλα ιόγνλ ἔρεη, 

ἐθεῖλν ἔιαζζόλ ἐζηηλ: ἔιαζζνλ ἄξα ηὸ Γ ηνῦ Β: ὥζηε κεῖδόλ ἐζηη ηὸ Β ηνῦ Γ. Ὁκνίωο δὴ 

δείμνκελ, ὅηη θἂλ ἴζνλ ᾖ ηὸ Α ηῷ Γ, ἴζνλ ἔζηαη θαὶ ηὸ Β ηῷ Γ, θἂλ ἔιαζζνλ ᾖ ηὸ Α ηνῦ Γ, 

ἔιαζζνλ ἔζηαη θαὶ ηὸ Β ηνῦ Γ.  

 

ὰλ ἄξα πξῶηνλ πξὸο δεύηεξνλ ηὸλ αὐηὸλ ἔρῃ ιόγνλ θαὶ ηξίηνλ πξὸο ηέηαξηνλ, ηὸ δὲ πξῶηνλ 

ηνῦ ηξίηνπ κεῖδνλ ᾖ, θαὶ ηὸ δεύηεξνλ ηνῦ ηεηάξηνπ κεῖδνλ ἔζηαη, θἂλ ἴζνλ, ἴζνλ, θἂλ ἔιαηηνλ, 

ἔιαηηνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1
 V.8 Од неједнаких величина већа је у већој размери према једној истој величини него мања, а иста величина у већој размери према мањој него према већој. 

2
 V.13 Ако је прва (величина) према другој у истој размери, као трећа према четвртој, а размера треће према четвртој већа од размере пете према шестој, биће и размера прве према другој 

већа од размере пете према шестој. 
3
 V.10 Од две величине, које су у размерама према истој величини, она је већа чија је размера већа, и она величина према којој је иста величина у већој размери мања је. 
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V. 15 

 

Делови стоје према својим једнакоструким мултиплумима у истој размери, 

ако се узму одговарајућим редом. 
 

Нека су АB од  и Е од Z једнакоструки мултиплуми.  

 

 

 
 

Тврдим, да је размера  према Z једнака размери АB према Е. 

 

Заиста, ако су АB од  и Е од Z једнакоструки мултиплуми, онда колико се пута 

 буде садржало у АB, толико ће се пута и Z садржати у Е. Поделимо АB на 

делове АH, H , B једнаке  и Е на делове К, К , Е једнаке Z. Број делова 

АH, H , B међусобно једнаки, а и К, К , Е међусобно једнаки, биће и АH 

према К, као H  према К , и B према Е [V.7]1. А пошто, као што је један од 

претходних према једном од наредних, и збир свих претходних је према збиру 

свих наредних [V.12]2, значи да ће и АH према К бити као и АB према Е. Но АH 

је једнако , а К једнако Z, па је, према томе ,  према Z као АB према Е. 

 

На овај начин, делови стоје према својим једнакоструким мултиплумима у истој 

размери, ако се узму одговарајућим редом. А то је требало доказати. 

Τὰ μέπη ηοῖρ ὡζαύηωρ πολλαπλαζίοιρ ηὸν αὐηὸν ἔσει λόγον ληθθένηα 

καηάλληλα.  

 

Ἔζηω γὰξ ἰζάθηο πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΒ ηνῦ Γ θαὶ ηὸ ΓΔ ηνῦ Ε:  

 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Ε, νὕηωο ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΓΔ.  

 

 
 

πεὶ γὰξ ἰζάθηο ἐζηὶ πνιιαπιάζηνλ ηὸ ΑΒ ηνῦ Γ θαὶ ηὸ ΓΔ ηνῦ Ε, ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ 

ηῷ ΑΒ κεγέζε ἴζα ηῷ Γ, ηνζαῦηα θαὶ ἐλ ηῷ ΓΔ ἴζα ηῷ Ε. δηῃξήζζω ηὸ κὲλ ΑΒ εἰο ηὰ 

ηῷ Γ ἴζα ηὰ ΑΖ, ΖΘ, ΘΒ, ηὸ δὲ ΓΔ εἰο ηὰ ηῷ Ε ἴζα ηὰ ΓΚ, ΚΛ, ΛΔ: ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ 

πιῆζνο ηῶλ ΑΖ, ΖΘ, ΘΒ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΓΚ, ΚΛ, ΛΔ. θαὶ ἐπεὶ ἴζα ἐζηὶ ηὰ ΑΖ, ΖΘ, 

ΘΒ ἀιιήινηο, ἔζηη δὲ θαὶ ηὰ ΓΚ, ΚΛ, ΛΔ ἴζα ἀιιήινηο, ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΑΖ πξὸο ηὸ 

ΓΚ, νὕηωο ηὸ ΖΘ πξὸο ηὸ ΚΛ, θαὶ ηὸ ΘΒ πξὸο ηὸ ΛΔ. ἔζηαη ἄξα θαὶ ὡο ἓλ ηῶλ 

ἡγνπκέλωλ πξὸο ἓλ ηῶλ ἑπνκέλωλ, νὕηωο ἅπαληα ηὰ ἡγνύκελα πξὸο ἅπαληα ηὰ 

ἑπόκελα: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΑΖ πξὸο ηὸ ΓΚ, νὕηωο ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΓΔ. ἴζνλ δὲ ηὸ κὲλ 

ΑΖ ηῷ Γ, ηὸ δὲ ΓΚ ηῷ Ε:  

 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Ε νὕηωο ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΓΔ. Τὰ ἄξα κέξε ηνῖο ὡζαύηωο 

πνιιαπιαζίνηο ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ ιεθζέληα θαηάιιεια: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 V.7 Једнаке величине су пема истој величини у истој размери и иста величина је према једнаким величинама у истој размери. 

2
 V.12 Ако је неколико пропорционалних величина, онда је једна од претходних према једној (одговарајућој) од наредних, као збир свих претходних према збиру свих наредних. 


