
 

 

 
 

VI. 18 

 

 

На датој дужи нацртати праволинијску слику сличну датој 

праволинијској слици и у сличном положају. 

Нека је дата дуж АB, а дата праволинијска слика Е.  

Треба на дужи АB нацртати праволинијску слику сличну праволинијској 

слици Е и у сличном положају. 

Спојимо  са Z и конструишимо на дужи АB, и то код њених тачака А и 

B угао HАB једнак углу  и угао АBH једнак углу  [I.23]
1
;.  

 

онда је и преостали угао АHB једнак углу  [I.32]
2
. Према томе 

троугли Z  и HАB имају једнаке углове. Значи да је Z  према HB као 

Z  према HА и  према АB.  

Конструишимо затим на дужи BH, и то код њених тачака B и H угао 

BH  једнак углу Е и угао HB  једнак углу Z Е [I.23];  

 

Ἀπὸ ηῆς δοζείζες εὐζείας ηῷ δοζέληη εὐζσγράκκῳ ὅκοηόλ ηε θαὶ ὁκοίφς 

θείκελολ εὐζύγρακκολ ἀλαγράυαη. 

Ἔζησ ἡ κὲλ δνζεῖζα εὐζεῖα ἡ ΑΒ, ηὸ δὲ δνζὲλ εὐζύγξακκνλ ηὸ ΓΔ: 

δεῖ δὴ ἀπὸ ηο ΑΒ εὐζείαο ηῷ ΓΔ εὐζπγξάκκῳ ὅκνηόλ ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ 

εὐζύγξακκνλ ἀλαγξάςαη. 

 Ἐπεδεύρζσ ἡ ΓΕ, θαὶ ζπλεζηάησ πξὸο ηῆ ΑΒ εὐζείᾳ θαὶ ηνῖο πξὸο αὐηῆ 

ζεκείνηο ηνῖο Α, Β ηῆ κὲλ πξὸο ηῷ Γ γσλίᾳ ἴζε ἡ ὑπὸ ΖΑΒ, ηῆ δὲ ὑπὸ ΓΓΕ ἴζε 

ἡ ὑπὸ ΑΒΖ.  

 

                                                 
1 I. 23 Конструисати на датој правој у датој тачки на њој праволинијски угао једнак датом праволинијском углу. 
2 I. 32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки 

су двама правим угловима. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_23.HTML
http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML
http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML


тада је преостали угао код  једнак преосталом углу код Е [I.32]. Према 

томе троугли Z Е и H  имају једнаке углове. Значи да је Z  према HB 

као ZЕ према H  и Е  према Б [VI.4]
1
. А доказано је да је Z  према 

HB као Z  према HА и  према АB, и да је Z  према АH као  према 

АB и ZЕ према H  и још Е  према . А како је угао  једнак углу 

АHB и угао Е углу BH , то је и цео угао Е једнак целом углу код 

АH . Из истих разлога је и угао Е једнак углу АB . Па је и угао код 

 једнак је углу код А, а такође и угао код Е углу код . Према томе 

слике А  и Е имају једнаке углове; они имају и стране које образују 

једнаке углове пропорционалне. Значи праволинијска слика А  је 

слична праволинијској слици Е [VI, Деф. 1]
2
. 

На овај начин је датој дужи АB конструисана праволинијска слика А  

слична датој праволинијској слици Е и у сличном положају. А то је 

требало извести. 

ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΓΕΓ ηῆ ὑπὸ ΑΖΒ ἐζηηλ ἴζε: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΕΓΓ 

ηξίγσλνλ ηῷ ΖΑΒ ηξηγώλῳ. ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΕΓ πξὸο ηὴλ ΖΒ, νὕησο 

ἡ ΕΓ πξὸο ηὴλ ΖΑ, θαὶ ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΑΒ.  

πάιηλ ζπλεζηάησ πξὸο ηῆ ΒΖ εὐζείᾳ θαὶ ηνῖο πξὸο αὐηῆ ζεκείνηο ηνῖο Β, Ζ ηῆ 

κὲλ ὑπὸ ΓΕΔ γσλίᾳ ἴζε ἡ ὑπὸ ΒΖΘ, ηῆ δὲ ὑπὸ ΕΓΔ ἴζε ἡ ὑπὸ ΖΒΘ.  

ινηπὴ ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Δ ινηπῆ ηῆ πξὸο ηῷ Θ ἐζηηλ ἴζε: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΕΓΔ ηξίγσλνλ ηῷ ΖΘΒ ηξηγώλῳ: ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΕΓ πξὸο ηὴλ ΖΒ, 

νὕησο ἡ ΕΔ πξὸο ηὴλ ΖΘ θαὶ ἡ ΔΓ πξὸο ηὴλ ΘΒ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὡο ἡ ΕΓ πξὸο 

ηὴλ ΖΒ, νὕησο ἡ ΕΓ πξὸο ηὴλ ΖΑ θαὶ ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΑΒ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΕΓ 

πξὸο ηὴλ ΑΖ, νὕησο ἥ ηε ΓΓ πξὸο ηὴλ ΑΒ θαὶ ἡ ΕΔ πξὸο ηὴλ ΖΘ θαὶ ἔηη ἡ ΔΓ 

πξὸο ηὴλ ΘΒ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ κὲλ ὑπὸ ΓΕΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΑΖΒ, ἡ δὲ ὑπὸ 

ΓΕΔ ηῆ ὑπὸ ΒΖΘ, ὅιε ἄξα ἡ ὑπὸ ΓΕΔ ὅιῃ ηῆ ὑπὸ ΑΖΘ ἐζηηλ ἴζε. δηὰ ηὰ αὐηὰ 

δὴ θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΓΔ ηῆ ὑπὸ ΑΒΘ ἐζηηλ ἴζε. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ κὲλ πξὸο ηῷ Γ ηῆ πξὸο 

ηῷ Α ἴζε, ἡ δὲ πξὸο ηῷ Δ ηῆ πξὸο ηῷ Θ. ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΘ ηῷ ΓΔ: θαὶ 

ηὰο πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο αὐηῶλ πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρεη: ὅκνηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΘ 

εὐζύγξακκνλ ηῷ ΓΔ εὐζπγξάκκῳ.  

Ἀπὸ ηο δνζείζεο ἄξα εὐζείαο ηο ΑΒ ηῷ δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ηῷ ΓΔ ὅκνηόλ 

ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ εὐζύγξακκνλ ἀλαγέγξαπηαη ηὸ ΑΘ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI. 4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких 

углова. 
2 VI, Деф. 1 Праволинијске слике су сличне, ако су им углови појединачно једнаки и краци једнаких углова пропорционални. 



VI. 19 

 

 

Слични троугли су један према другом у двапут вишој размери 

одговарајућих страна. 

Нека су АB  и ЕZ слични троугли са једнаким угловима код B и Е, и 

нека се АB стоји према B  као Е према ЕZ, при чему B  одговара ЕZ 

[V, Деф. 11]
1
.  

Тврдим, да је троугао АB  према троуглу ЕZ у двапут вишој размери 

B  према ЕZ. 

Заиста, узмимо за B  и ЕZ трећу пропорционалу BH, тако да је B  

према ЕZ као ЕZ према BH [VI.11]
2
. И спојимо H са А. 

 

Сад, како је АB према B  као Е према ЕZ, то се, после пермутовања, 

АB односи према Е као B  према ЕZ [V.16]
3
. Али B  је према ЕZ као 

ЕZ према BH; те је према томе АB према Е као ЕZ према BH [V.11]
4
. 

Значи у троуглима АBH и ЕZ стране које образују једнаке углове су 

обрнуто пропорционалне. Али троугли који имају по један угао једнак 

 

Τὰ ὅκοηα ηρίγφλα πρὸς ἄιιεια ἐλ δηπιαζίολη ιόγῳ ἐζηὶ ηῶλ ὁκοιόγφλ 

πιεσρῶλ. 

Ἔζησ ὅκνηα ηξίγσλα ηὰ ΑΒΓ, ΓΔΕ ἴζελ ἔρνληα ηὴλ πξὸο ηῷ Β γσλίαλ ηῆ πξὸο 

ηῷ Δ, ὡο δὲ ηὴλ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὴλ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ, ὥζηε ὁκόινγνλ 

εἶλαη ηὴλ ΒΓ ηῆ ΔΕ:  

ιέγσ, ὅηη ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΓΔΕ ηξίγσλνλ δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ 

ΒΓ πξὸο ηὴλ ΔΕ.  

Δἰιήθζσ γὰξ ηῶλ ΒΓ, ΔΕ ηξίηε ἀλάινγνλ ἡ ΒΖ, ὥζηε εἶλαη ὡο ηὴλ ΒΓ πξὸο ηὴλ 

ΔΕ, νὕησο ηὴλ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΒΖ: θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΑΖ. 

 

Ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ, ἐλαιιὰμ ἄξα 

ἐζηὶλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΔ, νὕησο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΔΕ. ἀιι' ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ΔΕ, 

                                                 
1
 V, Деф. 11 Ако су четири величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да да су претходни чланови хомологни са претходнима, а наредни - са нареднима. 

2 VI. 11 За две дате дужи наћи трећу пропорционалу. 
3 V. 16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 
4 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 



и чије су стране које образују једнаке углове обрнуто пропорционалне, 

једнаки су један другом [VI.15]
1
. Према томе је троугао АBH једнак 

троуглу ЕZ. И пошто се B  односи према ЕZ као ЕZ према BH, то, ако 

су три дужи пропорционалне, размера прве према трећој је двапут виша 

од размере прве према другој [V, Деф. 9]
2
, па према томе је и размера 

B  према BХ једнака двапут вишој размери од размере  према ЕZ. А 

пошто је  према BH као троугао АB  према троуглу АBH [VI.1]
3
, то 

је размера троугла АB  према троуглу АBХ једнака двапут вишој 

размери од размере B  према ЕZ. Али је троугао АBH једнак троуглу 

ЕZ. Те тако троугао АB  према ЕZ у двапут вишој размери B  према 

ЕZ. 

На овај начин, слични троугли су један према другом у двапут вишој 

размери одговарајућих страна. А то је требало доказати. 

Последица 

Одавде је јасно, да ако су три дужи пропорционалне, онда је прва према 

трећој као и слика над првом према сличној и у сличном положају 

слици над другом. [Пошто је доказано да је  према BH као троугао 

АB  према АBH, тј. ЕZ]. А то је требало доказати. 

νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΔΕ πξὸο ΒΖ. θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΑΒ πξὸο ΓΔ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ΒΖ: 

ηῶλ ΑΒΖ, ΓΔΕ ἄξα ηξηγώλσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο 

γσλίαο. ὧλ δὲ κίαλ κηᾷ ἴζελ ἐρόλησλ γσλίαλ ηξηγώλσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ 

πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο, ἴζα ἐζηὶλ ἐθεῖλα. ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΖ 

ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΔΕ, νὕησο ἡ ΔΕ 

πξὸο ηὴλ ΒΖ, ἐὰλ δὲ ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ἡ πξώηε πξὸο ηὴλ ηξίηελ 

δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ πξὸο ηὴλ δεπηέξαλ, ἡ ΒΓ ἄξα πξὸο ηὴλ ΒΖ 

δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΔΕ. ὡο δὲ ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΖ, νὕησο 

ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΒΖ ηξίγσλνλ: θαὶ ηὸ ΑΒΓ ἄξα ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ 

ΑΒΖ δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΔΕ. ἴζνλ δὲ ηὸ ΑΒΖ ηξίγσλνλ 

ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ: θαὶ ηὸ ΑΒΓ ἄξα ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΓΔΕ ηξίγσλνλ δηπιαζίνλα 

ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΔΕ. 

Σὰ ἄξα ὅκνηα ηξίγσλα πξὸο ἄιιεια ἐλ δηπιαζίνλη ιόγῳ ἐζηὶ ηῶλ ὁκνιόγσλ 

πιεπξῶλ: [ ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη ].  

Πόξηζκα Ἐθ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη, ἐὰλ ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ἔζηηλ ὡο 

ἡ πξώηε πξὸο ηὴλ ηξίηελ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηο πξώηεο εἶδνο πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο 

δεπηέξαο ηὸ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο ἀλαγξαθόκελνλ [ ἐπείπεξ ἐδείρζε, ὡο ἡ ΓΒ πξὸο 

ΒΖ, νὕησο ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΒΖ ηξίγσλνλ, ηνπηέζηη ηὸ ΓΔΕ ]: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 VI. 15 Код једнаких троуглова са по једним једнаким углом стране које образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; и троугли са по једним једнаким углом 

са обрнуто пропорционалним странама које образују те углове једнаки су. 
2 V, Деф. 9 Ако су три величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да је размера прве величине према трећој двапут виша од размере прве величине према другој. 
3 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 

 



 
VI. 20 

 

 

Слични многоуглови се могу раставити на сличне троугле у истом 

броју и у истим односима према нерастављеним (целим 

многоуглима), и многоугао је према многоуглу у двапут вишој 

размери одговарајућих страна. 

 

Нека су АB Е и ZH К  слични многоугли и нека страна АB одговара 

страни ZH.  

Тврдим да се многоугли АB Е и ZH К  могу раставити на сличне 

троугле у истом броју и у истим односима према нерастављеним, и 

многоугао АB Е је према многоуглу ZH К  у двапут вишој размери 

од размере АB према ZH. 

Повуцимо BЕ, Е , H , . 

 

 

Пошто је многоугао АB Е сличан многоуглу ZH К , угао BАЕ је 

једнак углу HZ  и BА се према АЕ односи као HZ према Z  [VI, Деф. 

1]
1
. Пошто сад два трогла АBЕ и ZH  имају по један угао једнак и 

 

Τὰ ὅκοηα ποιύγφλα εἴς ηε ὅκοηα ηρίγφλα δηαηρεῖηαη θαὶ εἰς ἴζα ηὸ πιῆζος 

θαὶ ὁκόιογα ηοῖς ὅιοης, θαὶ ηὸ ποιύγφλολ πρὸς ηὸ ποιύγφλολ δηπιαζίολα 

ιόγολ ἔτεη ἤπερ ἡ ὁκόιογος πιεσρὰ πρὸς ηὴλ ὁκόιογολ πιεσράλ.  

Ἔζησ ὅκνηα πνιύγσλα ηὰ ΑΒΓΓΔ, ΕΖΘΚΛ, ὁκόινγνο δὲ ἔζησ ἡ ΑΒ ηῆ ΕΖ:  

ιέγσ, ὅηη ηὰ ΑΒΓΓΔ, ΕΖΘΚΛ πνιύγσλα εἴο ηε ὅκνηα ηξίγσλα δηαηξεῖηαη θαὶ εἰο 

ἴζα ηὸ πιζνο θαὶ ὁκόινγα ηνῖο ὅινηο, θαὶ ηὸ ΑΒΓΓΔ πνιύγσλνλ πξὸο ηὸ 

ΕΖΘΚΛ πνιύγσλνλ δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΕΖ.  

Ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΒΔ, ΔΓ, ΖΛ, ΛΘ.  

 

Καὶ ἐπεὶ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓΓΔ πνιύγσλνλ ηῷ ΕΖΘΚΛ πνιπγώλῳ, ἴζε ἐζηὶλ ἡ 

ὑπὸ ΒΑΔ γσλία ηῆ ὑπὸ ΖΕΛ. θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΑ πξὸο ΑΔ, νὕησο ἡ ΖΕ πξὸο 

                                                 
1 VI, Деф. 1 Праволинијске слике су сличне, ако су им углови појединачно једнаки и краци једнаких углова пропорционални. 



стране које образују једнаке углове су пропорционалне, то троугли 

АBЕ и ZH  имају једнаке углове [VI.6], па према томе су слични [VI.4
1
, 

Деф. 1]; и тада је угао АBЕ једнак углу ZH . Али је једнак и цео угао 

АB  целом углу ZH  због сличности многоуглова, те је и преостали 

угао ЕB  једнак углу . А пошто се, због сличности троуглова АBЕ 

и ZH , ЕB односи према BА као H према HZ, а због сличности 

многоуглова АB је према B  као ZH према H , то, као једнако 

удаљени, ЕB је према B  као H према H  [V.22]
2
 и стране које 

образују једнаке углове ЕB  и  су пропорционалне. Према томе 

троугли ЕB  и  имају једнаке углове [VI.6], што значи да је 

троугао ЕB  сличан троуглу  [VI.4, Деф. 1]. Из истих разлога је 

троугао Е  сличан троуглу К. На овај начин су многоугли АB Е 

и ZH К  растављени на сличне троугле и то у истом броју. 

Тврдим да су они у истим односима према нерастављеним (целим 

многоуглима), тј. да су троугли пропорционални, и да су АBЕ, ЕB , 

Е  претходни, а ZH , , К наредни и да је многоугао АB Е 

према многоуглу ZH К  у двапут вишој размери одговарајуће стране 

према одговарајућој страни, тј. страна АB према ZH. 

Заиста, повуцимо А  и Z . Пошто су многоугли слични, угао АB  је 

једнак углу ZH  и АB је према B  као ZH према H , то троугли АB  и 

ZH  имају једнаке углове [VI.6]
3
; на тај начин је угао BА  једнак углу 

HZ , а и угао B А једнак углу H . И пошто је угао BАМ једнак углу 

HZN, а и угао АBМ једнак углу ZHN, то је и преостали угао АМB 

једнак преосталом углу ZNH [I.32]
4
. Према томе троугли АBМ и ZHN 

имају једнаке углове. На сличан начин се доказује да и троугли BМ  и 

HN  имају једнаке углове. Према томе се АМ односи према МB као ZN 

према NH и BМ према М  као HN према N  и према 

ΕΛ. ἐπεὶ νὖλ δύν ηξίγσλά ἐζηη ηὰ ΑΒΔ, ΕΖΛ κίαλ γσλίαλ κηᾷ γσλίᾳ ἴζελ 

ἔρνληα, πεξὶ δὲ ηὰο ἴζαο γσλίαο ηὰο πιεπξὰο ἀλάινγνλ, ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒΔ ηξίγσλνλ ηῷ ΕΖΛ ηξηγώλῳ: ὥζηε θαὶ ὅκνηνλ: ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΑΒΔ 

γσλία ηῆ ὑπὸ ΕΖΛ. ἔζηη δὲ θαὶ ὅιε ἡ ὑπὸ ΑΒΓ ὅιῃ ηῆ ὑπὸ ΕΖΘ ἴζε δηὰ ηὴλ 

ὁκνηόηεηα ηῶλ πνιπγώλσλ: ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΔΒΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΛΖΘ ἐζηηλ ἴζε. 

θαὶ ἐπεὶ δηὰ ηὴλ ὁκνηόηεηα ηῶλ ΑΒΔ, ΕΖΛ ηξηγώλσλ ἐζηὶλ ὡο ἡ ΔΒ πξὸο ΒΑ, 

νὕησο ἡ ΛΖ πξὸο ΖΕ, ἀιιὰ κὴλ θαὶ δηὰ ηὴλ ὁκνηόηεηα ηῶλ πνιπγώλσλ ἐζηὶλ 

ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ΒΓ, νὕησο ἡ ΕΖ πξὸο ΖΘ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΔΒ πξὸο ΒΓ, 

νὕησο ἡ ΛΖ πξὸο ΖΘ, θαὶ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο ηὰο ὑπὸ ΔΒΓ, ΛΖΘ αἱ πιεπξαὶ 

ἀλάινγόλ εἰζηλ: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΛΖΘ ηξηγώλῳ: ὥζηε 

θαὶ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ ΔΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΛΖΘ ηξηγώλῳ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ηὸ ΔΓΓ 

ηξίγσλνλ ὅκνηόλ ἐζηη ηῷ ΛΘΚ ηξηγώλῳ. ηὰ ἄξα ὅκνηα πνιύγσλα ηὰ ΑΒΓΓΔ, 

ΕΖΘΚΛ εἴο ηε ὅκνηα ηξίγσλα δηῄξεηαη θαὶ εἰο ἴζα ηὸ πιζνο.  

Λέγσ, ὅηη θαὶ ὁκόινγα ηνῖο ὅινηο, ηνπηέζηηλ ὥζηε ἀλάινγνλ εἶλαη ηὰ ηξίγσλα, 

θαὶ ἡγνύκελα κὲλ εἶλαη ηὰ ΑΒΔ, ΔΒΓ, ΔΓΓ, ἑπόκελα δὲ αὐηῶλ ηὰ ΕΖΛ, ΛΖΘ, 

ΛΘΚ, θαὶ ὅηη ηὸ ΑΒΓΓΔ πνιύγσλνλ πξὸο ηὸ ΕΖΘΚΛ πνιύγσλνλ δηπιαζίνλα 

ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ ὁκόινγνλ πιεπξάλ, ηνπηέζηηλ ἡ 

ΑΒ πξὸο ηὴλ ΕΖ. 

Ἐπεδεύρζσζαλ γὰξ αἱ ΑΓ, ΕΘ. θαὶ ἐπεὶ δηὰ ηὴλ ὁκνηόηεηα ηῶλ πνιπγώλσλ ἴζε 

ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΕΖΘ, θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ΒΓ, νὕησο ἡ ΕΖ 

πξὸο ΖΘ, ἰζνγώληόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΕΖΘ ηξηγώλῳ: ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ 

κὲλ ὑπὸ ΒΑΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΖΕΘ, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΓΑ ηῆ ὑπὸ ΖΘΕ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ 

ἡ ὑπὸ ΒΑΜ γσλία ηῆ ὑπὸ ΖΕΝ, ἔζηη δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΜ ηῆ ὑπὸ ΕΖΝ ἴζε, θαὶ 

ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΜΒ ινηπῆ ηῆ ὑπὸ ΕΝΖ ἴζε ἐζηίλ: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒΜ ηξίγσλνλ ηῷ ΕΖΝ ηξηγώλῳ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ηὸ ΒΜΓ ηξίγσλνλ 

ἰζνγώληόλ ἐζηη ηῷ ΖΝΘ ηξηγώλῳ. ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηίλ, ὡο κὲλ ἡ ΑΜ πξὸο ΜΒ, 

                                                 
1 VI. 4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких 

углова. 
2 V. 22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
3 VI. 6 Ако два троугла имају по један угао једнак и стране које образују једнаке углове пропорционалне троугли имају једнаке углове и једнаки су баш они углови који 

леже наспрам одговарајућих страна. 
4 I. 32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки 

су двама правим угловима. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML
http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML


једнакоудаљености АМ према М  као ZN према N . Али АМ се 

односи према М  као троугао АBМ према троуглу МB  и троугао АМЕ 

према троуглу ЕМ , пошто се они односе као основице [VI.1]
1
. 

Међутим један од претходних се односи према једном од наредних као 

и сви претходни према свима наредним [V.12]
2
, према томе, троугао 

АМB се односи према BМ  као АBЕ према Е. Али је АМB према 

BМ  као АМ према М , те према томе АМ према М  као троугао АBЕ 

према троуглу ЕB . Из истих разлога је ZN према N  као троугао ZH  

према троуглу H . А пошто је АМ према М  као ZN према N  то је и 

троугао АBЕ према троуглу BЕ  као троугао ZH  према троуглу H , 

а после пермутовања, троугао АBЕ је према троуглу ZH  као троугао 

BЕ  према троуглу H . На сличан начин се доказује, ако повучемо 

B  и HК, да се троугао BЕ  односи према троуглу  као троугао 

Е  према троуглу К. И пошто је троугао АBЕ према троуглу ZH  

као троугао ЕB  према , и Е  према К, а један од претходних 

је према једном од наредних као сви претходни према свима наредним 

[V.12], то се троугао АBЕ односи према троуглу ZH  као многоугао 

АB Е према многоуглу ZH К . Али троугао АBЕ се односи према 

троуглу ZH  у размери двапут вишој од размере стране АB према 

одговарајућој страни ZH, јер су слични троугли у двапут вишој размери 

одговарајућих страна [VI.19]
3
. Према томе су и многоугли АB Е и 

ZH К  у двапут вишој размери стране АB према одговарајућој страни 

ZH. 

На овај начин, слични многоугли се могу раставити на сличне 

троуглове у истом броју и у истим односима према нерастављеним 

(целим многоуглима), и многоугао је према многоуглу у двапут вишој 

размери одговарајућих страни. [А то је требало доказати]. 

Последица 

На исти начин се може показати да су и слични четвороугли у размери 

νὕησο ἡ ΕΝ πξὸο ΝΖ, ὡο δὲ ἡ ΒΜ πξὸο ΜΓ, νὕησο ἡ ΖΝ πξὸο ΝΘ: ὥζηε θαὶ 

δη' ἴζνπ, ὡο ἡ ΑΜ πξὸο ΜΓ, νὕησο ἡ ΕΝ πξὸο ΝΘ. ἀιι' ὡο ἡ ΑΜ πξὸο ΜΓ, 

νὕησο ηὸ ΑΒΜ [ ηξίγσλνλ ] πξὸο ηὸ ΜΒΓ, θαὶ ηὸ ΑΜΔ πξὸο ηὸ ΔΜΓ: πξὸο 

ἄιιεια γάξ εἰζηλ ὡο αἱ βάζεηο. θαὶ ὡο ἄξα ἓλ ηῶλ ἡγνπκέλσλ πξὸο ἓλ ηῶλ 

ἑπνκέλσλ, νὕησο ἅπαληα ηὰ ἡγνύκελα πξὸο ἅπαληα ηὰ ἑπόκελα: ὡο ἄξα ηὸ 

ΑΜΒ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΒΜΓ, νὕησο ηὸ ΑΒΔ πξὸο ηὸ ΓΒΔ. ἀιι' ὡο ηὸ ΑΜΒ 

πξὸο ηὸ ΒΜΓ, νὕησο ἡ ΑΜ πξὸο ΜΓ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΑΜ πξὸο ΜΓ, νὕησο ηὸ 

ΑΒΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΔΒΓ ηξίγσλνλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ἡ ΕΝ πξὸο ΝΘ, 

νὕησο ηὸ ΕΖΛ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΖΛΘ ηξίγσλνλ. θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΜ πξὸο ΜΓ, 

νὕησο ἡ ΕΝ πξὸο ΝΘ: θαὶ ὡο ἄξα ηὸ ΑΒΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΒΔΓ ηξίγσλνλ, 

νὕησο ηὸ ΕΖΛ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΖΛΘ ηξίγσλνλ, θαὶ ἐλαιιὰμ, ὡο ηὸ ΑΒΔ 

ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΕΖΛ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΒΔΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΖΛΘ 

ηξίγσλνλ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ ἐπηδεπρζεηζῶλ ηῶλ ΒΓ, ΖΚ, ὅηη θαὶ ὡο ηὸ ΒΔΓ 

ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΛΖΘ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΔΓΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΛΘΚ 

ηξίγσλνλ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ ΑΒΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΕΖΛ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ 

ΔΒΓ πξὸο ηὸ ΛΖΘ, θαὶ ἔηη ηὸ ΔΓΓ πξὸο ηὸ ΛΘΚ, θαὶ ὡο ἄξα ἓλ ηῶλ ἡγνπκέλσλ 

πξὸο ἓλ ηῶλ ἑπνκέλσλ, νὕησο ἅπαληα ηὰ ἡγνύκελα πξὸο ἅπαληα ηὰ ἑπόκελα: 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΑΒΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΕΖΛ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΑΒΓΓΔ 

πνιύγσλνλ πξὸο ηὸ ΕΖΘΚΛ πνιύγσλνλ. ἀιιὰ ηὸ ΑΒΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΕΖΛ 

ηξίγσλνλ δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ΑΒ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ ΕΖ 

ὁκόινγνλ πιεπξάλ: ηὰ γὰξ ὅκνηα ηξίγσλα ἐλ δηπιαζίνλη ιόγῳ ἐζηὶ ηῶλ 

ὁκνιόγσλ πιεπξῶλ. θαὶ ηὸ ΑΒΓΓΔ ἄξα πνιύγσλνλ πξὸο ηὸ ΕΖΘΚΛ 

πνιύγσλνλ δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ΑΒ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ ΕΖ 

ὁκόινγνλ πιεπξάλ.  

Σὰ ἄξα ὅκνηα πνιύγσλα εἴο ηε ὅκνηα ηξίγσλα δηαηξεῖηαη θαὶ εἰο ἴζα ηὸ πιζνο 

θαὶ ὁκόινγα ηνῖο ὅινηο, θαὶ ηὸ πνιύγσλνλ πξὸο ηὸ πνιύγσλνλ δηπιαζίνλα ιόγνλ 

ἔρεη ἤπεξ ἡ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ ὁκόινγνλ πιεπξάλ: [ ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη ].  

Πόξηζκα Ὡζαύησο δὲ θαὶ ἐπὶ ηῶλ [ ὁκνίσλ ] ηεηξαπιεύξσλ δεηρζήζεηαη, ὅηη ἐλ 

δηπιαζίνλη ιόγῳ εἰζὶ ηῶλ ὁκνιόγσλ πιεπξῶλ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἐπὶ ηῶλ ηξηγώλσλ: 

                                                 
1 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 V. 12 Ако је неколико пропорционалних величина, онда је једна од претходних према једној (одговарајућој) од наредних, као збир свих претходних према збиру свих 

наредних. 
3 VI. 19 Слични троугли су један према другом у двапут вишој размери одговарајућих страна. 



двапут вишој од размере одговарајућих страна. А то је доказано и за 

троугле. Према томе су уопште сличне праволинијске слике у размери 

двапут вишој од размере одговарајућих страна. А то је требало 

доказати. 

Последица 

Ако за АB и ZH узмемо трећу пропорционалу , онда је размера BА 

према  двапут виша од размере АB према ZH. А и многоугао према 

многоуглу или четвороугао према четвороуглу су у размери двапут 

вишој од размере одговарајућих страна, тј. размере АB према ZH. А ово 

је било доказано и за троуглове. Према томе је јасно, да, уопште, ако су 

три величине пропорционалне, онда је прва према трећој као слична и у 

сличном односу слика конструисана над првом према одговарајућој 

слици над другом. 

ὥζηε θαὶ θαζόινπ ηὰ ὅκνηα εὐζύγξακκα ζρήκαηα πξὸο ἄιιεια ἐλ δηπιαζίνλη 

ιόγῳ εἰζὶ ηῶλ ὁκνιόγσλ πιεπξῶλ. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

[ Πόξηζκα β# Καὶ ἐὰλ ηῶλ ΑΒ, ΕΖ ηξίηελ ἀλάινγνλ ιάβσκελ ηὴλ Ξ, ἡ ΒΑ πξὸο 

ηὴλ Ξ δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΕΖ. ἔρεη δὲ θαὶ ηὸ πνιύγσλνλ 

πξὸο ηὸ πνιύγσλνλ ἢ ηὸ ηεηξάπιεπξνλ πξὸο ηὸ ηεηξάπιεπξνλ δηπιαζίνλα ιόγνλ 

ἤπεξ ἡ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ ὁκόινγνλ πιεπξάλ, ηνπηέζηηλ ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ 

ΕΖ: ἐδείρζε δὲ ηνῦην θαὶ ἐπὶ ηῶλ ηξηγώλσλ: ὥζηε θαὶ θαζόινπ θαλεξόλ, ὅηη, 

ἐὰλ ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ἔζηαη ὡο ἡ πξώηε πξὸο ηὴλ ηξίηελ, νὕησο ηὸ 

ἀπὸ ηο πξώηεο εἶδνο πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο δεπηέξαο ηὸ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο 

ἀλαγξαθόκελνλ. ] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



VI. 21 

 

 

Праволинијске слике сличне истој слици сличне су и међу собом. 

Нека је свака од праволинијских слика А и B слична слици .  

 

Тврдим да је А слична B. 

Заиста, пошто је А слична , она има једнаке углове са  и 

пропорционалне стране која образују једнаке углове [VI, Деф. 1]
1
.  

Даље, пошто је и B слична , има и она једнаке углове са  и 

пропорционалне стране које образују једнаке углове.  

Према томе је свака од А и B има једнаке углове са  и пропорционалне 

стране које образују једнаке углове [значи и А и B имају једнаке углове 

и пропорционалне стране које образују једнаке углове].  

Према томе је А слична Б. А то је требало доказати. 

 

 

Τὰ ηῷ αὐηῷ εὐζσγράκκῳ ὅκοηα θαὶ ἀιιήιοης ἐζηὶλ ὅκοηα. 

Ἔζησ γὰξ ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Β εὐζπγξάκκσλ ηῷ Γ ὅκνηνλ:  

 

ιέγσ, ὅηη θαὶ ηὸ Α ηῷ Β ἐζηηλ ὅκνηνλ. 

Ἐπεὶ γὰξ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ Α ηῷ Γ, ἰζνγώληόλ ηέ ἐζηηλ αὐηῷ θαὶ ηὰο πεξὶ ηὰο ἴζαο 

γσλίαο πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρεη. πάιηλ, ἐπεὶ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ Β ηῷ Γ, ἰζνγώληόλ ηέ 

ἐζηηλ αὐηῷ θαὶ ηὰο πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρεη. ἑθάηεξνλ ἄξα 

ηῶλ Α, Β ηῷ Γ ἰζνγώληόλ ηέ ἐζηη θαὶ ηὰο πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο πιεπξὰο ἀλάινγνλ 

ἔρεη [ ὥζηε θαὶ ηὸ Α ηῷ Β ἰζνγώληόλ ηέ ἐζηη θαὶ ηὰο πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο 

πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρεη ].  

ὅκνηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1 VI, Деф. 1 Праволинијске слике су сличне, ако су им углови појединачно једнаки и краци једнаких углова пропорционални. 



VI. 22 
 

 

Ако су четири дужи пропорционалне, онда су и на њима конструисане 

сличне и у сличном положају праволинијске слике пропорционалне; и 

ако су на њима конструисане сличне и у сличном положају 

праволинијске слике пропорционалне, пропорционалне су и дужи. 

 

Нека су АB, , ЕZ, H  четири пропорционалне дужи, тако да је АB према 

 као ЕZ према H , и нека су над АB и  нацртане сличне и у сличном 

положају праволинијске слике КАB и , а над ЕZ и H  сличне и у сличном 

положају праволинијске слике МZ и N .  

Тврдим да се КАB односи према  као МZ према N . 

Заиста, узмимо за BА и  трећу пропорционалу , а за ЕZ и H  трећу 

пропорционалу О [VI.11]
1
.  

 

Пошто је АB према  као ЕZ према H , а  према  као H  према О, онда 

је по једнакоудаљености АB према  као ЕZ према О [V.22]
2
. Међутим АB се 

 

Ἐὰλ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, θαὶ ηὰ ἀπ' αὐηῶλ εὐζύγξακκα 

ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο ἀλαγεγξακκέλα ἀλάινγνλ ἔζηαη: θἂλ ηὰ ἀπ' αὐηῶλ 

εὐζύγξακκα ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο ἀλαγεγξακκέλα ἀλάινγνλ ᾖ, θαὶ αὐηαὶ 

αἱ εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ἔζνληαη.  

Ἔζησζαλ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ αἱ ΑΒ, ΓΓ, ΔΕ, ΖΘ, ὡο ἡ ΑΒ πξὸο 

ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΖΘ, θαὶ ἀλαγεγξάθζσζαλ ἀπὸ κὲλ ηῶλ 

ΑΒ, ΓΓ ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελα εὐζύγξακκα ηὰ ΚΑΒ, ΛΓΓ, ἀπὸ δὲ 

ηῶλ ΔΕ, ΖΘ ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελα εὐζύγξακκα ηὰ ΜΕ, ΝΘ:  

ιέγσ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ηὸ ΚΑΒ πξὸο ηὸ ΛΓΓ, νὕησο ηὸ ΜΕ πξὸο ηὸ ΝΘ. 

Δἰιήθζσ γὰξ ηῶλ κὲλ ΑΒ, ΓΓ ηξίηε ἀλάινγνλ ἡ Ξ, ηῶλ δὲ ΔΕ, ΖΘ ηξίηε 

ἀλάινγνλ ἡ Ο.  

 

                                                 
1 VI. 11 За две дате дужи наћи трећу пропорционалу. 
2 V. 22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 



односи према  као КАB према , и ЕZ према О као МZ према N  [VI.19, 

Последица]
1
, те је и КАB према  као МZ према N  [V.11]

2
. 

Сад нека је КАB према  као МZ према N .  

Тврдим, да је АB према  као ЕZ према H .  

Заиста, нека то буде тако да се АB односи према  као ЕZ према H , већ 

нека се АB односи према  као ЕZ према ΠΡ [VI.12]
3
; конструишимо над ΠΡ 

праволинијску слику Ρ сличну и у сличном положају свакој од МZ, N  

[VI.18]
4
. 

Пошто се сад АB односи према  као ЕZ према ΠΡ и над АB и  су 

конструисане сличне и у сличном положају слике КАB и , а над ЕZ и ΠΡ 

сличне и у сличном положају слике МZ и Ρ, то је КАB према  као МZ 

према Ρ. А претпоставља се да се КАB односи према  као МZ према N . 

Те је према томе МZ према Ρ као МZ према N  [V.11]. Дакле је МZ у истој 

размери према N  и Ρ, те је N  једнако Ρ [V.9]
5
, а и слична је и у сличном 

положају. Па према томе је H  једнако ΠΡ. И пошто се АB односи према  

као ЕZ према ΠΡ, а ΠΡ је једнако H , то је АB према  као ЕZ према H . 

На овај начин, ако су четири дужи пропорционалне, онда су и на њима 

конструисане сличне и у сличном положају праволинијске слике 

пропорционалне; и ако су на њима конструисане сличне и у сличном 

положају праволинијске слике пропорционалне, онда су пропорционалне и 

дужи. А то је требало доказати. 

Лема 

Ако су праволинијске слике једнаке и сличне, онда су и њихове стране једне 

другим једнаке.  

То докажимо овако. 

 

θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο κὲλ ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΖΘ, ὡο δὲ 

ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ Ξ, νὕησο ἡ ΖΘ πξὸο ηὴλ Ο, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΑΒ 

πξὸο ηὴλ Ξ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ Ο. ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ Ξ, 

νὕησο [ θαὶ ] ηὸ ΚΑΒ πξὸο ηὸ ΛΓΓ, ὡο δὲ ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ Ο, νὕησο ηὸ 

ΜΕ πξὸο ηὸ ΝΘ:  

θαὶ ὡο ἄξα ηὸ ΚΑΒ πξὸο ηὸ ΛΓΓ, νὕησο ηὸ ΜΕ πξὸο ηὸ ΝΘ. 

Ἀιιὰ δὴ ἔζησ ὡο ηὸ ΚΑΒ πξὸο ηὸ ΛΓΓ, νὕησο ηὸ ΜΕ πξὸο ηὸ ΝΘ: 

ιέγσ, ὅηη ἐζηὶ θαὶ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΖΘ. εἰ γὰξ 

κή ἐζηηλ, ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΖΘ, ἔζησ ὡο ἡ 

ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΠΡ, θαὶ ἀλαγεγξάθζσ ἀπὸ ηο ΠΡ 

ὁπνηέξῳ ηῶλ ΜΕ, ΝΘ ὅκνηόλ ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ εὐζύγξακκνλ ηὸ 

Ρ. 

 Ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΠΡ, θαὶ 

ἀλαγέγξαπηαη ἀπὸ κὲλ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελα ηὰ ΚΑΒ, 

ΛΓΓ, ἀπὸ δὲ ηῶλ ΔΕ, ΠΡ ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελα ηὰ ΜΕ, Ρ, ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ηὸ ΚΑΒ πξὸο ηὸ ΛΓΓ, νὕησο ηὸ ΜΕ πξὸο ηὸ Ρ. ὑπόθεηηαη δὲ θαὶ 

ὡο ηὸ ΚΑΒ πξὸο ηὸ ΛΓΓ, νὕησο ηὸ ΜΕ πξὸο ηὸ ΝΘ: θαὶ ὡο ἄξα ηὸ ΜΕ 

πξὸο ηὸ Ρ, νὕησο ηὸ ΜΕ πξὸο ηὸ ΝΘ. ηὸ ΜΕ ἄξα πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ 

ΝΘ, Ρ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ: ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΝΘ ηῷ Ρ. ἔζηη δὲ αὐηῷ 

θαὶ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ: ἴζε ἄξα ἡ ΖΘ ηῆ ΠΡ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ 

ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΠΡ, ἴζε δὲ ἡ ΠΡ ηῆ ΖΘ, ἔζηηλ ἄξα 

ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΖΘ. 

 

Ἐὰλ ἄξα ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, θαὶ ηὰ ἀπ' αὐηῶλ εὐζύγξακκα 

ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο ἀλαγεγξακκέλα ἀλάινγνλ ἔζηαη: θἂλ ηὰ ἀπ' αὐηῶλ 

εὐζύγξακκα ὅκνηά ηε θαὶ ὁκνίσο ἀλαγεγξακκέλα ἀλάινγνλ ᾖ, θαὶ αὐηαὶ 

αἱ εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ἔζνληαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

                                                 
1 VI. 19, Последица  Aко су три дужи пропорционалне, онда је прва према трећој као и слика над првом према сличној и у сличном положају слици над другом. 
2 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
3 VI. 12 За три дате дужи наћи четврту пропорционалу. 
4 VI. 18 На датој дужи нацртати праволинијску слику сличну датој праволинијској слици и у сличном положају. 
5 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 



Нека су праволинијске слике N  и П једнаке и сличне и нека је  према 

HN као П  према  .  

Тврдим да је П  једнако . 

Нека стране нису једнаке, онда је једна од њих већа. Нека буде ΠΡ већа од 

. Пошто се ΠΡ односи према Π  као  према HN и, после пермутовања, 

ΠΡ је према  као Π  према HN, а ΠΡ је веће од , биће веће и Π  од HN. 

Према томе је и слика Π  већа од , али је и једнака, а то је немогуће. 

Значи ΠΡ није неједнако H , па је према томе једнако.  

[А то је требало доказати.] 

 

[ Λκκα ]  

[ Ὅηη δέ, ἐὰλ εὐζύγξακκα ἴζα ᾖ θαὶ ὅκνηα, αἱ ὁκόινγνη αὐηῶλ πιεπξαὶ 

ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ, δείμνκελ νὕησο. 

Ἔζησ ἴζα θαὶ ὅκνηα εὐζύγξακκα  

ηὰ ΝΘ, Ρ, θαὶ ἔζησ ὡο ἡ ΘΖ πξὸο ηὴλ ΖΝ, νὕησο ἡ ΡΠ πξὸο ηὴλ Π:  

ιέγσ, ὅηη ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΡΠ ηῆ ΘΖ.  

Δἰ γὰξ ἄληζνί εἰζηλ, κία αὐηῶλ κείδσλ ἐζηίλ. ἔζησ κείδσλ ἡ ΡΠ ηο ΘΖ. 

θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΡΠ πξὸο Π, νὕησο ἡ ΘΖ πξὸο ηὴλ ΖΝ, θαὶ ἐλαιιάμ, 

ὡο ἡ ΡΠ πξὸο ηὴλ ΘΖ, νὕησο ἡ Π πξὸο ηὴλ ΖΝ, κείδσλ δὲ ἡ ΠΡ ηο 

ΘΖ, κείδσλ ἄξα θαὶ ἡ Π ηο ΖΝ: ὥζηε θαὶ ηὸ Ρ κεῖδόλ ἐζηη ηνῦ ΘΝ. 

ἀιιὰ θαὶ ἴζνλ: 

ὅπεξ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ἄληζόο ἐζηηλ ἡ ΠP ηῆ ΖΘ: ἴζε ἄξα: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. ] 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



VI. 23 

 

 

Паралелограми са једнаким угловима су један према другом у 

размери сложеној од размера страна. 

 

Нека су А  и З, чији су углови B  и Е  једнаки, паралелограми са 

једнаким угловима.  

 

Тврдим да су паралелограми А  и  у размери сложеној од размера 

страна. 

Заиста, поставимо их тако да B  буде продужење , тада ће и  бити 

на продужењу Е. И допунимо слику паралелограмом ; узмимо неку 

дуж К и начинимо да се B  односи према  као К према  и  према 

Е као  према М [VI.12]
1
. 

На тај начин ће размера К према  и  према М бити исте са размерама 

страна: B  према  и  према Е. Али размера К према М је сложена 

из размера К према  и  према М. На тај начин је размера К према М 

 

Τὰ ἰζογώληα παραιιειόγρακκα πρὸς ἄιιεια ιόγολ ἔτεη ηὸλ ζσγθείκελολ 

ἐθ ηῶλ πιεσρῶλ.  

Ἔζησ ἰζνγώληα παξαιιειόγξακκα ηὰ ΑΓ, ΓΕ ἴζελ ἔρνληα ηὴλ ὑπὸ ΒΓΓ 

γσλίαλ ηῆ ὑπὸ ΔΓΖ:  

 

ιέγσ, ὅηη ηὸ ΑΓ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΓΕ παξαιιειόγξακκνλ ιόγνλ 

ἔρεη ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ πιεπξῶλ. 

Κείζζσ γὰξ ὥζηε ἐπ' εὐζείαο εἶλαη ηὴλ ΒΓ ηῆ ΓΖ: ἐπ' εὐζείαο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ 

ΓΓ ηῆ ΓΔ. θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ ΓΖ παξαιιειόγξακκνλ, θαὶ ἐθθείζζσ ηηο 

εὐζεῖα ἡ Κ, θαὶ γεγνλέησ ὡο κὲλ ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΖ, νὕησο ἡ Κ πξὸο ηὴλ Λ, 

ὡο δὲ ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ, νὕησο ἡ Λ πξὸο ηὴλ Μ.  

                                                 
1 VI. 12 За три дате дужи наћи четврту пропорционалу. 



сложена од размера страна. Пошто је B  према  као паралелограм А  

према  [VI.1]
1
, а B  је према  као К према , те према томе је К 

према  као паралелограм А  према  [V.11]
2
.  

Даље, пошто је  према Е као паралелограм  према  [VI.1], а  

према Е као  према М, те се, према томе,  односи према М као 

паралелограм  према паралелограму  [V.11]. Пошто је сад доказано 

да је К према  као паралелограм А  према паралелограму , и  према 

М као према паралелограм  према паралелограму , онда је по 

једнакоудаљености К према М као А  према паралелограму . Али 

размера К према М је сложена од размера страна. Према томе је и размера 

А  према  сложена од размера страна. 

На овај начин, паралелограми са једнаким угловима су један према 

другом у размери сложеној од размера страна. А то је требало доказати. 

Οἱ ἄξα ιόγνη ηο ηε Κ πξὸο ηὴλ Λ θαὶ ηο Λ πξὸο ηὴλ Μ νἱ αὐηνί εἰζη ηνῖο 

ιόγνηο ηῶλ πιεπξῶλ, ηο ηε ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΖ θαὶ ηο ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ. ἀιι' ὁ 

ηο Κ πξὸο Μ ιόγνο ζύγθεηηαη ἔθ ηε ηνῦ ηο Κ πξὸο Λ ιόγνπ θαὶ ηνῦ ηο Λ 

πξὸο Μ: ὥζηε θαὶ ἡ Κ πξὸο ηὴλ Μ ιόγνλ ἔρεη ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ 

πιεπξῶλ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΖ, νὕησο ηὸ ΑΓ 

παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΓΘ, ἀιι' ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΖ, νὕησο ἡ Κ πξὸο 

ηὴλ Λ, θαὶ ὡο ἄξα ἡ Κ πξὸο ηὴλ Λ, νὕησο ηὸ ΑΓ πξὸο ηὸ ΓΘ.  

πάιηλ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ΓΘ παξαιιειόγξακκνλ 

πξὸο ηὸ ΓΕ, ἀιι' ὡο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ, νὕησο ἡ Λ πξὸο ηὴλ Μ, θαὶ ὡο ἄξα ἡ 

Λ πξὸο ηὴλ Μ, νὕησο ηὸ ΓΘ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΓΕ 

παξαιιειόγξακκνλ. ἐπεὶ νὖλ ἐδείρζε, ὡο κὲλ ἡ Κ πξὸο ηὴλ Λ, νὕησο ηὸ ΑΓ 

παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΓΘ παξαιιειόγξακκνλ, ὡο δὲ ἡ Λ πξὸο ηὴλ Μ, 

νὕησο ηὸ ΓΘ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΓΕ παξαιιειόγξακκνλ, δη' ἴζνπ 

ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ Κ πξὸο ηὴλ Μ, νὕησο ηὸ ΑΓ πξὸο ηὸ ΓΕ παξαιιειόγξακκνλ. 

ἡ δὲ Κ πξὸο ηὴλ Μ ιόγνλ ἔρεη ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ πιεπξῶλ: θαὶ ηὸ ΑΓ 

ἄξα πξὸο ηὸ ΓΕ ιόγνλ ἔρεη ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ πιεπξῶλ.  

Σὰ ἄξα ἰζνγώληα παξαιιειόγξακκα πξὸο ἄιιεια ιόγνλ ἔρεη ηὸλ ζπγθείκελνλ 

ἐθ ηῶλ πιεπξῶλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 



VI. 24 

 
 

 

У сваком паралелограму су паралелограми конструисани на 

дијагонали слични и целом (паралелограму) и међу собом. 

Нека је АB  паралелограм и А  његова дијагонала, ЕH и К 

паралелограми на А . 

 

Тврдим да је сваки од паралелограма ЕH и К сличан целом 

паралелограму АБ  и да су они слични међу собом. 

Заиста, пошто је троугао АB  пресечен правом ЕZ паралелно страни 

B , то се BЕ односи према ЕА као  према ZА [VI.2]
1
. Даље, пошто је 

троугао А  пресечен правом ZH паралелно страни , то је  према 

ZА као  према HА [VI.2]. А доказано је да је  према ZА као BЕ 

према ЕА. Према томе је и BЕ према ЕА као  према HА. И зато је, 

после састављања, BА према АЕ као А према АH [V.18]
2
, а после 

пермутовања BА је према А  као ЕА према АH [V.16]
3
. Дакле код 

 

Παληὸς παραιιειογράκκοσ ηὰ περὶ ηὴλ δηάκεηρολ παραιιειόγρακκα 

ὅκοηά ἐζηη ηῷ ηε ὅιῳ θαὶ ἀιιήιοης.  

Ἔζησ παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΑΒΓΓ, δηάκεηξνο δὲ αὐηνῦ ἡ ΑΓ,  

 

πεξὶ δὲ ηὴλ ΑΓ παξαιιειόγξακκα ἔζησ ηὰ ΔΖ, ΘΚ: ιέγσ, ὅηη ἑθάηεξνλ ηῶλ 

ΔΖ, ΘΚ παξαιιεινγξάκκσλ ὅκνηόλ ἐζηη ὅιῳ ηῷ ΑΒΓΓ θαὶ ἀιιήινηο.  

Ἐπεὶ γὰξ ηξηγώλνπ ηνῦ ΑΒΓ παξὰ κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ηὴλ ΒΓ ἦθηαη ἡ ΔΕ, 

ἀλάινγόλ ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ, νὕησο, ἡ ΓΕ πξὸο ηὴλ ΕΑ. πάιηλ, ἐπεὶ 

ηξηγώλνπ ηνῦ ΑΓΓ παξὰ κίαλ ηὴλ ΓΓ ἦθηαη ἡ ΕΖ, ἀλάινγόλ ἐζηηλ ὡο ἡ ΓΕ πξὸο 

                                                 
1 VI. 2 Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од страна, та права сече остале стране пропорционално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој страници троугла. 
2 V. 18 Ако су величине, узете одвојено, пропорционалне, оне су пропорционалне и заједно узете. 
3 V. 16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 



паралелограма АB  и ЕH стране које образују заједнички угао BА  

пропорционалне су. А како су HZ и  паралелне, угао АZH једнак је 

углу А; а угао А  је заједнички код троугла А  и АHZ, према 

томе троугли А  и АHZ имају једнаке углове. 

Из истих разлога и троуглови А  и АZЕ имају једнаке углове; па тако 

и цео паралелограм АB  и паралелограм ЕH имају једнаке углове. 

Зато је А  према  као АH према АZ, и  према А као HZ према 

ZА, и А  према  као АZ према ZЕ, и  према BА као ZЕ према ЕА. 

А како је доказано да је  према А као HZ према ZА, и А  према  

као АZ према ZЕ, онда је, према једнакоудаљености,  према  као 

HZ према ZЕ [V.22]
1
. Према томе су стране које образују једнаке углове 

код паралелограма АB  и ЕH пропорционалне, па су на тај начин 

паралелограми АB  и ЕH слични [VI, Деф. 1]
2
.  

Из истих разлога је паралелограм АB  сличан паралелограму К ; 

значи сваки од паралелограма ЕH и К је сличан паралелограму АB . 

А слике сличне једној истој праволинијској слици сличне су и међу 

собом [VI.21]
3
. Те према томе је и паралелограм ЕH сличан 

паралелограму К. 

На овај начин, у сваком паралелограму су паралелограми конструисани 

на дијагонали слични и целом (паралелограму) и међу собом. А то је 

требало доказати. 

ηὴλ ΕΑ, νὕησο ἡ ΓΖ πξὸο ηὴλ ΖΑ. ἀιι' ὡο ἡ ΓΕ πξὸο ηὴλ ΕΑ, νὕησο ἐδείρζε 

θαὶ ἡ ΒΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΒΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ, νὕησο ἡ ΓΖ πξὸο ηὴλ 

ΖΑ, θαὶ ζπλζέληη ἄξα ὡο ἡ ΒΑ πξὸο ΑΔ, νὕησο ἡ ΓΑ πξὸο ΑΖ, θαὶ ἐλαιιὰμ ὡο 

ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ἡ ΔΑ πξὸο ηὴλ ΑΖ. ηῶλ ἄξα ΑΒΓΓ, ΔΖ 

παξαιιεινγξάκκσλ ἀλάινγόλ εἰζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὴλ θνηλὴλ γσλίαλ ηὴλ 

ὑπὸ ΒΑΓ. θαὶ ἐπεὶ παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΖΕ ηῆ ΓΓ, ἴζε ἐζηὶλ ἡ κὲλ ὑπὸ ΑΕΖ 

γσλία ηῆ ὑπὸ ΓΓΑ: θαὶ θνηλὴ ηῶλ δύν ηξηγώλσλ ηῶλ ΑΓΓ, ΑΖΕ ἡ ὑπὸ ΓΑΓ 

γσλία: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΓΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΖΕ ηξηγώλῳ.  

δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ηὸ ΑΓΒ ηξίγσλνλ ἰζνγώληόλ ἐζηη ηῷ ΑΕΔ ηξηγώλῳ, θαὶ ὅινλ 

ηὸ ΑΒΓΓ παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΔΖ παξαιιεινγξάκκῳ ἰζνγώληόλ ἐζηηλ. 

ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΑΖ πξὸο ηὴλ ΖΕ, ὡο δὲ ἡ 

ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΖΕ πξὸο ηὴλ ΕΑ, ὡο δὲ ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ, νὕησο ἡ 

ΑΕ πξὸο ηὴλ ΕΔ, θαὶ ἔηη ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΑ, νὕησο ἡ ΕΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ. θαὶ 

ἐπεὶ ἐδείρζε ὡο κὲλ ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΖΕ πξὸο ηὴλ ΕΑ, ὡο δὲ ἡ ΑΓ 

πξὸο ηὴλ ΓΒ, νὕησο ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΕΔ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ, 

νὕησο ἡ ΖΕ πξὸο ηὴλ ΕΔ. ηῶλ ἄξα ΑΒΓΓ, ΔΖ παξαιιεινγξάκκσλ ἀλάινγόλ 

εἰζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο: ὅκνηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓΓ 

παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΔΖ παξαιιεινγξάκκῳ.  

δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ηὸ ΑΒΓΓ παξαιιειόγξακκνλ θαὶ ηῷ ΚΘ παξαιιεινγξάκκῳ 

ὅκνηόλ ἐζηηλ: ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΔΖ, ΘΚ παξαιιεινγξάκκσλ ηῷ ΑΒΓΓ [ 

παξαιιεινγξάκκῳ ] ὅκνηόλ ἐζηηλ. ηὰ δὲ ηῷ αὐηῷ εὐζπγξάκκῳ ὅκνηα θαὶ 

ἀιιήινηο ἐζηὶλ ὅκνηα: θαὶ ηὸ ΔΖ ἄξα παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΘΚ 

παξαιιεινγξάκκῳ ὅκνηόλ ἐζηηλ.  

Παληὸο ἄξα παξαιιεινγξάκκνπ ηὰ πεξὶ ηὴλ δηάκεηξνλ παξαιιειόγξακκα 

ὅκνηά ἐζηη ηῷ ηε ὅιῳ θαὶ ἀιιήινηο: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 V. 22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
2 VI, Деф. 1 Праволинијске слике су сличне, ако су им углови појединачно једнаки и краци једнаких углова пропорционални. 
3 VI. 21 Праволинијске слике сличне истој слици сличне су и међу собом. 

 



VI. 25 

 

 

Конструисати праволинијску слику која је слична датој праволинијској 

слици и једнака другој датој праволинијској слици. 

 

Нека је АB  дата праволинијска слика, којој тражена слика треба да буде 

слична, а  слика, којој тражена слика треба да буде једнака.  

Треба констуисати слику сличну слици АB  а једнака слици . 

Доцртајмо над B  паралелограм BЕ једнак троуглу АB  [I.44]
1
, а над Е 

паралелограм М једнак  са углом Z Е једнаким углу  [I.45]
2
. Тада је 

B  на дужи  и Е на дужи ЕМ. И нека H  буде средња пропорционала за 

B  и , па над H  конструишимо троугао КH  сличан и у сличном 

положају са троуглом АB  [VI.18]
3
. 

 

Пошто се B  односи према H  као H  према , а ако су три дужи 

 

Τῷ δοζέληη εὐζσγράκκῳ ὅκοηολ θαὶ ἄιιῳ ηῷ δοζέληη ἴζολ ηὸ αὐηὸ 

ζσζηήζαζζαη. 

Ἔζησ ηὸ κὲλ δνζὲλ εὐζύγξακκνλ, ᾧ δεῖ ὅκνηνλ ζπζηήζαζζαη, ηὸ ΑΒΓ, ᾧ 

δὲ δεῖ ἴζνλ, ηὸ Γ:  

δεῖ δὴ ηῷ κὲλ ΑΒΓ ὅκνηνλ, ηῷ δὲ Γ ἴζνλ ηὸ αὐηὸ ζπζηήζαζζαη. 

Παξαβεβιήζζσ γὰξ παξὰ κὲλ ηὴλ ΒΓ ηῷ ΑΒΓ ηξηγώλῳ ἴζνλ 

παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΒΔ, παξὰ δὲ ηὴλ ΓΔ ηῷ Γ ἴζνλ 

παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΓΜ ἐλ γσλίᾳ ηῆ ὑπὸ ΕΓΔ, ἥ ἐζηηλ ἴζε ηῆ ὑπὸ 

ΓΒΛ. ἐπ' εὐζείαο ἄξα ἐζηὶλ ἡ κὲλ ΒΓ ηῆ ΓΕ, ἡ δὲ ΛΔ ηῆ ΔΜ. θαὶ εἰιήθζσ 

ηῶλ ΒΓ, ΓΕ κέζε ἀλάινγνλ ἡ ΖΘ, θαὶ ἀλαγεγξάθζσ ἀπὸ ηο ΖΘ ηῷ 

ΑΒΓ ὅκνηόλ ηε θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ ηὸ ΚΖΘ. 

 

                                                 
1 I. 44 На датој дужи конструисати у датом праволинијском углу паралелограм једнак датом троуглу. 
2 I. 45 У датом праволинијском углу конструисати паралелограм једнак датој праволинијској слици. 
3 VI. 18 На датој дужи нацртати праволинијску слику сличну датој праволинијској слици и у сличном положају. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_45.HTML


пропорционалне, онда је прва према трећој као и слика конструисана над 

првом према сличној и у сличном положају слици конструисаној над другом 

[VI.19, Последица]
1
, значи Б  је према  као троугао АB  према троуглу 

КH . Али B  се односи према  као и паралелограм BЕ према 

паралелограму ЕZ [VI.1]
2
. Значи троугао АB  је према троуглу КH  као 

паралелограм B  према паралелограму ЕZ. Или, после пермутовања троугао 

АB  је према паралелограму BЕ као троугао КH  према паралелограму ЕZ 

[V.16]
3
. Како је троугао АB  једнак паралелограму BЕ, то је троугао КH  

једнак паралелограму ЕZ. Али паралелограм ЕZ је једнак (слици) , па је 

троугао КH  једнак слици , а при томе је троугао КH  и сличан троуглу 

АB . 

На овај начин је конструисана слика КH  слична датој праволинијској слици 

АB  и једнака датој слици . А то је требало доказати. 

Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΖΘ, νὕησο ἡ ΖΘ πξὸο ηὴλ ΓΕ, ἐὰλ δὲ 

ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ἔζηηλ ὡο ἡ πξώηε πξὸο ηὴλ ηξίηελ, νὕησο ηὸ 

ἀπὸ ηο πξώηεο εἶδνο πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο δεπηέξαο ηὸ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο 

ἀλαγξαθόκελνλ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ, νὕησο ηὸ ΑΒΓ 

ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΚΖΘ ηξίγσλνλ. ἀιιὰ θαὶ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ, νὕησο 

ηὸ ΒΔ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΔΕ παξαιιειόγξακκνλ. θαὶ ὡο ἄξα 

ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΚΖΘ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΒΔ 

παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΔΕ παξαιιειόγξακκνλ: ἐλαιιὰμ ἄξα ὡο ηὸ 

ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΒΔ παξαιιειόγξακκνλ, νὕησο ηὸ ΚΖΘ ηξίγσλνλ 

πξὸο ηὸ ΔΕ παξαιιειόγξακκνλ. ἴζνλ δὲ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΒΔ 

παξαιιεινγξάκκῳ: ἴζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΚΖΘ ηξίγσλνλ ηῷ ΔΕ 

παξαιιεινγξάκκῳ. ἀιιὰ ηὸ ΔΕ παξαιιειόγξακκνλ ηῷ Γ ἐζηηλ ἴζνλ: θαὶ 

ηὸ ΚΖΘ ἄξα ηῷ Γ ἐζηηλ ἴζνλ. ἔζηη δὲ ηὸ ΚΖΘ θαὶ ηῷ ΑΒΓ ὅκνηνλ.  

Σῷ ἄξα δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ηῷ ΑΒΓ ὅκνηνλ θαὶ ἄιιῳ ηῷ δνζέληη ηῷ Γ 

ἴζνλ ηὸ αὐηὸ ζπλέζηαηαη ηὸ ΚΖΘ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI. 19, Последица  Aко су три дужи пропорционалне, онда је прва према трећој као и слика над првом према сличној и у сличном положају слици над другом. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 V. 16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 



VI. 26 

 

 

Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном 

положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај 

паралелограм је на истој дијагонали са целим. 

 

Нека је од паралелограма АB  отсечен паралелограм АZ сличан 

АB  и у сличном положају, а који има са њим заједнички угао АB.  

Тврдим да је АB  на истој дијагонали као и АZ. 

Заиста, нека то није тако, па ако је могуће, нека буде А  дијагонала; 

па продужимо HZ до  и повуцимо кроз  праву К паралелну свакој 

од правих А  и B  [I.31]
1
. 

 

Пошто су сад АB  и КH на истој дијагонали, то се А односи према 

АB као HА према АК [VI.24]
2
; а због сличности АB  и ЕH дуж А је 

према АB као и HА према АЕ. Дакле HА је према АК као HА према АЕ 

[V.11]
3
. Дуж HА је према томе у истој размери према свакој од АК и 

АЕ. Значи АЕ је једнако АК [V.9]
4
, мања већој, а то је немогуће.  

 

Ἐὰλ ἀπὸ παραιιειογράκκοσ παραιιειόγρακκολ ἀθαηρεζῇ ὅκοηόλ ηε ηῷ 

ὅιῳ θαὶ ὁκοίφς θείκελολ θοηλὴλ γφλίαλ ἔτολ αὐηῷ, περὶ ηὴλ αὐηὴλ 

δηάκεηρόλ ἐζηη ηῷ ὅιῳ. 

 Ἀπὸ γὰξ παξαιιεινγξάκκνπ ηνῦ ΑΒΓΓ παξαιιειόγξακκνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΑΕ 

ὅκνηνλ ηῷ ΑΒΓΓ θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ θνηλὴλ γσλίαλ ἔρνλ αὐηῷ ηὴλ ὑπὸ ΓΑΒ: 

ιέγσ, ὅηη πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ δηάκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓΓ ηῷ ΑΕ.  

Μὴ γάξ, ἀιι' εἰ δπλαηόλ, ἔζησ [ αὐηῶλ ] δηάκεηξνο ἡ ΑΘΓ, θαὶ ἐθβιεζεῖζα ἡ 

ΖΕ δηήρζσ ἐπὶ ηὸ Θ, θαὶ ἤρζσ δηὰ ηνῦ Θ ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΓ, ΒΓ παξάιιεινο ἡ 

ΘΚ. 

 

                                                 
1 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
2 VI. 24 У сваком паралелограму су паралелограми конструисани на дијагонали слични и целом (паралелограму) и међу собом. 
3 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
4
 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 



Дакле АB  и АZ не могу не бити на истој дијагонали. Па према томе 

је паралелограм АB  на истој дијагонали са паралелограмом АZ. 

На овај начин, ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у 

сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај 

паралелограм је на истој дијагонали са целим. А то је требало доказати. 

Ἐπεὶ νὖλ πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ δηάκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓΓ ηῷ ΚΖ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΑ 

πξὸο ηὴλ ΑΒ, νὕησο ἡ ΖΑ πξὸο ηὴλ ΑΚ. ἔζηη δὲ θαὶ δηὰ ηὴλ ὁκνηόηεηα ηῶλ 

ΑΒΓΓ, ΔΖ θαὶ ὡο ἡ ΓΑ πξὸο ηὴλ ΑΒ, νὕησο ἡ ΖΑ πξὸο ηὴλ ΑΔ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ 

ΖΑ πξὸο ηὴλ ΑΚ, νὕησο ἡ ΖΑ πξὸο ηὴλ ΑΔ. ἡ ΖΑ ἄξα πξὸο ἑθαηέξαλ ηῶλ ΑΚ, 

ΑΔ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ. ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΔ ηῆ ΑΚ ἡ ἐιάηησλ ηῆ κείδνλη: ὅπεξ 

ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ.  

νὐθ ἄξα νὔθ ἐζηη πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ δηάκεηξνλ ηὸ ΑΒΓΓ ηῷ ΑΕ: πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ 

ἄξα ἐζηὶ δηάκεηξνλ ηὸ ΑΒΓΓ παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΑΕ παξαιιεινγξάκκῳ.  

Ἐὰλ ἄξα ἀπὸ παξαιιεινγξάκκνπ παξαιιειόγξακκνλ ἀθαηξεζῆ ὅκνηόλ ηε ηῷ 

ὅιῳ θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ θνηλὴλ γσλίαλ ἔρνλ αὐηῷ, πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ δηάκεηξόλ 

ἐζηη ηῷ ὅιῳ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
VI. 27 

 

 

Од свих паралелограма тако конструисаних на датој дужи да 

им недостају паралелограми слични и у сличном положају са 

паралелограмом конструисаним на другој половини дужи 

онај је највећи који је конструисан на првој половини дужи и 

сличан паралелограму који му недостаје. 

 

Нека је АB дуж и нека је она располовљена тачком  и нека је на 

дужи АB конструисан паралелограм А , чији је допунски 

паралелограм В конструисан на половини АB, тј. на .  

Тврдим да је од свих на АB тако конструисаних паралелограма 

да им недостају паралелограми слични и у сличном положају са 

паралелограмом  највећи паралелограм А .  

 

Конструишимо на дужи АB паралелограм АZ тако, да је 

паралелограм ZB сличан и у сличном положају са 

паралелограмом .  

Тврдим да је паралелограм А  већи од паралелограма АZ. 

Заиста, пошто је паралелограм  сличан паралелограму ZB, они 

су на истој дијагонали [VI.26]
 1
. Повуцимо њихову дијагоналу  

 

Πάληφλ ηῶλ παρὰ ηὴλ αὐηὴλ εὐζεῖαλ παραβαιιοκέλφλ παραιιειογράκκφλ θαὶ 

ἐιιεηπόληφλ εἴδεζη παραιιειογράκκοης ὁκοίοης ηε θαὶ ὁκοίφς θεηκέλοης ηῷ ἀπὸ ηῆς 

ἡκηζείας ἀλαγραθοκέλῳ κέγηζηόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆς ἡκηζείας παραβαιιόκελολ [ 

παραιιειόγρακκολ ] ὅκοηολ ὂλ ηῷ ἐιιείκκαηη. 

 

Ἔζησ εὐζεῖα ἡ ΑΒ θαὶ ηεηκήζζσ δίρα θαηὰ ηὸ Γ, θαὶ παξαβεβιήζζσ παξὰ ηὴλ ΑΒ 

εὐζεῖαλ ηὸ ΑΓ παξαιιειόγξακκνλ ἐιιεῖπνλ εἴδεη παξαιιεινγξάκκῳ ηῷ ΓΒ ἀλαγξαθέληη 

ἀπὸ ηο ἡκηζείαο ηο ΑΒ, ηνπηέζηη ηο ΓΒ:  

ιέγσ, ὅηη πάλησλ ηῶλ παξὰ ηὴλ ΑΒ παξαβαιινκέλσλ παξαιιεινγξάκκσλ θαὶ 

ἐιιεηπόλησλ εἴδεζη [ παξαιιεινγξάκκνηο ] ὁκνίνηο ηε θαὶ ὁκνίσο θεηκέλνηο ηῷ ΓΒ 

κέγηζηόλ ἐζηη ηὸ ΑΓ.  

 

παξαβεβιήζζσ γὰξ παξὰ ηὴλ ΑΒ εὐζεῖαλ ηὸ ΑΕ παξαιιειόγξακκνλ ἐιιεῖπνλ εἴδεη 

παξαιιεινγξάκκῳ ηῷ ΕΒ ὁκνίῳ ηε θαὶ ὁκνίσο θεηκέλῳ ηῷ ΓΒ:  

                                                 
1 VI. 26 Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај паралелограм је на истој дијагонали са целим. 



и допунимо слику. 

Пошто је сад  једнако ZЕ [I.43]
 1
, а ZB је заједничко, то је цео 

паралелограм  једнак целом паралелограму КЕ. Али је  

једнак , јер је А  једнако  [I.36]
2
. Према томе је H  једнак 

ЕК. Додајмо заједнички (паралелограм) . Тада је паралелограм 

АZ  једнак гномону МN. Па према томе је паралелограм , а 

то ће рећи и паралелограм А , већи од паралелограма АZ. 

На овај начин, од свих паралелограма тако конструисаних на 

датој дужи да им недостају паралелограми слични и у сличном 

положају са паралелограмом конструисаном на другој половини 

дужи онај је највећи који је конструисан на првој половини дужи 

и сличан паралелограму који му недостаје. А то је требало 

доказати. 

ιέγσ, ὅηη κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΑΓ ηνῦ ΑΕ. 

Ἐπεὶ γὰξ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ ΓΒ παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΕΒ παξαιιεινγξάκκῳ, πεξὶ ηὴλ 

αὐηήλ εἰζη δηάκεηξνλ. ἤρζσ αὐηῶλ δηάκεηξνο ἡ ΓΒ, θαὶ θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρκα. Ἐπεὶ 

νὖλ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΕ ηῷ ΕΔ, θνηλὸλ δὲ ηὸ ΕΒ, ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΘ ὅιῳ ηῷ ΚΔ ἐζηηλ ἴζνλ. 

ἀιιὰ ηὸ ΓΘ ηῷ ΓΖ ἐζηηλ ἴζνλ, ἐπεὶ θαὶ ἡ ΑΓ ηῆ ΓΒ. θαὶ ηὸ ΖΓ ἄξα ηῷ ΔΚ ἐζηηλ ἴζνλ. 

θνηλὸλ πξνζθείζζσ ηὸ ΓΕ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΕ ηῷ ΛΜΝ γλώκνλί ἐζηηλ ἴζνλ: ὥζηε ηὸ ΓΒ 

παξαιιειόγξακκνλ, ηνπηέζηη ηὸ ΑΓ, ηνῦ ΑΕ παξαιιεινγξάκκνπ κεῖδόλ ἐζηηλ.  

Πάλησλ ἄξα ηῶλ παξὰ ηὴλ αὐηὴλ εὐζεῖαλ παξαβαιινκέλσλ παξαιιεινγξάκκσλ θαὶ 

ἐιιεηπόλησλ εἴδεζη παξαιιεινγξάκκνηο ὁκνίνηο ηε θαὶ ὁκνίσο θεηκέλνηο ηῷ ἀπὸ ηο 

ἡκηζείαο ἀλαγξαθνκέλῳ κέγηζηόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηο ἡκηζείαο παξαβιεζέλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 I. 43 У сваком паралелограму допуне паралелограмима на дијагонали једнаке су. 
2 I. 36 Паралелограми са једнаким основицама између истих паралелних једнаки су један другом. 



VI. 28 

 

 

На датој дужи конструисати такав паралелограм, једнак датој 

праволинијској слици, да паралелограм који му недостаје буде 

сличан датом паралелограму; при томе је неопходно да дата 

праволинијска слика (којој треба конструисати једнаки 

паралелограм) не буде већа од паралелограма конструисаног на 

половини и сличног паралелограму који му недостаје [од 

паралелограма на половини, а да слични му недостаје]. 

 

Нека је АB дата дуж, а праволинијска слика , којој једнаки 

паралелограм треба конструисати на АB, није већа од паралелограма 

конструисаног на половини АB и сличног паралелограму који му 

недостаје и који је сличан паралелограму .  

Треба на датој дужи АB конструисати паралелограм једнак 

праволинијској слици  и да паралелограм који му недостаје буде 

сличан датом паралелограму . 

 

Располовимо АB тачком Е и над ЕB нацртајмо слику ЕBZH сличну и у 

сличном положају са  [VI.18]
1
; и као допуну конструишимо 

паралелограм АH. 

 

Παρὰ ηὴλ δοζεῖζαλ εὐζεῖαλ ηῷ δοζέληη εὐζσγράκκῳ ἴζολ 

παραιιειόγρακκολ παραβαιεῖλ ἐιιεῖπολ εἴδεη παραιιειογράκκῳ ὁκοίῳ 

ηῷ δοζέληη: δεῖ δὲ ηὸ δηδόκελολ εὐζύγρακκολ [ ᾧ δεῖ ἴζολ παραβαιεῖλ ] κὴ 

κεῖδολ εἶλαη ηοῦ ἀπὸ ηῆς ἡκηζείας ἀλαγραθοκέλοσ ὁκοίοσ ηῷ ἐιιείκκαηη [ 

ηοῦ ηε ἀπὸ ηῆς ἡκηζείας θαὶ ᾧ δεῖ ὅκοηολ ἐιιείπεηλ ].  

Ἔζησ ἡ κὲλ δνζεῖζα εὐζεῖα ἡ ΑΒ, ηὸ δὲ δνζὲλ εὐζύγξακκνλ, ᾧ δεῖ ἴζνλ παξὰ 

ηὴλ ΑΒ παξαβαιεῖλ, ηὸ Γ κὴ κεῖδνλ [ ὂλ ] ηνῦ ἀπὸ ηο ἡκηζείαο ηο ΑΒ 

ἀλαγξαθνκέλνπ ὁκνίνπ ηῷ ἐιιείκκαηη, ᾧ δὲ δεῖ ὅκνηνλ ἐιιείπεηλ, ηὸ Γ:  

δεῖ δὴ παξὰ ηὴλ δνζεῖζαλ εὐζεῖαλ ηὴλ ΑΒ ηῷ δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ηῷ Γ ἴζνλ 

παξαιιειόγξακκνλ παξαβαιεῖλ ἐιιεῖπνλ εἴδεη παξαιιεινγξάκκῳ ὁκνίῳ ὄληη 

ηῷ Γ.  

 

Σεηκήζζσ ἡ ΑΒ δίρα θαηὰ ηὸ Δ ζεκεῖνλ, θαὶ ἀλαγεγξάθζσ ἀπὸ ηο ΔΒ ηῷ Γ 

ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ ηὸ ΔΒΕΖ, θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ ΑΖ 

παξαιιειόγξακκνλ.  

                                                 
1 VI. 18 На датој дужи нацртати праволинијску слику сличну датој праволинијској слици и у сличном положају. 



 

Ако је сад АH једнако , тражено би било изведено, јер је на датој дужи 

АB конструисани паралелограм АH једнак датој праволинијској слици 

, а паралелограм, који му недостаје, је сличан паралелограму . 

Ако то није случај онда нека Е буде веће од . А како је Е једнако 

HB, биће и HB од . Тада конструишемо слику К МN сличну и у 

сличном положају са , која је једнака сувишку HB над  [VI.25]
 1
. Како 

је  слично HB, то је и КМ слично HB [VI.21]
2
. Нека сад К  одговара 

HЕ, а М дужи HZ. Пошто је HB једнако збиру  и КМ, а HZ од  М. 

Конструишемо H  једнако К  и HО једнако М и допунимо 

паралелограм  HОП; према томе је HП слично и једнако КМ (а КМ је 

слично HB). Значи НП је је слично HB [VI.21]. Према томе су HП и HБ 

на истој дијагонали [VI.26]
3
. Нека је та дијагонала HП , па допунимо 

слику. 

Пошто је сад BH једнако збиру  и КМ, а HП је једнако КМ, то је 

преостали гномон ΤΥ  једнак остатку . И пошто је ОP једнако  , то 

је, ако додамо заједничко П , целокупно ОB једнако целом . Али је 

 једнако ТЕ, јер је страна АЕ једнака страни ЕB [I.36]
4
, па према 

томе је и ТЕ једнако ОB. Додајмо , тада је и цело Т  једнако целом 

гномону XY. Међутим је доказано да је гномон XY једнак , па 

према томе и Т  једнако . 

На овај начин, на датој дужи АB је конструисан, и то једнак датој 

праволинијској слици , паралелограм Т, а при томе паралелограм 

П , који му недостаје, сличан је датом паралелограму  [пошто је П  

слично НП]. А то је требало извести. 

Δἰ κὲλ νὖλ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΖ ηῷ Γ, γεγνλὸο ἂλ εἴε ηὸ ἐπηηαρζέλ: παξαβέβιεηαη 

γὰξ παξὰ ηὴλ δνζεῖζαλ εὐζεῖαλ ηὴλ ΑΒ ηῷ δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ηῷ Γ ἴζνλ 

παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΑΖ ἐιιεῖπνλ εἴδεη παξαιιεινγξάκκῳ ηῷ ΖΒ ὁκνίῳ ὄληη 

ηῷ Γ. εἰ δὲ νὔ, κεῖδνλ ἔζησ ηὸ ΘΔ ηνῦ Γ. ἴζνλ δὲ ηὸ ΘΔ ηῷ ΖΒ: κεῖδνλ ἄξα θαὶ 

ηὸ ΖΒ ηνῦ Γ. ᾧ δὴ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΖΒ ηνῦ Γ, ηαύηῃ ηῆ ὑπεξνρῆ ἴζνλ, ηῷ δὲ Γ 

ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ ηὸ αὐηὸ ζπλεζηάησ ηὸ ΚΛΜΝ. ἀιιὰ ηὸ Γ ηῷ ΖΒ [ 

ἐζηηλ ] ὅκνηνλ: θαὶ ηὸ ΚΜ ἄξα ηῷ ΖΒ ἐζηηλ ὅκνηνλ. ἔζησ νὖλ ὁκόινγνο ἡ κὲλ 

ΚΛ ηῆ ΖΔ, ἡ δὲ ΛΜ ηῆ ΖΕ. θαὶ ἐπεὶ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΖΒ ηνῖο Γ, ΚΜ, κεῖδνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ ΖΒ ηνῦ ΚΜ: κείδσλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ κὲλ ΖΔ ηο ΚΛ, ἡ δὲ ΖΕ ηο ΛΜ. 

θείζζσ ηῆ κὲλ ΚΛ ἴζε ἡ ΖΞ, ηῆ δὲ ΛΜ ἴζε ἡ ΖΟ, θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ 

ΞΖΟΠ παξαιιειόγξακκνλ: ἴζνλ ἄξα θαὶ ὅκνηόλ ἐζηη [ ηὸ ΖΠ ] ηῷ ΚΜ [ ἀιιὰ 

ηὸ ΚΜ ηῷ ΖΒ ὅκνηόλ ἐζηηλ ]. θαὶ ηὸ ΖΠ ἄξα ηῷ ΖΒ ὅκνηόλ ἐζηηλ: πεξὶ ηὴλ 

αὐηὴλ ἄξα δηάκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΖΠ ηῷ ΖΒ. ἔζησ αὐηῶλ δηάκεηξνο ἡ ΖΠΒ, θαὶ 

θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρκα. 

 Ἐπεὶ νὖλ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΒΖ ηνῖο Γ, ΚΜ, ὧλ ηὸ ΖΠ ηῷ ΚΜ ἐζηηλ ἴζνλ, ινηπὸο ἄξα 

ὁ ΤΥΦ γλώκσλ ινηπῷ ηῷ Γ ἴζνο ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΟΡ ηῷ Ξ, θνηλὸλ 

πξνζθείζζσ ηὸ ΠΒ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΟΒ ὅιῳ ηῷ ΞΒ ἴζνλ ἐζηίλ. ἀιιὰ ηὸ ΞΒ ηῷ ΣΔ 

ἐζηηλ ἴζνλ, ἐπεὶ θαὶ πιεπξὰ ἡ ΑΔ πιεπξᾷ ηῆ ΔΒ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ηὸ ΣΔ ἄξα ηῷ ΟΒ 

ἐζηηλ ἴζνλ. θνηλὸλ πξνζθείζζσ ηὸ Ξ: ὅινλ ἄξα ηὸ Σ ὅιῳ ηῷ ΦΥΤ γλώκνλί 

ἐζηηλ ἴζνλ. ἀιι' ὁ ΦΥΤ γλώκσλ ηῷ Γ ἐδείρζε ἴζνο: θαὶ ηὸ Σ ἄξα ηῷ Γ ἐζηηλ 

ἴζνλ.  

Παξὰ ηὴλ δνζεῖζαλ ἄξα εὐζεῖαλ ηὴλ ΑΒ ηῷ δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ηῷ Γ ἴζνλ 

παξαιιειόγξακκνλ παξαβέβιεηαη ηὸ Σ ἐιιεῖπνλ εἴδεη παξαιιεινγξάκκῳ ηῷ 

ΠΒ ὁκνίῳ ὄληη ηῷ Γ [ ἐπεηδήπεξ ηὸ ΠΒ ηῷ ΖΠ ὅκνηόλ ἐζηηλ ]: ὅπεξ ἔδεη 

πνηζαη. 

 

 

                                                 
1 VI. 25 Конструисати праволинијску слику која је слична датој праволинијској слици и једнака другој датој праволинијској слици.  
2 VI. 21 Праволинијске слике сличне истој слици сличне су и међу собом. 
3 VI. 26 Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај паралелограм је на истој 

дијагонали са целим. 
4 I. 36 Паралелограми са једнаким основицама између истих паралелних једнаки су један другом. 



VI. 29 

 

 

На датој дужи конструисати паралелограм са сувишком сличним 

датом паралелограму, а једнак датој праволинијској слици. 

Нека је АB дата дуж, а праволинијска слика, којој једнаки паралелограм 

треба конструисати на АB, нека буде .  

Треба на датој дужи АB констуисати паралелограм једнак праволинијској 

слици  са сувишком сличним датом паралелограму . 

Располовимо АB тачком Е и над ЕB нацртајмо паралелограм BZ сличан и у 

сличном положају са , и конструишимо паралелограм H , сличан и у 

сличном положалу са , једнак збиру BZ и  [VI.25]
1
, и то да одговарају: 

К  дужи Z  и КH дужи ZЕ.  

 

Пошто је H  веће од ZB и К  је веће Z , КH је веће од ZЕ. Продужимо Z  

и ZЕ тако да буде Z М једнако К , а ZЕN једнако КH, и допунимо 

 

Παρὰ ηὴλ δοζεῖζαλ εὐζεῖαλ ηῷ δοζέληη εὐζσγράκκῳ ἴζολ 

παραιιειόγρακκολ παραβαιεῖλ ὑπερβάιιολ εἴδεη παραιιειογράκκῳ 

ὁκοίῳ ηῷ δοζέληη. 

Ἔζησ ἡ κὲλ δνζεῖζα εὐζεῖα ἡ ΑΒ, ηὸ δὲ δνζὲλ εὐζύγξακκνλ, ᾧ δεῖ ἴζνλ 

παξὰ ηὴλ ΑΒ παξαβαιεῖλ, ηὸ Γ, ᾧ δὲ δεῖ ὅκνηνλ ὑπεξβάιιεηλ, ηὸ Γ:  

δεῖ δὴ παξὰ ηὴλ ΑΒ εὐζεῖαλ ηῷ Γ εὐζπγξάκκῳ ἴζνλ παξαιιειόγξακκνλ 

παξαβαιεῖλ ὑπεξβάιινλ εἴδεη παξαιιεινγξάκκῳ ὁκνίῳ ηῷ Γ. Σεηκήζζσ ἡ 

ΑΒ δίρα θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ ἀλαγεγξάθζσ ἀπὸ ηο ΔΒ ηῷ Γ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο 

θείκελνλ παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΒΕ, θαὶ ζπλακθνηέξνηο κὲλ ηνῖο ΒΕ, Γ 

ἴζνλ, ηῷ δὲ Γ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο θείκελνλ ηὸ αὐηὸ ζπλεζηάησ ηὸ ΖΘ. 

ὁκόινγνο δὲ ἔζησ ἡ κὲλ ΚΘ ηῆ ΕΛ, ἡ δὲ ΚΖ ηῆ ΕΔ.  

 

θαὶ ἐπεὶ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΖΘ ηνῦ ΕΒ, κείδσλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ κὲλ ΚΘ ηο ΕΛ, ἡ 

                                                 
1 VI. 25 Конструисати праволинијску слику која је слична датој праволинијској слици и једнака другој датој праволинијској слици. 



паралелограм МN; тада је МN једнако и слично H . Али је H  сличан Е , 

те је и МN сличан Е  [VI.21]
1
, а при томе су Е  и МN на истој дијагонали 

[VI.26]
2
. Повуцимо њихову дијагоналу Z  и допунимо слику. 

Пошто је H  једнако збиру Е  и , а H  једнако МN, и МN је једнако 

збиру Е  и . Одузмимо заједничко Е . Тада је преостали гномон X  

једнак . И пошто је Е једнако ЕB, једнако је и АN паралелограму NБ 

[I.36]
3
, тј. О [I.43]

4
. Додајмо заједничко Е . Тада је цело А  једнако целом 

гномону. Али гномон X  једнак је , те према томе је и А  једнако . 

На овај начин је на датој дужи АB конструисан паралелограм А , једнак 

датој праволинијској слици , са сувишком паралелограмом ΠО сличним 

паралелограму , јер је Е  слично ОΠ [VI.24]
5
. А то је требало извести. 

δὲ ΚΖ ηο ΕΔ. ἐθβεβιήζζσζαλ αἱ ΕΛ, ΕΔ, θαὶ ηῆ κὲλ ΚΘ ἴζε ἔζησ ἡ ΕΛΜ, 

ηῆ δὲ ΚΖ ἴζε ἡ ΕΔΝ, θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ ΜΝ: ηὸ ΜΝ ἄξα ηῷ ΖΘ ἴζνλ 

ηέ ἐζηη θαὶ ὅκνηνλ. ἀιιὰ ηὸ ΖΘ ηῷ ΔΛ ἐζηηλ ὅκνηνλ: θαὶ ηὸ ΜΝ ἄξα ηῷ ΔΛ 

ὅκνηόλ ἐζηηλ: πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ ἄξα δηάκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΔΛ ηῷ ΜΝ. ἤρζσ 

αὐηῶ λη. ἀιιὰ ὁ ΦΥΦ γλώκσλ ηῷ Γ ἴζνο ἐζηίλ: θαὶ ηὸ ΑΞ ἄξα ηῷ Γ ἴζνλ 

ἐζηίλ. λ δηάκεηξνο ἡ ΕΞ, θαὶ θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρκα. Ἐπεὶ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΖΘ 

ηνῖο ΔΛ, Γ, ἀιιὰ ηὸ ΖΘ ηῷ ΜΝ ἴζνλ ἐζηίλ, θαὶ ηὸ ΜΝ ἄξα ηνῖο ΔΛ, Γ ἴζνλ 

ἐζηίλ. θνηλὸλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΔΛ: ινηπὸο ἄξα ὁ ΦΥΦ γλώκσλ ηῷ Γ ἐζηηλ 

ἴζνο. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΔ ηῆ ΔΒ, ἴζνλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΑΝ ηῷ ΝΒ, ηνπηέζηη 

ηῷ ΛΟ. θνηλὸλ πξνζθείζζσ ηὸ ΔΞ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΞ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΦΥΦ 

γλώκν  

Παξὰ ηὴλ δνζεῖζαλ ἄξα εὐζεῖαλ ηὴλ ΑΒ ηῷ δνζέληη εὐζπγξάκκῳ ηῷ Γ ἴζνλ 

παξαιιειόγξακκνλ παξαβέβιεηαη ηὸ ΑΞ ὑπεξβάιινλ εἴδεη 

παξαιιεινγξάκκῳ ηῷ ΠΟ ὁκνίῳ ὄληη ηῷ Γ, ἐπεὶ θαὶ ηῷ ΔΛ ἐζηηλ ὅκνηνλ 

ηὸ ΟΠ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI. 21 Праволинијске слике сличне истој слици сличне су и међу собом. 
2 VI. 26 Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај паралелограм је на истој 

дијагонали са целим. 
3 I. 36 Паралелограми са једнаким основицама између истих паралелних једнаки су један другом. 
4 I. 43 У сваком паралелограму допуне паралелограмима на дијагонали једнаке су. 
5 VI. 24 У сваком паралелограму су паралелограми конструисани на дијагонали слични и целом (паралелограму) и међу собом. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_43.HTML


VI. 30 

 

 

Дату ограничену праву (дуж) поделити у крајњој и средњој размери. 

Нека је АB дата дуж.  

Треба дуж АB поделити у крајњој и средњој размери. 

Конструишимо над АB квадрат B  и на А  конструишимо паралелограм  

једнак B  са сувишком А  сличним B  [VI.29]
1
. 

 

B  је квадрат, према томе је и А  квадрат. А пошто је B  једнако , то је, 

после одузимања заједничког Е, и остатак BZ  једнак остатку . А они су 

и са једнаким угловима. Према томе су стране у BZ и А  код једнаких 

углова обрнуто пропорционалне [VI.14]
2
. Дакле ZЕ се односи према Е  као 

АЕ према ЕB. Али ZЕ је једнако АB, а Е  једнако АЕ, те је према томе BА 

 

Τὴλ δοζεῖζαλ εὐζεῖαλ πεπεραζκέλελ ἄθρολ θαὶ κέζολ ιόγολ ηεκεῖλ. 

Ἔζησ ἡ δνζεῖζα εὐζεῖα πεπεξαζκέλε ἡ ΑΒ:  

δεῖ δὴ ηὴλ ΑΒ εὐζεῖαλ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεκεῖλ.  

Ἀλαγεγξάθζσ ἀπὸ ηο ΑΒ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΒΓ, θαὶ παξαβεβιήζζσ παξὰ 

ηὴλ ΑΓ ηῆ ΒΓ ἴζνλ παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΓΓ ὑπεξβάιινλ εἴδεη ηῷ ΑΓ 

ὁκνίῳ ηῷ ΒΓ. 

 

Σεηξάγσλνλ δέ ἐζηη ηὸ ΒΓ: ηεηξάγσλνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΑΓ. θαὶ ἐπεὶ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηὸ ΒΓ ηῷ ΓΓ, θνηλὸλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΓΔ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΒΕ ινηπῷ ηῷ 

ΑΓ ἐζηηλ ἴζνλ. ἔζηη δὲ αὐηῷ θαὶ ἰζνγώληνλ: ηῶλ ΒΕ, ΑΓ ἄξα 

                                                 
1
 VI. 29 На датој дужи конструисати паралелограм са сувишком сличним датом паралелограму, а једнак датој праволинијској слици. 

2
 VI. 14 Код једнаких паралелограма са једнаким угловима стране које образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; а и паралелограми са једнаким угловима и 

обрнуто пропорционално странама који образују једнаке углове једнаки су. 



према АЕ као АЕ према ЕB. АB је веће од АЕ, па је и АЕ веће од ЕB. 

На овај начин је дуж АB подељена у крајњој и средњој размери тачком Е и 

већи део је АЕ. А то је требало доказати. 

ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΕΔ πξὸο 

ηὴλ ΔΓ, νὕησο ἡ ΑΔ πξὸο ηὴλ ΔΒ. ἴζε δὲ ἡ κὲλ ΕΔ ηῆ ΑΒ, ἡ δὲ ΔΓ ηῆ ΑΔ. ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΔ, νὕησο ἡ ΑΔ πξὸο ηὴλ ΔΒ. κείδσλ δὲ ἡ ΑΒ ηο ΑΔ: 

κείδσλ ἄξα θαὶ ἡ ΑΔ ηο ΔΒ. 

 Ἡ ἄξα ΑΒ εὐζεῖα ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ ηὸ κεῖδνλ αὐηο 

ηκκά ἐζηη ηὸ ΑΔ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



VI. 31 

 

 

Код правоуглих троуглова слика конструисана на страни наспрам 

правог угла једнака је збиру сличних и слично конструисаних слика 

над странама које образују прав угао. 

Нека је АB  правоугли троугао са правим углом BА . 

Тврдим да је слика конструисана над Б  једнака збиру сличних и слично 

конструисаних слика над BА и над А . 

Повуцимо нормалу А . 

 

Пошто је сад у правоуглом троуглу АB  из правог угла код А повучена на 

основицу B  нормала А , троугли АB  и А  уз нормалу су слични 

целом троуглу АB  а и међу собом [VI.8]
1
. И пошто је АB  сличан АB , 

то се  односи према АB као АB према B  [VI, Деф. 1]
2
. Пошто су сад 

три дужи пропорционалне, онда је прва према трећој као слика над првом 

према сличној и у сличном положају слици над другом [VI.19, 

Последица]
3
. На тај начин се  односи према B  као слика над  према 

 

Ἐλ ηοῖς ὀρζογφλίοης ηρηγώλοης ηὸ ἀπὸ ηῆς ηὴλ ὀρζὴλ γφλίαλ 

ὑποηεηλούζες πιεσρᾶς εἶδος ἴζολ ἐζηὶ ηοῖς ἀπὸ ηῶλ ηὴλ ὀρζὴλ γφλίαλ 

περηετοσζῶλ πιεσρῶλ εἴδεζη ηοῖς ὁκοίοης ηε θαὶ ὁκοίφς ἀλαγραθοκέλοης.  

Ἔζησ ηξίγσλνλ ὀξζνγώληνλ ηὸ ΑΒΓ ὀξζὴλ ἔρνλ ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ γσλίαλ:  

ιέγσ, ὅηη ηὸ ἀπὸ ηο ΒΓ εἶδνο ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ εἴδεζη ηνῖο 

ὁκνίνηο ηε θαὶ ὁκνίσο ἀλαγξαθνκέλνηο.  

 

Ἤρζσ θάζεηνο ἡ ΑΓ. Ἐπεὶ νὖλ ἐλ ὀξζνγσλίῳ ηξηγώλῳ ηῷ ΑΒΓ ἀπὸ ηο πξὸο 

ηῷ Α ὀξζο γσλίαο ἐπὶ ηὴλ ΒΓ βάζηλ θάζεηνο ἦθηαη ἡ ΑΓ, ηὰ ΑΒΓ, ΑΓΓ 

πξὸο ηῆ θαζέηῳ ηξίγσλα ὅκνηά ἐζηη ηῷ ηε ὅιῳ ηῷ ΑΒΓ θαὶ ἀιιήινηο. θαὶ 

                                                 
1 VI. 8 Ако је у правоуглом троуглу из правог угла повучена нормала на основицу, троугли уз нормалу слични су целом троуглу и међу собом. 
2 VI, Деф. 1 Праволинијске слике су сличне, ако су им углови појединачно једнаки и краци једнаких углова пропорционални. 
3 VI. 19, Последица  Aко су три дужи пропорционалне, онда је прва према трећој као и слика над првом према сличној и у сличном положају слици над другом. 



сличној и у сличном положају слици над BА. Из истих разлога и B  је 

према  као слика над B  према слици над А. Према томе је и B  према 

збиру B  и  као слика над B  према збиру сличних и у сличном 

положају слика над BА и А . Али је B  из B  и . Према томе је слика 

над B  једнака збиру сличних и у сличном положају конструисаних слика 

над BА и над А . 

На овај начин је код правоуглих троуглова слика конструисана на страни 

наспрам правог угла једнака збиру сличних и слично конструисаних слика 

над странама које образују прав угао. А то је требало доказати. 

ἐπεὶ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηῷ ΑΒΓ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΑ, νὕησο ἡ 

ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ. θαὶ ἐπεὶ ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγόλ εἰζηλ, ἔζηηλ ὡο ἡ πξώηε 

πξὸο ηὴλ ηξίηελ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηο πξώηεο εἶδνο πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο δεπηέξαο 

ηὸ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο ἀλαγξαθόκελνλ. ὡο ἄξα ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὸ 

ἀπὸ ηο ΓΒ εἶδνο πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο ΒΑ ηὸ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίσο ἀλαγξαθόκελνλ. 

δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηο ΒΓ εἶδνο πξὸο ηὸ 

ἀπὸ ηο ΓΑ. ὥζηε θαὶ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὰο ΒΓ, ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηο ΒΓ εἶδνο 

πξὸο ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ ηὰ ὅκνηα θαὶ ὁκνίσο ἀλαγξαθόκελα. ἴζε δὲ ἡ ΒΓ 

ηαῖο ΒΓ, ΓΓ: ἴζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηο ΒΓ εἶδνο ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ εἴδεζη 

ηνῖο ὁκνίνηο ηε θαὶ ὁκνίσο ἀλαγξαθνκέλνηο.  

Ἐλ ἄξα ηνῖο ὀξζνγσλίνηο ηξηγώλνηο ηὸ ἀπὸ ηο ηὴλ ὀξζὴλ γσλίαλ 

ὑπνηεηλνύζεο πιεπξᾶο εἶδνο ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ηὴλ ὀξζὴλ γσλίαλ 

πεξηερνπζῶλ πιεπξῶλ εἴδεζη ηνῖο ὁκνίνηο ηε θαὶ ὁκνίσο ἀλαγξαθνκέλνηο: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



VI. 32 

 

 

Ако саставимо темена двају троуглова код којих су две стране једног 

пропорционалне двема странама другог и при томе те стране на 

одговарајући начин паралелне, онда су остале стране троуглова на истој 

правој. 

Нека су АB  и Е дватроугла код којих су две стране BА, А  једног 

пропорционалне двема странама , Е другог, наиме АB се односи према 

А  као  према Е и страна АB је паралелна , а страна А  страни Е.  

 

Тврдим да је B  и Е на истој правој. 

Заиста, пошто је права АB паралелна правој , а права А  је њихова 

трансверзала, то су углови BА  и А  једнаки као наизменични [I.29]
1
. Из 

истих разлога је угао Е једнак углу А . Према томе је угао BА  једнак 

углу Е. Пошто два троугла АB  и Е имају угао код А једнак углу код , 

а стране које образују те углове су пропорционалне, тј. BА се односи према 

А  као  према Е, то троугли АB  и Е имају једнаке одговарајуће 

углове [VI.6]
2
. Према томе је угао АB  једнак углу Е. А доказано је да је 

угао А  једнак углу BА . Према томе је цео угао А Е једнак збиру углова 

 

Ἐὰλ δύο ηρίγφλα ζσληεζῇ θαηὰ κίαλ γφλίαλ ηὰς δύο πιεσρὰς ηαῖς δσζὶ 

πιεσραῖς ἀλάιογολ ἔτοληα ὥζηε ηὰς ὁκοιόγοσς αὐηῶλ πιεσρὰς θαὶ 

παραιιήιοσς εἶλαη, αἱ ιοηπαὶ ηῶλ ηρηγώλφλ πιεσραὶ ἐπ' εὐζείας ἔζοληαη.  

Ἔζησ δύν ηξίγσλα ηὰ ΑΒΓ, ΓΓΔ ηὰο δύν πιεπξὰο ηὰο ΒΑ, ΑΓ ηαῖο δπζὶ 

πιεπξαῖο ηαῖο ΓΓ, ΓΔ ἀλάινγνλ ἔρνληα, ὡο κὲλ ηὴλ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο 

ηὴλ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ, παξάιιεινλ δὲ ηὴλ κὲλ ΑΒ ηῆ ΓΓ, ηὴλ δὲ ΑΓ ηῆ ΓΔ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἐπ' εὐζείαο ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΔ.  

Ἐπεὶ γὰξ παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῆ ΓΓ, θαὶ εἰο αὐηὰο ἐκπέπησθελ εὐζεῖα ἡ 

ΑΓ, αἱ ἐλαιιὰμ γσλίαη αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΓΓ ἴζαη ἀιιήιαηο εἰζίλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ 

                                                 
1 1. 29 Ако права сече две паралелне праве, она гради унутрашње наизменичне углове једнаке, спољашњи угао једнак одговарајућем унутрашњем углу и два 

унутрашња угла са исте стране једнака двама правим угловима. 
2 VI. 6 Ако два троугла имају по један угао једнак и стране које образују једнаке углове пропорционалне троугли имају једнаке углове и једнаки су баш они углови који 

леже наспрам одговарајућих страна. 



АB  и BА . Додајмо заједнички угао А , тада је збир углова А Е и А  

једнак збиру углова BА , А , А. Али је збир BА , АB , А  једнак 

двоструком правом углу [I.32]
1
, па је према томе и збир А Е, А  једнак 

двоструком правом углу. На правој А  код исте тачке  две праве B  и Е, 

које нису са исте стране, чине два суседна угла А Е и А  чији је збир два 

права угла, па услед тога су две праве B  и Е на истој правој [I.14]
2
. 

На овај начин, ако саставимо темена двају троуглова код којих су две стране 

једног пропорционалне двема странама другог и при томе те стране на 

одговарајући начин паралелне, онда су остале стране троуглова на истој 

правој. А то је требало доказати. 

θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΓΔ ηῆ ὑπὸ ΑΓΓ ἴζε ἐζηίλ. ὥζηε θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ηῆ ὑπὸ ΓΓΔ 

ἐζηηλ ἴζε. θαὶ ἐπεὶ δύν ηξίγσλά ἐζηη ηὰ ΑΒΓ, ΓΓΔ κίαλ γσλίαλ ηὴλ πξὸο ηῷ Α 

κηᾷ γσλίᾳ ηῆ πξὸο ηῷ Γ ἴζελ ἔρνληα, πεξὶ δὲ ηὰο ἴζαο γσλίαο ηὰο πιεπξὰο 

ἀλάινγνλ, ὡο ηὴλ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ηὴλ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ, ἰζνγώληνλ 

ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΓΔ ηξηγώλῳ: ἴζε ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γσλία ηῆ 

ὑπὸ ΓΓΔ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΓ ηῆ ὑπὸ ΒΑΓ ἴζε: ὅιε ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΓΔ 

δπζὶ ηαῖο ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΑΓ ἴζε ἐζηίλ. θνηλὴ πξνζθείζζσ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ: αἱ ἄξα 

ὑπὸ ΑΓΔ, ΑΓΒ ηαῖο ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΓΒ, ΓΒΑ ἴζαη εἰζίλ. ἀιι' αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΒΓ, 

ΑΓΒ δπζὶλ ὀξζαῖο ἴζαη εἰζίλ: θαὶ αἱ ὑπὸ ΑΓΔ, ΑΓΒ ἄξα δπζὶλ ὀξζαῖο ἴζαη 

εἰζίλ. πξὸο δή ηηλη εὐζείᾳ ηῆ ΑΓ θαὶ ηῷ πξὸο αὐηῆ ζεκείῳ ηῷ Γ δύν εὐζεῖαη 

αἱ ΒΓ, ΓΔ κὴ ἐπὶ ηὰ αὐηὰ κέξε θείκελαη ηὰο ἐθεμο γσλίαο ηὰο ὑπὸ ΑΓΔ, 

ΑΓΒ δπζὶλ ὀξζαῖο ἴζαο πνηνῦζηλ: ἐπ' εὐζείαο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΔ.  

Ἐὰλ ἄξα δύν ηξίγσλα ζπληεζῆ θαηὰ κίαλ γσλίαλ ηὰο δύν πιεπξὰο ηαῖο δπζὶ 

πιεπξαῖο ἀλάινγνλ ἔρνληα ὥζηε ηὰο ὁκνιόγνπο αὐηῶλ πιεπξὰο θαὶ 

παξαιιήινπο εἶλαη, αἱ ινηπαὶ ηῶλ ηξηγώλσλ πιεπξαὶ ἐπ' εὐζείαο ἔζνληαη: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 I. 32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки 

су двама правим угловима. 
2 I. 14 Ако ма са којом правом, у истој тачки на њој, две друге праве са различитих страна прве праве граде суседне углове, који заједно образују два права угла, те две 

праве морају се налазити у истој правој. 

 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML
http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML


 

VI. 33 

 

 

Код једнаких кругова углови се налазе у размери захваћених 

лукова било у случају централних било у случају периферијских 

углова. 

Нека се АB  и ЕЗ једнаки кругови и углови BH  и Е  централни 

за центре H и , а углови BА  и Е  перифериски.  

 

Тврдим да се лук B  односи према луку ЕZ као угао BH  према углу 

Е  и угао BА  према углу Е . 

Заиста, надовежимо на лук B  колико хоћемо том луку једнаких 

лукова  К,К , а на лук ЕZ исти број овом луку једнаких лукова ZМ, 

МN, и повуцимо HК,H , М, . 

Пошто су сад луци B , К, К  међу собом једнаки, једнаки су међу 

собом и углови BH , К, КH  [III.27]
1
. Према томе колики је лук 

B  мултиплум лука B , толики је и угао BH , мултиплум угла BH . 

Из истих разлога , колики је лук NЕ мултиплум лука ЕZ, толики је и 

угао N Е мултиплум угла Е . Значи, ако је лук B  једнак луку ЕN, 

једнак је и угао BH  углу Е  [III.27], ако је лук B  већи од лука 

 

Ἐλ ηοῖς ἴζοης θύθιοης αἱ γφλίαη ηὸλ αὐηὸλ ἔτοσζη ιόγολ ηαῖς περηθερείαης, ἐθ' 

ὧλ βεβήθαζηλ, ἐάλ ηε πρὸς ηοῖς θέληροης ἐάλ ηε πρὸς ηαῖς περηθερείαης ὦζη 

βεβεθσῖαη.  

Ἔζησζαλ ἴζνη θύθινη νἱ ΑΒΓ, ΓΔΕ, θαὶ πξὸο κὲλ ηνῖο θέληξνηο αὐηῶλ ηνῖο Ζ, Θ 

γσλίαη ἔζησζαλ αἱ ὑπὸ ΒΖΓ, ΔΘΕ, πξὸο δὲ ηαῖο πεξηθεξείαηο αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΔΓΕ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ ΒΓ πεξηθέξεηα πξὸο ηὴλ ΔΕ πεξηθέξεηαλ, νὕησο ἥ ηε ὑπὸ 

ΒΖΓ γσλία πξὸο ηὴλ ὑπὸ ΔΘΕ θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πξὸο ηὴλ ὑπὸ ΔΓΕ. 

Κείζζσζαλ γὰξ ηῆ κὲλ ΒΓ πεξηθεξείᾳ ἴζαη θαηὰ ηὸ ἑμο ὁζαηδεπνηνῦλ αἱ ΓΚ, ΚΛ, 

ηῆ δὲ ΔΕ πεξηθεξείᾳ ἴζαη ὁζαηδεπνηνῦλ αἱ ΕΜ, ΜΝ, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΖΚ, 

ΖΛ, ΘΜ, ΘΝ. 

Ἐπεὶ νὖλ ἴζαη εἰζὶλ αἱ ΒΓ, ΓΚ, ΚΛ πεξηθέξεηαη ἀιιήιαηο, ἴζαη εἰζὶ θαὶ αἱ ὑπὸ ΒΖΓ, 

                                                 
1 III.27 У једнаким круговима међусобно су једнаки углови, ако су они било централни било периферијски над једнаким луцима. 

 



ЕN, онда је већи и угао BH  од угла Е , а ако је мањи, онда мањи. 

Од четири дате величине, два лука B  и ЕZ и два угла BH  и Е , 

узети су подједнаки мултиплуми лука B  и угла BH , лук B  и угао 

BH , а од лука ЕZ и од угла Е  лук ЕN и угао Е . И доказано је 

да, ако је лук B  већи од лука ЕN, онда је угао BH  већи од угла 

Е , ако је једнак онда је једнак, а ако је мањи, мањи. Према томе се 

лук B  односи према луку ЕZ као угао BH  према углу Е . Али 

угао BH  је према углу Е  као угао BА  према Е , јер је сваки 

двапут већи од другог. Према томе, лук B  се односи према луку ЕZ 

као угао BH  према углу Е  и угао BА  према углу Е . 

На овај начин, код једнаких кругова углови се налазе у размери 

захваћених лукова било у случају централних било у случају 

перифериских углова. А то је требало доказати. 

ΓΖΚ, ΚΖΛ γσλίαη ἀιιήιαηο: ὁζαπιαζίσλ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΛ πεξηθέξεηα ηο ΒΓ, 

ηνζαπηαπιαζίσλ ἐζηὶ θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΖΛ γσλία ηο ὑπὸ ΒΖΓ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ 

ὁζαπιαζίσλ ἐζηὶλ ἡ ΝΔ πεξηθέξεηα ηο ΔΕ, ηνζαπηαπιαζίσλ ἐζηὶ θαὶ ἡ ὑπὸ ΝΘΔ 

γσλία ηο ὑπὸ ΔΘΕ. εἰ ἄξα ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΛ πεξηθέξεηα ηῆ ΔΝ πεξηθεξείᾳ, ἴζε ἐζηὶ 

θαὶ γσλία ἡ ὑπὸ ΒΖΛ ηῆ ὑπὸ ΔΘΝ, θαὶ εἰ κείδσλ ἐζηὶλ ἡ ΒΛ πεξηθέξεηα ηο ΔΝ 

πεξηθεξείαο, κείδσλ ἐζηὶ θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΖΛ γσλία ηο ὑπὸ ΔΘΝ, θαὶ εἰ ἐιάζζσλ, 

ἐιάζζσλ. ηεζζάξσλ δὴ ὄλησλ κεγεζῶλ, δύν κὲλ πεξηθεξεηῶλ ηῶλ ΒΓ, ΔΕ, δύν δὲ 

γσληῶλ ηῶλ ὑπὸ ΒΖΓ, ΔΘΕ, εἴιεπηαη ηο κὲλ ΒΓ πεξηθεξείαο θαὶ ηο ὑπὸ ΒΖΓ 

γσλίαο ἰζάθηο πνιιαπιαζίσλ ἥ ηε ΒΛ πεξηθέξεηα θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΖΛ γσλία, ηο δὲ ΔΕ 

πεξηθεξείαο θαὶ ηο ὑπὸ ΔΘΕ γσλίαο ἥ ηε ΔΝ πεξηθέξεηα θαὶ ἡ ὑπὸ ΔΘΝ γσλία. 

θαὶ δέδεηθηαη, ὅηη εἰ ὑπεξέρεη ἡ ΒΛ πεξηθέξεηα ηο ΔΝ πεξηθεξείαο, ὑπεξέρεη θαὶ ἡ 

ὑπὸ ΒΖΛ γσλία ηο ὑπὸ ΔΘΝ γσλίαο, θαὶ εἰ ἴζε, ἴζε, θαὶ εἰ ἐιάζζσλ, ἐιάζζσλ. 

ἔζηηλ ἄξα, ὡο ἡ ΒΓ πεξηθέξεηα πξὸο ηὴλ ΔΕ, νὕησο ἡ ὑπὸ ΒΖΓ γσλία πξὸο ηὴλ 

ὑπὸ ΔΘΕ. ἀιι' ὡο ἡ ὑπὸ ΒΖΓ γσλία πξὸο ηὴλ ὑπὸ ΔΘΕ, νὕησο ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πξὸο 

ηὴλ ὑπὸ ΔΓΕ: δηπιαζία γὰξ ἑθαηέξα ἑθαηέξαο. θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΒΓ πεξηθέξεηα πξὸο 

ηὴλ ΔΕ πεξηθέξεηαλ, νὕησο ἥ ηε ὑπὸ ΒΖΓ γσλία πξὸο ηὴλ ὑπὸ ΔΘΕ θαὶ ἡ ὑπὸ 

ΒΑΓ πξὸο ηὴλ ὑπὸ ΔΓΕ.  

Ἐλ ἄξα ηνῖο ἴζνηο θύθινηο αἱ γσλίαη ηὸλ αὐηὸλ ἔρνπζη ιόγνλ ηαῖο πεξηθεξείαηο, ἐθ' 

ὧλ βεβήθαζηλ, ἐάλ ηε πξὸο ηνῖο θέληξνηο ἐάλ ηε πξὸο ηαῖο πεξηθεξείαηο ὦζη 

βεβεθπῖαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 


