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Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 
 
 

 

КЊИГА VI 
 

 

 

Дефиниције 

 

1. Праволинијске слике су сличне, ако су им углови појединачно једнаки и краци 

једнаких углова пропорционални. 

 

2. (Слике су реципрочне, ако код сваке две слике има како претходних тако и 

наредних размера.) 

 

3. Каже се да је права (дуж) подељена у крајњој и средњој размери (непрекидно) ако 

цела права (дуж) стоји према већем делу као већи део према мањем. 

 

4. Висина сваке слике је нормала спуштена из врха слике на основицу. 

 

5. (Каже се да је размера састављена од размера ако после међусобног множења 

вредности тих размера добивамо нешто.) 
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VI. 1 

 

 

Троугли и паралелограми исте висине се односе један 

према другом као основице. 

 

Нека троугли АB , А  и паралелограми Е ,  имају исту 

висину А . Тврдим да је основица В  према основици  као 

троугао АB  према троуглу А  и паралелограм Е  према 

паралелограму . 

 

Заиста, нека се B  продужи на обе стране ка тачкама  и  , 

одмери колико се хоће дужи BH, H  једнаких основици , па 

повуку АH, А , АК, А . 

 

 
 

Пошто су дужи , BH, H , међусобно једнаке, једнаки су и 

троугли А , АHB, АB . Према томе колики је основица  

мултиплум основице B , толики ће бити троугао А  

мултиплум троугла АB . Из истих разлога, колики је 

мултиплум основица  основице , толики је мултиплум и 

троугао А  троугла А . И ако је основица  једнака 

 

Τὰ ηξίγσλα θαὶ ηὰ παξαιιειόγξακκα, ηὰ ὑπὸ ηὸ αὐηὸ ὕςνο ὄληα πξὸο ἄιιειά ἐζηηλ ὡο 

αἱ βάζεηο. 

 

 Ἔζησ ηξίγσλα κὲλ ηὰ ΑΒΓ, ΑΓΓ, παξαιιειόγξακκα δὲ ηὰ ΔΓ, ΓΕ ὑπὸ ηὸ αὐηὸ ὕςνο ηὸ ΑΓ: 

ιέγσ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ ΒΓ βάζηο πξὸο ηὴλ ΓΓ βάζηλ, νὕησο ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΓ 

ηξίγσλνλ, θαὶ ηὸ ΔΓ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΓΕ παξαιιειόγξακκνλ. 

 

 θβεβιήζζσ γὰξ ἡ ΒΓ ἐθ' ἑθάηεξα ηὰ κέξε ἐπὶ ηὰ Θ, Λ ζεκεῖα, θαὶ θείζζσζαλ ηῆ κὲλ ΒΓ βάζεη 

ἴζαη [ ὁζαηδεπνηνῦλ ] αἱ ΒΖ, ΖΘ, ηῆ δὲ ΓΓ βάζεη ἴζαη ὁζαηδεπνηνῦλ αἱ ΓΚ, ΚΛ, θαὶ 

ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΖ, ΑΘ, ΑΚ, ΑΛ.  

 

Καὶ ἐπεὶ ἴζαη εἰζὶλ αἱ ΓΒ, ΒΖ, ΖΘ ἀιιήιαηο, ἴζα ἐζηὶ θαὶ ηὰ ΑΘΖ, ΑΖΒ, ΑΒΓ ηξίγσλα ἀιιήινηο. 

ὁζαπιαζίσλ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΘΓ βάζηο ηο ΒΓ βάζεσο, ηνζαπηαπιάζηόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΑΘΓ ηξίγσλνλ 
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основици , онда је и троугао А  једнак троуглу А  

[I.38]
1
, а ако је основица  већа од основице , онда је 

троугао А  већ и од троугла А , а ако је мања, онда је 

мањи. 

Према томе од четири величине, које имамо, две основице B , 

 и два троугла АB , А , узети су исти мултиплуми и од 

основице B  и од троугла АB , и то основица  и троугао 

А , а од основице B  и од троугла А  произвољни једнаки 

мултиплуми основица  и троугао А . А доказано је да ако 

је основица  већа од основице , онда је троугао А  већи 

од троугла А , ако је једнака, једнак, а ако је мања, мањи. И 

тако је основица В  према основици  као троугао АB  

према троуглу А  [V, Деф. 5]
2
. 

И пошто је паралелограм Е  двоструки троугао АB  [I.41]
3
, а 

паралелограм Z  двоструки троугао А , истоструки 

мултиплуми су у истој размери као и делови им [V.15]
4
, то се 

паралелограм Е  односи према паралелограму Z  као троугао 

АB  према троуглу А . А доказано је да се основица Б  

односи према , као троугао АБ  према троуглу А , као и 

да се троугао АB  односи према троуглу А , као 

паралелограм Е  према паралелограму , па према томе се и 

основица B  односи према основици , као паралелограм Е  

према паралелограму Z  [V.11]
5
. 

 

На овај начин, троугли и паралелограми исте висине се односе 

један према другом као основице. А то је требало доказати. 

ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ὁζαπιαζίσλ ἐζηὶλ ἡ ΛΓ βάζηο ηο ΓΓ βάζεσο, 

ηνζαπηαπιάζηόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΑΛΓ ηξίγσλνλ ηνῦ ΑΓΓ ηξηγώλνπ: θαὶ εἰ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΘΓ βάζηο ηῆ 

ΓΛ βάζεη, ἴζνλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΑΘΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΓΛ ηξηγώλῳ, θαὶ εἰ ὑπεξέρεη ἡ ΘΓ βάζηο ηο ΓΛ 

βάζεσο, ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ ΑΘΓ ηξίγσλνλ ηνῦ ΑΓΛ ηξηγώλνπ, θαὶ εἰ ἐιάζζσλ, ἔιαζζνλ. ηεζζάξσλ 

δὴ ὄλησλ κεγεζῶλ δύν κὲλ βάζεσλ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ, δύν δὲ ηξηγώλσλ ηῶλ ΑΒΓ, ΑΓΓ εἴιεπηαη 

ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ηο κὲλ ΒΓ βάζεσο θαὶ ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ ἥ ηε ΘΓ βάζηο θαὶ ηὸ ΑΘΓ 

ηξίγσλνλ, ηο δὲ ΓΓ βάζεσο θαὶ ηνῦ ΑΓΓ ηξηγώλνπ ἄιια, ἃ ἔηπρελ, ἰζάθηο πνιιαπιάζηα ἥ ηε ΛΓ 

βάζηο θαὶ ηὸ ΑΛΓ ηξίγσλνλ: θαὶ δέδεηθηαη, ὅηη, εἰ ὑπεξέρεη ἡ ΘΓ βάζηο ηο ΓΛ βάζεσο, ὑπεξέρεη 

θαὶ ηὸ ΑΘΓ ηξίγσλνλ ηνῦ ΑΛΓ ηξηγώλνπ, θαὶ εἰ ἴζε, ἴζνλ, θαὶ εἰ ἐιάζζσλ, ἔιαζζνλ: ἔζηηλ ἄξα 

ὡο ἡ ΒΓ βάζηο πξὸο ηὴλ ΓΓ βάζηλ, νὕησο ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΓ ηξίγσλνλ. Καὶ ἐπεὶ ηνῦ 

κὲλ ΑΒΓ ηξηγώλνπ δηπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ΔΓ παξαιιειόγξακκνλ, ηνῦ δὲ ΑΓΓ ηξηγώλνπ δηπιάζηόλ 

ἐζηη ηὸ ΕΓ παξαιιειόγξακκνλ, ηὰ δὲ κέξε ηνῖο ὡζαύησο πνιιαπιαζίνηο ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ, 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΓ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΔΓ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο 

ηὸ ΕΓ παξαιιειόγξακκνλ. ἐπεὶ νὖλ ἐδείρζε, ὡο κὲλ ἡ ΒΓ βάζηο πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ΑΒΓ 

ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΓ ηξίγσλνλ, ὡο δὲ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΓ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΔΓ 

παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΓΕ παξαιιειόγξακκνλ, θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΒΓ βάζηο πξὸο ηὴλ ΓΓ βάζηλ, 

νὕησο ηὸ ΔΓ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΕΓ παξαιιειόγξακκνλ.  

Τὰ ἄξα ηξίγσλα θαὶ ηὰ παξαιιειόγξακκα ηὰ ὑπὸ ηὸ αὐηὸ ὕςνο ὄληα πξὸο ἄιιειά ἐζηηλ ὡο αἱ 

βάζεηο: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 I. 38 Троуглови са једнаким основицама између истих паралелних једнаки су један другом. 
2 Дефиниција V 5. Каже се да су две величине у истој размери, прва према другој као трећа према четвртој, ако су било који једноструки мултиплуми прве и треће у 

исто време или већи, или једнаки, или мањи од било којих мултиплума друге четврте, сваки према сваком узети у одговарајућем поретку. 
3 I. 41 Ако паралелограм има исту основицу са неким троуглом и ако леже између истих паралелних, онда је паралелограм двапут већи од троугла. 
4 V. 15 Делови стоје према својим једнакоструким мултиплумима у истој размери, ако се узму одговарајућим редом. 
5 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_41.HTML
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VI. 2 

 

 

 

Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од 

страна, та права сече остале стране пропорционално; и 

ако су стране троугла пресечене пропорционално, права 

што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој 

страници троугла. 

 

Заиста, нека је у троуглу АВ  повучена права Е паралелно 

B , једној од страна троугла.  

Тврдим да је B  према А као Е према ЕА. 

Повуку се BE, . 

 

 
 

Троугао B E је једнак троуглу Е јер они имају исте 

основице Е и између истих су паралелних Е, B  [I. 38]
1
. А 

троугао А Е је нешто друго. Како су сад једнаке величине 

према истој величини у истој размери [V.7]
2
, и троугао B Е 

је према троуглу А Е као троугао Е према троуглу А Е. 

 

ὰλ ηξηγώλνπ παξὰ κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ἀρζῇ ηηο εὐζεῖα, ἀλάινγνλ ηεκεῖ ηὰο ηνῦ 

ηξηγώλνπ πιεπξάο: θαὶ ἐὰλ αἱ ηνῦ ηξηγώλνπ πιεπξαὶ ἀλάινγνλ ηκεζῶζηλ, ἡ ἐπὶ ηὰο 

ηνκὰο ἐπηδεπγλπκέλε εὐζεῖα παξὰ ηὴλ ινηπὴλ ἔζηαη ηνῦ ηξηγώλνπ πιεπξάλ.  

 

Τξηγώλνπ γὰξ ηνῦ ΑΒΓ παξάιιεινο κηᾷ ηῶλ πιεπξῶλ ηῆ ΒΓ ἤρζσ ἡ ΓΔ: 

 ιέγσ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ. 

 πεδεύρζσζαλ γὰξ αἱ ΒΔ, ΓΓ. 

 

 
 

 Ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ΒΓΔ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΓΔ ηξηγώλῳ: ἐπὶ γὰξ ηο αὐηο βάζεώο ἐζηη ηο ΓΔ θαὶ 

ἐλ ηαῖο αὐηαῖο παξαιιήινηο ηαῖο ΓΔ, ΒΓ: ἄιιν δέ ηη ηὸ ΑΓΔ ηξίγσλνλ. ηὰ δὲ ἴζα πξὸο ηὸ 

                                                 
1
 I. 38 Троуглови са једнаким основицама између истих паралелних једнаки су један другом. 

2
 V. 7 Једнаке величине су према истој величини у истој размери и иста величина је према једнаким величинама у истој размери. 
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Али троугао B Е је према троуглу А Е као B  према А, 

пошто имају исту висину, нормалу спуштену из Е на АB, и 

односе се као основице [VI.1]
1
. Из истих разлога троугао Е 

је према троуглу А Е као Е према ЕА.  

 

И тако је В  према А, као што је Е према ЕА [V.11]
2
. 

 

Нека су сад стране АB и А  троугла АB  пресечене 

пропорционално, тј. да је B  према А као Е према ЕА, и 

нека је повучено Е.  

Тврдим да је права Е паралелна правој B . 

 

Заиста, на основу исте конструкције, пошто је B  према А 

као Е према ЕА, а B  према А као што троугао B Е према 

троуглу А Е, и Е је према ЕА као троугао Е према 

троуглу А Е [VI.1], закључујемо да је троугао B Е према 

троуглу А Е као троугао Е према троуглу А Е [V.11]. 

Према томе сваки од троуглова B Е и Е је у истој размери 

према А Е. Значи, дакле, троугао B Е једнак је троуглу Е 

[V.9]
3
. А при томе имају исту основицу Е. Како једнаки 

троуглови са истом основицом леже између истих 

паралелних [I.39]
4
, закључујемо да је Е паралелно B . 

 

На овај начин, ако је у троуглу повучена нека права 

паралелна једној од страна, та права сече остале стране 

пропорцоинално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна 

је преосталој страни троугла. А то је требало доказати. 

αὐηὸ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΒΓΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΔ [ ηξίγσλνλ ], 

νὕησο ηὸ ΓΓΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΔ ηξίγσλνλ. ἀιι' ὡο κὲλ ηὸ ΒΓΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ 

ΑΓΔ, νὕησο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ: ὑπὸ γὰξ ηὸ αὐηὸ ὕςνο ὄληα ηὴλ ἀπὸ ηνῦ Δ ἐπὶ ηὴλ ΑΒ 

θάζεηνλ ἀγνκέλελ πξὸο ἄιιειά εἰζηλ ὡο αἱ βάζεηο. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ὡο ηὸ ΓΓΔ ηξίγσλνλ 

πξὸο ηὸ ΑΓΔ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ:  

 

θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ. 

 

 Ἀιιὰ δὴ αἱ ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ πιεπξαὶ αἱ ΑΒ, ΑΓ ἀλάινγνλ ηεηκήζζσζαλ, ὡο ἡ ΒΓ πξὸο 

ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ, θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΓΔ:  

ιέγσ, ὅηη παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΓΔ ηῆ ΒΓ. 

 

 Τῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέλησλ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο 

ηὴλ ΔΑ, ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ηὸ ΒΓΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΔ ηξίγσλνλ, 

ὡο δὲ ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΑ, νὕησο ηὸ ΓΓΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΔ ηξίγσλνλ, θαὶ ὡο ἄξα ηὸ 

ΒΓΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΔ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΓΓΔ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΑΓΔ ηξίγσλνλ. 

ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΒΓΔ, ΓΓΔ ηξηγώλσλ πξὸο ηὸ ΑΓΔ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ. ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ 

ηὸ ΒΓΔ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΓΔ ηξηγώλῳ: θαί εἰζηλ ἐπὶ ηο αὐηο βάζεσο ηο ΓΔ. ηὰ δὲ ἴζα 

ηξίγσλα θαὶ ἐπὶ ηο αὐηο βάζεσο ὄληα θαὶ ἐλ ηαῖο αὐηαῖο παξαιιήινηο ἐζηίλ. παξάιιεινο 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΔ ηῆ ΒΓ. 

 

 ὰλ ἄξα ηξηγώλνπ παξὰ κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ἀρζῆ ηηο εὐζεῖα, ἀλάινγνλ ηεκεῖ ηὰο ηνῦ 

ηξηγώλνπ πιεπξάο: θαὶ ἐὰλ αἱ ηνῦ ηξηγώλνπ πιεπξαὶ ἀλάινγνλ ηκεζῶζηλ, ἡ ἐπὶ ηὰο ηνκὰο 

ἐπηδεπγλπκέλε εὐζεῖα παξὰ ηὴλ ινηπὴλ ἔζηαη ηνῦ ηξηγώλνπ πιεπξάλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 
 

                                                 
1 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
3 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 
4 1. 39 Једнаки троуглови са истом основицом и са исте њене стране леже између истих паралелних. 
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VI. 3 

 

 

Ако располовимо угао троугла и права што полови угао пресече 

и основицу онда су отсечци основице у истој размери као и две 

остале троуглове стране. И ако су отсечци основице у истој 

размери као и две остале троуглове стране, онда права повучена 

из темена ка деоној тачки полови угао троугла. 

 

Нека троугао буде АB  и нека права А  полови угао BА . 

Тврдим, да је B  према  као BА према А . 

 

Заиста, повуцимо кроз  праву Е паралелно са А и нека се 

продужење BА са њом сретне у тачки Е. 

 

 

 
Пошто су праве А , Е  паралелне, а права А  је трансверзала, угао 

А Е једнак је углу А  [I.29]
1
. Али по претпоставци је угао А  

једнак углу BА . И на тај начин је угао BА  једнак углу А Е. Даље, 

пошто су праве А , Е  паралелне, а права BАЕ трансверзала, 

спољашњи угао BА  једнак је унутрашњем углу АЕ  [I29]. А 

 

ὰλ ηξηγώλνπ ἡ γσλία δίρα ηκεζῇ, ἡ δὲ ηέκλνπζα ηὴλ γσλίαλ εὐζεῖα ηέκλῃ 

θαὶ ηὴλ βάζηλ, ηὰ ηῆο βάζεσο ηκήκαηα ηὸλ αὐηὸλ ἕμεη ιόγνλ ηαῖο ινηπαῖο ηνῦ 

ηξηγώλνπ πιεπξαῖο: θαὶ ἐὰλ ηὰ ηῆο βάζεσο ηκήκαηα ηὸλ αὐηὸλ ἔρῃ ιόγνλ 

ηαῖο ινηπαῖο ηνῦ ηξηγώλνπ πιεπξαῖο, ἡ ἀπὸ ηῆο θνξπθῆο ἐπὶ ηὴλ ηνκὴλ 

ἐπηδεπγλπκέλε εὐζεῖα δίρα ηεκεῖ ηὴλ ηνῦ ηξηγώλνπ γσλίαλ.  

 

Ἔζησ ηξίγσλνλ ηὸ ΑΒΓ, θαὶ ηεηκήζζσ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γσλία δίρα ὑπὸ ηο ΑΓ εὐζείαο: 

ιέγσ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ. 

 

 
 

 Ἤρζσ γὰξ δηὰ ηνῦ Γ ηῆ ΓΑ παξάιιεινο ἡ ΓΔ θαὶ δηαρζεῖζα ἡ ΒΑ ζπκπηπηέησ 

αὐηῆ θαηὰ ηὸ Δ. Καὶ ἐπεὶ εἰο παξαιιήινπο ηὰο ΑΓ, ΔΓ εὐζεῖα ἐλέπεζελ ἡ ΑΓ, ἡ 

                                                 
1
 1. 29 Ако права сече две паралелне праве, она гради унутрашње наизменичне углове једнаке, спољашњи угао једнак одговарајућем унутрашњем углу 

и два унутрашња угла са исте стране једнака двама правим угловима. 
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доказано је да је угао А Е једнак углу BА . Па према томе је и угао 

А Е једнак углу АЕ ; а тада је и страна АЕ једнака страни А  [I.6]
1
. 

И пошто је у троуглу B Е паралелно једној од страна Е  повучена 

права А , постоји пропорција: B  се односи према  као BА према 

АЕ, али је АЕ једнако А  [VI.2]
2
, па према томе је B  према  као 

BА према А . 

 

Нека је сад B  према  као BА према А  и нека је повучена права 

А . 

Тврдим, да права А  полови угао BА . 

 

Заиста, на основу исте конструкције, пошто је B  према  као BА 

према А , а B  према  као што BА према АЕ, а на основу тога што 

је у троуглу B Е повучена права А  паралелно Е  [VI.2] и према 

томе је BА према А  као BА према АЕ [V.11]
3
, закључујемо да је А  

једнако АЕ [V.9]
4
, те је и угао АЕ  једнак углу А Е [I.5]

5
. Али угао 

АЕ  је једнак спољашњем углу BА  [I.29], а угао А Е једнак је 

унакрсном углу А  [I.29], те је према томе угао BА  једнак углу 

А ; значи да права А  полови угао BА . 

 

На овај начин, ако располовимо угао троугла и права што полови 

угао пресече и основицу, онда су отсечци основице у истој размери 

као и две остале троуглове стране. И ако су отсечци основице у истој 

размери као и две остале троуглове стране, онда права повучена из 

темена ка деоној тачки полови угао троугла. А то је требало доказати. 

 

ἄξα ὑπὸ ΑΓΔ γσλία ἴζε ἐζηὶ ηῆ ὑπὸ ΓΑΓ. ἀιι' ἡ ὑπὸ ΓΑΓ ηῆ ὑπὸ ΒΑΓ ὑπόθεηηαη 

ἴζε: θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ἄξα ηῆ ὑπὸ ΑΓΔ ἐζηηλ ἴζε. πάιηλ, ἐπεὶ εἰο παξαιιήινπο ηὰο 

ΑΓ, ΔΓ εὐζεῖα ἐλέπεζελ ἡ ΒΑΔ, ἡ ἐθηὸο γσλία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ἴζε ἐζηὶ ηῆ ἐληὸο ηῆ 

ὑπὸ ΑΔΓ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΔ ηῆ ὑπὸ ΒΑΓ ἴζε: θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΔ ἄξα γσλία 

ηῆ ὑπὸ ΑΔΓ ἐζηηλ ἴζε: ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΑΔ πιεπξᾷ ηῆ ΑΓ ἐζηηλ ἴζε. θαὶ ἐπεὶ 

ηξηγώλνπ ηνῦ ΒΓΔ παξὰ κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ηὴλ ΔΓ ἦθηαη ἡ ΑΓ, ἀλάινγνλ ἄξα 

ἐζηὶλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΔ. ἴζε δὲ ἡ ΑΔ ηῆ ΑΓ: ὡο ἄξα 

ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ. 

 

 Ἀιιὰ δὴ ἔζησ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ 

ΑΓ: 

ιέγσ, ὅηη δίρα ηέηκεηαη ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γσλία ὑπὸ ηο ΑΓ εὐζείαο. 

 

Τῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέλησλ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΒΑ 

πξὸο ηὴλ ΑΓ, ἀιιὰ θαὶ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΔ: 

ηξηγώλνπ γὰξ ηνῦ ΒΓΔ παξὰ κίαλ ηὴλ ΔΓ ἦθηαη ἡ ΑΓ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ 

ΑΓ, νὕησο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΔ. ἴζε ἄξα ἡ ΑΓ ηῆ ΑΔ: ὥζηε θαὶ γσλία ἡ ὑπὸ ΑΔΓ 

ηῆ ὑπὸ ΑΓΔ ἐζηηλ ἴζε. ἀιι' ἡ κὲλ ὑπὸ ΑΔΓ ηῆ ἐθηὸο ηῆ ὑπὸ ΒΑΓ [ ἐζηηλ ] ἴζε, ἡ 

δὲ ὑπὸ ΑΓΔ ηῆ ἐλαιιὰμ ηῆ ὑπὸ ΓΑΓ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ἄξα ηῆ ὑπὸ ΓΑΓ 

ἐζηηλ ἴζε. ἡ ἄξα ὑπὸ ΒΑΓ γσλία δίρα ηέηκεηαη ὑπὸ ηο ΑΓ εὐζείαο. 

 

 ὰλ ἄξα ηξηγώλνπ ἡ γσλία δίρα ηκεζῆ, ἡ δὲ ηέκλνπζα ηὴλ γσλίαλ εὐζεῖα ηέκλῃ 

θαὶ ηὴλ βάζηλ, ηὰ ηο βάζεσο ηκήκαηα ηὸλ αὐηὸλ ἕμεη ιόγνλ ηαῖο ινηπαῖο ηνῦ 

ηξηγώλνπ πιεπξαῖο: θαὶ ἐὰλ ηὰ ηο βάζεσο ηκήκαηα ηὸλ αὐηὸλ ἔρῃ ιόγνλ ηαῖο 

ινηπαῖο ηνῦ ηξηγώλνπ πιεπξαῖο, ἡ ἀπὸ ηο θνξπθο ἐπὶ ηὴλ ηνκὴλ ἐπηδεπγλπκέλε 

εὐζεῖα δίρα ηέκλεη ηὴλ ηνῦ ηξηγώλνπ γσλίαλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1
 1. 6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 

2 VI. 2 Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од страна, та права сече остале стране пропорционално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој страници троугла. 
3 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
4 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 
5 I. 5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки 

међусобно. 
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VI. 4 

 

 

Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке 

углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже 

наспрам једнаких углова. 

 

Нека су троуглови АB  и Е са једнаким угловима, угао АВ  једнак углу 

Е, угао BА  углу Е и угао А  углу Е . 

 

Тврдим, да су код троуглова АB  и Е стране које образују једнаке углове 

пропорционалне и да једна другој одговарају баш оне стране што леже 

наспрам једнаких углова. 

 

Ставимо B  на исту праву са Е.  

 

 
 

Пошто је збир углова АB  и А  мањи од два права угла [I.17]
1
, а угао 

А  једнак углу Е , биће и збир углова АB  и Е  мањи од два права 

угла; па се тада BА и Е , продужене, сусрећу [I, Пост. 5]
2
. Нека оне буду 

продужене и нека се сусрећу у Z. 

 

Τῶλ ἰζνγσλίσλ ηξηγώλσλ ἀλάινγόλ εἰζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο 

γσλίαο θαὶ ὁκόινγνη αἱ ὑπὸ ηὰο ἴζαο γσλίαο ὑπνηείλνπζαη. 

 

Ἔζησ ἰζνγώληα ηξίγσλα ηὰ ΑΒΓ, ΓΓΔ ἴζελ ἔρνληα ηὴλ κὲλ ὑπὸ ΑΒΓ γσλίαλ 

ηῆ ὑπὸ ΓΓΔ, ηὴλ δὲ ὑπὸ ΒΑΓ ηῆ ὑπὸ ΓΓΔ θαὶ ἔηη ηὴλ ὑπὸ ΑΓΒ ηῆ ὑπὸ 

ΓΔΓ: 

 

ιέγσ, ὅηη ηῶλ ΑΒΓ, ΓΓΔ ηξηγώλσλ ἀλάινγόλ εἰζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο 

ἴζαο γσλίαο θαὶ ὁκόινγνη αἱ ὑπὸ ηὰο ἴζαο γσλίαο ὑπνηείλνπζαη.  

 

Κείζζσ γὰξ ἐπ' εὐζείαο ἡ ΒΓ ηῆ ΓΔ.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΑΓΒ γσλίαη δύν ὀξζῶλ ἐιάηηνλέο εἰζηλ, ἴζε δὲ ἡ ὑπὸ 

                                                 
1 I. 17 У сваком троуглу је збир двају углова, произвољно изабраних, мањи од два права угла. 
2 Постулат 5. Нека се претпостави да ће се, ако једна права у пресеку са другим двема образује са исте стране два унутрашња угла чији је збир мањи од два права угла, 

те две праве, бескрајно продужене, сећи и то са оне стране са које су ови углови мањи од два права. 
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И пошто је угао Е једнак углу АB , BZ и  су паралелне [I.28]
1
. Даље, 

пошто је угао А  једнак углу Е , паралелне су и А  и ZЕ [I.28]. Према 

томе је ZА  паралелограм. Због тога је ZА једнако , а А  једнако Z  

[I.34]
2
. И пошто је А  права повучена у троуглу ZБЕ паралелно страни ZЕ, 

односиће се BА према АZ као B  према Е [VI.2]
3
, а како је АZ једнако  

то је BА према  као B  према Е и, после промене реда АB према B  као 

 према Е [V.16]
4
. Даље, пошто су праве  и BZ паралелне, односиће се 

B  према Е као Z  према Е [VI.2], али Z  је једнака А , те је B  према 

Е као А  према Е и, после промене реда, B  према А као Е према Е  

[V.16]. Према томе је доказано да је АB према B  као  према Е, и да је 

B  према А као Е према Е , па према размери једнако удаљених BА 

према А  као  према Е [V.22]
5
. 

На овај начин, код троуглова са једнаким угловима су стране које образују 

једнаке углове пропорционалне и одговарају једна другој оне стране што 

леже наспрам једнаких углова. А то је требало доказати. 

 

ΑΓΒ ηῆ ὑπὸ ΓΔΓ, αἱ ἄξα ὑπὸ ΑΒΓ, ΓΔΓ δύν ὀξζῶλ ἐιάηηνλέο εἰζηλ: αἱ 

ΒΑ, ΔΓ ἄξα ἐθβαιιόκελαη ζπκπεζνῦληαη. ἐθβεβιήζζσζαλ θαὶ 

ζπκπηπηέησζαλ θαηὰ ηὸ Ε. Καὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΓΓΔ γσλία ηῆ ὑπὸ 

ΑΒΓ, παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΒΕ ηῆ ΓΓ. πάιηλ, ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ηῆ 

ὑπὸ ΓΔΓ, παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΑΓ ηῆ ΕΔ. παξαιιειόγξακκνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΕΑΓΓ: ἴζε ἄξα ἡ κὲλ ΕΑ ηῆ ΓΓ, ἡ δὲ ΑΓ ηῆ ΕΓ. θαὶ ἐπεὶ ηξηγώλνπ ηνῦ ΕΒΔ 

παξὰ κίαλ ηὴλ ΕΔ ἦθηαη ἡ ΑΓ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΕ, νὕησο ἡ 

ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ. ἴζε δὲ ἡ ΑΕ ηῆ ΓΓ: ὡο ἄξα ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ 

ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ, θαὶ ἐλαιιὰμ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ 

ΓΔ. πάιηλ, ἐπεὶ παξάιιειόο ἐζηηλ ἡ ΓΓ ηῆ ΒΕ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ 

ΓΔ, νὕησο ἡ ΕΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ. ἴζε δὲ ἡ ΕΓ ηῆ ΑΓ: ὡο ἄξα ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ 

ΓΔ, νὕησο ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ, θαὶ ἐλαιιὰμ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ 

ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΓ. ἐπεὶ νὖλ ἐδείρζε ὡο κὲλ ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ἡ ΓΓ 

πξὸο ηὴλ ΓΔ, ὡο δὲ ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΓ, δη' ἴζνπ 

ἄξα ὡο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ.  

 

Τῶλ ἄξα ἰζνγσλίσλ ηξηγώλσλ ἀλάινγόλ εἰζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο 

γσλίαο θαὶ ὁκόινγνη αἱ ὑπὸ ηὰο ἴζαο γσλίαο ὑπνηείλνπζαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 
 

                                                 
1 I. 28 Ако права која сече друге две праве гради са исте своје стране спољашњи угао једнак одговарајућем унутрашњем углу или два унутрашња угла са исте стране 

једнака двама правим угловима, ове две праве паралелне су. 
2 I. 34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 
3 VI. 2 Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од страна, та права сече остале стране пропорционално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој страници троугла.  
4 V. 16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 
5 V. 22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 

 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_34.HTML


 

ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ШЕСТА КЊИГА 
  

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
10 

VI. 5 

 

 

Ако два троугла имају пропорционалне стране, они имају и једнаке 

углове и једнаки углови леже наспрам одговарајућих страна. 

Нека два троугла АB  и ЕZ имају пропорционалне стране, да је АB 

према B  као Е према ЕZ, и B  према А као ЕZ према Z  и усто је 

BА према А  као Е  према .  

Тврдим, да троугао АB  има углове једнаке угловима троугла ЕZ и да 

троугли имају једнаке оне углове који се налазе наспрам одговарајућих 

страна, угао АB  углу ЕZ, угао B А углу ЕZ  и угао BА  углу Е . 

Заиста, конструишимо на правој ЕZ у њеним тачкама Е и Z угао ZЕH 

једнак углу АB  и угао ЕZH једнак углу А  [I.23]
1
;  

 

тада је и преостали угао код H једнак преосталом углу код А [I.32]
2
. 

Према томе троугли ЕHZ и АB  имају једнаке углове. Значи да су 

стране које образују једнаке углове троуглова АB  и ЕHZ 

 

ὰλ δύν ηξίγσλα ηὰο πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρῃ, ἰζνγώληα ἔζηαη ηὰ ηξίγσλα 

θαὶ ἴζαο ἕμεη ηὰο γσλίαο, ὑθ' ἃο αἱ ὁκόινγνη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ. 

Ἔζησ δύν ηξίγσλα ηὰ ΑΒΓ, ΓΔΕ ηὰο πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρνληα, ὡο κὲλ ηὴλ ΑΒ 

πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὴλ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ, ὡο δὲ ηὴλ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ηὴλ 

ΔΕ πξὸο ηὴλ ΕΓ, θαὶ ἔηη ὡο ηὴλ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ηὴλ ΔΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ.  

ιέγσ, ὅηη ἰζνγώληόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ θαὶ ἴζαο ἕμνπζη ηὰο 

γσλίαο, ὑθ' ἃο αἱ ὁκόινγνη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ, ηὴλ κὲλ ὑπὸ ΑΒΓ ηῆ ὑπὸ 

ΓΔΕ, ηὴλ δὲ ὑπὸ ΒΓΑ ηῆ ὑπὸ ΔΕΓ θαὶ ἔηη ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ ηῆ ὑπὸ ΔΓΕ.  

Σπλεζηάησ γὰξ πξὸο ηῆ ΔΕ εὐζείᾳ θαὶ ηνῖο πξὸο αὐηῆ ζεκείνηο ηνῖο Δ, Ε ηῆ κὲλ 

ὑπὸ ΑΒΓ γσλίᾳ ἴζε ἡ ὑπὸ ΕΔΖ, ηῆ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ ἴζε ἡ ὑπὸ ΔΕΖ: 

 

                                                 
1
 I. 23 Конструисати на датој правој у датој тачки на њој праволинијски угао једнак датом праволинијском углу. 

2
 I. 32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла 

једнаки су двама правим угловима. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_23.HTML
http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML
http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML
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пропорционалне и одговарају једне другој баш оне стране које леже 

наспрам једнаких углова [VI.4]
1
. На тај начин је АB према B  као HЕ 

према ЕZ. Али по претпоставци АB је према B  као Е према ЕZ, па на 

основу тога је Е према ЕZ као HЕ према ЕZ [V.11]
2
. Значи свака од 

дужи Е и HЕ је у истој размери према ЕZ, те је према томе Е једнако 

HЕ [V.9]
3
. Из истих разлога је и  једнако HZ. На тај начин пошто је 

Е једнако ЕH, а ЕZ је заједничко биће две дужи Е и ЕZ једнаке двема 

дужима HЕ, ЕZ. А основица  једнака је основици ZH. Те 

закључујемо да је угао ЕZ једнак углу HЕZ [I.8]
4
, троугао ЕZ једнак 

троуглу HЕZ, па и остали углови једнаки су осталим угловима, баш они 

што леже наспрам једнаких страна [I.4]
5
. На овај начин је угао Е 

једнак углу HZЕ и угао Е  углу ЕHZ. А пошто је угао ZЕ  једнак углу 

HЕZ, а угао HЕZ једнак углу АB , биће и угао АB  једнак углу ЕZ. Из 

истих разлога је и угао А  једнак углу ЕZ и угао код А једнак углу 

код . Дакле, троугли АB  и ЕZ имају једнаке углове. 

 

На овај начин, ако два троугла имају пропорционалне стране, они имају 

и једнаке углове и једнаки углови леже наспрам одговарајућих страна. 

А то је требало доказати. 

 ινηπὴ ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Α ινηπῆ ηῆ πξὸο ηῷ Ζ ἐζηηλ ἴζε. ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΔΖΕ [ ηξηγώλῳ ]. ηῶλ ἄξα ΑΒΓ, ΔΖΕ ηξηγώλσλ ἀλάινγόλ 

εἰζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο θαὶ ὁκόινγνη αἱ ὑπὸ ηὰο ἴζαο γσλίαο 

ὑπνηείλνπζαη: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, [ νὕησο ] ἡ ΖΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ. 

ἀιι' ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ὑπόθεηηαη ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ: ὡο ἄξα ἡ ΓΔ 

πξὸο ηὴλ ΔΕ, νὕησο ἡ ΖΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ. ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ΓΔ, ΖΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ 

ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ: ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΔ ηῆ ΖΔ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΓΕ ηῆ 

ΖΕ ἐζηηλ ἴζε. ἐπεὶ νὖλ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΓΔ ηῆ ΔΖ, θνηλὴ δὲ ἡ ΔΕ, δύν δὴ αἱ ΓΔ, ΔΕ 

δπζὶ ηαῖο ΖΔ, ΔΕ ἴζαη εἰζίλ: θαὶ βάζηο ἡ ΓΕ βάζεη ηῆ ΕΖ [ ἐζηηλ ] ἴζε: γσλία ἄξα 

ἡ ὑπὸ ΓΔΕ γσλίᾳ ηῆ ὑπὸ ΖΔΕ ἐζηηλ ἴζε, θαὶ ηὸ ΓΔΕ ηξίγσλνλ ηῷ ΖΔΕ ηξηγώλῳ 

ἴζνλ, θαὶ αἱ ινηπαὶ γσλίαη ηαῖο ινηπαῖο γσλίαηο ἴζαη, ὑθ' ἃο αἱ ἴζαη πιεπξαὶ 

ὑπνηείλνπζηλ. ἴζε ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ κὲλ ὑπὸ ΓΕΔ γσλία ηῆ ὑπὸ ΖΕΔ, ἡ δὲ ὑπὸ 

ΔΓΕ ηῆ ὑπὸ ΔΖΕ. θαὶ ἐπεὶ ἡ κὲλ ὑπὸ ΕΔΓ ηῆ ὑπὸ ΖΔΕ ἐζηηλ ἴζε, ἀιι' ἡ ὑπὸ 

ΖΔΕ ηῆ ὑπὸ ΑΒΓ, θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ ἄξα γσλία ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ ἐζηηλ ἴζε. δηὰ ηὰ αὐηὰ 

δὴ θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ηῆ ὑπὸ ΓΕΔ ἐζηηλ ἴζε, θαὶ ἔηη ἡ πξὸο ηῷ Α ηῆ πξὸο ηῷ Γ: 

ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ. 

 ὰλ ἄξα δύν ηξίγσλα ηὰο πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρῃ, ἰζνγώληα ἔζηαη ηὰ ηξίγσλα 

θαὶ ἴζαο ἕμεη ηὰο γσλίαο, ὑθ' ἃο αἱ ὁκόινγνη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                 
1
 VI. 4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких 

углова. 
2
 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 

3
 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 

4
 I. 8 Ако су у два троугла две стране једнаке двема одговарајућим странама другог, и основице им једнаке, морају бити једнаки и углови које образују једнаке стране. 

5
 I. 4 Ако су код два троугла две стране једног једнаке одговарајућим двема странама другог и ако су једнаки углови које образују једнаке стране, мора и основица 

бити једнака основици, један троугао мора бити једнак другом троуглу и остали углови морају бити једнаки осталим угловима и то одговарајући, наиме они који леже 

спрам једнаких страна. 



 

ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ШЕСТА КЊИГА 
  

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
12 

 
VI. 6 

 

 

Ако два троугла имају по један угао једнак и стране које образују 

једнаке углове пропорционалне троугли имају једнаке углове и 

једнаки су баш они углови који леже наспрам одговарајућих 

страна. 
 

Нека два троугла AB  и EZ имају по један угао једнак, угао BА  

једнак углу Е  и стране које образују тај угао пропорционалне, 

дакле BА се односи према А  као Е  према .  

Тврдим да троугли АB  и ЕZ имају једнаке углове и угао АB  

једнак је углу ЕZ, па и угао А  углу Е. 

Заиста, конструишимо на правој  у њеним тачкама  и Z угао Z Х, 

једнак сваком од углова BА  и Е  и угао  ZH једнак углу А  

[I.23]
1
.  

 

Тада је и преостали угао код B једнак преосталом углу код H [I.32]
1
. 

На овај начин троугли АB  и  имају једнаке углове. Због тога је 

 

ὰλ δύν ηξίγσλα κίαλ γσλίαλ κηᾷ γσλίᾳ ἴζελ ἔρῃ, πεξὶ δὲ ηὰο ἴζαο γσλίαο 

ηὰο πιεπξὰο ἀλάινγνλ, ἰζνγώληα ἔζηαη ηὰ ηξίγσλα θαὶ ἴζαο ἕμεη ηὰο γσλίαο, 

ὑθ' ἃο αἱ ὁκόινγνη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ. 

 Ἔζησ δύν ηξίγσλα ηὰ ΑΒΓ, ΓΔΕ κίαλ γσλίαλ ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ κηᾷ γσλίᾳ ηῆ ὑπὸ 

ΔΓΕ ἴζελ ἔρνληα, πεξὶ δὲ ηὰο ἴζαο γσλίαο ηὰο πιεπξὰο ἀλάινγνλ, ὡο ηὴλ ΒΑ πξὸο 

ηὴλ ΑΓ, νὕησο ηὴλ ΔΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ:  

ιέγσ, ὅηη ἰζνγώληόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ θαὶ ἴζελ ἕμεη ηὴλ ὑπὸ 

ΑΒΓ γσλίαλ ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ, ηὴλ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ ηῆ ὑπὸ ΓΕΔ.  

Σπλεζηάησ γὰξ πξὸο ηῆ ΓΕ εὐζείᾳ θαὶ ηνῖο πξὸο αὐηῆ ζεκείνηο ηνῖο Γ, Ε ὁπνηέξᾳ 

κὲλ ηῶλ ὑπὸ ΒΑΓ, ΔΓΕ ἴζε ἡ ὑπὸ ΕΓΖ, ηῆ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ ἴζε ἡ ὑπὸ ΓΕΖ:  

 

ινηπὴ ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Β γσλία ινηπῆ ηῆ πξὸο ηῷ Ζ ἴζε ἐζηίλ. Ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ 

ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΖΕ ηξηγώλῳ. ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, 

                                                 
1
 I. 23 Конструисати на датој правој у датој тачки на њој праволинијски угао једнак датом праволинијском углу. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_23.HTML
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BА према А  као H  према  [VI.4]
2
. А по претпоставци је BА 

према А  као Е  према . Те према томе је Е  према  као H  

према  [V.11]
3
. На тај начин је Е  једнако  [V.9]

4
, а  је 

заједничко. Две дужи Е  и  су једнаке двема дужима H  и . И 

угао Е  је једнак углу H . Према томе је и основица ЕZ једнака 

основици HZ, и троугао ЕZ је једнак троуглу H , и остали углови 

једнаки су осталим угловима, што леже наспрам једнаких страна 

[I.4]
5
. Према томе је угао  ZH једнак углу Е и угао  углу ЕZ. 

Али угао ZХ је једнак углу А ; и према томе је угао А  једнак 

углу Е. А по претпоставци је угао BА  једнак углу Е ; па према 

томе је и преостали угао код B једнак преосталом углу код Е [I.32]. И 

тако троугли АB  и ЕZ имају једнаке углове. 

На овај начин, ако два троугла имају по један угао једнак и стране 

које образују једнаке углове пропорционалне, троугли имају једнаке 

углове и једнаки су баш они углови који леже наспрам одговарајућих 

страна. А то је требало доказати 

νὕησο ἡ ΖΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ. ὑπόθεηηαη δὲ θαὶ ὡο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ἡ ΔΓ 

πξὸο ηὴλ ΓΕ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΔΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ, νὕησο ἡ ΖΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ. ἴζε ἄξα ἡ 

ΔΓ ηῆ ΓΖ: θαὶ θνηλὴ ἡ ΓΕ: δύν δὴ αἱ ΔΓ, ΓΕ δπζὶ ηαῖο ΖΓ, ΓΕ ἴζαη εἰζίλ: θαὶ 

γσλία ἡ ὑπὸ ΔΓΕ γσλίᾳ ηῆ ὑπὸ ΖΓΕ [ ἐζηηλ ] ἴζε: βάζηο ἄξα ἡ ΔΕ βάζεη ηῆ ΖΕ 

ἐζηηλ ἴζε, θαὶ ηὸ ΓΔΕ ηξίγσλνλ ηῷ ΖΓΕ ηξηγώλῳ ἴζνλ ἐζηίλ, θαὶ αἱ ινηπαὶ γσλίαη 

ηαῖο ινηπαῖο γσλίαηο ἴζαη ἔζνληαη, ὑθ' ἃο αἱ ἴζαη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ. ἴζε ἄξα 

ἐζηὶλ ἡ κὲλ ὑπὸ ΓΕΖ ηῆ ὑπὸ ΓΕΔ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΖΕ ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ. ἀιι' ἡ ὑπὸ ΓΕΖ ηῆ 

ὑπὸ ΑΓΒ ἐζηηλ ἴζε: θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ἄξα ηῆ ὑπὸ ΓΕΔ ἐζηηλ ἴζε. ὑπόθεηηαη δὲ θαὶ ἡ 

ὑπὸ ΒΑΓ ηῆ ὑπὸ ΔΓΕ ἴζε: θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Β ινηπῆ ηῆ πξὸο ηῷ Δ ἴζε 

ἐζηίλ: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ. 

 ὰλ ἄξα δύν ηξίγσλα κίαλ γσλίαλ κηᾷ γσλίᾳ ἴζελ ἔρῃ, πεξὶ δὲ ηὰο ἴζαο γσλίαο ηὰο 

πιεπξὰο ἀλάινγνλ, ἰζνγώληα ἔζηαη ηὰ ηξίγσλα θαὶ ἴζαο ἕμεη ηὰο γσλίαο, ὑθ' ἃο αἱ 

ὁκόινγνη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                                                                                                                                                                                         
1
 I. 32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла 

једнаки су двама правим угловима. 
2 VI. 4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких 

углова. 
3
 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 

4
 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 

5
 I. 4 Ако су код два троугла две стране једног једнаке одговарајућим двема странама другог и ако су једнаки углови које образују једнаке стране, мора и основица 

бити једнака основици, један троугао мора бити једнак другом троуглу и остали углови морају бити једнаки осталим угловима и то одговарајући, наиме они који леже 

спрам једнаких страна. 
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VI. 7 

 

Ако два троугла имају по једнак угао једнак и стране које образују 

друге углове пропорционалне, а сваки од преосталих углова је или 

мањи или не мањи од правог, троугли имају једнаке углове и то 

баш оне углове, чији су краци пропорционални. 

Нека два троугла АB  и ЕZ имају по један угао једнак, угао BА  

једнак углу Е  и стране које образују друге углове АB  и ЕZ 

пропорционалне, АB је према B  као Е према ЕZ, а од осталих углова 

при  и Z нека, прво, сваки буде мањи од правог.  

Тврдим, да троугли АB  и ЕZ имају једнаке углове, наиме угао АB  

једнак је углу ЕZ и преостали угао код  једнак је углу код Z. 

 

Заиста, ако углови АB  и ЕZ нису једнаки, један је од њих већи. Нека 

буде већи угао АB , па конструишимо на правој АB и то код њене 

тачке B угао АBH једнак углу ЕZ [I.23]
1
.Пошто је угао код А једнак 

ὰλ δύν ηξίγσλα κίαλ γσλίαλ κηᾷ γσλίᾳ ἴζελ ἔρῃ, πεξὶ δὲ ἄιιαο γσλίαο ηὰο 

πιεπξὰο ἀλάινγνλ, ηῶλ δὲ ινηπῶλ ἑθαηέξαλ ἅκα ἤηνη ἐιάζζνλα ἢ κὴ 

ἐιάζζνλα ὀξζῆο, ἰζνγώληα ἔζηαη ηὰ ηξίγσλα θαὶ ἴζαο ἕμεη ηὰο γσλίαο, πεξὶ 

ἃο ἀλάινγόλ εἰζηλ αἱ πιεπξαί.  

Ἔζησ δύν ηξίγσλα ηὰ ΑΒΓ, ΓΔΕ κίαλ γσλίαλ κηᾷ γσλίᾳ ἴζελ ἔρνληα ηὴλ ὑπὸ 

ΒΑΓ ηῆ ὑπὸ ΔΓΕ, πεξὶ δὲ ἄιιαο γσλίαο ηὰο ὑπὸ ΑΒΓ, ΓΔΕ ηὰο πιεπξὰο 

ἀλάινγνλ, ὡο ηὴλ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὴλ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ, ηῶλ δὲ ινηπῶλ 

ηῶλ πξὸο ηνῖο Γ, Ε πξόηεξνλ ἑθαηέξαλ ἅκα ἐιάζζνλα ὀξζο:  

ιέγσ, ὅηη ἰζνγώληόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ, θαὶ ἴζε ἔζηαη ἡ 

ὑπὸ ΑΒΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ, θαὶ ινηπὴ δεινλόηη ἡ πξὸο ηῷ Γ ινηπῆ ηῆ πξὸο ηῷ 

Ε ἴζε.  

 

Δἰ γὰξ ἄληζόο ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ, κία αὐηῶλ κείδσλ ἐζηίλ. 

ἔζησ κείδσλ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ. θαὶ ζπλεζηάησ πξὸο ηῆ ΑΒ εὐζείᾳ θαὶ ηῷ πξὸο αὐηῆ 

                                                 
1 I. 23 Конструисати на датој правој у датој тачки на њој праволинијски угао једнак датом праволинијском углу. 
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углу код , а и углови АBХ и ЕZ су једнаки, и преостали угао АHБ 

једнак је преосталом углу Е [I.32]
1
. Према томе троугли АHБ и ЕZ 

имају једнаке углове. На тај начин АB је према BH као што Е према 

ЕZ [VI.4]
2
. А по претпоставци Е је према ЕZ као АB према B . Према 

томе је АB у истој размери према свакој од страна B  и BH [V.11]
3
, што 

значи да је B  једнако BH [V.9]
4
. Па и угао код  једнак је углу BH  

[I.5]
5
. Али по претпоставци је, угао код  мањи од правог, те значи и 

угао BH  је мањи од правог, па према томе је суседни му угао АHБ 

већи од правог [I.13]
6
. А доказано је да је он једнак углу код Z, те је 

према томе и угао Z већи од правог. А по претпоставци је он мањи од 

правог, што је апсурдно. Према томе угао АB  није неједнак углу ЕZ. 

Значи, он је једнак. Угао код А је такође једнак углу код , па према 

томе и преостали угао код  једнак је углу код Z [I.32]. На овај начин 

троугли АB  и ЕZ имају једнаке углове. Претпоставимо даље да 

ниједан од углова код  и Z није мањи од правог. Заиста, помоћу исте 

конструкције и на сличан начин се доказује да је B  једнако BH. На тај 

начин је угао код  једнак углу BH  [I.5]. Угао код  није мањи од 

правог; па према томе није мањи од правог ни угао BH . На тај начин 

троугао BH  има два угла који нису мањи од правог, а то је немогуће 

[I.17]
7
. Значи угао BH  није неједнак углу ЕZ, он је једнак. А угао код 

А је једнак углу код . Па према томе је и преостли угао код  једнак 

углу код Z [I.32], те тако троугли АB  и ЕZ имају једнаке углове. 

На овај начин, ако два троугла имају по један угао једнак и стране које 

образују друге углове пропорционалне, а сваки од преосталих углова је 

ζεκείῳ ηῷ Β ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ γσλίᾳ ἴζε ἡ ὑπὸ ΑΒΖ. Καὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ κὲλ Α 

γσλία ηῆ Γ, ἡ δὲ ὑπὸ ΑΒΖ ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ, ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΖΒ ινηπῆ ηῆ ὑπὸ 

ΓΕΔ ἐζηηλ ἴζε. ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΖ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ. ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΖ, νὕησο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ. ὡο δὲ ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ, 

[ νὕησο ] ὑπόθεηηαη ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ: ἡ ΑΒ ἄξα πξὸο ἑθαηέξαλ ηῶλ ΒΓ, ΒΖ 

ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ: ἴζε ἄξα ἡ ΒΓ ηῆ ΒΖ. ὥζηε θαὶ γσλία ἡ πξὸο ηῷ Γ γσλίᾳ 

ηῆ ὑπὸ ΒΖΓ ἐζηηλ ἴζε. ἐιάηησλ δὲ ὀξζο ὑπόθεηηαη ἡ πξὸο ηῷ Γ: ἐιάηησλ ἄξα 

ἐζηὶλ ὀξζο θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΖΓ: ὥζηε ἡ ἐθεμο αὐηῆ γσλία ἡ ὑπὸ ΑΖΒ κείδσλ 

ἐζηὶλ ὀξζο. θαὶ ἐδείρζε ἴζε νὖζα ηῆ πξὸο ηῷ Ε: θαὶ ἡ πξὸο ηῷ Ε ἄξα κείδσλ 

ἐζηὶλ ὀξζο. ὑπόθεηηαη δὲ ἐιάζζσλ ὀξζο: ὅπεξ ἐζηὶλ ἄηνπνλ. νὐθ ἄξα ἄληζόο 

ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ: ἴζε ἄξα. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ πξὸο ηῷ Α ἴζε ηῆ 

πξὸο ηῷ Γ: θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Γ ινηπῆ ηῆ πξὸο ηῷ Ε ἴζε ἐζηίλ. ἰζνγώληνλ 

ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ. Ἀιιὰ δὴ πάιηλ ὑπνθείζζσ ἑθαηέξα 

ηῶλ πξὸο ηνῖο Γ, Ε κὴ ἐιάζζσλ ὀξζο: ιέγσ πάιηλ, ὅηη θαὶ νὕησο ἐζηὶλ 

ἰζνγώληνλ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ. Τῶλ γὰξ αὐηῶλ 

θαηαζθεπαζζέλησλ ὁκνίσο δείμνκελ, ὅηη ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῆ ΒΖ: ὥζηε θαὶ γσλία 

ἡ πξὸο ηῷ Γ ηῆ ὑπὸ ΒΖΓ ἴζε ἐζηίλ. νὐθ ἐιάηησλ δὲ ὀξζο ἡ πξὸο ηῷ Γ: νὐθ 

ἐιάηησλ ἄξα ὀξζο νὐδὲ ἡ ὑπὸ ΒΖΓ. ηξηγώλνπ δὴ ηνῦ ΒΖΓ αἱ δύν γσλίαη δύν 

ὀξζῶλ νὔθ εἰζηλ ἐιάηηνλεο: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα πάιηλ ἄληζόο ἐζηηλ ἡ 

ὑπὸ ΑΒΓ γσλία ηῆ ὑπὸ ΓΔΕ: ἴζε ἄξα. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ πξὸο ηῷ Α ηῆ πξὸο ηῷ Γ 

ἴζε: ινηπὴ ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Γ ινηπῆ ηῆ πξὸο ηῷ Ε ἴζε ἐζηίλ. ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΓΔΕ ηξηγώλῳ. 

 ὰλ ἄξα δύν ηξίγσλα κίαλ γσλίαλ κηᾷ γσλίᾳ ἴζελ ἔρῃ, πεξὶ δὲ ἄιιαο γσλίαο ηὰο 

πιεπξὰο ἀλάινγνλ, ηῶλ δὲ ινηπῶλ ἑθαηέξαλ ἅκα ἐιάηηνλα ἢ κὴ ἐιάηηνλα 

                                                 
1 I. 32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки 

су двама правим угловима. 
2 VI. 4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких 

углова. 
3 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
4 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 
5 I. 5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки 

међусобно. 
6 I. 13 Ако права повучена над правом образује углове, морају ти углови бити или оба прави или образовати заједно два права угла. 
7 I. 17 У сваком троуглу је збир двају углова, произвољно изабраних, мањи од два права угла. 
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или мањи или не мањи од правог, троугли имају једнаке углове и то 

баш оне углове чији су краци пропорционални. А то је требало 

доказати. 

ὀξζο, ἰζνγώληα ἔζηαη ηὰ ηξίγσλα θαὶ ἴζαο ἕμεη ηὰο γσλίαο, πεξὶ ἃο ἀλάινγόλ 

εἰζηλ αἱ πιεπξαί: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VI. 8 

 

 

Ако је у правоуглом троуглу из правог угла повучена нормала на 

основицу, троугли уз нормалу слични су целом троуглу и међу 

собом. 

 

Заиста, пошто су углови BА  и А  једнаки, јер је сваки прав, а 

углови АB  и АB  код B заједнички за оба троугла, а преостали угао 

А  једнак је преосталом углу BА  [I.32]
1
.  

Због тога се B , наспрам правог угла троугла АB , односи према BА, 

што лежи наспрам правог угла троугла АB , као АB, наспрам угла 

код  троугла АB , према B , што лежи наспрам једнаког угла BА  

троугла АB , а и као што је А  према А , што лежи наспрам угла 

код B, који је заједнички за оба троугла [VI.4]
2
. Према томе троугли 

АБ  и АБ  имају једнаке углове и стране које образују једнаке 

углове пропорционалне. А то значи да је троугао АB  сличан троуглу 

АB  [VI, Деф. 1].  

Исто тако се доказује да је троугао А  сличан троуглу АB . Према 

томе је сваки од троуглова АB  и А  сличан целом троуглу АB . 

А тврдим још и да су троугли АB  и А  слични и међу собом. 

Заиста, пошто је прав угао B А једнак правом углу А , а доказано 

 

ὰλ ἐλ ὀξζνγσλίῳ ηξηγώλῳ ἀπὸ ηῆο ὀξζῆο γσλίαο ἐπὶ ηὴλ βάζηλ θάζεηνο 

ἀρζῇ, ηὰ πξὸο ηῇ θαζέηῳ ηξίγσλα ὅκνηά ἐζηη ηῷ ηε ὅιῳ θαὶ ἀιιήινηο.  

 

Ἔζησ ηξίγσλνλ ὀξζνγώληνλ ηὸ ΑΒΓ ὀξζὴλ ἔρνλ ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ γσλίαλ, θαὶ ἤρζσ 

ἀπὸ ηνῦ Α ἐπὶ ηὴλ ΒΓ θάζεηνο ἡ ΑΓ: ιέγσ, ὅηη ὅκνηόλ ἐζηηλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΒΓ, 

ΑΓΓ ηξηγώλσλ ὅιῳ ηῷ ΑΒΓ θαὶ ἔηη ἀιιήινηο. πεὶ γὰξ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ηῆ 

ὑπὸ ΑΓΒ: ὀξζὴ γὰξ ἑθαηέξα: θαὶ θνηλὴ ηῶλ δύν ηξηγώλσλ ηνῦ ηε ΑΒΓ θαὶ ηνῦ 

ΑΒΓ ἡ πξὸο ηῷ Β, ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ινηπῆ ηῆ ὑπὸ ΒΑΓ ἐζηηλ ἴζε: 

 ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΒΓ ηξηγώλῳ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΒΓ 

ὑπνηείλνπζα ηὴλ ὀξζὴλ ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ πξὸο ηὴλ ΒΑ ὑπνηείλνπζαλ ηὴλ ὀξζὴλ 

ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ, νὕησο αὐηὴ ἡ ΑΒ ὑπνηείλνπζα ηὴλ πξὸο ηῷ Γ γσλίαλ ηνῦ 

ΑΒΓ ηξηγώλνπ πξὸο ηὴλ ΒΓ ὑπνηείλνπζαλ ηὴλ ἴζελ ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ ηνῦ ΑΒΓ 

                                                 
1 I. 32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки су двама правим 

угловима. 
2 VI. 4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких углова. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML
http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_32.HTML


 

ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ШЕСТА КЊИГА 
  

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
18 

је да је угао BА  једнак углу код , према томе и преостали угао код 

B је једнак углу А  [I.32], троугли АB , и А  имају једнаке 

углове. Због тога се страна B  троугла АB , наспрам угла BА , 

односи према страни А троугла А , наспрам угла код , који је 

једнак углу BА , као иста страна А  троугла АB , наспрам угла код 

B, према , наспрам угла А  троугла А , једнаког углу код B, и 

још као BА према А  наспрам правих углова [VI.4]. Тако је троугао 

АB  сличан троуглу А  [VI, Деф. 1]
1
. 

 

На овај начин, ако је у правоуглом троуглу из правог угла повучена 

нормала на основицу, троугли уз нормалу слични су целом троуглу и 

међу собом. [А то је требало доказати.] 

Последица 

Из овог је јасно, да ако је у правоуглом троуглу из правог угла 

повучена нормала на основицу, онда је повучена (нормала) средња 

пропорционала отсечака основице. А то је и требало доказати. [Сем 

тога је страна, што лежи уз један отсечак основице, средња 

пропорционала основице и тог отсечка.] 

 

ηξηγώλνπ, θαὶ ἔηη ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΑΓ ὑπνηείλνπζαλ ηὴλ πξὸο ηῷ Β γσλίαλ θνηλὴλ 

ηῶλ δύν ηξηγώλσλ. ηὸ ΑΒΓ ἄξα ηξίγσλνλ ηῷ ΑΒΓ ηξηγώλῳ ἰζνγώληόλ ηέ ἐζηη θαὶ 

ηὰο πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο πιεπξὰο ἀλάινγνλ ἔρεη.  

ὅκνηνλ ἄξα [ ἐζηὶ ] ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΒΓ ηξηγώλῳ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη 

θαὶ ηῷ ΑΓΓ ηξηγώλῳ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ: ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΑΒΓ, ΑΓΓ 

[ ηξηγώλσλ ] ὅκνηόλ ἐζηηλ ὅιῳ ηῷ ΑΒΓ. Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ἀιιήινηο ἐζηὶλ ὅκνηα ηὰ 

ΑΒΓ, ΑΓΓ ηξίγσλα. πεὶ γὰξ ὀξζὴ ἡ ὑπὸ ΒΓΑ ὀξζῆ ηῆ ὑπὸ ΑΓΓ ἐζηηλ ἴζε, ἀιιὰ 

κὴλ θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ηῆ πξὸο ηῷ Γ ἐδείρζε ἴζε, θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ πξὸο ηῷ Β ινηπῆ ηῆ 

ὑπὸ ΓΑΓ ἐζηηλ ἴζε: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΓΓ ηξηγώλῳ. ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ἡ ΒΓ ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ ὑπνηείλνπζα ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ ηνῦ 

ΑΓΓ ηξηγώλνπ ὑπνηείλνπζαλ ηὴλ πξὸο ηῷ Γ ἴζελ ηῆ ὑπὸ ΒΑΓ, νὕησο αὐηὴ ἡ ΑΓ 

ηνῦ ΑΒΓ ηξηγώλνπ ὑπνηείλνπζα ηὴλ πξὸο ηῷ Β γσλίαλ πξὸο ηὴλ ΓΓ ὑπνηείλνπζαλ 

ηὴλ ὑπὸ ΓΑΓ ηνῦ ΑΓΓ ηξηγώλνπ ἴζελ ηῆ πξὸο ηῷ Β, θαὶ ἔηη ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ 

ὑπνηείλνπζαη ηὰο ὀξζάο: ὅκνηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΓΓ ηξηγώλῳ. 

 ὰλ ἄξα ἐλ ὀξζνγσλίῳ ηξηγώλῳ ἀπὸ ηο ὀξζο γσλίαο ἐπὶ ηὴλ βάζηλ θάζεηνο 

ἀρζῆ, ηὰ πξὸο ηῆ θαζέηῳ ηξίγσλα ὅκνηά ἐζηη ηῷ ηε ὅιῳ θαὶ ἀιιήινηο [ ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη ].  

Πόξηζκα θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη ἐὰλ ἐλ ὀξζνγσλίῳ ηξηγώλῳ ἀπὸ ηο ὀξζο 

ἐπὶ ηὴλ βάζηλ θάζεηνο ἀρζῆ, ἡ ἀρζεῖζα ηῶλ ηο βάζεσο ηκεκάησλ κέζε ἀλάινγόλ 

ἐζηηλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη [ θαὶ ἔηη ηο βάζεσο θαὶ ἑλὸο ὁπνηνπνῦλ ηῶλ ηκεκάησλ ἡ 

πξὸο ηῷ ηκήκαηη πιεπξὰ κέζε ἀλάινγόλ ἐζηηλ ]. 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI, Деф. 1 Праволинијске слике су сличне, ако су им углови појединачно једнаки и краци једнаких углова пропорционални. 
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VI. 9 

 

 

Од дате дужи отсећи тражени део. 

Нека је дата дуж АB. Треба од АB отсећи трaжени део. 

Нека се тражи трећи део. Повуцимо кроз тачку А 

праву  под произвољним углом према АB, узмимо на 

А  произвољну тачку , конструишимо Е и Е  

једнаке А  [I.3]
1
, спојимо B са  и кроз  повуцимо 

праву  паралелну са B  [I.31]
2
. 

 

Пошто је сад у троуглу АB  повучена права Z  

паралелно једној од његових страна B , постоји 

пропорција:  према А као BZ према ZА [VI.2]
3
. 

Али  је двоструко А, па је и BZ двоструко ZА, а 

BА је троструко АZ. 

На овај начин је од дате дужи АB отсечен трећи део 

АZ. А то је требало извести. 

 

Τῆο δνζείζεο εὐζείαο ηὸ πξνζηαρζὲλ κέξνο ἀθειεῖλ. 

Ἔζησ ἡ δνζεῖζα εὐζεῖα ἡ ΑΒ:  

δεῖ δὴ ηο ΑΒ ηὸ πξνζηαρζὲλ κέξνο ἀθειεῖλ. πηηεηάρζσ δὴ ηὸ ηξίηνλ. [ θαὶ ] δηήρζσ ηηο ἀπὸ ηνῦ 

Α εὐζεῖα ἡ ΑΓ γσλίαλ πεξηέρνπζα κεηὰ ηο ΑΒ ηπρνῦζαλ: θαὶ εἰιήθζσ ηπρὸλ ζεκεῖνλ ἐπὶ ηο ΑΓ 

ηὸ Γ, θαὶ θείζζσζαλ ηῆ ΑΓ ἴζαη αἱ ΓΔ, ΔΓ. θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΒΓ, θαὶ δηὰ ηνῦ Γ παξάιιεινο αὐηῆ 

ἤρζσ ἡ ΓΕ. 

 

πεὶ νὖλ ηξηγώλνπ ηνῦ ΑΒΓ παξὰ κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ηὴλ ΒΓ ἦθηαη ἡ ΕΓ, ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο 

ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΒΕ πξὸο ηὴλ ΕΑ. δηπι δὲ ἡ ΓΓ ηο ΓΑ: δηπι ἄξα θαὶ ἡ ΒΕ ηο ΕΑ: 

ηξηπι ἄξα ἡ ΒΑ ηο ΑΕ.  

Το ἄξα δνζείζεο εὐζείαο ηο ΑΒ ηὸ ἐπηηαρζὲλ ηξίηνλ κέξνο ἀθῄξεηαη ηὸ ΑΕ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

                                                 
1 I. 3 Ако су дате две неједнаке дужи, на већу пренети дуж једнаку мањој. 
2 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
3 VI. 2 Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од страна, та права сече остале стране пропорционално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој страници троугла. 
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VI. 10 

 

Дату неподељену дуж поделити слично датој подељеној дужи. 

Нека је АB дата неподељена дуж, а дуж А  подељена тачкама  и Е;  

поставимо их тако да образују произвољан угао и спојимо  са B, па 

кроз тачке  и Е повуцимо  и ЕH паралелно B , а кроз  праву К 

паралелно АB [I.31]
1
. 

 

Како је свака од слика Z  и  паралелограм, па је  једнако ZH и 

К једнако HB [I.34]
2
. А пошто је у троуглу К  права Е повучена 

паралелно страни К , биће Е према Е  као К  према . Али је К  

једнако BH, а  једнако HZ. Према томе се Е односи према Е  као 

BH према HZ [VI.2].  

Даље, пошто је у троуглу АHЕ права Z  повучена паралелно страни 

HЕ, то је Е  према А као HZ према ZА [VI.2]
3
. А доказано је да је Е 

 

Τὴλ δνζεῖζαλ εὐζεῖαλ ἄηκεηνλ ηῇ δνζείζῃ ηεηκεκέλῃ ὁκνίσο ηεκεῖλ. 

Ἔζησ ἡ κὲλ δνζεῖζα εὐζεῖα ἄηκεηνο ἡ ΑΒ, ἡ δὲ ηεηκεκέλε ἡ ΑΓ θαηὰ ηὰ Γ, Δ 

ζεκεῖα, θαὶ θείζζσζαλ ὥζηε γσλίαλ ηπρνῦζαλ πεξηέρεηλ, θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΓΒ, 

θαὶ δηὰ ηῶλ Γ, Δ ηῆ ΒΓ παξάιιεινη ἤρζσζαλ αἱ ΓΕ, ΔΖ, δηὰ δὲ ηνῦ Γ ηῆ ΑΒ 

παξάιιεινο ἤρζσ ἡ ΓΘΚ. 

 

Παξαιιειόγξακκνλ ἄξα ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΕΘ, ΘΒ: ἴζε ἄξα ἡ κὲλ ΓΘ ηῆ ΕΖ, 

ἡ δὲ ΘΚ ηῆ ΖΒ. θαὶ ἐπεὶ ηξηγώλνπ ηνῦ ΓΚΓ παξὰ κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ηὴλ ΚΓ 

εὐζεῖα ἦθηαη ἡ ΘΔ, ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΓ, νὕησο ἡ ΚΘ 

                                                 
1 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
2 I. 34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 
3 VI. 2 Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од страна, та права сече остале стране пропорционално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој страници троугла. 

http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/EUKLID01_T_34.HTML
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према Е  као BH према HZ. Према томе је Е према Е  као BH према 

HZ, те и Е  према А, као HZ према ZА. 

На овај начин, дата неподељена дуж АB је подељена слично датој 

подељеној дужи. А то је требало извести. 

 

 

πξὸο ηὴλ ΘΓ. ἴζε δὲ ἡ κὲλ ΚΘ ηῆ ΒΖ, ἡ δὲ ΘΓ ηῆ ΖΕ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΔ πξὸο 

ηὴλ ΔΓ, νὕησο ἡ ΒΖ πξὸο ηὴλ ΖΕ.  

πάιηλ, ἐπεὶ ηξηγώλνπ ηνῦ ΑΖΔ παξὰ κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ηὴλ ΖΔ ἦθηαη ἡ ΕΓ, 

ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΔΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΖΕ πξὸο ηὴλ ΕΑ. ἐδείρζε 

δὲ θαὶ ὡο ἡ ΓΔ πξὸο ηὴλ ΔΓ, νὕησο ἡ ΒΖ πξὸο ηὴλ ΖΕ: ἔζηηλ ἄξα ὡο κὲλ ἡ ΓΔ 

πξὸο ηὴλ ΔΓ, νὕησο ἡ ΒΖ πξὸο ηὴλ ΖΕ, ὡο δὲ ἡ ΔΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΖΕ 

πξὸο ηὴλ ΕΑ. 

 Ἡ ἄξα δνζεῖζα εὐζεῖα ἄηκεηνο ἡ ΑΒ ηῆ δνζείζῃ εὐζείᾳ ηεηκεκέλῃ ηῆ ΑΓ 

ὁκνίσο ηέηκεηαη: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 
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VI. 11 

 

 

 

За две дате дужи наћи трећу пропорционалу. 

 

Нека B  и А  буду две дате дужи; 

конструишимо од њих произвољан угао.  

Треба наћи за BА и А  трећу пропорционалу.  

Продужимо их ка тачкама  и Е и конструишимо B  једнако А  

[I.3]
1
, па спојимо тачке B и  и кроз  повуцимо праву Е паралелну 

B  [I.31]
2
. 

 

 

Пошто је сад у троуглу А Е права B  повучена паралелно једној од 

 

Δύν δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ ηξίηελ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ. 

Ἔζησζαλ αἱ δνζεῖζαη [ δύν εὐζεῖαη ] αἱ ΒΑ, ΑΓ θαὶ θείζζσζαλ γσλίαλ πεξηέρνπζαη 

ηπρνῦζαλ. 

δεῖ δὴ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ ηξίηελ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ. 

ἐθβεβιήζζσζαλ γὰξ ἐπὶ ηὰ Γ, Δ ζεκεῖα, θαὶ θείζζσ ηῆ ΑΓ ἴζε ἡ ΒΓ, θαὶ 

ἐπεδεύρζσ ἡ ΒΓ, 

 

 θαὶ δηὰ ηνῦ Γ παξάιιεινο αὐηῆ ἤρζσ ἡ ΓΔ. πεὶ νὖλ ηξηγώλνπ ηνῦ ΑΓΔ παξὰ 

κίαλ ηῶλ πιεπξῶλ ηὴλ ΓΔ ἦθηαη ἡ ΒΓ, ἀλάινγόλ ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, 

                                                 
1 I. 3 Ако су дате две неједнаке дужи, на већу пренети дуж једнаку мањој. 
2 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
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страна Е, постоји пропорција: АB према B  као А  према Е 

[VI.2]
1
. А B  је једнако А . Па је према томе АB према А  као А  

према Е. 

На овај начин је за две дате дужи АB и А  одређена трећа 

пропорционала Е. А то је требало извести. 

 

νὕησο ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ. ἴζε δὲ ἡ ΒΓ ηῆ ΑΓ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΑΓ, 

νὕησο ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΔ.  

Γύν ἄξα δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ ηῶλ ΑΒ, ΑΓ ηξίηε ἀλάινγνλ αὐηαῖο πξνζεύξεηαη ἡ 

ΓΔ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI. 2 Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од страна, та права сече остале стране пропорционално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој страници троугла. 
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VI. 12 

 

 

За три дате дужи наћи четврту пропорционалу. 

 

Нека су дате три дужи А, B, .  

Треба за А, B,  наћи четврту пропорционалу. 

Конструишимо две праве, Е и , тако да образују 

произвољан угао Е . Одмеримо  једнако А, HЕ 

једнако B и још  једнако . Спојимо H са  и кроз 

Е повуцимо ЕZ паралелно H  [I.31]
1
. 

 

Пошто је сад у троуглу ЕZ права H  повучена 

паралелно ЕZ, односиће се  према HЕ као  

према  [VI.2]
2
. Али је  једнако А, HЕ једнако B 

и  једнако , те је А према B као  према . 

На овај начин је за три дужи А, B,  конструисана 

четврта пропорционала . А то је требало извести. 

 

Τξηῶλ δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ ηεηάξηελ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ. 

Ἔζησζαλ αἱ δνζεῖζαη ηξεῖο εὐζεῖαη αἱ Α, Β, Γ:  

δεῖ δὴ ηῶλ Α, Β, Γ ηεηάξηελ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ. 

 θθείζζσζαλ δύν εὐζεῖαη αἱ ΓΔ, ΓΕ γσλίαλ πεξηέρνπζαη [ ηπρνῦζαλ ] ηὴλ ὑπὸ ΔΓΕ: θαὶ θείζζσ ηῆ 

κὲλ Α ἴζε ἡ ΓΖ, ηῆ δὲ Β ἴζε ἡ ΖΔ, θαὶ ἔηη ηῆ Γ ἴζε ἡ ΓΘ: θαὶ ἐπηδεπρζείζεο ηο ΖΘ παξάιιεινο 

αὐηῆ ἤρζσ δηὰ ηνῦ Δ ἡ ΔΕ. 

 

πεὶ νὖλ ηξηγώλνπ ηνῦ ΓΔΕ παξὰ κίαλ ηὴλ ΔΕ ἦθηαη ἡ ΖΘ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΖ πξὸο ηὴλ ΖΔ, νὕησο 

ἡ ΓΘ πξὸο ηὴλ ΘΕ. ἴζε δὲ ἡ κὲλ ΓΖ ηῆ Α, ἡ δὲ ΖΔ ηῆ Β, ἡ δὲ ΓΘ ηῆ Γ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ 

Β, νὕησο ἡ Γ πξὸο ηὴλ ΘΕ.  

Τξηῶλ ἄξα δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ ηῶλ Α, Β, Γ ηεηάξηε ἀλάινγνλ πξνζεύξεηαη ἡ ΘΕ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

                                                 
1 I. 31 Кроз дату тачку повући праву линију паралелну датој правој. 
2 VI. 2 Ако је у троуглу повучена нека права паралелна једној од страна, та права сече остале стране пропорционално; и ако су стране троугла пресечене 

пропорционално, права што спаја пресечне тачке паралелна је преосталој страници троугла. 
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VI. 13 

 

 
За две дате дужи наћи средњу пропорционалу. 

Нека су дате две дужи АB и B .  

Треба за АB и B  наћи средњу пропорционалу. 

Поставимо их (узастопце) на правој, нацртајмо над 

А  полукруг А , повуцимо кроз тачку B праву 

B  управно на А  и спојимо  са А и са . 

 

 
 

Пошто је угао А  у полукругу, он је прав 

[III.31]
1
. А како је у правоуглом троуглу А  из 

правог угла повучена нормала  на основицу,  

је средња пропорционала између отсечака 

основице АB и B  [VI.8, Последица]
2
. 

 

На овај начин је за две дате праве АB и B  

конструисана средња пропорционала . А то је и 

требало извести. 

 

 

Δύν δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ κέζελ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ. 

Ἔζησζαλ αἱ δνζεῖζαη δύν εὐζεῖαη αἱ ΑΒ, ΒΓ:  

δεῖ δὴ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζελ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ.  

Κείζζσζαλ ἐπ' εὐζείαο, θαὶ γεγξάθζσ ἐπὶ ηο ΑΓ ἡκηθύθιηνλ ηὸ ΑΓΓ, θαὶ ἤρζσ ἀπὸ ηνῦ Β ζεκείνπ ηῆ 

ΑΓ εὐζείᾳ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΒΓ, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΓ, ΓΓ. 

 

 
 

πεὶ ἐλ ἡκηθπθιίῳ γσλία ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΑΓΓ, ὀξζή ἐζηηλ. θαὶ ἐπεὶ ἐλ ὀξζνγσλίῳ ηξηγώλῳ ηῷ ΑΓΓ ἀπὸ 

ηο ὀξζο γσλίαο ἐπὶ ηὴλ βάζηλ θάζεηνο ἦθηαη ἡ ΓΒ, ἡ ΓΒ ἄξα ηῶλ ηο βάζεσο ηκεκάησλ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ κέζε ἀλάινγόλ ἐζηηλ.  

Γύν ἄξα δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζε ἀλάινγνλ πξνζεύξεηαη ἡ ΓΒ: ὅπεξ ἔδεη πνηζαη. 

 

                                                 
1 III. 31 У кругу је угао у полукругу прав, угао у кружном отсечку већем од полукруга мањи од правог, а у отсечку мањем од полукруга већи од правог; и угао отсечка 

већег од полукруга је већи од правог, а угао отсечка мањег од полукруга мањи од правог.  
2 VI. 8, Последица Aко је у правоуглом троуглу из правог угла повучена нормала на основицу, онда је повучена (нормала) средња пропорционала отсечака основице. 

[Сем тога је страна, што лежи уз један отсечак основице, средња пропорционала основице и тог отсечка.] 
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VI. 14 

 

 

Код једнаких паралелограма са једнаким угловима стране које 

образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; а и 

паралелограми са једнаким угловима и обрнуто пропорционално 

странама који образују једнаке углове једнаки су. 

 

Нека су АB и B  једнаки паралелограми са једнаким угловима код B;  

конструишимо на истој правој  и BЕ, па ће и ZB, BH бити на истој 

правој [I.14]
1
. 

 

Тврдим да су код паралелограма АB и B  стране које образују једнаке 

углове обрнуто пропорционалне, наиме да се  односи према BЕ као 

HB према BZ. 

Заиста допунимо слику паралелограмом ZЕ. Пошто је сад паралелограм 

АB једнак паралелограму B , а ZЕ је неки други (паралелограм), 

односиће се АB према ZЕ као B  према ZЕ[V.7]
2
. Али је АB према као 

 

Τῶλ ἴζσλ ηε θαὶ ἰζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ 

αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο: θαὶ ὧλ ἰζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ 

ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο, ἴζα ἐζηὶλ ἐθεῖλα. 

Ἔζησ ἴζα ηε θαὶ ἰζνγώληα παξαιιειόγξακκα ηὰ ΑΒ, ΒΓ ἴζαο ἔρνληα ηὰο πξὸο 

ηῷ Β γσλίαο,  

θαὶ θείζζσζαλ ἐπ' εὐζείαο αἱ ΓΒ, ΒΔ: ἐπ' εὐζείαο ἄξα εἰζὶ θαὶ αἱ ΕΒ, ΒΖ. 

 

ιέγσ, ὅηη ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο, 

                                                 
1 I. 14 Ако ма са којом правом, у истој тачки на њој, две друге праве са различитих страна прве праве граде суседне углове, који заједно образују два права угла, те две 

праве морају се налазити у истој правој. 
2 V. 7 Једнаке величине су према истој величини у истој размери и иста величина је према једнаким величинама у истој размери. 
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 према BЕ [VI.1]
1
, а B  према ZЕ као HB према BZ [VI.1]. Према 

томе је и  према BЕ као HB према BZ [V.11]
2
. На тај начин стране 

паралелограма АB и B  које образују једнаке углове су обрнуто 

пропорционалне. 

Нека је сад  према BЕ као HB према BZ. Тврдим да је паралелограм 

АB једнак паралелограму B . 

Заиста, пошто се  односи према BЕ као HB према BZ, а  је према 

BЕ као паралелограм АB према паралелограму ZЕ [VI.1], и HB је према 

BZ као паралелограм B  према паралелограму ZЕ [VI.1], па је стога и 

АB према ZЕ као B  према ZЕ [V.11]. Одавде следује да је 

паралелограм АB једнак паралелограму B  [V.9]
3
. 

На овај начин, код једнаких паралелограма са једнаким угловима 

стране које образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; а и 

паралелограми са једнаким угловима и обрнуто пропорционалним 

странама које образују једнаке углове једнаки су. А то је требало 

доказати. 

ηνπηέζηηλ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕησο ἡ ΖΒ πξὸο ηὴλ ΒΕ.  

Σπκπεπιεξώζζσ γὰξ ηὸ ΕΔ παξαιιειόγξακκνλ. ἐπεὶ νὖλ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΒ 

παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΒΓ παξαιιεινγξάκκῳ, ἄιιν δέ ηη ηὸ ΕΔ, ἔζηηλ ἄξα ὡο 

ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΕΔ, νὕησο ηὸ ΒΓ πξὸο ηὸ ΕΔ. ἀιι' ὡο κὲλ ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΕΔ, 

νὕησο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, ὡο δὲ ηὸ ΒΓ πξὸο ηὸ ΕΔ, νὕησο ἡ ΖΒ πξὸο ηὴλ ΒΕ: 

θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕησο ἡ ΖΒ πξὸο ηὴλ ΒΕ. ηῶλ ἄξα ΑΒ, ΒΓ 

παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο. Ἀιιὰ δὴ 

ἔζησ ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕησο ἡ ΖΒ πξὸο ηὴλ ΒΕ: ιέγσ, ὅηη ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒ παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΒΓ παξαιιεινγξάκκῳ. πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ ΓΒ 

πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕησο ἡ ΖΒ πξὸο ηὴλ ΒΕ, ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕησο 

ηὸ ΑΒ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΕΔ παξαιιειόγξακκνλ, ὡο δὲ ἡ ΖΒ πξὸο 

ηὴλ ΒΕ, νὕησο ηὸ ΒΓ παξαιιειόγξακκνλ πξὸο ηὸ ΕΔ παξαιιειόγξακκνλ, θαὶ 

ὡο ἄξα ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΕΔ, νὕησο ηὸ ΒΓ πξὸο ηὸ ΕΔ: ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒ 

παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΒΓ παξαιιεινγξάκκῳ.  

Τῶλ ἄξα ἴζσλ ηε θαὶ ἰζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ 

αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο: θαὶ ὧλ ἰζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ 

αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο, ἴζα ἐζηὶλ ἐθεῖλα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
3 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 
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VI. 15 

 

 

Код једнаких троуглова са по једним једнаким углом стране 

које образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; и 

троугли са по једним једнаким углом са обрнуто 

пропорционалним странама које образују те углове једнаки су. 

 

Нека су АB , А Е два троугла са по једнаким угловима BА  и 

АЕ.  

Тврдим да су стране које образују једнаке углове троуглова АB  и 

А Е обрнуто пропорционалне, тј. А се односи према А  као ЕА 

према АB. 

Заиста, конструишимо на истој правој А и А ,  

 

тада ће и права ЕА бити на истој правој са АB [I.14]
1
; и спојимо B 

са . 

Пошто је сад троугао АB  једнак троуглу А Е, а BА  неки други 

 

Τῶλ ἴζσλ θαὶ κίαλ κηᾷ ἴζελ ἐρόλησλ γσλίαλ ηξηγώλσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ 

πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο: θαὶ ὧλ κίαλ κηᾷ ἴζελ ἐρόλησλ γσλίαλ 

ηξηγώλσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο, ἴζα ἐζηὶλ ἐθεῖλα.  

Ἔζησ ἴζα ηξίγσλα ηὰ ΑΒΓ, ΑΓΔ κίαλ κηᾷ ἴζελ ἔρνληα γσλίαλ ηὴλ ὑπὸ ΒΑΓ ηῆ ὑπὸ 

ΓΑΔ:  

ιέγσ, ὅηη ηῶλ ΑΒΓ, ΑΓΔ ηξηγώλσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο 

γσλίαο, ηνπηέζηηλ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ ΓΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ἡ ΔΑ πξὸο ηὴλ ΑΒ.  

Κείζζσ γὰξ ὥζηε ἐπ' εὐζείαο εἶλαη ηὴλ ΓΑ ηῆ ΑΓ:  

 

ἐπ' εὐζείαο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΔΑ ηῆ ΑΒ. θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΒΓ. 

 πεὶ νὖλ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΓΔ ηξηγώλῳ, ἄιιν δέ ηη ηὸ ΒΑΓ, ἔζηηλ 

                                                 
1 I. 14 Ако ма са којом правом, у истој тачки на њој, две друге праве са различитих страна прве праве граде суседне углове, који заједно образују два права угла, те две 

праве морају се налазити у истој правој. 
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(троугао), онда се троугао АB односи према троуглу BА  као 

троугао ЕА  према троуглу BА  [V.7]
1
. Али је АB према BА  као 

А према А  [VI.1]
2
, и ЕА  према BА  као ЕА према АB [VI.1]. 

Према томе је и А према А  као ЕА према АB [V.11]
3
. На тај 

начин стране троуглова АB  и А Е које образују једнаке углове 

обрнуто су пропорционалне. 

Нека сад стране троуглова АB  и А Е буду обрнуто 

пропорционалне, тј. нека се А односи према А  као ЕА према АB.  

Тврдим да је троугао АB  једнак троуглу А Е. 

Заиста, спојимо поново B са , па како се А односи према А  као 

ЕА према АB, а А је према А  као што троугао АB  према 

троуглу BА  [VI.1], то је троугао АB  према троуглу BА  као 

троугао ЕА  према троуглу BА  [V.11]. Према томе је сваки од 

АB  и ЕА  према истом BА  у истој размери, што значи да је 

троугао АB  једнак троуглу ЕА  [V.9]
4
. 

На овај начин, код једнаких троуглова са по једним једнаким углом 

стране које образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; и 

троугли са по једним једнаким углом са обрнуто пропорционалним 

странама које образују те углове једнаки су. А то је требало 

доказати. 

ἄξα ὡο ηὸ ΓΑΒ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΒΑΓ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΔΑΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ 

ΒΑΓ ηξίγσλνλ. ἀιι' ὡο κὲλ ηὸ ΓΑΒ πξὸο ηὸ ΒΑΓ, νὕησο ἡ ΓΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, ὡο δὲ 

ηὸ ΔΑΓ πξὸο ηὸ ΒΑΓ, νὕησο ἡ ΔΑ πξὸο ηὴλ ΑΒ. θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΓΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, 

νὕησο ἡ ΔΑ πξὸο ηὴλ ΑΒ. ηῶλ ΑΒΓ, ΑΓΔ ἄξα ηξηγώλσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ 

αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο. 

 Ἀιιὰ δὴ ἀληηπεπνλζέησζαλ αἱ πιεπξαὶ ηῶλ ΑΒΓ, ΑΓΔ ηξηγώλσλ, θαὶ ἔζησ ὡο ἡ ΓΑ 

πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ἡ ΔΑ πξὸο ηὴλ ΑΒ:  

ιέγσ, ὅηη ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΓΔ ηξηγώλῳ. 

πηδεπρζείζεο γὰξ πάιηλ ηο ΒΓ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΓΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ἡ ΔΑ πξὸο 

ηὴλ ΑΒ, ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΓΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΒΑΓ 

ηξίγσλνλ, ὡο δὲ ἡ ΔΑ πξὸο ηὴλ ΑΒ, νὕησο ηὸ ΔΑΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΒΑΓ ηξίγσλνλ, 

ὡο ἄξα ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ ΒΑΓ ηξίγσλνλ, νὕησο ηὸ ΔΑΓ ηξίγσλνλ πξὸο ηὸ 

ΒΑΓ ηξίγσλνλ. ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΑΒΓ, ΔΑΓ πξὸο ηὸ ΒΑΓ ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ. 

ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓ [ ηξίγσλνλ ] ηῷ ΔΑΓ ηξηγώλῳ.  

Τῶλ ἄξα ἴζσλ θαὶ κίαλ κηᾷ ἴζελ ἐρόλησλ γσλίαλ ηξηγώλσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ 

πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο: θαὶ ὧλ κίαλ κηᾷ ἴζελ ἐρόλησλ γσλίαλ ηξηγώλσλ 

ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο, ἐθεῖλα ἴζα ἐζηίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 V. 7 Једнаке величине су према истој величини у истој размери и иста величина је према једнаким величинама у истој размери. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 V. 11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
4 V. 9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 
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VI. 16 
 

 

Ако су четири дужи пропорционалне, правоугаоник обухваћен 

крајњим (дужима) једнак је правоугаонику обухваћеном 

средњима (дужима); и ако је правоугаоник, обухваћен 

крајњим, једнак правоугаонику обухваћеном средњим, те 

четири дужи су пропорционалне. 

Нека су четири дужи АB, , Е, Z пропорционалне, односиће се АB 

према  као Е према Z.  

Тврдим, да је правоугаоник обухваћен дужима АB и Z једнак 

правоугаонику обухваћеном дужима  и Е. 

Заиста, повуцимо кроз тачке А и  праве АH и  управно на праве 

АB и  и одмеримо АH једнако Z,  једнако Е и допунимо 

паралелограме BH и . 

 

Како је АB према  као Е према Z, а Е је једнако  и Z једнако 

АH, то је и АB према  као  према АH. Према томе су код 

паралелограма BH и  стране које образују једнаке углове 

обрнуто пропорционалне. Али паралелограми са једнаким 

 

ὰλ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ κέζσλ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγσλίῳ: θἂλ ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ἄθξσλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ᾖ ηῷ ὑπὸ ηῶλ κέζσλ πεξηερνκέλῳ 

ὀξζνγσλίῳ, αἱ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ἔζνληαη. 

 Ἔζησζαλ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ αἱ ΑΒ, ΓΓ, Δ, Ε, ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο 

ἡ Δ πξὸο ηὴλ Ε:  

ιέγσ, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, Ε πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, Δ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγσλίῳ.  

Ἤρζσζαλ [ γὰξ ] ἀπὸ ηῶλ Α, Γ ζεκείσλ ηαῖο ΑΒ, ΓΓ εὐζείαηο πξὸο ὀξζὰο αἱ ΑΖ, 

ΓΘ, θαὶ θείζζσ ηῆ κὲλ Ε ἴζε ἡ ΑΓ, ηῆ δὲ Δ ἴζε ἡ ΓΘ. θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὰ ΒΖ, 

ΓΘ παξαιιειόγξακκα.  

 

Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ Δ πξὸο ηὴλ Ε, ἴζε δὲ ἡ κὲλ Δ ηῆ ΓΘ, ἡ 

δὲ Ε ηῆ ΑΖ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΓΘ πξὸο ηὴλ ΑΖ. ηῶλ ΒΖ, 
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угловима, чије су стране које образују јенаке углове обрнуто 

пропорционалне, једнаки су [VI.14]
1
. Према томе паралелограм BH 

једнак је паралелограму . Али је BH правоугаоник обухваћен 

дужима АB и Z , јер је АH једнако Z, а  је правоугаоник 

обухваћен дужима  и Е, јер је  једнако Е. Према томе је 

правоугаоник са АB и Z једнак правоугаонику са  и Е. 

Нека је сад правоугаоник са АB и Z једнак правоугаонику са  и 

Е.  

Тврдим да су ове четири дужи пропорционалне, то јест АB према 

 као Е према Z. 

Заиста, на основу исте конструкције, пошто је (правоугаоник) са 

АB и Z једнак (правоугаонику) са  и Е, а (правоугаоник) са АB и 

Z је BH, јер је АH једнако Z, и (правоугаоник) са  и Е је , јер 

је  једнако Е, то је (правоугаоник) BH једнак (правоугаонику) 

; а имају и једнаке углове. А код једнаких паралелограма са 

једнаким угловима су стране које образују једнаке углове обрнуто 

пропорционалне [VI.14]. Према томе је АB према  као  према 

АH; али је  једнако Е и АH једнако Z, што значи да је АB према 

 као Е према Z. 

На овај начин, ако су четири дужи пропорционалне, правоугаоник 

обухваћен крајњим (дужима) једнак је правоугаонику обухваћеном 

средњим (дужима); и ако је правоугаоник, обухваћен крајњим, 

једнак правоугаонику обухваћеном средњим, те четири дужи су 

пропорционалне. А то је требало доказати. 

ΓΘ ἄξα παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο. ὧλ 

δὲ ἰζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο, 

ἴζα ἐζηὶλ ἐθεῖλα: ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΒΖ παξαιιειόγξακκνλ ηῷ ΓΘ 

παξαιιεινγξάκκῳ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΒΖ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, Ε: ἴζε γὰξ ἡ ΑΖ ηῆ Ε: ηὸ δὲ 

ΓΘ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, Δ: ἴζε γὰξ ἡ Δ ηῆ ΓΘ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, Ε πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, Δ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγσλίῳ. 

 Ἀιιὰ δὴ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, Ε πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἔζησ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, Δ 

πεξηερνκέλῳ ὀξζνγσλίῳ:  

ιέγσ, ὅηη αἱ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ἔζνληαη, ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ Δ 

πξὸο ηὴλ Ε.  

Τῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέλησλ, ἐπεὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, Ε ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ 

ΓΓ, Δ, θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, Ε ηὸ ΒΖ: ἴζε γάξ ἐζηηλ ἡ ΑΖ ηῆ Ε: ηὸ δὲ ὑπὸ 

ηῶλ ΓΓ, Δ ηὸ ΓΘ: ἴζε γὰξ ἡ ΓΘ ηῆ Δ: ηὸ ἄξα ΒΖ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΓΘ. θαί ἐζηηλ 

ἰζνγώληα. ηῶλ δὲ ἴζσλ θαὶ ἰζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ 

αἱ πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ ΓΘ πξὸο ηὴλ ΑΖ. 

ἴζε δὲ ἡ κὲλ ΓΘ ηῆ Δ, ἡ δὲ ΑΖ ηῆ Ε: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕησο ἡ Δ 

πξὸο ηὴλ Ε. 

ὰλ ἄξα ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ κέζσλ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγσλίῳ: θἂλ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

ἄθξσλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ᾖ ηῷ ὑπὸ ηῶλ κέζσλ πεξηερνκέλῳ 

ὀξζνγσλίῳ, αἱ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ἔζνληαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 
 

 

 

                                                 
1
 VI. 14 Код једнаких паралелограма са једнаким угловима стране које образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; а и паралелограми са једнаким угловима и 

обрнуто пропорционално странама који образују једнаке углове једнаки су. 
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VI. 17 
 

 

Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен 

крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је 

правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 

Нека су три дужи А, B,  пропорционалне, дакле се А односи према B 

као B према .  

Тврдим да је правоугаоник обухваћен са А и  једнак квадрату над B. 

 

Одмеримо  једнако B. 

Пошто је А према B као B према , а B је једнако , то је и А према B 

као  према . Али ако су четири дужи пропорционалне, биће 

правоугаоник обухваћен крајњим једнак правоугаонику са средњим 

[VI.16]
1
. Па је према томе правоугаоник са А и  једнак правоугаонику 

са B и . Али правоугаоник са B и  је квадрат над B, јер је B једнако . 

На тај начин је правоугаоник са А и  једнак квадрату над B. 

Нека је сад правоугаоник са А и  једнак квадрату над B.  

Тврдим да се А односи према B као B према . 

Заиста, на основу исте конструкције, пошто је правоугаоник са А и  

једнак квадрату над B, а квадрат над B је једнак правоугаонику са B и 

, јер је B једнако , биће правоугаоник са А и  једнак правоугаонику 

 

ὰλ ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο κέζεο ηεηξαγώλῳ: θἂλ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

ἄθξσλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ᾖ ηῷ ἀπὸ ηῆο κέζεο ηεηξαγώλῳ, αἱ 

ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ἔζνληαη. 

Ἔζησζαλ ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ αἱ Α, Β, Γ, ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Β πξὸο 

ηὴλ Γ:  

ιέγσ, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, Γ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηο Β 

ηεηξαγώλῳ.  

 

Κείζζσ ηῆ Β ἴζε ἡ Γ.  

Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Β πξὸο ηὴλ Γ, ἴζε δὲ ἡ Β ηῆ Γ, ἔζηηλ 

                                                 
1 VI. 16 Ако су четири дужи пропорционалне, правоугаоник обухваћен крајњим (дужима) једнак је правоугаонику обухваћеном средњима (дужима); и ако је 

правоугаоник, обухваћен крајњим, једнак правоугаонику обухваћеном средњим, те четири дужи су пропорционалне. 
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са B и . Али ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак 

правоугаонику обухваћеном средњим, четири дужи су пропорционалне 

[VI.16]. Према томе је А према B као  према ; како је B једнако , то 

је А према B као B према . 

На овај начин, ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник 

обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је 

правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом дужи, 

три дужи су пропорционалне. А то је требало доказати. 

ἄξα ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Γ. ἐὰλ δὲ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ 

ὦζηλ, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ πεξηερόκελνλ [ ὀξζνγώληνλ ] ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ 

κέζσλ πεξηερνκέλῳ ὀξζνγσλίῳ. ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ Α, Γ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ Β, 

Γ. ἀιιὰ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ ηὸ ἀπὸ ηο Β ἐζηηλ: ἴζε γὰξ ἡ Β ηῆ Γ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ 

Α, Γ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηο Β ηεηξαγώλῳ. 

Ἀιιὰ δὴ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, Γ ἴζνλ ἔζησ ηῷ ἀπὸ ηο Β:  

ιέγσ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Β πξὸο ηὴλ Γ.  

Τῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέλησλ, ἐπεὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, Γ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηο 

Β, ἀιιὰ ηὸ ἀπὸ ηο Β ηὸ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ ἐζηηλ: ἴζε γὰξ ἡ Β ηῆ Γ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ 

Α, Γ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ. ἐὰλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ ἴζνλ ᾖ ηῷ ὑπὸ ηῶλ 

κέζσλ, αἱ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγόλ εἰζηλ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, 

νὕησο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Γ. ἴζε δὲ ἡ Β ηῆ Γ: ὡο ἄξα ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Β πξὸο 

ηὴλ Γ. 

ὰλ ἄξα ηξεῖο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ πεξηερόκελνλ 

ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηο κέζεο ηεηξαγώλῳ: θἂλ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἴζνλ ᾖ ηῷ ἀπὸ ηο κέζεο ηεηξαγώλῳ, αἱ ηξεῖο εὐζεῖαη 

ἀλάινγνλ ἔζνληαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 


