EYKINAOBHUN EJEMEHTHA

IMTPUJIO3U 3A HACTABY ¥V KOJUMA CY KOPUIIREHM EJIEKTPOHCKU 3AITMCHU ITPEBOJJA AKAJEMUKA AHTOHA BUJIMMOBHWRA
KOIJE JE IIPUPEMO [TPO®. JIP 30PAH JIYUMR' U HAJCTAPUJE CAUYBAHE I'PUKE BEP3UJE EJIEMEHATA ITO3HATE 1 KAO E8882

“... Kako o Toj mpercraBuu, Tako 0 CBaKoj, y CBUX 13 Kibura
EnemeHaTa Halla3uMo Cazipykaj palldlameH Ha IeCT AeJIOBa.
Jenuno yxomuko he Herzie HeKH Of THX JeJIoBa OMTH HeroTpebaH
Mohu he ce U30CTaBUTH, aly IIPBH, METH U IECTH HUKAI. [1] Na datoj duzi sagraditi ravnostran trougao.
.."“(Munomr Panojunh Ommra matemaTnka — MaremaTtuka 2] Neka bude AB data duz.
Erunra, Meconoramuje u Crape I'puke MaremaTnuku dakyiarer

beorpan, qururtanHo uzname

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)).

Pretstavka 1.

3aTuM ce IeNoBU 03HAYABAjy M ONHUCYjy Ha cienehn HauuH:

[1] IIpernocTaBKka NcKa3UBaba CTABA I/I€ Ce KaxkKe
LITA je 1aTo, a ITa ce Tpaxu (Protasis)

[2] U3narame (excrio3uiyja), MpeacTaBibame
onpeheHor nrKa, reoMeTpHjcke GUrype, 00eIexeHor
onpehernm cnosuma (ekthesis)

[3] OnmpehuBame (nerepMuHanuja) oHOTa MITO TPEda

Slika 21
[3] Treba sagraditi ravnostran trougao na duzi AB (sl. 21).
[4] Iz sredista A razmakom AB opisimo krug BG'D (postulat 3) i, sem toga, iz sredista
B razmakom BA opisimo krug AGE i iz tacke G gde se krugovi nzajamno seku povucimo

ypamuTH ca JukoM u3nokenum y [2] (diorismos) do AiB duzi GA i GB (postulat 1).

[4] Koncrpykuuja (rpabheme) kojom Tpeda sorpaauty [5] Kako je, naime, tacka A srediste kruga BG'D, duz AG je jednaka duzi AB (definicija
JIaTH JIMK y CBPXy nokasa (Kataskeue) 15), zatim, kako je tacka B srediste kruga AGE, duz BG je jednaka duzi BA. Dokazano
[5] dokas3 (apdeixis) je pak da je duz GA jednaka duzi AB, dakle, svaka od duzi GA i GB jednaka je duzi
[6] 3aksbyuax (SUmpersma) AB, no ono §to je necem jednako, jednako je medu sobom (aksioma 1). Dakle, duz G'A je

jednaka duzi G B, dakle, tri duzi GA, AB, BG jednake su medu sobom.
[6] Dakle, trougao ABG je ravnostran (definicija 24) i sagraden na datoj duzi AB, sto

U ToKOM palndiambHuBama MPeTcTaBky 1mo [IpoKiIycy y TeKCTY Koju . o1
je trebalo uraditi.

cienu oarosapajyhu nemosu he ce u3aBajatu 60jaMa OHAKO Kako
j€ y JIMCTH KOja HEMOCPEIHO MPETXOAU MPECTaBILEHO.

! http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Llenosut Tekct ce caza uysa y Bodleian 6uénnorenn, Oxford University)
Y oBom npuJory je nat ynopeanu tekcr Ha cprickoMm (IIpeBox Antyna Buiimmosuha) u rpuxom jesuxy (Heiberg).



EYK/IMJOBU EJIEMEHTHU

CEJIMA KIbUT' A

KIbUT' A VII

Ipono3unmje

1. Ako cy nara aBa HejeqHaka Opoja rma npH y3acTOIHOM Oy3UMakby Marber of Beher octatak
He GrBa Mepa MPEeIXOJHOT, KOjH CMO Oy3MMaJlH, 0K Taj OCTaTaK He MOCTaHE jeJHaK
jenuHUIM, Ta cy 1Ba O6poja MehycoOHO mpocTu.

2. 3a 1Ba 6poja koju HuCcy MehycoOHO npoctr Hahu BUXOBY HajBehy 3ajeIHUYKY Mepy.
Iocnenuna

Opnaspe je jacHo a ako Opoj Mepu 1Ba Opoja, OH MepH U BbUXOBY 3ajeIHHUKY HajBehy Mepy. A
TO je Tpedasio JoKa3aTH.

3. 3a Tpu nara Opoja koju Hucy MehycoOHO npocTr Hahu BUXOBY HajBehy 3ajeqHUUKY Mepy.
4, Caku Opoj je WK JIe0 WM JCTIOBH O] CBAKOT APYror 0poja, Mamu oJ Beher.

5. Ako jenau O6poj YHHU €0 APYror Opoja U HeKH APYTrd OpOj YMHU MCTH €0 HEKOT APYror
Opoja, oHaa 1 30Mp NMPBUX OpojeBa YMHM UCTH J€0 30Mpa Apyrux Opojera, Kao MojeAnHu Opoj
T10j€AMHOT.

6. Ako jenaun Opoj YHHU AENOBE APYror 6poja U HEKH APYru Opoj YHHH UCTE IEeTIOBE HEKOT
Ipyror 0poja, oHza 1 30up NpBHUX OpPOjeBa YMHHU KCTE JIeNioBe 30upa Ipyrux Opojea Kao
TOjeANHHI OPOj OJ1 TT0jESIMHOT.

7. Axo je jenan O6poj HCTH [€0 APYyror Opoja KakaB je U yMarHJjIal IpBOr 6poja Ae0 yMamHoua
Ipyror 0poja, OHJIa je ¥ OCTaTaK MpBOr Opoja UCTH JIe0 OcTaTKa Apyror opoja.

8. Ako jeman Opoj YMHM MCTE JICNIOBE IPYyror Opoja Kao IITO YMambHIiIall MPBOT Opoja YHHU
JIeJIOBE yMamHoma Apyror Opoja, OHa 1 OCTaTaK HPBOT OpOja YMHUH MCTE JIEIOBE OCTAaTKa
npyror opoja.

9. Ako je jenan Opoj aeo apyror 6poja, a Tpehu Opoj UCTH [ieo YeTBpor Opoja, OH/A je U, TociIe
nepMyTaije, IpBu OPOj UCTH A€0 WK UCTH AenoBH Tpeher 6poja kao u aApyru 6poj 4eTpTor.
10. Axo jeman Opoj YHHH JeTI0Be Ipyror Opoja, a Tpehu Opoj YHMHU HCTE JEI0BE YeTBPTOT
Opoja, onza he mocne mepMyTanyje, IeIOBH WIH €0 IPBOT of Tpeher Opoj Outu jexHKH
JIeNIOBUMA WJIM JICNTy IPYTOT OJ] YeTBpTOr Opoja.

11. Axo je ieo 6poj mpema ApyroM mesoM Opojy Kao yMamHIIal IpBor Opoja IpeMa yMamHOIy
Ipyror 6poja, OHZa je U 0cTaTak IPBOT Opoja mpeMa OCTaTKy Apyror 6poja kao 1eo Opoj npema
1esoM Opojy.

12. Ako ©MaMo MPOM3BOJFHO OPO]j IPOMOPIHOHATHIX OpOjeBa, KOjH ce CBH OAHOCE Kao jefaH
MPEIXO/IHH TIpaMa jeJIHOM HapeJHOM, Ouhe y MCToj pasmepr 1 30Hp CBHX MPEAXOAHMX IpeMa
30Upy CBHX HapeHHX.

13. Ako cy yetrpu 6poja IPOMOPUHOHATHHU, OHK he OUTH TPOMOPLUHHATHA U IEPMYTOBAHH.
14. Axo ce OpojeBH, y3eTH T10 T1ap, 0] je[lHe TPON3BOJBHE MHOXKIHE OpojeBa M 01 ApyTe UCTO
TOJNIMKE MHOXKHHE OpojeBa, Halase y MCToj pa3mepH, Oihe U mMo/[jeiHako yaa/beHn OpojeBH y
HCTO] pa3MepH.

15. Axo jexuHUIA MepHU OPYTH HEKH Opoj, a Tpehu 6poj Mepu ucTH Opoj IyTa 4eTBPTH Opoj,
OHJIa, TIOCIIe IEpMYyTAIlUje, jeANHUIA MepU UCTH Opoj myTa Tpehu 6poj Kao mrto apuyru 6poj
MepH YEeTBPTH OpOj.

16. Axo ce 1Ba 6poja MHOXE jenaH Ipyrum, buhe Tako 100MjeHN OpOjeBH jeHAKH jefaH
JPYTOM.

17. Axo jeman 6poj mHOXKehu 1Ba Opoja mpousBoau aBa Opoja, oHza ce 1odujeHa aBa Opoja
Haja3e y HCTOj pa3MepH Kao U OPOjeBH KOjH C& MHOXE.

18. Ako nBa 6poja MHOkehu jenan Opoj mpousBoe aBa Opoja, oHza 10OUjeHU OpOjeBH CTOje Y
HCTOj pa3Mepu Kao 1 OpOjeBH MHOYKHOLIH.

19. Axo cy uetnpu Opoja IPOMOPLIIOHAIHA OHAA je OPOj-IPOU3BOJ IPBOT U YETBPTOT Opoja
jemanax 6pojy-npon3BoAy Apyror u Tpeher 6poja. 11 ako je mpou3BOmOr IPBOT U YETPBTOT
6poja jennak 6pojy-npou3Boay Apyror u Tpeher 6poja, Ta YeTupu Opoja Cy MPONOPLMOHATIHA.
20. Hajmamu mel)y OpojeBrMa Koju Cy HCTOj pa3MepH Mepe ocTaie UCTH Opoj myTa u To Behu
Mepu Belie U MambH Mambe.

21. Meljyco6Ho mpocTu OpojeBH Cy HajMamH Off OHUX KOjH Cy Ca BHMa Y HCTO] Pa3MepH.

22. BpojeBy, k0ju cy HajMamu Mely OHEMa KOjH Cy y HCTO] pa3MepH ca HhIMa, y3ajaMHO Cy
HPOCTH.

23. Axo cy aBa 6poja y3ajaMHO MPOCTH, OHJIA je OpOj KOjU MEpPH jeqaH Ol HX ca IPYTUM
y3ajaMHO TIPOCT.

24. Axo cy nBa 6poja IIpoCTH Y OJJHOCY Ha HEKH Opoj, OHZIA je M BHUXOB IPOM3BOJ] IPOCT Y
OJIHOCY Ha Taj Opoj.

25. Axo cy JBa Opoja y3ajMHO IIpocTa, OH/Ia je TPOM3BO/L jeTHOT CaMHM COOOM y3ajaMHO MPOCT
ca Ipyrum opojem.

26. Ako cy aBa 6poja mpocTH y 0JJHOCY Ha /ABa apyra Opoja, 006a mpema CBakOM O[] OBHX, OHIIA
CY U FbUXOBH [IPOM3BO/IH Y3ajaMHO IPOCTH.

27. Axo cy nBa Opoja y3ajaMHO IIPOCTHU U CBaKU IIOMHOXU caM cebe, OH/Ia Cy U BbUXOBH
MPOU3BOIY Y3ajaMHO MIPOCTH; U aKO C€ MPBOOUTHH OPOjeBH IIOMHOXKE JOOH]CHUM
[IPOM3BOJIMMA, OHJIa CY M HOBH MIPOM3BOJIM y3ajaMHO HPOCTH (a TO UCTO ce o0uja 1 1asbe).
28. Axo cy aBa Opoja y3ajaMHO IIPOCTa, OHJA je ¥ IbHXOB 30Hp y3ajaMHO HPOCT IPpeMa CBaKOM
O]l IbHX; ¥ aKO Cy 30Up U jemaH oj] OpojeBa y3ajaMHO MPOCTH, OH/IA CY U MPBOOUTHH OpojeBU
y3ajaMHO IIPOCTH.

29. Cpaku ipoct 6poj 1 cBakH Apyru Opoj, KOju Taj mpocT Opoj He MEpH, y3ajaMHO Cy MTPOCTH.
30. Ako zBa O6poja mociie MHOXKEHa 1ajy MPOU3BO/I KOjH c€ MepU HEeKUM HPOCTHM OpojeM, OHIa
ce THM IPOCTHM OpOjeM U jeiaH o1 MPBOOUTHHX OpojeBa.

31. CBaku cro>xeHH Opoj ce MepH HEKHM IIPOCTUM OpojeM.

32. CBak# je Opoj WM MPOCT WK C€ MEPH HEKUM IPOCTHM OpojeM.

33. 3a maTy mpou3BOJbHY MHOXKHHY OpojeBa Hahu HajMarbe OpojeBe KOjU CY Y HCTHM
pasMepama Kao M JaTH.

34. 3a nBa nata 6poja Hahu HajMambK GPOj KOjH OHU Mepe.

35. Ako z1Ba O6poja Mepe Hekr Opoj, OH/Ia U HajMambH O6POj KOji OHU Mepe MepH Taj 6poj.

36. 3a Tpu 1ata 6poja Hahu HajMamu OpOj KOjU OHM Mepe.

37. Axo je Hexu Opoj MepeH IPYTHM, OHZIa MEpPEeHH OpOj UMa [1e0 MCTOT Ha3uBa Kao u Opoj KOju
MEpH.

38. Ako Hekm Opoj MMa Ma KakaB JIeo, OHJIa je Taj Opoj MepeH OpojeM HCTOT Ha3MBa ca THM
JICTIOM.

39. Hahwu najmaru 6poj Koju UMa Jate IeroBe.

3opuiia Munatosuh: [Ipunosu 3a HacTaBy y Kojuma cy KopuiheHr elneKTpoHckH 3anucu Enemenata koje je npupeauno npod. ap 3opan Jlyuuh
U HajcTapuje cauyBaHe Bep3uje Enemenara nozHare kao E§88



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT' A

Jedunnnuje

1. Jeounuya je oo momohy dera ce CBakH IpeaMeT KOjH IOCTOjH Ha3uBa jenaH (jeaHo).
15. Mehycobro crodcenu OpojeBU Cy OHH KOjU C€ MEpe HEKUM OpojeM Kao 3ajeTHHYKOM
2. Bpoj je mHooicuna cactaBibeHa Ol jeIHHULA. MEpOoM.

3. Jeman 6poj unHU deo apyror Opoja, Mamu o Beher, ako mepu Behi. 16. Kaxe ce nma ce jenan Opoj mHooicu IpyruM OpojeM KaJ| ce IpBU Opoj y3uMa Kao cabupak
OHOJIMKO ITyTa KOJIMKO je jeAuHHUIa Y ApYroM Opojy; U Taaa ce 1o0uja HeK: 6poj.
4. A Oenose ako He MEpH.
17. Ako ce Kao pe3yiTaT MHOXKeHa JiBa Opoj 1001ja HeKH OpOj, OBaj CE 30BE NOBPUUUHCKU, &
5. Behu 6poj je mymmuniym on Mamer, ako ce MEpH MaEbUM. nBa Opoja, KOji Cy MHOXKEHH, 30BY C€ IbHXOBE CHIpAHe.

6. Ilapan je oHaj Opoj KOju je IeJbUB Ha JIBa je/IHAKA JIela. 18. Ako ce Kao pe3yiTaT MHOKeHa TpH Opoja 100uje Heku Opoj, OBaj Ce 30BE 3anpeMuHcKiL, a
Tpu Opoja, Koju Cy MHOXKEHH, 30BY CE HEroBe usuye.

7. Henapan je oHaj Opoj KOjU HHje AeJbUB Ha JIBa je[lHAKA Jella MM KOjU Ce PasJIiKyje 3a

JEIVHULLY O TapaHOT. 19. Keaopammnu 6poj je uctu 6poj myTa y3eT HCTU OpOj WIIM IOBPLIMHCKH Opoj jeHAKHX
CTpaHa.

8. IlapHo-napan 6poj je OHaj KOjU ce MepH apHUM OpojeM napaH Opoj myTa.
20. Ky6Hu O6poj mak je uctu Opoj myTta y3eT UCTH OpOj U jOII y3€T HCTO TOJIMKO MyTa UK

9. Henapno-napan 6poj je oHaj KOjU ce MepH HapHUM OpojeM HemapaH Opoj myTa. 3aPEeMHUHCKU OpOj jeIHAKUX UBHUIIA.

10. IMapHo-Henapan Opoj je OHaj KOjU ce MepH HerlapHUM OpojeM mapaH Opoj myTa. 21. BpojeBu ¢y nponopyuoHaiHu ako je pBu OpOj UCTOCTPYKU MYITUILIYM, WK UCTH JIE0, UK
WCTH JIENOBH OJ] IPYTOT, KAO MITO je Tpehin 0/ 4eTBPTOT.

11. Henapno-nenapan 6poj je oHaj KOjH ce MepH HellapHUM OpojeM HerapaH Opoj myTa.
22. CnuuHu nOSPUUHCKY Ul 3aNPeMUHCKU Opojesu Cy OHM YHje Cy CTpaHe OZHOCHO MBHIIE

12. IIpocm 6poj je oHaj KOjU Ce MEPH CaMO jETHHHIIOM. MPONPOIHOHATHE.
13. Mehycobno npocmu OpojeBH Cy OHU KOjU NUMajy Kao 3ajeJHHIKY Mepy CaMo jeIHHHILY. 23. Caspuien (nepghexman) je onaj 6poj Koju je jeHaK 30Mpy CBUX CBOjHX JEN0Ba (KOjH ra
Mepe).

14. Crnooicen 6poj je oHaj KOjU ce MepH HEKUM OpojeM.

3opuna Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y kojuma cy kopunrheHHn eneKTpoHcKkH 3anucu Enemenata koje je npupenuo npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapuje cauyBaHe Bep3uje Enemenara nozHare kao E§88



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT'A

VIl 1

AKo cy 1aTa ABa HejeiHaKa 6poja na IPHU Y3aCTOIHOM O1y3MMamy Mamer o Beher
OCTaTaK He OMBa Mepa MPeIXOHOT, KOjH CMO 0y3MMAJIH, 10K Taj 0CTATAK He
MOCTAaHe jeHAK je/IMHULH, Ta cy ABa Opoja Mmel)ycoOHO mpocTH.

Hexka 3a nBa nara 6poja AB u ['A nipu y3acTomHOM 0y3uMamy Mamer o1 Beher ocrarak
He OUBa Mepa MPeIXoTHOT, KOjH CMO OTy3MMAaJIH, TOK Taj OCTaTaK HE MOCTaHE jeTHaK
JCIIHUIIH.

Tepaum na cy 6pojesn AB u I'A mel)ycobHO npocty, Tj. 3ajeannuka Mepa OpojeBa AB n
T'A je camo jenmunnIma.

3ancra, ako AB u I'A ne 61 Onmn meljycoOHO mpocTH, OHa Ou BUXOBA 3ajeTHIYKA
Mepa Onna Hekn Opoj. Heka ux, makie, mepu Heku Opoj u Heka To Oyzne E. Heka I'A mpu
mepewy BA Oyne BZ v on AB ocrtaBu jomr ZA, mamu 06poj ox Al'; ZA npu mepery AT’
ocraBu HI', mamu 6poj ox ZA, a HI" nmpu mMepemy ZA octaBu ®A KOjH je jeHaK
jenuHUIN.

Kaxko cazn 6poj E mepu 6poj I'A, a BZ je jennak 6pojy I'A, o he E meputu u BZ; amn E
u 11eo 6poj AB, mTo 3Haum na he E meputu u ocrarak AZ. Mehyrum, AZ mepu AH,
3Hauyn E mepu u AH. Amu E mepu u neo 6poj AL, 3Ha4um on he meputn u octarak I'H.
Hame, I'H mepu Z0, Te mpema Tome E mepu 1 ZO. Amm E mepu u ieo 6poj ZA, te Tako
E mepu u ocratak, jenuauiy. To O 3Ha4UMIIO 1a MocToju Opoj KOjU MEpH jeTMHHUILY, a TO
je Hemoryhe.

IIpema Tome He mocToju HUKaKaB Opoj koju 6u Mepuo 6pojeBe AB u I'A. Bpojesu AB n
T'A cy Ha Taj HaunH Mel)ycoOHO mpocTH. A To je Tpebalio JoKa3aTH.

AUo apl()u(ov Gvicov EKKsmEvcov, uveo(pmpovuavov 8€ Gzl Tol Exaocovog ano
Tol pslz;ovog, £€av 0 )»smOusvog m]?isnora Kurapsrpl] 0V npo €avtol, £ng oU
L1900 povag, ol £ apyfic @pidpoi Tp@ror Tpog ALLALovg Ecovron.

AUo yap [ Gvicov ] Gpioudv t@v AB, T'A avBvgoipovpévov del tol Erdocovoc and tol
neiovog O Aewmdpevos pndénote Kotapetpeite 1OV mpd Eovtol, o ol Aepdf] povag:
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Xéym Otioi AB, TA an)rot npbg éer']?»ovg gisiv, tovt€otv Ot ToUg AB, TA uov(‘:lg
novn petpel. Ei yap ur] giotv oi AB, TA rrp(mot npOg OMF]XODQ, uerpr]cel TG aUtoUg
apouoe. ;,Lsrpalr(o kol €otw O E: kol 0 usv I'A tOv BZ usrp(.ov Lewérm Eavtol
érdocova tOv ZA, 0 8€ AZ t0v AH petpldv Mm§1:m €avtol Erdocova tOv HI', 6 8 HI'
10V ZO petp®dv Asméro povado v @A. Enei oUv O E 10v T'A petpel, 6 5€ I'A 10v BZ
petpel kai O E Gpa tOv BZ petpel: petpel 8€ kai Ghov t0v BA: kol LowmOv Gpa tOv AZ
petpiost. 0 5& AZ tOv AH petpel: koi 0 E Gpa tOv AH pstpel: petpel 8& kai Ohov tOv
AT': xoi AowtOv @pa tOv I'H petprioet. O 8& TH t0v ZO petpsl: kai O E dpo 10V ZO
petpel: petpel O€ kol Olov OV ZA: kai Lowfv Gpa thv A® povdado petphost Apiduog
@v: Omep €otiv AdUvoaTOV.

oUxk @pa toUg AB, TA apBuoUc petphioet Tig Apduog: oi AB, TA Gpa mp@dtor mplg
axnovg eiciv: Omep €3¢t Selca.

3opuria Munarosuh: ITpuio3u 3a HacTaBy y KojuMa cy KopuitheHH enekTpoHckH 3amuck Enemenara koje je npupenuo npod. ap 3opan JIyunh
¥ HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenata mosnare xkao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 2

3a nBa 0poja koju Hucy melhycoono npoctu Hahu wbuxoBy HajBehy 3ajexHUUKY
Mepy.

Hexka cy nara 1Ba Opoja, koju Hucy Mel)ycobno nmpoctu, AB u T'A.

A

d

Tpeba nahu 3a 6pojeBe AB u I'A HajBehy 3ajenHHUKY Mepy.

o] o]
B A

Axo I'A mepu AB, a I'A mepu u cam cebe, 6uhe I'A 3ajenunuxa mepa I'A u AB. U jacHo
je na je ona u HajBeha, jep Hukakas 6poj Behu ox I'A He mepu ['A.

Axo mak I'A e mepu AB onna he 3a 6pojee AB u ['A nipu y3acTonmHOM 01y3UMamy
Mamer of Beher octati Hekn Opoj, KOju MEpH U BeMy IPEeIXOIHHU Opoj. JeauHuia He
MOsKe OWUTH Taj ocrarak jep 6u taga 6pojesu AB u I'A 6uimu melyyco6ro nipoctu [VII.
1],, a To ce He mpeTmOCTaBIba. 3HaUN ocTahie HeKH OPOj KOjH MEpH U My MPEIXOTHH
6poj. Heka I'A nocne onmepaBama BE octasu EA, mamu o AI'; EA nocnie onmepaBama
AZ ocrau ZI" mawu o1 EA; a I'Z neka mepu AE. Kako can I'Z mepu AE, a AE mepu
AZ, o I'Z mepu AZ, a Mepu u camor cede, Te npema Tome I'Z mepu u 11ieo 6poj I'A.
Kako I'A mepu BE, To I'Z mepu u BE, anmu I'Z mepu u EA, 3naun I'Z mepu u 11eo 6poj
BA. Amu I'Z mepu I'A. 3naun na je I'Z 3ajennmuka mepa 06a 6poja AB u I'A. Tpaum
jomr na je oHa u HajBeha. 3aucra, ako I'Z Huje HajBeha 3ajenHnuka Mepa 6pojeBa AB u
T'A, ouna he 6pojeBe AB u I'A meputn Heku 6poj Behn ox I'Z. Heka ux, nakie, mepu
TakaB Heku Opoj u Heka Oyne H. Kako taga H mepu I'A, a I'A mepu BE, To he H meputn

AUo GpOp@®v 500€vtav pR TP@TOVY TPOG AAANLOVG TO pEyioTov aUT@Y Kooy
nétpov eUpsiv.

"Ectocav ol $08€vteg dUo ApiBpoi uf) mpdrot mpdg AAANAovg oi AB, TA.

3¢l 8N v AB, T'A 10 péyiotov kowvOv pétpov eUpeiv.

Ei pév olv 6 TA 10v AB petpel, petpel 8¢ kal €avtdv, 6 TA Epa tédv A, AB kowOv
pétpov €otiv. kol pavepOv, Ot kol p€ytotov: oUdeic yap peifwv 1ol TA tov T'A
petpnoet. Ei 8€ ol petpel 0 TA 10v AB, 1@v AB, T'A Gvbvpapovuévou el 1ol
érdocovog and 1ol peifovog Aewpdnoetai Tic ApOude, Og petphicet TOV PO Eavtol.
povdg uév yap ol AewpOnoeton: el 8€ un, £coviar ol AB, T'A mp@tot pdg AAANAOVC:
Omep oUy UnOkertan. Aewpdnoetai Tig Apa Ap1Ouoc, O¢ petphoet OV mpo Eavtol. kol O
uév I'A 10v BE petp@dv Aemetm £avtol €rdccova tov EA, 6 6€ EA 10v AZ petpldv
rewméro €ovtol Edccova 10V ZI, 0 8& T'Z 10v AE petpeito. el oUv O I'Z t0v AE
petpel, 0 6& AE t0v AZ petpel, kol 0 TZ Apa tOv AZ petphoet: petpel 8¢ kai Eavtov:
kol Ohov Gpa tOv I'A petphoet. 0 8€ I'A 10v BE petpel: kol 0 I'Z po, tOv BE petper:
petpel 8€ xai 0v EA: xai 6Ghov Gpa 1Ov BA petpriost: petpel 8€ xai 10v ['A: 6 IT'Z Gpa
10U AB, TA petpel. 0 I'Z Gpo 1@v AB, T'A kowvOv p€tpov Eotiv. A€y 31, Ott kal
péyistov. & yap un €otv O I'Z 1@v AB, TA p€yiotov kowlv pETpov, HeTphoet Tic ToUg
AB, T'A GpiBpoUc apOpdc peilmv Ov tol I'Z. petpeito, kol £oto O H. xal énel 0 H 10v
T'A petpel, 0 8€ I'A 10v BE petpel, kai 0 H Gpo 1OV BE petpel: petpel 5€ kal Olov 1OV
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT' A

u BE. Anu Taj 6poj Mepu u 1ieo 6poj BA, Te npema Tome o Mepu 1 octatak AE. Ann BA: kol LowmOv Gpa 10v AE petphoet. O 5€ AE tOv AZ petpel: kol 0 H dpo tOv AZ
AE mepu AZ, te Ha Taj HaunH H Mepu n AZ, amn H mepu i ieo 6poj AL, 3Ha9M OH MepH  petpfoet: petpel o8 kal Ohov tOv AL kol LowOv Gpa tOv T'Z petphoet O peilwv tov

u ocrarak I'Z, 1o ject Behu Gpoj Mepu MamuM, a To je Hemoryhe. IIpema Tome 3a 1Ba €Mdccova: Omep Eotiv AdUvartov: oUk Apa toUg AB, I'A ApOuoUc Aptbuoc tig petprost
6poja AB n I'A ne mocroju 6poj Behn ox I'Z xoju 61 ux mMepuo. peiCov Gv 1ol T'Z:
Ha Taj HauwuH je I'Z najBeha 3ajennuuka mepa 6pojeBa AB u T'A, a To je Tpebaio 0 TZ 8po thdv AB, TA péyotdv €ott kowOv pérpov: [ Omep £de1 deitan .
JIOKa3aTu.
Ilocnenuna

opopa Ex ) toUtov gavepdv, 611 £av ApBpog SUo ApiBpoUc petpfi, kai 10 péyiotov

. . . . . alt@v KooV p€tpov petphoet: Onep £8e1 Selcan.
Opnasne je jacHo Aa ako Opoj MepH iBa Opoja, OH MEpH U IbUXOBY 3ajeJHUYKY HajBehy HETPOV HETPN R 5

Mepy. A To je Tpebaio 1oKa3ary.

3opuna Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y kojuma cy kopunrheHHn eneKTpoHcKkH 3anucu Enemenata koje je npupenuo npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapuje cauyBaHe Bep3uje Enemenara nozHare kao E§88



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VIL 3

3a Tpu aaTa 6poja koju Hucy melycooHo npocTu Hahu BUX0OBY HajBehy
3ajeHUYKY Mepy.

Hexka cy nara tpu 6poja A, B, I" koju Hucy meljyco6Ho nipoctu. Tpeba 3a A, B, I, Hahu
HajBehy 3ajeqHUUKY Mepy.

V3mumo HajBehy 3ajenHHUKY Mepy A 3a 1Ba 6poja A n B[Vl l. 2], Ta Mepa W je

Mepa u 6poja I' unu Huje. Heka npBo ona Gyzme Mepa. Aju oHa je mepa u 6pojea A u B.

Ha taj Haunu ona mMepu A, B, I, Te je A 3ajenamuka mepa 3a A, B, I

TBpauM 1a je oHa U Hajeeha.

3ancra, ako A Huje HajBeha 3ajennmuka Mepa 3a A, B, I', onma 6pojese A, B, I' mepu
Opoj Behn ox A. Heka mocroju TakaB O6poj u Heka To Oyne E. Kako E mepu A, B, T,

mepuhe u A u B. lakie mepuhe 1 suxoBy Hajsehy 3ajeAHHUKY Mepyl VII. 2, Por. I
Arm HajBeha 3ajenanuka mepa A u B je A. [Ipema Tome E mepu A, Behu Opoj-mamy, a
10 je Hemoryhe. [Ipema Tome He ocToju Opoj Behn ox A xoju 6u mepuo Opojese A, B,
I'. Ha Taj HaunH je A HajBeha 3ajegHnuka Mepa OpojeBa A, B, I.

Hexa cag A ue mepu I. [IpBo TBpauMm ma 6pojeu I' u A Hehe 6utu MelyycobHO npocTH,
MepH ux Heku 0poj. bpoj koju mepu Opojese A, B, I' mepu u 6pojese A, B u muxoBy
Hajeehy 3ajennuuxy mepy A. Anu o Mepu u 6poj I'. IIpema Tome 3a Gpojese A, I'
nocroju Opoj koju ux mepu, 6pojeBn A u I' Hucy npema Tome Mel)ycoOHO mpocTh.
V3mumo wuxoBy Hajeehy 3ajenunuky mepy E. [Tomto E mepu A, a A mepu A u B, 10 E

MepH A u B|V| l. 2, Por. | Amn E mepu u I'. Ha oBaj vaunn E mepu A, B, I', e je E
3ajenHn4Ka Mepa 3a A, B, I'. TBpaum za je ona u Hajeeha. 3aucra, ako E Huje HajBeha

Tpr@v Ap1Opdv 500Evtmv pn Tp@TOV TPOC ALANLOVG TO pEyioToV aUT@V KOOV
nétpov eUpsiv.

"Ectwcav ol $00€vteg tpalg ClplOuol ur] npidtor TpOg AAMAovc of A, B, T: 8¢l 8 tddv A,
B, T 10 uéyiotov kotvOv p€tpov eUpeiv.

EI?»I’](me y@p dUo t@dv A, B 10 usytctov K00V pEtpov 0 A: 0 5f A t0v T Aot ustpsl I’]
ol pstpal petpeito npOtspov patpsl 8¢ ol ToUc A, B: 0 A Gpa toUc A, B, T petpel: 0
A Clpa v A, B, T xowvOv uE’cpov £otiv.

Myo 81, Ot Kal uéyiotov.

el yap un €otv O A tdv A, B, T uéylcrov KooV us"rpov usrpﬁost s roL‘Jg A, BT
apteuoug aptepog ualCmv v 100 A. us‘rpslrm kol €0t O E. €nei oUv O E ‘coUg A,B, T
usrpsl Kal roUg A, B Gpa usrpncat kol 70 T@v A, B Clpot usywrov KOOV us‘rpov
petphoet. 10 8€ v A, B uéyiotov kovov puérpov €otiv O A: 0 E Gpa 10V A petpel O
peiCwv 10V Erdocova: Omep €otiv AdUvatov. oUk Apa toUg A, B, I’ ApdpoUg Apdudg
T1c petphoet peiCov v 1ol A: 0 A Gpa t@v A, B, T’ péyiotov €ott kovOv uétpov. Mn
p.arpai‘cco dNOATOVT: Xéyco an)tov Otioi I, A oUk giot npo".)rot npbg er’]Mmg Enel
¥Gp ol A, B, T ok gict mpidrot npog ClMJ]?»ovg, pstpncel TS altoUc Clpt@uog 08N toug
A, B, T petp@v ol roUg A,B ustpr]csa kol 10 T@v A, B péyiotov kowov us‘rpov 0V A
usrpr]cet uerpsl 8€ kal TOv I': ToUg A, T Gpa. Clpleuoug aptep.og TG ustpncel ol AT
@po. oUxk giot mpdrot TpOg AAAAovE. eilpOm oUv alTtdv 1O pEyicTov KooV HETpOV O
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT' A

3ajenHuuka mepa A, B, I' onna he 6pojese A, B, I meputu Heke 6poj Behu ox E. Heka
TakaB Opoj rmoctoju u Heka To Oyne Z. Kako Z mepu A, B, I, on mepu u A, B. A kaxo je
HajBeha 3ajexnmuka mepa A u B 6poj A, ouna Z mepu u A. Aimm Z mepu n 6poj I', mpema
tome Z mepu A u I', u HajBehy 3ajennuuky mepy 6pojeBa A u I'. A kxaxo je E najseha
3ajemHUYKa Mepa Opojesa A, I', To Z mepu E, Behn 6poj mamH, a To je Hemoryhe. [Ipema
TOME He TIOCTOju 3a 6pojeBe A, B, I 6poj Behu ox E koju mepu te Gpojese.

Ha oBaj nauus E je HajBeha 3ajenunuka mepa 3a A, B, I'. A To je Tpebaso qokasat.

E. xoi €rel 0 E 10v A pstpsT 08¢ Atolc A, B ustpsT kol 0 E Gpa toUc A, B pstpsT'
usrpsl € kal TOVI: O E Clpa woUc A, B, T ustpal OE Clpa v A, B, T kowvOv €01t
us'cpov Myo 81, Ot kol p€yiotov. i yap un éotv 6 E v A, B, I' 10 usylcsrov KooV
usrpov pstpncsst T roUg A, B, T Clpt@poug GplepOg ueiov @v tol E. pstpsl‘cw Kal
€6t O Z. xal énei 0 Z toUc A, B, T’ uatpsl kal ToUc A, B petpel: kal 10 t@v A, B Gpa
péytotov KowvOv LETpOV peTphost. T0 8€ Ty A, B p€yiotov kovOv p€tpov €otiv 0 A: O
Z Gpo. 1OV A petpsl: petpsi 8€ kal TOv I': 0 Z Apa toUg A, T petpsl: kai 0 1@v A, T Gpo
péytotov KowvOv HETpov petphoet. 0 8€ Tv A, T péyiotov kowdv pétpov €otiv 0 E: 0
Z Gpo. 10V E petpel 0 peiCwv 10v EMdccova: Onep €otlv GdUvatov. oUk Apa toUc A, B, T
ap19poUlc ApBuoc Tig petprost peilmv v tol E:

0 E Gpa t@v A, B, T pé€yiotov €ott kowOv p€tpov: Onep et Seicar.
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VIl 4

CBaku 0poj je niIu 1eo WM J1eJI0BH O]l CBAKOT JPYyror o6poja, Mamwu oj Beher.
Hexa cy A u BI" nBa 6poja u BI je mamu.

=]

L=} r(}

Tepaum 1a je BT unm neo wim nenosu 6poja A.

3ancra, 6pojesn A u BI' min cy melyco6Ho mpoctr min Hucy. Heka cy, mpBo, 6pojesn
A u BI" mehycobno npoctu. Tana nmpu nogenn BI' Ha merose jenunuie, cBaxa of
jennuuna BI je neo 6poja A, a BT je neo 6poja A.

Hexa cana 6pojeu A u BI' Hucy meljyco6no npocru. Tana je BI' umu mepa 3a A nim
Huje. Ako je BI' mepa 3a A, onna je BI' neo ox A. Ako Huje, y3MuMo HajBehy

3ajeHUUKyY Mepy A 6pojeBa A u BI' u nomenumo BI' va BE, EZ, ZI' koju cy jenHaku A.

Mebhyrum kako A mepu A, 6uhe A neo o A. Anu cBaku ox 6pojeBa BE, EZ, ZI' jennak
je A, te je mpema Tome cBaku on1 BE, EZ, ZI' neo on A. IIpema Tome je 6poj BI' jemnak
JeToBHMa 01 A.

Ha oBaj HauuH, cBaKH OpOj je MM Je0 MM JETOBH OJ] CBaKOT APYyror 0poja, MambH 01
Beher.

Anag @p1Opog Tavtoc Apdpol 0 £hdccmv Tol peifovog Arow p€pog €otiv A pépn.

"Ectwcav 3Uo Apibuoi oi A, BT, xoi £6te €éMdcomv O BI:

Myo, 0110 BT 100 A fror uépog €otiv i uépn. Oi A, BT yap fror ip@dtot mpog
axnovg eiolv A ol. €otmoay mpotepov ol A, BI' mpidtor pOg GAIoVC. StatpebEviog
3N ol BT ei¢ 1a¢ €v alt® povadog Eotor Exdot povag v €v @ BT uépog i 1ol A:
Wote pépn Eotiv 0 BT 100 A. M) £ctwcay 31 oi A, BI' mpitot tpog aAMirovg: 0 31
BT t0v A ftot petpei ) oU petpel. i pév oUv O BI' 10v A petpel, pépog €otiv 0 BI™ 100
A. i 5€ 00U, eiMeOm @V A, BT péyiotov kowov pétpov O A, kai dinpicdm O BT eic
t0Ug 1@ A fsovg toUg BE, EZ, ZT'. kol €rel O A 10v A petpel, pépog €otiv O A 100 A:
icog 8€ 0 A €xdotw v BE, EZ, ZI': xai Exactog Gpa tédv BE, EZ, ZI' 100 A pépoc
€otiv: Mote pépn €otiv 0 BT 100 A.

Anog dpa Ap1OpOg mavtOg Apbuol 6 Erdccmy tol peilovog Arot pépog €otiv 1 pépn:
Omep €5e1 Selar.
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VIL 5

AKo jenaH Opoj YMHH J1e0 APYror Opoja U HeKH JPYru OPoj YMHHU HCTH 1€0 HEKOT
Japyror 6poja, onaa u 30Mp NpBUX OpojeBa YMHU UCTH J1€0 30Mpa APYrux opojesa,
KAa0 nojeuHu Opoj nojexuHor.

Hexa je 6poj A neo 6poja BI', u Heku npyru 6poj A uctu neo, kao u A on BT, Hekor
npyror 6poja EZ.

B
E
H
5]
A A
T Z

Tepaum na je 36up A u A uctu neo oz 36upa BI' u EZ kao u A on BI'.

3auncra, moImTo KOJIUKH 1e0 A Oyae 6uo ox BT, Tonuku he neo u A 6utu ox EZ, To he
BI" cappsxatu ucro tonuko myta A, konuko myta EZ cagpxu A. [Togenmo cax BI Ha
nenose BH, HI" jennake A, a EZ na E®, OZ jennaxe A. Tana je nenosa BH, HI" ncro
TOJIUKO, KOJMKO je nenoBa EO, @Z. 1 kako je BH jennaxo A, a E® jennaxo A, 6uhe
360up BH u E® jennax 36upy A n A. U3 ucrux pasiora je u 30up HI' u OZ jennax 36upy
A n A. Tlpema Tome xounko je y BI" 6pojeBa jeanakux A, Tonmko je y 306upy Opojesa BT'
u EZ 36upoBa 6pojeBa A u A. [Ipema Tome konmuku je BI' myntummym ox A, ucro
TONMKH MyaTUIUTyM je 30up BI' u EZ on 36upa A u A.

Ha oBaj HauuH, KoKy je 1eo A ox BT, ucro Tonuku he neo 6uru 30up A u A o 36upa
BI' u EZ. A To je Tpebano noka3artu.

‘Eav Upt()uog apdpoi u!-:pog r|, Kal !-:'rspog s'rspon 70 aUTO p.spog n, Kal
SUVAIPOTEPOS GUVAUQOTEPOV TO aUTO pnépog Eotal, Omep O £ig Tol EvOc.

AptGuOg Yap O A [ Gpteuou ] 10l BT pépoc €otw, kal £tepoc O A £t€pov 10l EZ 10
alt0 pépog, Omep O A toli BI:

Myw, 611 kal cuvapeotepog 0 A, A cuvaugotepov tol BT, EZ 10 alt0 pépog £otiv,
Omnep O A tol BT

Enel yap, 0 pépoc €otiv 0 A 10l BT, 10 a0 pépoc €oti kai 0 A 1ol EZ, Ocot &po. eiciv
év 1@ BI" dpdpoi oot 1@ A, tocoltoi iot kal €v 1@ EZ Apidpoi isor @) A. Sinphcbe 6
pév BT &i¢ ToUg 1@ A isovg toUc BH, HT, 6 8¢ EZ &i¢ ToUg @) A Tsoug toUc E@, OZ:
€otau 81 foov 10 mAfiBog t@v BH, HI 1® nAin0st t@v EO, OZ. xai €nel icog €otiv O pév
BH 1® A, 0 8¢ E@ Q) A, xoi ol BH, E® dpo. toig A, A icot. 51 10 alta N woi of HT,
@®Z toic A, A. 6ot Gpa [ eiciv ] €v 1@ BT @piOuol isor 1@ A, tocolrol giot kai €v Toig
BT, EZ icot t0i¢ A, A. Ocamhosiov Apa €otiv O BT 100 A, Tosovtamlociov Eoti kol
cuvapeotepoc 0 BT, EZ cuvaugotépov 1ol A, A.

0 Gpo pépoc €otiv 6 A toll BT, 10 a0 pépoc €oti kal cuvaugOtepoc O A, A
cuvapeotépov tol BT, EZ: Omep €et Selfar.
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VII. 6

AKo jenaH Opoj YMHU J1eJIOBe JPYror Opoja U HeKH JAPYru OPoj YMHHU HUCTe JIejI0Be
HEKOT Jpyror 6poja, onaa u 30Mp NPpBUX OpojeBa YMHU UCTE 1eJI0BE 30Upa APyrux
OpojeBa Kao nojeuHU OPOj 0 MOjeUHOT.

Hexka 6poj AB unnam nenose 6poja I u ca npyre crpane, AE ynHu ucte aenose 6poja Z
xkaou ABonT.

A
r
A
H z
0
B ° E

Tepaum na u 36up AB u AE unnum ucre nenose o 36upa I' u Z kao u AB on T'.

3aucra, momro Koauke aeynose AB unnm ox I' Tonuke he nenose unnutu u AE nenosa
on Z; ato 3Hauu ja je y AB ucto Tonmko nenosa ox I' komuko AE nenosa ox Z.
TTonenmnumo AB na AH, HB, nenose ox I', a AE va A® u OF nemose ox Z; Tana he 6urn
tonmko aenoBa AH, HB, komuko nenosa A®, OF. U momto komukn AH Oyzne 6uo neo
on I' romuku he u A® 6utn oxn Z, To he kommku AH Oyne 6mo neo ox I, Tonuku neo u
30up AH n A® 6utn on 36upa I' u Z. U3 uctux pasiora, konuku je xeo HB on I,
ToJUKH je neo 1 30up HB u OF ox 36upa I' u Z.

IIpema Tome komuku cy nenoBu AB o I ucto Tonmku cy nenosu 36up AB u AE ox
36upa I' u Z. A 10 je Tpebaso mokasary.

‘Eav apl()uog apopod uspn n, Kol E‘rspog Erspov @ alta u!-:pn l], Kol
SUVARQOTEPOS GUVERPOTEPOV TA aliTa pépn Eotar, Onep O sig Toll Evoc.

Ap1Bpoc yap 6 AB apibuol 1ol T uépn €oto, kal £tepoc O AE €1€pov ol Z 1d altd
pépn, Grep 0 AB 1ol I':

VoW §- t"—"t‘; 13 B Ty
1A m,pq.w.q:o-:é-you'mu ab %{m&
pﬁpo(r&{{}! OHB U, Mk I

p.é—Pocré-{ lguu}ld-{u % gis
-(GPOO"ONB"Q‘G* Pl e )
16?0\1'1'00!"2 Ql dpd)
Ph&{p 0dB U, To
wibph&lp Woupag 4T ‘|‘
ﬁgotro&s A6 o o o ;
-&pu-wurz, ou(rpé"

i

o S AR

Myo, Ot kel cuvopeotepog 0 AB, AE cuvapgpotépov 1ol I, Z 10 altd pépn Eotiv,
Gnep O AB 10U T

]
T

I‘I‘Q‘
l

Enel yap, A pépn €otiv 0 AB 100 T, 10 altd pépn xai 6 AE 100 Z, 6o Gpa £otiv €v T6)
AB p€pn 1ol I', tocalita €ott kai &v @) AE pépn 100 Z. Sinpfiodm 0 uév AB ei¢ 10 tol
I" u€pn 1@ AH, HB, 0 &€ AE ¢ic 10 100 Z pépn 10 A®, OE: £otar 5N icov 10 mAfifog T@v
AH, HB 1@ mAn0st t®dv A®, OF. kal €nsi, O pépog €otiv O AH 100 I, 10 alit0 pépoc
€oti kol 0 A® 1ol Z, 6 Gpa pépog €otiv 0 AH 10l T, 10 alt0 pépog £oti Kal
cuvapeotepoc O AH, A® cvvopgotépov tol I', Z. §10 10 alta 8 kal 6 uépog €otiv O
HB 100 T, 10 a0 pépog €oti kal suvaueotepog O HB, OF cuvapgotépov 1ol T, Z.

d dpo pépn €otiv 0 AB 10l I, 10 alta pépn €oti kal cuvaueldtepoc O AB, AE
cuvapugotépov 1ol T, Z: Onep £det Selcan.
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VIL 7

AKo je jenaH Opoj MCTH J1e0 Apyror 0poja Kakas je 1 yMamUJIal NPBOr 0poja 1eo
yMambHoa Apyror 6poja, oHJIa je  0cTATAK NPBOT OPOja HCTH €0 0CTATKA APYror
opoja.

Hexa je 6poj AB uctu neo 6poja I'A kakaB je ymamunan AE neo ymamuona ['Z.

A E B
= 0 =]

H r Vi A
= L

TBpaum, na je u ocratak EB mctn neo ocratka ZA kakas je u neo 0poj AB nenor 6poja
TA.

3ancra, Heka je EB uctu meo ox T'H kakas je u AE neo ox I'Z, 6uhe u AE ucrtu geo of
T'Z xakaB u AB og HZ. Anu ce npernocrassba jia je AB oHonuku geo ox I'A konuku je
AE neo ox I'Z. 3uauu 1a je AB ononuku eo ox HZ, konuku je uctu 1aj Opoj 1e0 ox
T'A. TIpema tome je 6poj HZ jennak 6pojy I'A. Onyzmumo 3ajennuuxu 6poj I'Z; Tana je
ocrarak HI jexnax ocratky ZA. A kako je AE uctu neo oxg I'Z, xao u EB ox HI', a HI'
je jennak ZA, 6uhe AE onomuku neo on I'Z, xoimku je EB neo on ZA. Amn xonuku AE
Oyne 6mo neo ox I'Z Tonmuku he u AB 6utn neo on I'A.

Ha oBaj HauuH je octatak EB ononuku feo o ocratka ZA, KonukH je meo 6poj AB meo
nernor 6poja 'A. A To je Tpebano nokas3ari.

EQv Ap10pog apdpoll pépog R, Onep Aoarpedzic Aparpcdévtoc, kai O howrOg Tol
)ourol 0 alTO pEpog Eotar, Omep 6 GLoc Tol GLov.

Ap10poc yap 6 AB ap1pol 100 TA pé€poc Eotm, Omep Aparpebeic O AE Apoupedévtog
100 I'Z:

Myo, 01t Kai AowOg O EB Lowmol 1ol ZA 10 alt0 uépog €otiv, dmep Ghog O AB Ghov
700 T'A. "0 yap pépog €otiv 6 AE 100 I'Z, 10 a0 pépog €otm kai O EB 1ol T'H. kai
énel, 0 pépog €otiv O AE 10l I'Z, 10 alt0 pépog €oti ai 0 EB 1ol TH, 6 Gpa u€pog
€otiv O AE 100 I'Z, 10 0010 pépog €oti kai 0 AB 100 HZ. 0 8¢ pépog €otiv 0 AE 100
I'Z, 10 alt0 pé€pog UnOkerton kai O AB 1ol I'A: 0 Apa pépoc €oti kai 0 AB 100 HZ, 10
alt0 pépog €oti kai ol I'A: sog Gpa €otiv 0 HZ 1@ TA. xowdg Aenpncdon O I'Z:
LowO¢ Apo. O HI™ howd® 1@ ZA €otiv iooc. kal €nel, O pépog €otiv O AE 100 I'Z, 10 altd
pépog [ €oti | kai 0 EB 1ol HI, icoc 8¢ 0 HI' 1@ ZA, 6 Gpa pépog €ctiv 0 AE 100 I'Z,
70 U0 pépog €oti kal 0 EB 1ol ZA. GAMA 0 pépoc €otiv 0 AE 10l I'Z, 10 altd uépog
€oti kol O AB 1ol [A:

kal Aowmdg Apa O EB Aowmol 100 ZA 10 alt0 pé€pog €otiv, Onep Ohog 0 AB Ohov ol
TA: 6nep €de1 Seitou.
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VIIL. 8

AKo jenaH Opoj YMHHU HCTe JIeJIOBE IPYror 6poja Kao mWTo ymMamuIal npBor opoja
YHHH /IeJI0Be YMam-HoLa IPyror 6poja, OHAAa U 0CTATAK MPBOT OPoja YNHU HCTe
JleJ10Be OCTAaTKA APYyror opoja.

Hexka 6poj AB unam ucte genose 6poja ['A ako mto ymammian AE unan genose
yMmamuona ['Z.

r 4 A
o I 0
H MK N ©
o i o o
A A E B
o 0 x 0

Tepaum na u ocratak EB unHm ucte nenoe ocratka ZA kao u rieo 6poj AB nemor
6poja T'A.

3aucra, y3mumo HO jennaxo AB. Tazma komuke nenose HO unan ox I'A, Tonuke nenose

u AE uunn on I'Z. TTogenmumo HO npema nenosuma ['A va nenose HK, K®, a AE Ha
nenoBe AA u AE nmpema nenouma I'Z. Tana je 6poj nogenaka HK, KO jennak 6pojy
nogenaka AA, AE. U nomrro xomuku HK 0yne 6uo neo ox I'A, Tonmiku he n AA 6utn
neo ox I'Z; a xaxo je I'A Behe o I'Z, 6uhe n HK Behe on AA. Konerpynmmmo HM
jennaxo AA. Onna, komuku HK Oyne 6uo neo ox I'A tonmku he u HM 6utu neo on I'Z.
IIpema Trome octatak MK he onommku geo ox octatka ZA xonuku je meo 6poj HK neo
nenor 6poja ['A. A, omner, konmuku K® Oyne 6mo neo ox I'A, Tonmuku he u EA 6utn neo
on I'Z; a xako je I'A Behe ox I'Z, 6uhe OK Behe ox EA. Koncrpynmivo KH jenrako
EA. Onpna xomku K® 6yzne 6uo neo ox I'A, tomuku he u KN 6utn neo ox I'Z. [Tpema
ToMme he u octatak N® OUTH OHOIMKH JIeo 011 ocTaTka ZA, KoiukH je 11eo 6poj KO neo
nenor 6poja I'A. A nokasanu cMo jaa je u octatak MK oHommkm 1eo of octatka ZA,
konkH je 1ieo 6poj HK neo nernor 6poja I'A. Te npema Tome je u 36up MK u NO
OHOJIMKH JIe0 011 AZ, xonuki je neo 6poj ®H neo nenor 6poja 'A. Ho 36up MK nu NO
jennak je EB, a O®H je jemnako BA.

Ha oBaj HauwnH, ocratak EB unaM ricte nenose o ocratka ZA kao u 11eo 6poj AB ox
meor 6poja I'A. A To je Tpebano mokas3artu.

f— 3 by 3 ~ Ja T w 3 \ 3 ’ e b ~
Eav apidpog api@pol pepn N, Anep Agoipedselg AparpedEvTog, Kal O Lout0g Tol

)ourol 1@ aOta pépn Eota, Grep 6 Groc Tol GLrov.

Ap10pdc yap 6 AB apiBuol ol T'A pépn €oto, Anep Apoipedeic 6 AE Aparpebévrog
100 I'Z:

AMyw, 61t kai Lowdg 6 EB Aowol 100 ZA td altd pépn €otiv, Gnep Ohog O AB Olov
10U TA.

KeicOw yap 1@ AB icoc 6 H®. G Gpa. uépn €otiv 0 HO 10l T'A, 10 altd pépn €oti kol O
AE 100 I'Z. 8uNpricdm O pev HO eic 10 1ol I'A pépn 10 HK, KO, 6 3¢ AE ¢ig 1 100 I'Z
pépn 1@ AA, AE: €otou 81 icov 10 mAfj0oc t@v HK, KO 1@ ninfet t@dv AA, AE. xai
énei, 0 pépog €otiv 0 HK 100 T'A, 10 a0 pépog €oti kai 0 AA 100 I'Z, peiwv 5 6 TA
100 I'Z, peiov apo kol 0 HK 100 AA. keicho 1@ AA isog 6 HM. 6 Gpa pépog Eotiv O
HK 1ol T'A, 10 a0 pépog €oti kol 0 HM 1ol I'Z: kai howurdg Gpa 6 MK Lotmol ol
ZA 10 aUt0 p€pog €otiv, Omep Ohog 0 HK Glov ol I'A. n@Awv €nel, O pépoc €otiv O KO
100 TA, 10 alt0 ué€pog €t kal 0 EA 10l I'Z, peimv 8€ 6 T'A 10l T'Z, peiwv Gpa kal 6
OK 1ol EA. keicBm @) EA Tooc 0 KN. 0 Gpa ué€pog €otiv 0 K® 1ol T'A, 10 0llit0 pépog
€oti kol 0 KN 100 I'Z: kal AownOc Apo 0 NO Lowwol 1ol ZA 10 altd pépoc €ctiv, Omep
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Oloc 0 KO A)ov 1ol T'A. €3¢iyOn € Kol LowwOg 0 MK Lowtol 1ol ZA 10 alitd pépog
v, Omep Ohog 6 HK Orov ol I'A: kol cuvappotepoc Apa 0 MK, NG 1ol AZ ta altd
pépn €otiv, Anep Grog 6 ®H Olov ol I'A. Toog € cuvopgdTepog pev 6 MK, NO 1@
EB, 0 6¢ ®H 1() BA:

kol AowO¢ Apa 0 EB Aowrol tol ZA 10 alta pépn €otiv, Grep Ghog O AB Glov 1ol TA:
Omep £5e1 Seitau.
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VIIL. 9

AKo je jenan 0poj aeo apyror 6poja, a Tpehu 6poj ucru 1eo yeTBpor 6poja, oHaa je
H, T0CJIe epMyTalyje, NPBY OPoj UCTH 1€0 MJIH UCTH J1eJIoBH Tpeher Gpoja kao u
JIpyru 6poj 4eTBpTOr.

Haxka je 6poj A onomiku reo 6poja BI' konmmku je neo 6poj A Hekor 6poja EZ.

o]

E
B
0
H
A
A
Or OZ

TBpauM 1a je, mocine nepMyTanuje, A OHOJIHMKHY €0 WU JIEJI0BH Opoja A, KOJIHUKH je 10
i aenosu 0poj BI' 6poja EZ.

3amcra, kako je A onomuku aeo BI' komuku je A neo EZ, To he u 6poj EZ canpxat
OHOIIMKO OpojeBa jemHakux A konmko 6poj BI' canpsku Opojese jennakux A. [Tomenmnmo
BI' Ha nenose BH u HI jennake A, a EZ Ha nenose E®, OZ jennake A. Ha Taj HauwH je
6poj nmoaenaka BH, HI" jennak 6pojy monenaka E®, ©Z.

U, axo cy 6ppojesu BH, HI" meljyco6ro jennaku, 6uhe u 6pojesu E®@ u OZ mel)ycodHo
jennaku, a u 6poj nogenak BH, HI™ jennak 6pojy nogenaka E®, @Z, Te Tako KOJIUKH €0
i koimke nenose Oyne BH caunmasao o EQ, ucro tonmku geo nim nenose he
caunmaBat 1 HI" o ®Z. [Ipema Tome, KOJIMKHU 1€0 HUITH KoJke enose Oyxe BH
caunmaBao o011 E®, HCTO TONMKY JIeo WM TOJMKe JenioBe he caunmaBaTtu U 30up Bl on
36upa EZ. Ho BH je jennako A, a E® jennako A.

Te Tako, KOJIMKH 1€0 MM KOJHKE AeNOBe Oyae A caulmbaBao 0/ A, HCTO TOJUKH JIE0
unu aenose cauntasahe u BI' oq EZ. A To je Tpebano mokasaru.

‘Eav apl()uog uptﬁuou uspog n, Kol £‘rsp0g Erspov 70 alT0 uspog l], Kol !-:vamué,
o pEpog €otiv R uspn (§) npmrog 0l tpitov, T0 aUTO p€poc £cton A 1@ alita pepn
kol 0 6eUTepog Tol TeTApTOUL.

Ap10Oc yap 6 A appol 1ol BT pépog Eotw, kal £tepoc O A £€pov ol EZ 10 altd
pépoc, Omep O A 1ol BT

rﬁlposu“”“’”"*“"’h wau
o phpordrl Wovpapipo b
yoor ofr U"P“‘l“"%°"6?°“ Sidos: )
‘h-mmwmh 10'004.5’
wbpER Toat ... o&é‘(--o-vrrm-.&
u.pmpﬁ'poo*c&!p o& 'roU-A.
Lé'Ph qvurrop.b—roo-é-[ly

™ ey h'\":l-lﬂmy.ﬁ?bl

o

i nfamu-?:'huu p.ﬁ-phbu &‘61:00" &6;»01; -

Myo, Ot Kal Evarrag, 6 uépoc €otiv 6 A tol A fj uépn, 10 altd uépoc €oti kai 6 BI'
100 EZ ) pépn.

Enel yap O uépog €otiv 6 A 1ol BT, 10 alt0 pépog £oti kal 0 A 1ol EZ, 6oot Gpa eiciv
&v 1@ BT apiBpol icot 1@ A, tocoltol iot kol €v 1 EZ icot @) A. dupncbo O pév BI'
gic ToUc 1@ A Toovg toUg BH, HT, 0 &€ EZ ci¢ toUg 1@ A Toovg toUc E®, OZ: £otou 8N
icov 10 mAfjfog T@v BH, HI' 1@ nAn6st t®dv EO, ®Z. Kai €l icot siciv of BH, HI'
ap19pol GAAnotc, sicl 8€ kai ol E@, ®Z aApiBpoi icor GAALog, kai Eotty icov 10 mAfiHog
1(v BH, HI" 10 mA\N0st t@v EO, ©Z, 0 Gpo. pépog €otiv O BH 100 EG f pépn, 10 alto
pépog €oti kol 0 HI tol OZ f 10 altd pépn: Wote kal O pépog €otiv O BH 100 EG A
pépn, 10 alT0 pu€pog €oti kal suvauedtepog O BI” cuvapgotépov 1ol EZ A 1@ altd
pépn. foog 5€ O pév BH @) A, 0 5€ EO 1 A:

0 Gpa pépoc €otiv 0 A 10U A fj puépn, 10 a0 pé€poc €oti kal 6 BT 1ol EZ A 10 alitd
pépn: Omep €de1 Seifon.
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VILI.

AKo jenan 0poj YMHU J1eJioBe pyror 0poja, a pehu 06poj YuHM UcTe JesioBe
4eTBPTOr 0poja, onaa he nocijie nepMyTranuje, 1eJIOBU WM €0 NPBOT o Tpeher
Opoj OMTH jeHKH Je10BUMA MJIH [eJ1y APYror ol 4eTBPTor 6poja.

Hexka 6poj BI" wunu menose 6poja A, npyru Heku 0poj EZ ucte nenose 6poja A.

[w]
&
oL
r A
A
70
H
B CE “

Tepaum na he nocne nepmyranuje, A caunmbaBaTi 0 A UCTe AEIOBE WIH HCTH JIe0, Kao
mto he BI' caunmaBartu nenoBe win aeo o1 EZ.

3ucra, KouKo aeiaoBa of BI' unnu A, Toauko aenosa ox EZ unam A, a To 3HaUM
kosmko nenosa ox BI canpku A, tomuko genoBa EZ canpxu A. [Tonenmumo Bl Ha
nenose BH, HI jennake menoBuma 6poja A, a EZ Ha nenose E®, OZ jennake nenoBuma
6poja A. bpoj nonenaka BH, HI" 6uhe jennax 6pojy nozxenaka E®, ®Z. U nomro
KkoJiik# J1eo BH uunu o1 A, ucto Toymku geo EO umnm ox A, To he, mocie
nepMyTanuje, 1 A YMHUTH OHOJIMKH JIEO I JIeI0BE 0/ A KOJIMKH €0 HJIH JIeNIoBe Oyne
yunro BH ox E@. TIpema tome, [kosnuku neo wiu aenoBe BH unnu ox E®, Tonuku geo
wiu fenose ynau 1 HIM o ©®Z.

3Hauu KOMMKH neo win aeiaose BH yuan oq EO, Tonvku neo mmu aeinose ynnau BT o
EZ, Ho noxazaHo je na xoiuku xeo wim nenose BH unan o E®, Tonmmku neo mmu
nenoBe A ynHU o7 A, M KOIMKO aenoBa v fAco BI' yunu ox EZ, Tonuko nenosa uiam
Jieo YMHHU U A ox A. A TO je Tpebasio 1oKka3aTy.

10

‘Eav UPl9ll0€ uplep.ou u!-:pog r|, Kal !-:'rspog s'rspov 70 aUTO p.spog n, Kal EvaMué,
0 uapog €otiv R uspn (§) npmrog 0l tpitov, T0 aUTO p€poc £cton A 1@ alita pepn
kal O dgUtepog Tol TeTApTOL.

Ap18u0c vap 0 A apBpol 1ol BI' ué€pog £otm, kai Erepog O A €1€pov ol EZ 10 altd
pépoc, Omep O A 1ol BT

=

oU Ty

Myo, Ot Kal Evarrag, 6 ué€poc €otiv 6 A tol A fj uépn, 10 altd uépoc €oti kai 6 BI'
100 EZ ) pépn.

Enel yap 0 pépog €otiv O A 100 BT, 10 alit0 pépog €oti kai O A 10l EZ, 6601 Gpa eicly
év 1@ BI" dp1dpoi icot 1@ A, tocoltoi ict kal €v 1@ EZ Toot @) A. Sinpncdo 6 uév BI'
gig toUg @) A Tooug toUg BH, HI', 0 8€ EZ ei¢ toUg 1@ A isovg toUc E®, OZ: €otan 3N
icov 10 mAfifog t@v BH, HI" 1 n\n0e1 t®v EO, OZ. Koi &nel icot giciv ol BH, HT
apdpoi @ARLoLG, gicl 3€ kal of EO@, ®Z Apdpoi ioot Arriog, kai €otv icov 0 mAf0og
1(dv BH, HI" 10 mAN0st t@v EO, ©Z, 0 Gpo. pépog €otiv O BH 100 EG { pépn, 10 altd
uépoc €oti kol 0 HI" 1ol OZ f) 10 altd pépn:

Wote kai O pépoc €otiv 0 BH 100 EO 1) pépn, 10 alto ué€pog €oti kal cuvopeodtepog O
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BT cvvapgotépov o0 EZ f 10 altd pépn. icog 5€ 0 pév BH 1@ A, 0 S€ EO 1)) A: O
Gpa pépoc €otiv 0 A tol A 1 pépn, 10 alt0 pépog €oti kal O BT 1ol EZ ) 1a altd
pépn: Omep €8st Seltau.
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VIl 11

AKo je nieo 0poj npeMa Apyrom nejiom 0pojy kao ymamuJiai npsor opoja npema Eav r| (og okog npog olov, ouw)g u(p(upsﬁslg TpOg AparpedEvTa, Kai O hourog
YMambHoIy APYror 6poja, oHJa je U ocTaTaK NPBOT Opoja mpeMa oCTaTKY JApyror 7pOC TOV howtOv Ectan, Wg OLog PO Ohov.

Opoja kao ueo 6poj mpema HeaI0M Opojy.
"Ectw g Ohog 0 AB npOc Ghov 10v I'A, oUtag dgarpedeic O AE mpOc dparpedevta tOV

Hexa je ieo 6poj AB npema nieniom 6pojy I'A, xao ymamunan AE npema ymamunony I'Z. [17:

[A 2 :
. ‘ o
D 2, 1
r '
E |
Z | " ]
ro Lae %}_ S
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H
o =] .
B “A 0 ,
5 \ -
Tepauwm, 1a je u ocratak EB npema ocratky ZA kao ueno AB npema nenom I'A. : 98 PR Jem N iCra et
e A l("\w'vvut-ﬁs;.r-'-;.‘=
j ey 3 /._. ¥ Ank C AR o vl
[Tomro je AB mpema I'A xao AE nipema I'Z, To he AB ox I'A yuHHATH HCTH €0 WK RO G Lo T TS, ol . 5 M e R
< » W PR
nenose kao 1 AE ox I'Z. A onpa n octatak Eb unHu uctu 1eo wimm ncre AenoBe o/ - TR Pusas wwe

ocrartka ZA xao u AB ox I'A.

Ha oBaj naums ce EB ommocs mpema ZA, xao AB mpema T'A. A To je TpeGano moxasaTh. AEy®, 0Tt kol AowmOg O EB mp0Og AowOv T0v ZA €ottv, g Ohog O AB mp0Og OAhov 10V I'A.
Enei €otv g O AB mpO¢ tOv T'A, oUtog O AE mtp0dg t0v I'Z, 6 Gpa pépog otiv O AB
700 T'A 1) pépn, 10 alt0 pépog €oti kal 0 AE 100 I'Z fj 10 altd pépn. kai Aowrdg Gpa O
EB )owoU 1ol ZA 10 alt0 pépog £otiv i uépn, Gnep O AB 1ol T'A.

£otv Gpo g 0 EB mpO¢ 10v ZA, oUtag O AB mpOg tOv T'A: Onep €3¢t Seicau.
VII. 12
EGiv @ow Omocoroliv @pidpoi Avaioyov, Eotar 6 el TGV Nyovpévav mpog Eva

AKO HMaMO NPOU3BOHHO OPOj MPONMOPLHHOHAJHHX OPOjeBa, KOjH ce CBH OIHOCE K0
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jenaH npeaxoaHu npama jeaHoM HapeaHoM, Gulie y ucToj pasmepH u 36Hp CBHX T6v Enopévav, oUtag Aravres oi fyoUpsevor TpOg Gravrog ToUg Emopévou.
NPeIXOJHNUX NpeMa 30Upy CBHX HAPEIHHX.

"Ectocav Omocotolv ApBuoi Gvaloyov ol A, B, T, A, ¢ 0 A mpOc tOv B, olUtwg 6 T’
Hexa je Hekonuko OpojeBa A, B, I, A mponopunoHaiiHo, Tj. TakBUX Ja je A npema B, 7pOC TOV A:
kao I" mpema A.

=)

Tepaum na he A npema B Outu kao u 36up A u I' npema 30upy B u A.

3ancra, nomro je A npema B xao I' nmpema A, 6uhe A o B BCTH 7160 WM HCTH JACIOBH

kao mro je u I ox A. M1 36up ox A u I je uctu 1€0 WM MCTH 1eNoBH 01 30upa B u A kao
mro je u A ox B.

Ha oBaj Haumns ce A ognocu npema B kao 1 36up A u I' npema 36upy B u A. A o je
Tpebano JoKa3aTH.

Myw, Ot €otiv (¢ 0 A mpO¢ TOv B, oUtag of A, T mp0g toUc B, A.

Enel yap €otv g O A mpOg 10V B, oUtwc 6 T mpOg t0v A, 6 dpoa. uépog €ctiv O A 1ol B
N népn, 10 alto pépog €oti kal O I’ tol A 1 pépn. xai cuvapedtepoc dpa 6 A, T
cuvapeotépov tol B, A 10 alt0 uépog £otiv i 1@ altd pépn, dnep O A 1ol B.

£otv Gpa g 0 A mpOg OV B, oltag of A, T mpd¢ toUc B, A: bmep €8st Seiéan.
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VII. 13
AKo ¢y YeTHpH Gpoja IPOIOPUMOHATHH, OHH lie GUTH NPONOPLUHATIHY 1 EQv t€ccapsg Ap1dpoi Avaloyov Moy, kai Evalhaé Gvaroyov Ecovrar.

NePMYTOBAHH.

"Ectwcav téocapec Apidpoi Gvaioyov oi A, B, T, A, ¢ O A mpdc tOv B, oUtg 6 T
Hexka cy yetupu Opoja A, B, I', A nponopririonanay, nakie A je npema B, kao I mpema 7pOC TOV A:
A.

A
o o
B A
a
[
o

TBpAnM 1a cy OHU PONIOPLMOHAIHY U IIepMyTOBaHH, Tj. A je I', kao B npema A.

3amcra, omro je A mpema B xao I" mpema A, Ouhie A on B nctu neo wim uctu nenosu
xao mTo je u I ox A. Anm, mocne nepmytanuje, A je of I' McTH 1€0 MM UCTH A€JI0OBU
kxao 1 B oxg A.

Crora je A npema I kao B npema A. A To je Tpe6aino nokasaty. Ay, Ot1 kol EvaArag Avaroyov Ecoviat, Wg O A mpOg t0v T, oUtwg O B npdg 10V A.
Enel yap €otv W O A mp0g 10V B, oUtawg O T mpOc t0v A, 0 dpa pépog €otiv O A 10l B
N népn, 10 alt0 pé€pog £oti kal O I' ol A 1) 1@ altd pépn. Evalraé Apa, O pé€pog Eotiv
0 A 1ol I A pépn, 10 alt0 pépog €oti kai O B 100 A f) 10 alta pépn.

€ottv Gpa e 0 A pO¢ 0V I, oUtawg O B mp0g tOv A: Onep Edet Seicau.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 14

AKoO ce OpojeBM, y3eTH II0 Iap, 0 je/iHe IPOM3BO/bHE MHOXKUHE OpojeBa M 01 Apyre
HCTO TOJIMKE MHOKMHe OpojeBa, Hajla3ze y HCTOj pa3mepH, Ouhe u mojajeaHako
yla/beHH OpojeBH Yy HCTOj pa3mMepH.

Hexka ce OpojeBu y3eTu 1Mo map, o1 jeHe Mpou3BoJpHE MHOXHHE OpojeBa A, B, ' o
JIpyTe UCTO TOJIMKE MHOXHHE OpojeBa A, E, Z Hanase y uctoj cpasmepw, Tj. A npema B,
kxao A npema E u B npema I' kao E npema Z.

o 0 e 2
A A
o o e L
B E
Dfﬁ" o Z i

TBpauM na cy U MoJjeaHaKo yaabeHH OpojeBH Y HCTOM OAHOCY, Tj. A npema I" kao A
npema Z.

3ancra, nomTo je A npema B xao A npema E, 6uhe, nocie nepmyramnumje, A npema A xao
B npema E. Jlasee, nomo je B mpema I' kao E npema Z. Y B je npema E kao A npema A,
Te ce cTora A oxHocu npema A kao I' mpema Z.

Ha oBaj HauuH, nocie nepmyTtanyje, A je npema I' kao A npema Z. A 1o je Tpedaio
JIOKa3aTH.

hy 7. ~ N N ~ x ~ ”
‘Eaiv @ow Omocowoliv GpiOpol kol @ilor altoig icor 0 mAfB0g cUVEVO
Lappavopsvor kai €v T@® aUT@ L0YW, kal 51' Ioov €v T@ alTd L0YW Ecovral.

"Ectwcav Omocowolv dpipoi oi A, B, T kai @G\iot altoic icot 10 mAfj0og clvevo
AapBovopevot &v @ alt@® A0yw ol A, E, Z, )¢ pév 0 A mpOc tOv B, oUtmg 0 A mpdg
10v E, ¢ 5€ 0 B mpdc 10v I, oUteg O E mpOg 1OV Z:

Myo, Ot Kal 81' ioov €otiv W 6 A mpOc OV I, 0Utwg O A mpOg OV Z. Enel yap €otv
¢ 0 A mpdg 1OV B, oUtag O A mpOc 10v E, Evodraé Apa €otiv ¢ O A mpOc TV A,
oUtmg O B mpOg 10V E. n@hv, €nei €otiv ¢ O B mp0Oc 10V I, ot O E npodg 10V Z,
EvadAag Gpa €otiv e O B mpdg 1OV E, oUtwg O ' mpOg t0v Z. W 8€ 0 B mpdg OV E,
oUtog 0 A mp0Og 0V A: kal ¢ Apa 0 A mpdg 0V A, oUtac O I' mpdg OV Z:

EvadAag Gpa €otiv g O A mpog 1OV T, oUtag O A npOg TOV Z: Omep et Seilou.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 15

AKO jeqHHMIA MePH JIPYTH HeKH O0poj, a Tpehu Gpoj Mepu ucTu 6poj MyTa 4eTBPTH
0poj, oHaa, mocJie mepMyTanMje, jeIMHULIA MepU UCTH Opoj myTa Tpehu 6poj kao
LITO APYr4 Opoj MepH 4eTBPTH OpPOj.

Hexa jemuanna A mepu 6poj BI' n To nctu 6poj myra kao mro apyru 6poj A mepu 6poj
EZ.

oA E K A Z

TBpauM 1a u, nocie, nepMmyranuje, A Mepu uctu 0poj myra 6poj A kao mro 6poj BI'
mepu EZ.

3aucra, nomTo jeauruia A mepu 6poj BI' uctu 6poj myra kao u A 6poj EZ, To he EZ
caJlp)KaTh OHOJHKO mmyTa 0poj A kosuko je y BI' jeaununa. [Toxenumo BIT Ha jenHake
jemuaunie BH, HO, OI, a EZ na nenose EK, KA, AZ jennake 0pojy A. Tana je 6poj

nonenaka BH, H®, OI jennak 6pojy noxenaka EK, KA, AZ. U momro cy jenunnne BH,

HO, OI jemnake mehycobom, a u 6pojeBu EK, KA, AZ cy jennaku mehycodom, u
mHoxwuHA jequaniia BH, HO, OI je ucror 6poja xkao u maoxkuHa EK, KA, AZ, To ce
jemuanma BH ognocu mpema 6pojy EK, xao mro ce jequanma HO ogrocu mpema 6pojy
KA u jequanmna O mpema 6pojy AZ. Ann jenaH o MPEAXOAHUX C€ OJHOCH IIpeMa
JEIHOM O]l HapeIHUX, Kao IITO ce 30Mp CBUX MPEAXOIHNUX OJHOCH MpeMa 30Mpy CBHX
Hapenuux. [Ipema Tome jennunna BH ce tako oxHocu npema 6pojy EK kao BI' mpema
EZ. Amn jennunna BH je jennaxa jemqununm A, a 6poj EK jenuak 6pojy A. IIpema Tome
jenmHuna A ce ogHocH mpema 0pojy A xao 6poj BI' nmpema 6pojy EZ.

Ha oBaj HauuH jenununa A Mepu 6poj A ucru 6poj myra xao mro 6poj BI mepu EZ. A
TO je Tpebasio JoKa3aTH.

‘Eav povug a ptep.ov Twa p,s‘rpr] Io-umg o€ !-:'rspog a ptﬁuog Grhov TvG @ ptOuOv
usrpn, kal volraé iodiag i povac TOv Tpitov Ap1OPOY peTphost kal O dsUTepog
10V TETApPTOV.

Movac yap N A apBpdv tva tOv BT petpeitm, iodkig € £repog Ap1OROC O A GAlov
Tva Ap1duov 10v EZ petpeito:

Myo, Ot Kal Evadrag ioaxig 1) A povag Ov A dpOpdv petpel kol O BT 10v EZ.

Enel yap icGxkic i} A povag t0v BI" AptOpdv petpel kal 6 A t0v EZ, 6o Gpa. eiciv €v 1
BT povadec, tocoltol giot xai &v 1@ EZ Apdpuol icot 1@ A. Sinpricdm O pév BT eic tac
év Eaut® povasdag tag BH, HO, BT, 0 &€ EZ eic toUg 1@ A icovg ToUc EK, KA, AZ.
€otau 81 foov 10 mAfifog t@v BH, HO, O ) nAn0et 1@v EK, KA, AZ. xal €nel T
giciv ol BH, HO, O povadec GAlnAaug, sici 8¢ kol ol EK, KA, AZ Gpipol icot
axnhorg, xai oty icov 10 nXﬁGog (v BH, HO, OT povaddaov @ nkr’]eet v EK, KA,
AZ Gpopudv, Eotar Gpa w¢n BH uovClg npog 10v EK Clptep.ov oUtwg n HO povClg npOg
10V KA apBpov kal i O povdc mpog t0v AZ apdudy. Eoton Gpa kal G elg v
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT' A

fyovuévav mpog Eva Thv Emopévav, oUtmg Anavrec ol fyoUpevol mpog Amavrag toUg
Enopévouc: €otiv Apa W M BH povag mpog t0v EK dp1Buodv, olUtwe 0 BI mpog tOv EZ.
ion 8€ N BH povac tfi A povast, 0 8¢ EK apduoc @ A apdud. €otv Gpa g 1) A
povac mpOg TOv A ApOuodv, olUtme O BI' mpOg tOv EZ.

ioakic Gpa N A povdg tOv A ApOuodv petpel kai O BT tOv EZ: Onep €551 Selcar.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 16

AKo ce 1Ba Opoja MHO:Ke jenaH apyruMm, ouhe Tako 100ujeHu OpojeBU jeHAKH
jenan apyrom.

Hexka cy A u B 1Ba 6poja u Heka A mHOehu B mpoussoau I, a B mHOXKEhN A
npou3Bo U A.

A

8 e ———
r- ?
AC! i
E

Tepaum na je I' jenHako A.

3ancra, ako A mHOehn B nponssoau I', onma B mepu I' 1 To oHONMKO ITyTa KOJIMKO je
jennuuna y camom A. A jenununa E mepu 6poj A U TO OHOJIMKO ITyTa KOJIHMKO je
jemuHnIa y camoM A. McTo oHOMHKO ImyTa Koimko ce E cagprkn y A Tonmko ce myta B
cagpxu y I'. [ocie mepmyranuje, jenunauna E mepu 6poj B ncto oHonmko myTa KOJIHKO
myta A mepu I'. U namse, momro B MuOxkehn A mpoussoaun A, onga A Mepu A U TO
OHOJIMKO TyTa KOJIMKO je jequHuna y camoM B. McTo oHomuKo myTa kommko ce E
caapxu y B Tonmko myra ce A caapxu y A. Jennanna E ononmko myta Mepu 6poj B
KoJIMKO mmyTa 6poj A mepu I

IIpema Tome A mepu nctu 6poj myta u I' u A. Ha oBaj HauuH je I jennako A. A 1o je
Tpebao JoKa3aTH.

‘EQiv 500 @p1Bpol mollomhaci@cavtes GriANLovg Tor@ei Tivag, ol yevOpevor €5
b6V icor @rrnhoic Ecovrar.

"Ectwcav 3Uo Apibuoi oi A, B, xai 0 uév A 10v B moAlomhactdoag tOv I moteitm, O 5€
B 10v A moAamhacidcog TOv A motsite:

Myw, Ot icog €otiv O T @) A. Enel yap 0 A 10v B modlamhacidoag tOv I memoinkey, O
B @po. tOv T petpel kotd 1ag &v @ A povadag. petpel 8¢ xai | E povac t0v A Apidudv
katd tdg &v altd® povadoag: iodxic Apa N E povdg tOv A ApBudv petpel kol 0 B tov T
EvadAag Gpa icdiag N E povag tov B apoudy petpel kai O A tOv I n@A, €nel 0 B 1Ov
A moAomhacidoog 1OV A memoinkev, 0 A Apo. TOv A petpel katd 1dc &v 1@ B povasoc.
petpel 8€ kai I E povac tOv B katd tdg &v alt® povasdoc: iodkic dpa i E povag tov B
ApOuoy petpel kai O A 10V A. ioliag € N E povdg tov B Apifuodv Euétpet kal O A tOv
I:

ioGkic Gpa O A €xAtepov 1@V I, A petpel. ioog Apo €otiv O T Q) A: Omep Ee1 Seilou.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 17

AKo jenan 6poj MHo:kehu 1Ba 6poja npousBoau 1Ba 6poja, oHaa ce 100MjeHa ABa
Opoja HaJ1a3e y HCTOj pa3MepH Kao U OpojeBH KOjU ce MHOXKe.

Hexka 6poj A mHOxH n1Ba 6poja B u I' u mponsBoau Opojee A u E.

A
B r
o o o o
A
o o
E
o o
Z

Tepaum na je B mpema I' kao A npema E.

3ancra, nomto A MHOkehn B pousBoan A, onna B Mepu 1 A u To oHONMKO TyTa
KOJIMKO je jenununa y A. Vcto Tako u jequHuia Z Mepu O6poj A 1 TO OHOJIHKO IyTa
KOJIMKO je jenununa y camoM A. ITpema Tome jeauuuna Z mepu uct 6poj myra 0poj A
Konuko 1 B Mepu A. 3Haun jenunuia Z ce 0JHOCH pema 0pojy A kao B mpema A. 13
HCTUX pa3Jiora jequHuna Z ce ogaocu npema opojy A kxao I' mpema E, mTo 3naun 1a ce
B onnocu npema A kao I' npema E.

Tocne nepmyranuje, B he ce oqrocutn nmpema I' kao A npema E. A o je Tpe6aino
JIOKa3aTH.

‘Eav 4pi0pog 5Uo Apidpolc mollamlaci@oag ot Tivac, ol yevopevor £ aUT@®v
10V aUTOV £Z0va1 AOYOV Toig morhamhaciacOsiow.

Ap10pdc yap 6 A 8Uo apdpoUc tolc B, I’ moAlamhocidsag toUc A, E mosito:

Myw, Ot €otiv (¢ 0 B mp0¢ 0V I, oUtwg O A mpO¢ 10V E. Enel yap 6 A 10v B
rolMamhocidoog TOV A menoinkey, 0 B Gpo tOv A petpel kotd 1dc €v 1@ A povadag.
petpel 8€ xal 1 Z povag tov A Apduodv kotd tdg év altd povadag: icaxic Gpo 1) Z
povac tOv A Aptduodv petpel kai 0 B 10v A. oty Gpo. ¢ N Z povdg mpog tOv A
apudy, oltmg O B mpoc tOv A. $10 1d alta 3N kol g ) Z povdg mpog tov A dpdudy,
oUtamg O T pd¢ 10V E: kol ¢ Apo. 0 B mpOc 10v A, oUtag O T’ mpog 10V E.

EVoALAE Apa €otiv g 0 B mpo¢ t0v I, oltwg O A mpOg OV E: Omep €8¢t Seifo.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 18

Axo 1Ba Opoja mHo:kehu jenan 6poj npousBoje ABa Opoja, oHjaa 100UjeHU OpojeBu
CTOje y MCTOj pa3MepH Kao U OP0jeBH MHOKHOLIH.

Hexa nBa 6poja A u B MHOXe Opoj I” 1 Heka ce nobujy 6pojesu A u E.

o -
o -

- -

- -

Tepaum na ce A ogHocu npema B kao A npema E.

3amcra, nomro A mHOxehu " mpomsBoau A, To u I MHOXehu A mpousBoau A. U3 ucror
pasnora 6poj I' muoxxehu B npoussoau E.

IIpema Tome O6poj I' MHOXKehn nBa Opoja, A u B, nponssoan nBa 6poja A u E. A tana ce
A onnocu ipema B xao A npema E. A T0 je Tpebano 1oka3arH.

‘EQiv 500 @p1Bpol ApiOpov Tiva morkomhaci@cavteg mor@ol Tivag, ol yevOpevor €5
U6V T0v 0UTOV E£0vo1 AOY0V ToIG ToAamAuc1dcuoLy.

AUo yap apdpoi oi A, B Ap1Budv tva t0v I' modhamiacidcavreg ToUc A, E moteitmoay:

Myo, 0T €otiv ¢ 6 A TpOc 0V B, oUtmg O A mp0Og t0v E. Enel yap 6 A tov T
roAomhasidoog TOv A memoimxev, kal 0 I' Gpa 10v A moAlomhosidoog TOv A
TEMOINKEV.

310 10 alta &M xal 6 T 10v B modamiacidcoag tOv E memoinkev. pidudc 8f 6 T §Uo
apBpoUc toUg A, B modlamhacidcag toUc A, E memoinkev. £otiv Apa t¢ O A mpOg 10V
B, oUtog 0 A mpOg 10V E: Onep €5s1 Seifon.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 19

AKo cy yeTHpH Opoja NPONOPUHOHAIHA OH/IA je OPOj-NIPOM3BO/I MPBOT H YETBPTOT
Opoja jenanak Opojy-npousBoay apyror u Tpeher opoja. U ako je npousBoaor
NPBOI U YeTPBTOr 0poja jeaHaxk Opojy-npoussBoay aApyror u Tpeher 6poja, Ta
YeTHpH Opoja Cy MPONOPIHOHATHA.

Hexka cy nara yernpu nponoprpionansa 6poja A, B, T, A, Tako na ce A ogaocu npema B
kao I mpema A u Heka je E mpomsBoa MHOkeRa A ca A, Z npou3Boj MHOXewa [ ca B.

=} v} =} =}
A
[
B
A E| Z
H
] =}
=}
Tepaum na je E jennako Z.

3ancra, Heka A muoxehn I' nponssou H. ITomro, mpema Tome, A muoxehu I'
npomsBou H, a muOokehu A mpoussoau E, onna mctu 6poj A muoxkehu nsa 6poja I’ n A
npousBou nBa 6poja H u E. 360r Tora ce I ogrocu npema A, kao H npema E. Ammu I ce

EQv t€ccapsg Ap1dpoi Avaloyov Moy, O €k mp@Tov Kal TeTApPTOL YEVONEVOG
apOpog icoc Eotan T@ £k ScvTE€pov kal Tpitov _;yavous'v(p apOp@: ol £€av O €x
TpWTOV Kol TETAPTOL YEVOREVOS Ap1ONOG icog N T@ £x SsuTEpov Kal Tpitov, ol
t€ccapeg Apidpol Avaioyov Ecovron.

"Ectwcav téocapec Apiduoi Gvaioyov oi A, B, T, A, ¢ O A mpdc tOv B, oUtg 6 T
1pOC TOV A, kal O pév A 10v A modomiacidcag 10v E moisito, 0 8€ B tOv I
molamlocidoog TOv Z moteitm:

Myo, Ot icoc €otiv 0 E 10 Z.

0 yap A 1Ov I toMamhacidoag tOv H moteito. €ncl olv 6 A 1OV I' modhamhacidoag
10v H menoinkev, 10v 8€ A modamiacidoog 10v E nemoimkev, Gpidudg 81 6 A dUo
appoUg toUg I, A modkomhootdoag toUg H, E memoinkey. €otiv po g O T mpOg 10V
A, oUtwg O H mpdg tOv E. @AL' g O T mpdg 10V A, oUtmg O A mpdg 10v B: kal g Gpa 6
A mpO¢ tOv B, oUtwg 6 H mpOc 10V E. nahv, €nel O A 10v I’ moAhamhacidoog tOv H
nemoinkev, AAA pny kai 0 B t0v I' moAlomiacidcog tOv Z memoinkev, dUo 8 dpduol ol
A, B ap10uov twva 10v I' modhamhocidoavteg toU¢ H, Z memotfjxacty. €otv Apo ¢ O A
1pO¢ TOV B, oUteg 0 H mpOg 1OV Z. MG unv kol ¢ O A npdg t0v B, oltag 6 H mpog
70v E: kal W Gpo 0 H mpOg t0v E, oUtawc O H mpOc 10v Z. 0 H Apa np0g Exdtepov 1V
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT' A

oxHocu mpeMa A kao A npema B. 1 Ha Taj Haun A ce oxHocu npema B kao Hmpema E. - E, Z tOv alt0v €yt Mdyov: icog Gpa €otiv 6 E 1§ Z. "Eote 8N ndiw icog 6 E 1) Z:
Jame, momro A muoskehn I' nponssomu H a B MHosxehu I' mpomssonu Z, To 1Ba 6poja  Aéyw, 1 £otiv g O A 1pOg 10v B, oltwg 6 T mpdg tOv A. TV yap altidv
Au B muoxehu I' npoussoze G6pojese H u Z. Crora ce A onnocu npema B kao Hupema  yqrackevasOéviav, éncl ioog £otiv O E 1@ Z, £otiv Epa (g 6 H mpog tOv E, oUtwg 6 H

Z. Anu A ce oqnocu npema B xao H npema E. 1 Ha taj nauun ce H onxnocu npema E 1pdG TOV Z. AAL ¢ pév O H mpde 10v E, oltac 6 T mpdc 10v A, 6¢ 88 6 H npdc v Z,
xao H npema Z. Te Tako u H npema cBakom ox 6pojesa E n Z croju y ucrtoj pasmepu, oUtag 6 A mpog tOv B.

3Hauu 1a je E jeanako Z.

Hexa je can E jennaxo 3. TBpaum 1a ce A ogHocu npema B kao I' mpema A. Kol M 8pa O A mpde OV B, oltac O T mpde v A: dmep £ Seitau.

3ancTa Ha OCHOBY UCTUX pacyhuBama, momro je E jennaxo Z, H he ce onHocuTn npema
E, xao H mpema Z. Anu H ctoju npema E, xao I" mpema A, u H cToju npema Z xao A
npema B.

W Ha taj HaunH A ce oxHocH peMa B kao I' mpema A. A 10 je Tpebao mokasaTy.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 20

Hajmamwu mel)y OpojeBuMa Koju Cy HCTOj pa3MepH Mepe ocTajie HCTH O0pPoj myTa u
To Behu Mepu Behe u Mmambu Mamse.

Hexa cy I'A u EZ najmMamu OpojeBu ox 6pojeBa A u B, xoju cToje y HCTOj pasMepH.

+] =]
B
A
=]
e]
r
E
H
0
A Z

Tepoum na 6poj I'A mepu 6poj A, a 6poj EZ 6poj B uctu 6poj myTa.

Bpoj I'A He unHm nenose 6poja A. Ho, axo je To moryhe, y3mumo na unau. Taga u EZ
giHU ucte faenose ox B kao u I'A ox A. Tlpema Tome komuko je y ['A nenosa ox A, ucro
tosuko he 6uru u y EZ nenosa B. [Togennmo I'A na nenose I'H, u HA jennake

Oi érdoToL Ap1Opoi T@V TOV alTOV Adyov Exévrov alitoig perpolict ToUg TOV
alTOv Aéyov Eyovrag icdrig 6 T peilmv TOV peifova kai 6 ELdccmv TOV ELdccova.

"Ectocav yap €rdyiotot Apiduol t@v tOv altdv Adyov €xéviav toic A, B oi TA, EZ:

Myo, Ot icdrig 0 TA 1Ov A petpel xai O EZ t0v B.

‘O TA yap 100 A oUk €ott pépn. i yap duvatdv, €oto: kol 0 EZ Gpa 1ol B 10 altd
uépn €otiv, Anep 0 T'A 100 A. boa pa Eotiv Ev 10

A uépn 1ol A, tocaltd ot kol &v @) EZ pépn 1ol B. Sinpncbm O pév TA ic 10 1ol
A pépn 1@ TH, HA, 0 8¢ EZ ¢ic 10 100 B pépn 10 EO, OZ: £€otan 3N icov 0 mAf0og t@dv
'H, HA 1@ m\n0e1 t@v EO, OZ. kol €nel icot

eiciv oi 'H, HA @piOuol GAotg, €iol 8€ kal of E®, ®Z apiBpol icot GAAoig, kod
€otwv ioov 10 mAfiBog T@v I'H, HA 1) mhn0er v E@, OZ, £otv Gpa g 6 TH mpog tOv
EO, oUtwg 0 HA mp0Og 10v OZ. Ecton Gpa kal ¢ £ig TV MNyovuévov

npOg Eva 1@V Emopévav, oUtmg Araveg o Myoduevor npdg drovtog toUg Emopévoug,
€otv Apa g 0 TH mpog 10v EG, oUtag 6 I'A npdg tOv EZ: oi T'H, E® dpo. toig T'A, EZ
év 1@ altd AOYW eisiv ENdocoveg Ovieg alt@v: Omep Eotiv AdHvatov: Umdkevtar yap
ol TA, EZ € éyiotot t@v 10V altov Moyov €xdvimv altolc. oUk Apa pépn €otiv O TA
100 A: pépoc Gpo. kai 0 EZ 1ol B 10 alt0 uépog €ctiv, Omep 0 T'A ol A:

it Apo 0 TA tOv A petpel kol 0 EZ t0v B: Onep €5e1 Seiton.

3opria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHckH 3amucu Enemenara koje je npupenyio npod. np 3opan Jlyaunh
¥ HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenata mosnare xkao E888
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT' A

nenosuma A u EZ Ha nenose E® u OZ jennaxe nenosuma B. Tana je 6poj mogenaxa ['H,
HA jennax 6pojy monenaxka E®, ®Z. U nomro cy nenosu I'H u HA melyco6ro jennakn
6pojesn, a EO® n ®Z ucro Tako MeljycobHo jequaku 6pojesu, u 6poj mogeoka I'H, HA
jenHak je 6pojy monenaka E®, ©Z, 6uhe I'H npema E® xao HA mpema ®Z. A kaxo je
jelaH oJ] MPEeIXOJHUX TIPeMa jeTHOM O] HapeTHUX Kao 30Mp CBUX MPEAXOIHHX IpeMa
30upy cBUX HapeaHux, To je ['H npema E® xao I'A nmpema EZ. Ha oBaj Hauna 'H u E@
ce Hayaze y uctoj pazMepu kao u I'A u EZ u ipBu cy Mamu o1 ipyrux. A To je
Hemoryhe, jep ce npetnocrasiba Aa cy I'A u EZ Hajmamu o cBux O6pojeBa Koju ce
HaJjla3e y UCTOj pa3Mepu ca buma. [lpema Tome 6poj I'A He unnu nenose 6poja A. Taj
0poj je neo. 1 EZ je uctu neo ox B kao mro je I'A neo ox A.

Ha oBaj Haunn 6poj I'A mepu 6poj A mcTO OHOJIMKO ITyTa, Kouko 1 6poj EZ mepu Opoj
B. A 1o je Tpebaio q0Ka3aTH.

3opuna Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y kojuma cy kopunrheHn eneKTpoHckH 3anucu Enemenata koje je mpupenuo npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapHje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nmozHare xao E888



