
 

 

Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 

 
ПРИЛОЗИ ЗА НАСТАВУ У КОЈИМА СУ КОРИШЋЕНИ  ЕЛЕКТРОНСКИ ЗАПИСИ ПРЕВОДА АКАДЕМИКА АНТОНА БИЛИМОВИЋА 
КОЈЕ ЈЕ ПРИРЕДИО ПРОФ. ДР ЗОРАН ЛУЧИЋ1 И НАЈСТАРИЈЕ САЧУВАНЕ ГРЧКЕ ВЕРЗИЈЕ ЕЛЕМЕНАТА ПОЗНАТЕ И КАО Е8882 

 

 

 
“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига 

Елемeната налазимо садржај рашчлањен на шест делова. 

Једино уколико ће негде неки од тих делова бити непотребан 

моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. 

...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика 

Египта, Месопотамије и Старе Грчке Математички факултет 

Београд, дигитално издање 

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)). 

 

Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже 

шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  

одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног 

одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба 

урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити 

дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

 

И током рашчлањивања претставки по Проклусу у тексту који 

следи одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како 

је у листи која непосредно претходи представљено. 
 

 
 

 

                                                 
1 http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/ 
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Целовит текст се сада чува у Bodleian бибилотеци, Oxford University)  

У овом прилогу је дат упоредни текст на српском (Превод Антуна Билимовића) и грчком језику (Heiberg).  
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КЊИГА VII 

 

Пропозиције 

 
1. Ако су дата два неједнака броја па при узастопном одузимању мањег од већег остатак 

не бива мера предходног, који смо одузимали, док тај остатак не постане једнак 
јединици, та су два броја међусобно прости. 

2. За два броја који нису међусобно прости наћи њихову највећу заједничку меру. 

Последица 
Одавде је јасно да ако број мери два броја, он мери и њихову заједничку највећу меру. А 

то је требало доказати. 

3. За три дата броја који нису међусобно прости наћи њихову највећу заједничку меру. 
4. Сваки број је или део или делови од сваког другог броја, мањи од већег. 

5. Ако један број чини део другог броја и неки други број чини исти део неког другог 

броја, онда и збир првих бројева чини исти део збира других бројева, као поједини број 
појединог. 

6. Ако један број чини делове другог броја и неки други број чини исте делове неког 

другог броја, онда и збир првих бројева чини исте делове збира других бројева као 
поједини број од појединог. 

7. Ако је један број исти део другог броја какав је и умањилац првог броја део умањиоца 

другог броја, онда је и остатак првог броја исти део остатка другог броја. 
8. Ако један број чини исте делове другог броја као што умањилац првог броја чини 

делове умањиоца другог броја, онда и остатак првог броја чинин исте делове остатка 

другог броја. 
9. Ако је један број део другог броја, а трећи број исти део четврог броја, онда је и, после 

пермутације, први број исти део или исти делови трећег броја као и други број четртог. 

10. Ако један број чини делове другог броја, а трећи број чини исте делове четвртог 
броја, онда ће после пермутације, делови или део првог од трећег број бити једнки 

деловима или делу другог од четвртог броја. 

11. Ако је цео број према другом целом броју као умањилац првог броја према умањиоцу 
другог броја, онда је и остатак првог броја према остатку другог броја као цео број према 

целом броју. 
12. Ако имамо произвољно број пропорционалних бројева, који се сви односе као један 

предходни прама једном наредном, биће у истој размери и збир свих предходних према 

збиру свих наредних. 
13. Ако су четири броја пропорционални, они ће бити пропорцинални и пермутовани. 

14. Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге исто 

толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако удаљени бројеви у 
истој размери. 

15. Ако јединица мери други неки број, а трећи број мери исти број пута четврти број, 

онда, после пермутације, јединица мери исти број пута трећи број као што дриуги број 

мери четврти број. 

16. Ако се два броја множе један другим, биће тако добијени бројеви једнаки један 

другом. 

17. Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја 

налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 
18. Ако два броја множећи један број производе два броја, онда добијени бројеви стоје у 

истој размери као и бројеви множиоци. 

19. Ако су четири броја пропорционална онда је број-производ првог и четвртог броја 
једанак броју-производу другог и трећег броја. И ако је производог првог и четрвтог 

броја једнак броју-производу другог и трећег броја, та четири броја су пропорционална. 

20. Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи 
мери веће и мањи мање. 

21. Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој размери. 

22. Бројеви, који су најмањи међу онима који су у истој размери са њима, узајамно су 
прости. 

23. Ако су два броја узајамно прости, онда је број који мери један од њих са другим 

узајамно прост. 
24. Ако су два броја прости у односу на неки број, онда је и њихов производ прост у 

односу на тај број. 

25. Ако су два броја узајмно проста, онда је производ једног самим собом узајамно прост 
са другим бројем. 

26. Ако су два броја прости у односу на два друга броја, оба према сваком од ових, онда 

су и њихови производи узајамно прости. 
27. Ако су два броја узајамно прости и сваки помножи сам себе, онда су и њихови 

производи узајамно прости; и ако се првобитни бројеви помноже добијеним 

производима, онда су и нови производи узајамно прости (а то исто се добија и даље). 
28. Ако су два броја узајамно проста, онда је и њихов збир узајамно прост према сваком 

од њих; и ако су збир и један од бројева узајамно прости, онда су и првобитни бројеви 

узајамно прости. 
29. Сваки прост број и сваки други број, који тај прост број не мери, узајамно су прости. 

30. Ако два броја после множења дају производ који се мери неким простим бројем, онда 
се тим простим бројем и један од првобитних бројева. 

31. Сваки сложени број се мери неким простим бројем. 

32. Сваки је број или прост или се мери неким простим бројем. 
33. За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим 

размерама као и дати. 

34. За два дата броја наћи најмањи број који они мере. 
35. Ако два броја мере неки број, онда и најмањи број који они мере мери тај број. 

36. За три дата броја наћи најмањи број који они мере. 

37. Ако је неки број мерен другим, онда мерени број има део истог назива као и број који 

мери. 

38. Ако неки број има ма какав део, онда је тај број мерен бројем истог назива са тим 

делом. 
39. Наћи најмањи број који има дате делове. 
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Дефиниције 

 
1. Јединица је оно помоћу чега се сваки предмет који постоји назива један (једно). 
 

2. Број је множина састављена од јединица. 

 
3. Један број чини део другог броја, мањи од већег, ако мери већи. 

 

4. А делове ако не мери. 
 

5. Већи број је мултиплум од мањег, ако се мери мањим. 

 
6. Паран је онај број који је дељив на два једнака дела. 

 

7. Непаран је онај број који није дељив на два једнака дела или који се разликује за 
јединицу од параног. 

 

8. Парно-паран број је онај који се мери парним бројем паран број пута. 
 

9. Непарно-паран број је онај који се мери парним бројем непаран број пута. 

 
10. Парно-непаран број је онај који се мери непарним бројем паран број пута. 

 

11. Непарно-непаран број је онај који се мери непарним бројем непаран број пута. 
 

12. Прост број је онај који се мери само јединицом. 

 
13. Међусобно прости бројеви су они који имају као заједничку меру само јединицу. 

 
14. Сложен број је онај који се мери неким бројем. 

 
15. Међусобно сложени бројеви су они који се мере неким бројем као заједничком 

мером. 

 
16. Каже се да се један број множи другим бројем кад се први број узима као сабирак 

онолико пута колико је јединица у другом броју; и тада се добија неки број. 

 
17. Ако се као резултат множења два број добија неки број, овај се зове површински, а 

два броја, који су множени, зову се њихове стране. 

 
18. Ако се као резултат множења три броја добије неки број, овај се зове запремински, а 

три броја, који су множени, зову се његове ивице. 

 
19. Квадратни број је исти број пута узет исти број или површински број једнаких 

страна. 

 
20. Кубни број пак је исти број пута узет исти број и још узет исто толико пута или 

запремински број једнаких ивица. 

 
21. Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или 

исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 

 
22. Слични површински или запремински бројеви су они чије су стране односно ивице 

пропроционалне. 

 
23. Савршен (перфектан) је онај број који је једнак збиру свих својих делова (који га 

мере).
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VII. 1 

 

Ако су дата два неједнака броја па при узастопном одузимању мањег од већег 

остатак не бива мера предходног, који смо одузимали, док тај остатак не 

постане једнак јединици, та су два броја међусобно прости. 

 

Нека за два дата броја ΑΒ и ΓΓ при узастопном одузимању мањег од већег остатак 

не бива мера предходног, који смо одузимали, док тај остатак не постане једнак 

јединици.  

 

 
 

Тврдим да су бројеви ΑΒ и ΓΓ међусобно прости, тј. заједничка мера бројева ΑΒ и 

ΓΓ је само јединица. 

 

Заиста, ако ΑΒ и ΓΓ не би били међусобно прости, онда би њихова заједничка 

мера била неки број. Нека их, дакле, мери неки број и нека то буде Е. Нека ΓΓ при 

мерењу ΒΑ буде ΒΕ и од ΑΒ остави још ΕΑ, мањи број од ΓΓ; ΕΑ при мерењу ΓΓ 

остави ΖΓ, мањи број од ΕΑ, а ΖΓ при мерењу ΕΑ остави ΘΑ који је једнак 

јединици. 

Како сад број Е мери број ΓΓ, а ΒΕ је једнак броју ΓΓ, то ће Е мерити и ΒΕ; али Е 

и цео број ΑΒ, што значи да ће Е мерити и остатак ΑΕ. Међутим, ΑΕ мери ΓΖ, 

значи Е мери и ΓΖ. Али Е мери и цео број ΓΓ, значи он ће мерити и остатак ΓΖ. 

Даље, ΓΖ мери ΕΘ, те према томе Е мери и ΕΘ. Али Е мери и цео број ΕΑ, те тако 

Е мери и остатак, јединицу. То би значило да постоји број који мери јединицу, а то 

је немогуће.  

 

Према томе не постоји никакав број који би мерио бројеве ΑΒ и ΓΓ. Бројеви ΑΒ и 

ΓΓ су на тај начин међусобно прости. А то је требало доказати. 

Δύν ἀξηζκῶλ ἀλίζωλ ἐθθεηκέλωλ, ἀλζπθαηξνπκέλνπ δὲ ἀεὶ ηνῦ ἐιάζζνλνο ἀπὸ 

ηνῦ κείδνλνο, ἐὰλ ὁ ιεηπόκελνο κεδέπνηε θαηακεηξῇ ηὸλ πξὸ ἑαπηνῦ, ἕωο νὗ 

ιεηθζῇ κνλάο, νἱ ἐμ ἀξρῆο ἀξηζκνὶ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο ἔζνληαη.  

 

Γύν γὰξ [ ἀλίζωλ ] ἀξηζκῶλ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ἀλζπθαηξνπκέλνπ ἀεὶ ηνῦ ἐιάζζνλνο ἀπὸ ηνῦ 

κείδνλνο ὁ ιεηπόκελνο κεδέπνηε θαηακεηξείηω ηὸλ πξὸ ἑαπηνῦ, ἕωο νὗ ιεηθζῇ κνλάο:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη νἱ ΑΒ, ΓΓ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ, ηνπηέζηηλ ὅηη ηνὺο ΑΒ, ΓΓ κνλὰο 

κόλε κεηξεῖ. Δἰ γὰξ κή εἰζηλ νἱ ΑΒ, ΓΓ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο, κεηξήζεη ηηο αὐηνὺο 

ἀξηζκόο. κεηξείηω, θαὶ ἔζηω ὁ Δ: θαὶ ὁ κὲλ ΓΓ ηὸλ ΒΕ κεηξῶλ ιεηπέηω ἑαπηνῦ 

ἐιάζζνλα ηὸλ ΕΑ, ὁ δὲ ΑΕ ηὸλ ΓΖ κεηξῶλ ιεηπέηω ἑαπηνῦ ἐιάζζνλα ηὸλ ΖΓ, ὁ δὲ ΖΓ 

ηὸλ ΕΘ κεηξῶλ ιεηπέηω κνλάδα ηὴλ ΘΑ. ἖πεὶ νὖλ ὁ Δ ηὸλ ΓΓ κεηξεῖ, ὁ δὲ ΓΓ ηὸλ ΒΕ 

κεηξεῖ θαὶ ὁ Δ ἄξα ηὸλ ΒΕ κεηξεῖ: κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸλ ΒΑ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸλ ΑΕ 

κεηξήζεη. ὁ δὲ ΑΕ ηὸλ ΓΖ κεηξεῖ: θαὶ ὁ Δ ἄξα ηὸλ ΓΖ κεηξεῖ: κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸλ 

ΓΓ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸλ ΓΖ κεηξήζεη. ὁ δὲ ΓΖ ηὸλ ΕΘ κεηξεῖ: θαὶ ὁ Δ ἄξα ηὸλ ΕΘ 

κεηξεῖ: κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸλ ΕΑ: θαὶ ινηπὴλ ἄξα ηὴλ ΑΘ κνλάδα κεηξήζεη ἀξηζκὸο 

ὤλ: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ.  

 

νὐθ ἄξα ηνὺο ΑΒ, ΓΓ ἀξηζκνὺο κεηξήζεη ηηο ἀξηζκόο: νἱ ΑΒ, ΓΓ ἄξα πξῶηνη πξὸο 

ἀιιήινπο εἰζίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 2 

 

За два броја који нису међусобно прости наћи њихову највећу заједничку 

меру. 
 

Нека су дата два броја, који нису међусобно прости, ΑΒ и ΓΓ.  

 

 
 

Треба наћи за бројеве ΑΒ и ΓΓ највећу заједничку меру. 

 

Ако ΓΓ мери ΑΒ, а ΓΓ мери и сам себе, биће ΓΓ заједничка мера ΓΓ и ΑΒ. И јасно 

је да је она и највећа, јер никакав број већи од ΓΓ не мери ΓΓ. 

Ако пак ΓΓ не мери ΑΒ онда ће за бројеве ΑΒ и ΓΓ при узастопном одузимању 

мањег од већег остати неки број, који мери и њему предходни број. Јединица не 

може бити тај остатак јер би тада бројеви ΑΒ и ΓΓ били међусобно прости [VII. 

1],, а то се не претпоставља. Значи остаће неки број који мери и њему предходни 

број. Нека ΓΓ после одмеравања ΒΔ остави ΔΑ, мањи од ΓΓ; ΔΑ после одмеравања 

ΓΕ остави ΕΓ мањи од ЕА; а ΓΕ нека мери АЕ. Како сад ΓΕ мери АЕ, а АЕ мери 

ΓΕ, то ΓΕ мери ΓΕ, а мери и самог себе, те према томе ΓΕ мери и цео број ΓΓ. 

Како ΓΓ мери ΒΔ, то ΓΕ мери и ΒΔ, али ΓΕ мери и ЕА, значи ΓΕ мери и цео број 

ΒΑ. Али ΓΕ мери ΓΓ. Значи да је ΓΕ заједничка мера оба броја ΑΒ и ΓΓ. Тврдим 

још да је она и највећа. Заиста, ако ΓΕ није највећа заједничка мера бројева ΑΒ и 

ΓΓ, онда ће бројеве АΒ и ΓΓ мерити неки број већи од ΓΕ. Нека их, дакле, мери 

такав неки број и нека буде Ζ. Како тада Ζ мери ΓΓ, а ΓΓ мери ΒΔ, то ће Ζ мерити 

Δύν ἀξηζκῶλ δνζέληωλ κὴ πξώηωλ πξὸο ἀιιήινπο ηὸ κέγηζηνλ αὐηῶλ θνηλὸλ 

κέηξνλ εὑξεῖλ.  

 

Ἔζηωζαλ νἱ δνζέληεο δύν ἀξηζκνὶ κὴ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο νἱ ΑΒ, ΓΓ.  

 

 
 

δεῖ δὴ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ εὑξεῖλ.  

 

Δἰ κὲλ νὖλ ὁ ΓΓ ηὸλ ΑΒ κεηξεῖ, κεηξεῖ δὲ θαὶ ἑαπηόλ, ὁ ΓΓ ἄξα ηῶλ ΓΓ, ΑΒ θνηλὸλ 

κέηξνλ ἐζηίλ. θαὶ θαλεξόλ, ὅηη θαὶ κέγηζηνλ: νὐδεὶο γὰξ κείδωλ ηνῦ ΓΓ ηὸλ ΓΓ 

κεηξήζεη. Δἰ δὲ νὐ κεηξεῖ ὁ ΓΓ ηὸλ ΑΒ, ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ἀλζπθαηξνπκέλνπ ἀεὶ ηνῦ 

ἐιάζζνλνο ἀπὸ ηνῦ κείδνλνο ιεηθζήζεηαί ηηο ἀξηζκόο, ὃο κεηξήζεη ηὸλ πξὸ ἑαπηνῦ. 

κνλὰο κὲλ γὰξ νὐ ιεηθζήζεηαη: εἰ δὲ κή, ἔζνληαη νἱ ΑΒ, ΓΓ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο: 

ὅπεξ νὐρ ὑπόθεηηαη. ιεηθζήζεηαί ηηο ἄξα ἀξηζκόο, ὃο κεηξήζεη ηὸλ πξὸ ἑαπηνῦ. θαὶ ὁ 

κὲλ ΓΓ ηὸλ ΒΔ κεηξῶλ ιεηπέηω ἑαπηνῦ ἐιάζζνλα ηὸλ ΔΑ, ὁ δὲ ΔΑ ηὸλ ΓΕ κεηξῶλ 

ιεηπέηω ἑαπηνῦ ἐιάζζνλα ηὸλ ΕΓ, ὁ δὲ ΓΕ ηὸλ ΑΔ κεηξείηω. ἐπεὶ νὖλ ὁ ΓΕ ηὸλ ΑΔ 

κεηξεῖ, ὁ δὲ ΑΔ ηὸλ ΓΕ κεηξεῖ, θαὶ ὁ ΓΕ ἄξα ηὸλ ΓΕ κεηξήζεη: κεηξεῖ δὲ θαὶ ἑαπηόλ: 

θαὶ ὅινλ ἄξα ηὸλ ΓΓ κεηξήζεη. ὁ δὲ ΓΓ ηὸλ ΒΔ κεηξεῖ: θαὶ ὁ ΓΕ ἄξα ηὸλ ΒΔ κεηξεῖ: 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸλ ΔΑ: θαὶ ὅινλ ἄξα ηὸλ ΒΑ κεηξήζεη: κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸλ ΓΓ: ὁ ΓΕ ἄξα 

ηνὺο ΑΒ, ΓΓ κεηξεῖ. ὁ ΓΕ ἄξα ηῶλ ΑΒ, ΓΓ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηίλ. ιέγω δή, ὅηη θαὶ 
κέγηζηνλ. εἰ γὰξ κή ἐζηηλ ὁ ΓΕ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ, κεηξήζεη ηηο ηνὺο 

ΑΒ, ΓΓ ἀξηζκνὺο ἀξηζκὸο κείδωλ ὢλ ηνῦ ΓΕ. κεηξείηω, θαὶ ἔζηω ὁ Ζ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Ζ ηὸλ 

ΓΓ κεηξεῖ, ὁ δὲ ΓΓ ηὸλ ΒΔ κεηξεῖ, θαὶ ὁ Ζ ἄξα ηὸλ ΒΔ κεηξεῖ: κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸλ 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

СЕДМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

и ΒΔ. Али тај број мери и цео број ΒΑ, те према томе он мери и остатак АЕ. Али 

АЕ мери ΓΕ, те на тај начин Ζ мери и ΓΕ, али Ζ мери и цео број ΓΓ, значи он мери 

и остатак ΓΕ, то јест већи број мери мањим, а то је немогуће. Према томе за два 

броја ΑΒ и ΓΓ не постоји број већи од ΓΕ који би их мерио.  

 

На тај начин је ΓΕ највећа заједничка мера бројева АΒ и ΓΓ, а то је требало 

доказати. 

Последица 

 

Одавде је јасно да ако број мери два броја, он мери и њихову заједничку највећу 

меру. А то је требало доказати. 

ΒΑ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸλ ΑΔ κεηξήζεη. ὁ δὲ ΑΔ ηὸλ ΓΕ κεηξεῖ: θαὶ ὁ Ζ ἄξα ηὸλ ΓΕ 

κεηξήζεη: κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸλ ΓΓ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸλ ΓΕ κεηξήζεη ὁ κείδωλ ηὸλ 

ἐιάζζνλα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ: νὐθ ἄξα ηνὺο ΑΒ, ΓΓ ἀξηζκνὺο ἀξηζκόο ηηο κεηξήζεη 

κείδωλ ὢλ ηνῦ ΓΕ:  

 

ὁ ΓΕ ἄξα ηῶλ ΑΒ, ΓΓ κέγηζηόλ ἐζηη θνηλὸλ κέηξνλ: [ ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη ].  

 

Πόξηζκα ἖θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη ἐὰλ ἀξηζκὸο δύν ἀξηζκνὺο κεηξῇ, θαὶ ηὸ κέγηζηνλ 

αὐηῶλ θνηλὸλ κέηξνλ κεηξήζεη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 3 

 

За три дата броја који нису међусобно прости наћи њихову највећу 

заједничку меру. 
 

Нека су дата три броја А, Β, Γ који нису међусобно прости. Треба за А, Β, Γ, наћи 

највећу заједничку меру. 

 

Узмимо највећу заједничку меру Γ за два броја А и Β[VII. 2], та мера или је 

мера и броја Γ или није. Нека прво она буде мера. Али она је мера и бројева А и Β. 

На тај начин она мери А, Б, Γ, те је Γ заједничка мера за А, Β, Γ.  

 

 
 

Тврдим да је она и највећа.  

 

Заиста, ако Γ није највећа заједничка мера за А, Β, Γ, онда бројеве А, Β, Γ мери 

број већи од Γ. Нека постоји такав број и нека то буде Е. Како Е мери А, Β, Γ, 

мериће и А и Β. Дакле мериће и њихову највећу заједничку меру[VII. 2, Por.]. 

Али највећа заједничка мера А и Β је Γ. Према томе Е мери Γ, већи број-мањи, а 

то је немогуће. Према томе не постоји број већи од Γ који би мерио бројеве А, Β, 

Γ. На тај начин је Γ највећа заједничка мера бројева А, Β, Γ. 

Нека сад Γ не мери Γ. Прво тврдим да бројеви Γ и Γ неће бити међусобно прости, 

мери их неки број. Број који мери бројеве А, Β, Γ мери и бројеве А, Β и њихову 

највећу заједничку меру Γ. Али он мери и број Γ. Према томе за бројеве Γ, Γ 

постоји број који их мери, бројеви Γ и Γ нису према томе међусобно прости. 

Узмимо њихову највећу заједничку меру Е. Пошто Е мери Γ, а Γ мери А и Β, то Е 

мери А и Β[VII. 2, Por.]. Али Е мери и Γ. На овај начин Е мери А, Β, Γ, те је Е 

заједничка мера за А, Β, Γ. Тврдим да је она и највећа. Заиста, ако Е није највећа 

Τξηῶλ ἀξηζκῶλ δνζέληωλ κὴ πξώηωλ πξὸο ἀιιήινπο ηὸ κέγηζηνλ αὐηῶλ θνηλὸλ 

κέηξνλ εὑξεῖλ.  

 

Ἔζηωζαλ νἱ δνζέληεο ηξεῖο ἀξηζκνὶ κὴ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο νἱ Α, Β, Γ: δεῖ δὴ ηῶλ Α, 

Β, Γ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ εὑξεῖλ.  

 

Δἰιήθζω γὰξ δύν ηῶλ Α, Β ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ὁ Γ: ὁ δὴ Γ ηὸλ Γ ἤηνη κεηξεῖ ἢ 

νὐ κεηξεῖ. κεηξείηω πξόηεξνλ: κεηξεῖ δὲ θαὶ ηνὺο Α, Β: ὁ Γ ἄξα ηνὺο Α, Β, Γ κεηξεῖ: ὁ 

Γ ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηίλ. 

 

 
 

ιέγω δή, ὅηη θαὶ κέγηζηνλ.  

 

εἰ γὰξ κή ἐζηηλ ὁ Γ ηῶλ Α, Β, Γ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ, κεηξήζεη ηηο ηνὺο Α, Β, Γ 

ἀξηζκνὺο ἀξηζκὸο κείδωλ ὢλ ηνῦ Γ. κεηξείηω, θαὶ ἔζηω ὁ Δ. ἐπεὶ νὖλ ὁ Δ ηνὺο Α, Β, Γ 

κεηξεῖ, θαὶ ηνὺο Α, Β ἄξα κεηξήζεη: θαὶ ηὸ ηῶλ Α, Β ἄξα κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ 

κεηξήζεη. ηὸ δὲ ηῶλ Α, Β κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηὶλ ὁ Γ: ὁ Δ ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ ὁ 

κείδωλ ηὸλ ἐιάζζνλα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ηνὺο Α, Β, Γ ἀξηζκνὺο ἀξηζκόο 

ηηο κεηξήζεη κείδωλ ὢλ ηνῦ Γ: ὁ Γ ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ κέγηζηόλ ἐζηη θνηλὸλ κέηξνλ. Μὴ 

κεηξείηω δὴ ὁ Γ ηὸλ Γ: ιέγω πξῶηνλ, ὅηη νἱ Γ, Γ νὔθ εἰζη πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο. ἐπεὶ 

γὰξ νἱ Α, Β, Γ νὔθ εἰζη πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο, κεηξήζεη ηηο αὐηνὺο ἀξηζκόο. ὁ δὴ ηνὺο 

Α, Β, Γ κεηξῶλ θαὶ ηνὺο Α, Β κεηξήζεη, θαὶ ηὸ ηῶλ Α, Β κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ηὸλ Γ 

κεηξήζεη: κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸλ Γ: ηνὺο Γ, Γ ἄξα ἀξηζκνὺο ἀξηζκόο ηηο κεηξήζεη: νἱ Γ, Γ 

ἄξα νὔθ εἰζη πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο. εἰιήθζω νὖλ αὐηῶλ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ὁ 

http://www.claymath.org/library/historical/euclid/files/elem.7.2.p.1.html
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заједничка мера А, Β, Γ онда ће бројеве А, Β, Γ мерити неке број већи од Е. Нека 

такав број постоји и нека то буде Ε. Како Ε мери А, Β, Γ, он мери и А, Β. А како је 

највећа заједничка мера А и Β број Γ, онда Ε мери и Γ. Али Ε мери и број Γ, према 

томе Ε мери Γ и Γ, и највећу заједничку меру бројева Γ и Γ. А како је Е највећа 

заједничка мера бројева Γ, Γ, то Ε мери Е, већи број мањи, а то је немогуће. Према 

томе не постоји за бројеве А, Β, Γ број већи од Е који мери те бројеве.  

 

На овај начин Е је највећа заједничка мера за А, Β, Γ. А то је требало доказати. 

Δ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ Γ κεηξεῖ, ὁ δὲ Γ ηνὺο Α, Β κεηξεῖ, θαὶ ὁ Δ ἄξα ηνὺο Α, Β κεηξεῖ: 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸλ Γ: ὁ Δ ἄξα ηνὺο Α, Β, Γ κεηξεῖ: ὁ Δ ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ θνηλόλ ἐζηη 

κέηξνλ. ιέγω δή, ὅηη θαὶ κέγηζηνλ. εἰ γὰξ κή ἐζηηλ ὁ Δ ηῶλ Α, Β, Γ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ 

κέηξνλ, κεηξήζεη ηηο ηνὺο Α, Β, Γ ἀξηζκνὺο ἀξηζκὸο κείδωλ ὢλ ηνῦ Δ. κεηξείηω, θαὶ 
ἔζηω ὁ Ε. θαὶ ἐπεὶ ὁ Ε ηνὺο Α, Β, Γ κεηξεῖ, θαὶ ηνὺο Α, Β κεηξεῖ: θαὶ ηὸ ηῶλ Α, Β ἄξα 

κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ κεηξήζεη. ηὸ δὲ ηῶλ Α, Β κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηὶλ ὁ Γ: ὁ 

Ε ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ: κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸλ Γ: ὁ Ε ἄξα ηνὺο Γ, Γ κεηξεῖ: θαὶ ηὸ ηῶλ Γ, Γ ἄξα 

κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ κεηξήζεη. ηὸ δὲ ηῶλ Γ, Γ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηὶλ ὁ Δ: ὁ 

Ε ἄξα ηὸλ Δ κεηξεῖ ὁ κείδωλ ηὸλ ἐιάζζνλα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ηνὺο Α, Β, Γ 

ἀξηζκνὺο ἀξηζκόο ηηο κεηξήζεη κείδωλ ὢλ ηνῦ Δ:  

 

ὁ Δ ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ κέγηζηόλ ἐζηη θνηλὸλ κέηξνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 4 

 

Сваки број је или део или делови од сваког другог броја, мањи од већег. 
 

Нека су А и ΒΓ два броја и ΒΓ је мањи.  

 

 
 

Тврдим да је ΒΓ или део или делови броја А. 

 

Заиста, бројеви А и ΒΓ или су међусобно прости или нису. Нека су, прво, бројеви 

А и ΒΓ међусобно прости. Тада при подели ΒΓ на његове јединице, свака од 

јединица ΒΓ је део броја А, а ΒΓ је део броја А. 

Нека сада бројеви А и ΒΓ нису међусобно прости. Тада је ΒΓ или мера за А или 

није. Ако је ΒΓ мера за А, онда је ΒΓ део од А. Ако није, узмимо највећу 

заједничку меру Γ бројева А и ΒΓ и поделимо ΒΓ на ΒЕ, ЕΕ, ΕΓ који су једнаки Γ. 

Међутим како Γ мери А, биће  део од А. Али сваки од бројева ΒЕ, ЕΕ, ΕΓ једнак 

је Γ, те је према томе сваки од ΒЕ, ЕΕ, ΕΓ део од А. Према томе је број ΒΓ једнак 

деловима од А. 

 

На овај начин, сваки број је или део или делови од сваког другог броја, мањи од 

већег. 

Ἅπαο ἀξηζκὸο παληὸο ἀξηζκνῦ ὁ ἐιάζζωλ ηνῦ κείδνλνο ἤηνη κέξνο ἐζηὶλ ἢ κέξε.  

 

Ἔζηωζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ Α, ΒΓ, θαὶ ἔζηω ἐιάζζωλ ὁ ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ὁ ΒΓ ηνῦ Α ἤηνη κέξνο ἐζηὶλ ἢ κέξε. Οἱ Α, ΒΓ γὰξ ἤηνη πξῶηνη πξὸο 

ἀιιήινπο εἰζὶλ ἢ νὔ. ἔζηωζαλ πξόηεξνλ νἱ Α, ΒΓ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο. δηαηξεζέληνο 

δὴ ηνῦ ΒΓ εἰο ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο ἔζηαη ἑθάζηε κνλὰο ηῶλ ἐλ ηῷ ΒΓ κέξνο ηη ηνῦ Α: 

ὥζηε κέξε ἐζηὶλ ὁ ΒΓ ηνῦ Α. Μὴ ἔζηωζαλ δὴ νἱ Α, ΒΓ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο: ὁ δὴ 

ΒΓ ηὸλ Α ἤηνη κεηξεῖ ἢ νὐ κεηξεῖ. εἰ κὲλ νὖλ ὁ ΒΓ ηὸλ Α κεηξεῖ, κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΒΓ ηνῦ 

Α. εἰ δὲ νὔ, εἰιήθζω ηῶλ Α, ΒΓ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ὁ Γ, θαὶ δηῃξήζζω ὁ ΒΓ εἰο 

ηνὺο ηῷ Γ ἴζνπο ηνὺο ΒΔ, ΔΕ, ΕΓ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ ηὸλ Α κεηξεῖ, κέξνο ἐζηὶλ ὁ Γ ηνῦ Α: 

ἴζνο δὲ ὁ Γ ἑθάζηῳ ηῶλ ΒΔ, ΔΕ, ΕΓ: θαὶ ἕθαζηνο ἄξα ηῶλ ΒΔ, ΔΕ, ΕΓ ηνῦ Α κέξνο 

ἐζηίλ: ὥζηε κέξε ἐζηὶλ ὁ ΒΓ ηνῦ Α.  

 

Ἅπαο ἄξα ἀξηζκὸο παληὸο ἀξηζκνῦ ὁ ἐιάζζωλ ηνῦ κείδνλνο ἤηνη κέξνο ἐζηὶλ ἢ κέξε: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 5 

 

Ако један број чини део другог броја и неки други број чини исти део неког 

другог броја, онда и збир првих бројева чини исти део збира других бројева, 

као поједини број појединог. 
 

Нека је број А део броја ΒΓ, и неки други број Γ исти део, као и А од ΒΓ, неког 

другог броја ЕΕ.  

 

 
 

Тврдим да је збир А и Γ исти део од збира ΒΓ и ЕΕ као и А од ΒΓ. 

 

Заиста, пошто колики део А буде био од ΒΓ, толики ће део и Γ бити од ЕΕ, то ће 

ΒΓ садржати исто толико пута А, колико пута ЕΕ садржи Γ. Поделимо сад ΒΓ на 

делове ΒΖ, ΖΓ једнаке А, а ЕΕ на ЕΘ, ΘΕ једнаке Γ. Тада је делова ΒΖ, ΖΓ исто 

толико, колико је делова ЕΘ, ΘΕ. И како је ΒΖ једнако А, а ΔΘ једнако Γ, биће и 

збир ΒΖ и ЕΘ једнак збиру А и Γ. Из истих разлога је и збир ΖΓ и ΘΕ једнак збиру 

А и Γ. Према томе колико је у ΒΓ бројева једнаких А, толико је у збиру бројева ΒΓ 

и ЕΕ збирова бројева А и Γ. Према томе колики је ΒΓ мултиплум од А, исто 

толики мултиплум је збир ΒΓ и ЕΕ од збира А и Γ.  

 

На овај начин, колики је део А од ΒΓ, исто толики ће део бити збир А и Γ од збира 

ΒΓ и ЕΕ. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀξηζκόο ἀξηζκνῦ κέξνο ᾖ, θαὶ ἕηεξνο ἑηέξνπ ηὸ αὐηὸ κέξνο ᾖ, θαὶ 
ζπλακθόηεξνο ζπλακθνηέξνπ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἔζηαη, ὅπεξ ὁ εἷο ηνῦ ἑλόο.  

 

Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ Α [ ἀξηζκνῦ ] ηνῦ ΒΓ κέξνο ἔζηω, θαὶ ἕηεξνο ὁ Γ ἑηέξνπ ηνῦ ΔΕ ηὸ 

αὐηὸ κέξνο, ὅπεξ ὁ Α ηνῦ ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ζπλακθόηεξνο ὁ Α, Γ ζπλακθνηέξνπ ηνῦ ΒΓ, ΔΕ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηίλ, 

ὅπεξ ὁ Α ηνῦ ΒΓ.  

 

἖πεὶ γάξ, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ ΒΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ Γ ηνῦ ΔΕ, ὅζνη ἄξα εἰζὶλ 

ἐλ ηῷ ΒΓ ἀξηζκνὶ ἴζνη ηῷ Α, ηνζνῦηνί εἰζη θαὶ ἐλ ηῷ ΔΕ ἀξηζκνὶ ἴζνη ηῷ Γ. δηῃξήζζω ὁ 

κὲλ ΒΓ εἰο ηνὺο ηῷ Α ἴζνπο ηνὺο ΒΖ, ΖΓ, ὁ δὲ ΔΕ εἰο ηνὺο ηῷ Γ ἴζνπο ηνὺο ΔΘ, ΘΕ: 

ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΒΖ, ΖΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΘ, ΘΕ. θαὶ ἐπεὶ ἴζνο ἐζηὶλ ὁ κὲλ 

ΒΖ ηῷ Α, ὁ δὲ ΔΘ ηῷ Γ, θαὶ νἱ ΒΖ, ΔΘ ἄξα ηνῖο Α, Γ ἴζνη. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ νἱ ΖΓ, 

ΘΕ ηνῖο Α, Γ. ὅζνη ἄξα [ εἰζὶλ ] ἐλ ηῷ ΒΓ ἀξηζκνὶ ἴζνη ηῷ Α, ηνζνῦηνί εἰζη θαὶ ἐλ ηνῖο 

ΒΓ, ΔΕ ἴζνη ηνῖο Α, Γ. ὁζαπιαζίωλ ἄξα ἐζηὶλ ὁ ΒΓ ηνῦ Α, ηνζαπηαπιαζίωλ ἐζηὶ θαὶ 

ζπλακθόηεξνο ὁ ΒΓ, ΔΕ ζπλακθνηέξνπ ηνῦ Α, Γ.  

 

ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ ΒΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ζπλακθόηεξνο ὁ Α, Γ 

ζπλακθνηέξνπ ηνῦ ΒΓ, ΔΕ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 6 

 

Ако један број чини делове другог броја и неки други број чини исте делове 

неког другог броја, онда и збир првих бројева чини исте делове збира других 

бројева као поједини број од појединог. 

 

Нека број АΒ чини делове броја Γ и са друге стране, ΓЕ чини исте делове броја Ε 

као и АΒ од Γ.  

 

 
 

Тврдим да и збир АΒ и ΓЕ чини исте делове од збира Γ и Ε као и АΒ од Γ. 

 

Заиста, пошто колике делове АΒ чини од Γ толике ће делове чинити и ΓЕ делова 

од Ε; а то значи да је у АΒ исто толико делова од Γ колико ΓЕ делова од Ε. 

Поделимо АΒ на АΖ, ΖΒ, делове од Γ, а ΓЕ на ΓΘ и ΘЕ делове од Ε; тада ће бити 

толико делова АΖ, ΖΒ, колико делова ΓΘ, ΘЕ. И пошто колики АΖ буде био део 

од Γ толики ће и ΓΘ бити од Ε, то ће колики АΖ буде био део од Γ, толики део и 

збир АΖ и ΓΘ бити од збира Γ и Ε. Из истих разлога, колики је део ΖΒ од Γ, 

толики је део и збир ΖΒ и ΘЕ од збира Γ и Ε.  

 

Према томе колики су делови АΒ од Γ исто толики су делови збир АΒ и ΓЕ од 

збира Γ и Ε. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀξηζκὸο ἀξηζκνῦ κέξε ᾖ, θαὶ ἕηεξνο ἑηέξνπ ηὰ αὐηὰ κέξε ᾖ, θαὶ 
ζπλακθόηεξνο ζπλακθνηέξνπ ηὰ αὐηὰ κέξε ἔζηαη, ὅπεξ ὁ εἷο ηνῦ ἑλόο.  

 

Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ ΑΒ ἀξηζκνῦ ηνῦ Γ κέξε ἔζηω, θαὶ ἕηεξνο ὁ ΓΔ ἑηέξνπ ηνῦ Ε ηὰ αὐηὰ 

κέξε, ἅπεξ ὁ ΑΒ ηνῦ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ζπλακθόηεξνο ὁ ΑΒ, ΓΔ ζπλακθνηέξνπ ηνῦ Γ, Ε ηὰ αὐηὰ κέξε ἐζηίλ, 

ἅπεξ ὁ ΑΒ ηνῦ Γ.  

 

἖πεὶ γάξ, ἃ κέξε ἐζηὶλ ὁ ΑΒ ηνῦ Γ, ηὰ αὐηὰ κέξε θαὶ ὁ ΓΔ ηνῦ Ε, ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ ηῷ 

ΑΒ κέξε ηνῦ Γ, ηνζαῦηά ἐζηη θαὶ ἐλ ηῷ ΓΔ κέξε ηνῦ Ε. δηῃξήζζω ὁ κὲλ ΑΒ εἰο ηὰ ηνῦ 

Γ κέξε ηὰ ΑΖ, ΖΒ, ὁ δὲ ΓΔ εἰο ηὰ ηνῦ Ε κέξε ηὰ ΓΘ, ΘΔ: ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ 

ΑΖ, ΖΒ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΓΘ, ΘΔ. θαὶ ἐπεί, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΖ ηνῦ Γ, ηὸ αὐηὸ κέξνο 

ἐζηὶ θαὶ ὁ ΓΘ ηνῦ Ε, ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΖ ηνῦ Γ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ 
ζπλακθόηεξνο ὁ ΑΖ, ΓΘ ζπλακθνηέξνπ ηνῦ Γ, Ε. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ 

ΖΒ ηνῦ Γ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ζπλακθόηεξνο ὁ ΖΒ, ΘΔ ζπλακθνηέξνπ ηνῦ Γ, Ε.  

 

ἃ ἄξα κέξε ἐζηὶλ ὁ ΑΒ ηνῦ Γ, ηὰ αὐηὰ κέξε ἐζηὶ θαὶ ζπλακθόηεξνο ὁ ΑΒ, ΓΔ 

ζπλακθνηέξνπ ηνῦ Γ, Ε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 7 

 

Ако је један број исти део другог броја какав је и умањилац првог броја део 

умањиоца другог броја, онда је и остатак првог броја исти део остатка другог 

броја. 
 

Нека је број АΒ исти део броја ΓΓ какав је умањилац АЕ део умањиоца ΓΕ.  

 

 
 

Тврдим, да је и остатак ЕΒ исти део остатка ΕΓ какав је и цео број АΒ целог броја 

ΓΓ. 

 

Заиста, нека је ЕΒ исти део од ΓΖ какав је и АЕ део од ΓΕ, биће и АЕ исти део од 

ΓΕ какав и АΒ од ΖΕ. Али се претпоставља да је АΒ онолики део од ΓΓ колики је 

АЕ део од ΓΕ. Значи да је АΒ онолики део од ΖΕ, колики је исти тај број део од 

ΓΓ. Према томе је број ΖΕ једнак броју ΓΓ. Одузмимо заједнички број ΓΕ; тада је 

остатак ΖΓ једнак остатку ΕΓ. А како је АЕ исти део од ΓΕ, као и ЕΒ од ΖΓ, а ΖΓ 

је једнак ΕΓ, биће АЕ онолики део од ΓΕ, колики је ЕΒ део од ΕΓ. Али колики АЕ 

буде био део од ΓΕ толики ће и АΒ бити део од ΓΓ.  

 

На овај начин је остатак ЕΒ онолики део од остатка ΕΓ, колики је цео број АΒ део 

целог броја ΓΓ. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀξηζκὸο ἀξηζκνῦ κέξνο ᾖ, ὅπεξ ἀθαηξεζεὶο ἀθαηξεζέληνο, θαὶ ὁ ινηπὸο ηνῦ 

ινηπνῦ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἔζηαη, ὅπεξ ὁ ὅινο ηνῦ ὅινπ.  

 

Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ ΑΒ ἀξηζκνῦ ηνῦ ΓΓ κέξνο ἔζηω, ὅπεξ ἀθαηξεζεὶο ὁ ΑΔ ἀθαηξεζέληνο 

ηνῦ ΓΕ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ινηπὸο ὁ ΔΒ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηίλ, ὅπεξ ὅινο ὁ ΑΒ ὅινπ 

ηνῦ ΓΓ. Ὃ γὰξ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΔ ηνῦ ΓΕ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἔζηω θαὶ ὁ ΔΒ ηνῦ ΓΖ. θαὶ 
ἐπεί, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΔ ηνῦ ΓΕ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΔΒ ηνῦ ΓΖ, ὃ ἄξα κέξνο 

ἐζηὶλ ὁ ΑΔ ηνῦ ΓΕ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΑΒ ηνῦ ΖΕ. ὃ δὲ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΔ ηνῦ 

ΓΕ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ὑπόθεηηαη θαὶ ὁ ΑΒ ηνῦ ΓΓ: ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΑΒ ηνῦ ΖΕ, ηὸ 

αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ηνῦ ΓΓ: ἴζνο ἄξα ἐζηὶλ ὁ ΖΕ ηῷ ΓΓ. θνηλὸο ἀθῃξήζζω ὁ ΓΕ: 

ινηπὸο ἄξα ὁ ΖΓ ινηπῷ ηῷ ΕΓ ἐζηηλ ἴζνο. θαὶ ἐπεί, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΔ ηνῦ ΓΕ, ηὸ αὐηὸ 

κέξνο [ ἐζηὶ ] θαὶ ὁ ΔΒ ηνῦ ΖΓ, ἴζνο δὲ ὁ ΖΓ ηῷ ΕΓ, ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΔ ηνῦ ΓΕ, 

ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΔΒ ηνῦ ΕΓ. ἀιιὰ ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΔ ηνῦ ΓΕ, ηὸ αὐηὸ κέξνο 

ἐζηὶ θαὶ ὁ ΑΒ ηνῦ ΓΓ:  

 

θαὶ ινηπὸο ἄξα ὁ ΔΒ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηίλ, ὅπεξ ὅινο ὁ ΑΒ ὅινπ ηνῦ 

ΓΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 8 

 

Ако један број чини исте делове другог броја као што умањилац првог броја 

чини делове умањиоца другог броја, онда и остатак првог броја чини исте 

делове остатка другог броја. 
 

Нека број АΒ чини исте делове броја ΓΓ ако што умањилац АЕ чини делове 

умањиоца ΓΕ.  

 

 
 

Тврдим да и остатак ЕΒ чини исте делове остатка ΕΓ као и цео број АΒ целог 

броја ΓΓ. 

 

Заиста, узмимо ΖΘ једнако АΒ. Тада колике делове ΖΘ чини од ΓΓ, толике делове 

и АЕ чини од ΓΕ. Поделимо ΖΘ према деловима ΓΓ на делове ΖК, КΘ, а АЕ на 

делове АΛ и ΛЕ према деловима ΓΕ. Тада је број поделака ΖΚ, КΘ једнак броју 

поделака АΛ, ΛЕ. И пошто колики ΖΚ буде био део од ΓΓ, толики ће и АΛ бити 

део од ΓΕ; а како је ΓΓ веће од ΓΕ, биће и ΖΚ веће од АΛ. Конструишимо ΖМ 

једнако АΛ. Онда, колики ΖК буде био део од ΓΓ толики ће и ΖМ бити део од ΓΕ. 

Према томе остатак МК ће онолики део од остатка ΕΓ колики је цео број ΖК део 

целог броја ΓΓ. А, опет, колики КΘ буде био део од ΓΓ, толики ће и ЕΛ бити део 

од ΓΕ; а како је ΓΓ веће од ΓΕ, биће ΘК веће од ЕΛ. Конструишимо КΖ једнако 

ЕΛ. Онда колики КΘ буде био део од ΓΓ, толики ће и КΝ бити део од ΓΕ. Према 

томе ће и остатак ΝΘ бити онолики део од остатка ΕΓ, колики је цео број КΘ део 

целог броја ΓΓ. А доказали смо да је и остатак МК онолики део од остатка ΕΓ, 

колики је цео број ΖК део целог броја ΓΓ. Те према томе је и збир МК и ΝΘ 

онолики део од ΓΕ, колики је цео број ΘΖ део целог броја ΓΓ. Но збир МК и ΝΘ 

једнак је ЕΒ, а ΘΖ је једнако ΒА.  

 

На овај начин, остатак ЕΒ чини исте делове од остатка ΕΓ као и цео број АΒ од 

целог броја ΓΓ. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀξηζκὸο ἀξηζκνῦ κέξε ᾖ, ἅπεξ ἀθαηξεζεὶο ἀθαηξεζέληνο, θαὶ ὁ ινηπὸο ηνῦ 

ινηπνῦ ηὰ αὐηὰ κέξε ἔζηαη, ἅπεξ ὁ ὅινο ηνῦ ὅινπ. 

 

 Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ ΑΒ ἀξηζκνῦ ηνῦ ΓΓ κέξε ἔζηω, ἅπεξ ἀθαηξεζεὶο ὁ ΑΔ ἀθαηξεζέληνο 

ηνῦ ΓΕ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ινηπὸο ὁ ΔΒ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ηὰ αὐηὰ κέξε ἐζηίλ, ἅπεξ ὅινο ὁ ΑΒ ὅινπ 

ηνῦ ΓΓ.  

 

Κείζζω γὰξ ηῷ ΑΒ ἴζνο ὁ ΖΘ. ἃ ἄξα κέξε ἐζηὶλ ὁ ΖΘ ηνῦ ΓΓ, ηὰ αὐηὰ κέξε ἐζηὶ θαὶ ὁ 

ΑΔ ηνῦ ΓΕ. δηῃξήζζω ὁ κὲλ ΖΘ εἰο ηὰ ηνῦ ΓΓ κέξε ηὰ ΖΚ, ΚΘ, ὁ δὲ ΑΔ εἰο ηὰ ηνῦ ΓΕ 

κέξε ηὰ ΑΛ, ΛΔ: ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΖΚ, ΚΘ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΑΛ, ΛΔ. θαὶ 
ἐπεί, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΖΚ ηνῦ ΓΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΑΛ ηνῦ ΓΕ, κείδωλ δὲ ὁ ΓΓ 

ηνῦ ΓΕ, κείδωλ ἄξα θαὶ ὁ ΖΚ ηνῦ ΑΛ. θείζζω ηῷ ΑΛ ἴζνο ὁ ΖΜ. ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ 

ΖΚ ηνῦ ΓΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΖΜ ηνῦ ΓΕ: θαὶ ινηπὸο ἄξα ὁ ΜΚ ινηπνῦ ηνῦ 

ΕΓ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηίλ, ὅπεξ ὅινο ὁ ΖΚ ὅινπ ηνῦ ΓΓ. πάιηλ ἐπεί, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΚΘ 

ηνῦ ΓΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΔΛ ηνῦ ΓΕ, κείδωλ δὲ ὁ ΓΓ ηνῦ ΓΕ, κείδωλ ἄξα θαὶ ὁ 

ΘΚ ηνῦ ΔΛ. θείζζω ηῷ ΔΛ ἴζνο ὁ ΚΝ. ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΚΘ ηνῦ ΓΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο 

ἐζηὶ θαὶ ὁ ΚΝ ηνῦ ΓΕ: θαὶ ινηπὸο ἄξα ὁ ΝΘ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηίλ, ὅπεξ 
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ὅινο ὁ ΚΘ ὅινπ ηνῦ ΓΓ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ινηπὸο ὁ ΜΚ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ηὸ αὐηὸ κέξνο 

ὤλ, ὅπεξ ὅινο ὁ ΖΚ ὅινπ ηνῦ ΓΓ: θαὶ ζπλακθόηεξνο ἄξα ὁ ΜΚ, ΝΘ ηνῦ ΓΕ ηὰ αὐηὰ 

κέξε ἐζηίλ, ἅπεξ ὅινο ὁ ΘΖ ὅινπ ηνῦ ΓΓ. ἴζνο δὲ ζπλακθόηεξνο κὲλ ὁ ΜΚ, ΝΘ ηῷ 

ΔΒ, ὁ δὲ ΘΖ ηῷ ΒΑ:  

 

θαὶ ινηπὸο ἄξα ὁ ΔΒ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ηὰ αὐηὰ κέξε ἐζηίλ, ἅπεξ ὅινο ὁ ΑΒ ὅινπ ηνῦ ΓΓ: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 9 

 

Ако је један број део другог броја, а трећи број исти део четврог броја, онда је 

и, после пермутације, први број исти део или исти делови трећег броја као и 

други број четвртог. 

 

Нака је број А онолики део броја ΒΓ колики је део број Γ неког броја ЕΕ.  

 

 
 

Тврдим да је, после пермутације, А онолики део или делови броја Γ, колики је део 

или делови број ΒΓ броја ЕΕ. 

 

Заиста, како је А онолики део ΒΓ колики је  део ЕΕ, то ће и број ЕΕ садржати 

онолико бројева једнаких Γ колико број ΒΓ садржи бројеве једнаких А. Поделимо 

ΒΓ на делове ΒΖ и ΖΓ једнаке А, а ЕΕ на делове ЕΘ, ΘΕ једнаке Γ. На тај начин је 

број поделака ΒΖ, ΖΓ једнак броју поделака ЕΘ, ΘΕ. 

И, ако су брројеви ΒΖ, ΖΓ међусобно једнаки, биће и бројеви ЕΘ и ΘΕ међусобно 

једнаки, а и број поделак ΒΖ, ΖΓ једнак броју поделака ЕΘ, ΘΕ, те тако колики део 

или колике делове буде ΒΖ сачињавао од ЕΘ, исто толики део или делове ће 

сачињавати и ΖΓ од ΘΕ. Према томе, колики део или колике делове буде ΒΖ 

сачињавао од ЕΘ, исто толики део или толике делове ће сачињавати и збир ΒΓ од 

збира ЕΕ. Но ΒΖ је једнако А, а ЕΘ једнако Γ.  

 

Те тако, колики део или колике делове буде А сачињавао од , исто толики део 

или делове сачињаваће и ΒΓ од ЕΕ. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀξηζκὸο ἀξηζκνῦ κέξνο ᾖ, θαὶ ἕηεξνο ἑηέξνπ ηὸ αὐηὸ κέξνο ᾖ, θαὶ ἐλαιιάμ, 

ὃ κέξνο ἐζηὶλ ἢ κέξε ὁ πξῶηνο ηνῦ ηξίηνπ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἔζηαη ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε 

θαὶ ὁ δεύηεξνο ηνῦ ηεηάξηνπ.  

 

Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ Α ἀξηζκνῦ ηνῦ ΒΓ κέξνο ἔζηω, θαὶ ἕηεξνο ὁ Γ ἑηέξνπ ηνῦ ΔΕ ηὸ αὐηὸ 

κέξνο, ὅπεξ ὁ Α ηνῦ ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ἐλαιιάμ, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ Γ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΒΓ 

ηνῦ ΔΕ ἢ κέξε.  

 

἖πεὶ γὰξ ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ ΒΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ Γ ηνῦ ΔΕ, ὅζνη ἄξα εἰζὶλ 

ἐλ ηῷ ΒΓ ἀξηζκνὶ ἴζνη ηῷ Α, ηνζνῦηνί εἰζη θαὶ ἐλ ηῷ ΔΕ ἴζνη ηῷ Γ. δηῃξήζζω ὁ κὲλ ΒΓ 

εἰο ηνὺο ηῷ Α ἴζνπο ηνὺο ΒΖ, ΖΓ, ὁ δὲ ΔΕ εἰο ηνὺο ηῷ Γ ἴζνπο ηνὺο ΔΘ, ΘΕ: ἔζηαη δὴ 

ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΒΖ, ΖΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΘ, ΘΕ. Καὶ ἐπεὶ ἴζνη εἰζὶλ νἱ ΒΖ, ΖΓ 

ἀξηζκνὶ ἀιιήινηο, εἰζὶ δὲ θαὶ νἱ ΔΘ, ΘΕ ἀξηζκνὶ ἴζνη ἀιιήινηο, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο 

ηῶλ ΒΖ, ΖΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΘ, ΘΕ, ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΒΖ ηνῦ ΔΘ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ 

κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΖΓ ηνῦ ΘΕ ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε: ὥζηε θαὶ ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΒΖ ηνῦ ΔΘ ἢ 

κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ζπλακθόηεξνο ὁ ΒΓ ζπλακθνηέξνπ ηνῦ ΔΕ ἢ ηὰ αὐηὰ 

κέξε. ἴζνο δὲ ὁ κὲλ ΒΖ ηῷ Α, ὁ δὲ ΔΘ ηῷ Γ:  

 

ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ Γ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΒΓ ηνῦ ΔΕ ἢ ηὰ αὐηὰ 

κέξε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 10 

 

Ако један број чини делове другог броја, а трећи број чини исте делове 

четвртог броја, онда ће после пермутације, делови или део првог од трећег 

број бити једнки деловима или делу другог од четвртог броја. 

 

Нека број ΒΓ чини делове броја Α, други неки број ΔΕ исте делове броја Γ.  

 

 
 

Тврдим да ће после пермутације, А сачињавати од Γ исте делове или исти део, као 

што ће ΒΓ сачињавати делове или део од ΔΕ. 

 

Зиста, колико делова од ΒΓ чини Α, толико делова од ΔΕ чини Γ, а то значи 

колико делова од ΒΓ садржи А, толико делова ΔΕ садржи Γ. Поделимо ΒΓ на 

делове ΒΖ, ΖΓ једнаке деловима броја Α, а ΔΕ на делове ΔΘ, ΘΕ једнаке деловима 

броја Γ. Број поделака ΒΖ, ΖΓ биће једнак броју поделака ΔΘ, ΘΕ. И пошто 

колики део ΒΖ чини од Α, исто толики део ΔΘ чини од Γ, то ће, после 

пермутације, и Α чинити онолики део или делове од Γ колики део или делове буде 

чинио ΒΖ од ΔΘ. Према томе, [колики део или делове ΒΖ чини од ΔΘ, толики део 

или делове чини и ΖΓ од ΘΕ.  

 

Значи колики део или делове ΒΖ чини од ΔΘ, толики део или делове чини ΒΓ од 

ΔΕ, но доказано је да колики део или делове ΒΖ чини од ΔΘ, толики део или 

делове Α чини од Γ, и колико делова или део ΒΓ чини од ΔΕ, толико делова или 

део чини и Α од Γ. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀξηζκὸο ἀξηζκνῦ κέξνο ᾖ, θαὶ ἕηεξνο ἑηέξνπ ηὸ αὐηὸ κέξνο ᾖ, θαὶ ἐλαιιάμ, 

ὃ κέξνο ἐζηὶλ ἢ κέξε ὁ πξῶηνο ηνῦ ηξίηνπ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἔζηαη ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε 

θαὶ ὁ δεύηεξνο ηνῦ ηεηάξηνπ.  

 

Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ Α ἀξηζκνῦ ηνῦ ΒΓ κέξνο ἔζηω, θαὶ ἕηεξνο ὁ Γ ἑηέξνπ ηνῦ ΔΕ ηὸ αὐηὸ 

κέξνο, ὅπεξ ὁ Α ηνῦ ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ἐλαιιάμ, ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ Γ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΒΓ 

ηνῦ ΔΕ ἢ κέξε.  

 

἖πεὶ γὰξ ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ ΒΓ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ Γ ηνῦ ΔΕ, ὅζνη ἄξα εἰζὶλ 

ἐλ ηῷ ΒΓ ἀξηζκνὶ ἴζνη ηῷ Α, ηνζνῦηνί εἰζη θαὶ ἐλ ηῷ ΔΕ ἴζνη ηῷ Γ. δηῃξήζζω ὁ κὲλ ΒΓ 

εἰο ηνὺο ηῷ Α ἴζνπο ηνὺο ΒΖ, ΖΓ, ὁ δὲ ΔΕ εἰο ηνὺο ηῷ Γ ἴζνπο ηνὺο ΔΘ, ΘΕ: ἔζηαη δὴ 

ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΒΖ, ΖΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΘ, ΘΕ. Καὶ ἐπεὶ ἴζνη εἰζὶλ νἱ ΒΖ, ΖΓ 

ἀξηζκνὶ ἀιιήινηο, εἰζὶ δὲ θαὶ νἱ ΔΘ, ΘΕ ἀξηζκνὶ ἴζνη ἀιιήινηο, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο 

ηῶλ ΒΖ, ΖΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΘ, ΘΕ, ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΒΖ ηνῦ ΔΘ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ 

κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΖΓ ηνῦ ΘΕ ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε:  

 

ὥζηε θαὶ ὃ κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΒΖ ηνῦ ΔΘ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ζπλακθόηεξνο ὁ 
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ΒΓ ζπλακθνηέξνπ ηνῦ ΔΕ ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε. ἴζνο δὲ ὁ κὲλ ΒΖ ηῷ Α, ὁ δὲ ΔΘ ηῷ Γ: ὃ 

ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ Γ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΒΓ ηνῦ ΔΕ ἢ ηὰ αὐηὰ 

κέξε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 11 

 

Ако је цео број према другом целом броју као умањилац првог броја према 

умањиоцу другог броја, онда је и остатак првог броја према остатку другог 

броја као цео број према целом броју. 
 

Нека је цео број ΑΒ према целом броју ΓΓ, као умањилац АЕ према умањиоцу ΓΕ.  

 

 
 

Тврдим, да је и остатак ΔΒ према остатку ΕΓ као цело ΑΒ према целом ΓΓ. 

 

Пошто је ΑΒ према ΓΓ као АЕ према ΓΕ, то ће АΒ од ΓΓ чинити исти део или 

делове као и АЕ од ΓΕ. А онда и остатак ЕБ чини исти део или исте делове од 

остатка ΕΓ као и АΒ од ΓΓ.  

 

На овај начин се ЕΒ односи према ΕΓ, као АΒ према ΓΓ. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ᾖ ὡο ὅινο πξὸο ὅινλ, νὕηωο ἀθαηξεζεὶο πξὸο ἀθαηξεζέληα, θαὶ ὁ ινηπὸο 

πξὸο ηὸλ ινηπὸλ ἔζηαη, ὡο ὅινο πξὸο ὅινλ.  

 

Ἔζηω ὡο ὅινο ὁ ΑΒ πξὸο ὅινλ ηὸλ ΓΓ, νὕηωο ἀθαηξεζεὶο ὁ ΑΔ πξὸο ἀθαηξεζέληα ηὸλ 

ΓΕ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ινηπὸο ὁ ΔΒ πξὸο ινηπὸλ ηὸλ ΕΓ ἐζηηλ, ὡο ὅινο ὁ ΑΒ πξὸο ὅινλ ηὸλ ΓΓ.  

 

἖πεί ἐζηηλ ὡο ὁ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕηωο ὁ ΑΔ πξὸο ηὸλ ΓΕ, ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ ΑΒ 

ηνῦ ΓΓ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ ΑΔ ηνῦ ΓΕ ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε. θαὶ ινηπὸο ἄξα ὁ 

ΔΒ ινηπνῦ ηνῦ ΕΓ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶλ ἢ κέξε, ἅπεξ ὁ ΑΒ ηνῦ ΓΓ.  

 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ ΔΒ πξὸο ηὸλ ΕΓ, νὕηωο ὁ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΓΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

VII. 12 

 

Ако имамо произвољно број пропорционалних бројева, који се сви односе као ἖ὰλ ὦζηλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ, ἔζηαη ὡο εἷο ηῶλ ἡγνπκέλωλ πξὸο ἕλα 
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један предходни прама једном наредном, биће у истој размери и збир свих 

предходних према збиру свих наредних. 
 

Нека је неколико бројева А, Β, Γ, Γ пропорционално, тј. таквих да је А према Β, 

као Γ према Γ.  

 

 
 

Тврдим да ће А према Β бити као и збир А и Γ према збиру Β и Γ. 

 

Заиста, пошто је А према Β као Γ према Γ, биће А од Β исти део или исти делови 

као што је и Γ од Γ. И збир од А и Γ је исти део или исти делови од збира Β и  као 

што је и А од Β.  

 

На овај начин се А односи према Β као и збир А и Γ према збиру Β и Γ. А то је 

требало доказати. 

ηῶλ ἑπνκέλωλ, νὕηωο ἅπαληεο νἱ ἡγνύκελνη πξὸο ἅπαληαο ηνὺο ἑπνκέλνπο.  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ 

πξὸο ηὸλ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο νἱ Α, Γ πξὸο ηνὺο Β, Γ.  

 

἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ Β 

ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ Γ ηνῦ Γ ἢ κέξε. θαὶ ζπλακθόηεξνο ἄξα ὁ Α, Γ 

ζπλακθνηέξνπ ηνῦ Β, Γ ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶλ ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε, ἅπεξ ὁ Α ηνῦ Β.  

 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο νἱ Α, Γ πξὸο ηνὺο Β, Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 13 

 

Ако су четири броја пропорционални, они ће бити пропорцинални и 

пермутовани. 
 

Нека су четири броја А, Β, Γ, Γ пропорционални, дакле А је према Β, као Γ према 

Γ.  

 

 
 

Тврдим да су они пропорционални и пермутовани, тј. А је Γ, као Β према Γ. 

 

Заиста, пошто је А према Β као Γ према Γ, биће А од Β исти део или исти делови 

као што је и Γ од Γ. Али, после пермутације, А је од Γ исти део или исти делови 

као и Β од Γ.  

 

Стога је А према Γ као Β према Γ. А то је требало доказати. 

἖ὰλ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ ὦζηλ, θαὶ ἐλαιιὰμ ἀλάινγνλ ἔζνληαη.  

 

Ἔζηωζαλ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ 

πξὸο ηὸλ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ἐλαιιὰμ ἀλάινγνλ ἔζνληαη, ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ.  

 

἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, ὃ ἄξα κέξνο ἐζηὶλ ὁ Α ηνῦ Β 

ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ Γ ηνῦ Γ ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε. ἐλαιιὰμ ἄξα, ὃ κέξνο ἐζηὶλ 

ὁ Α ηνῦ Γ ἢ κέξε, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ὁ Β ηνῦ Γ ἢ ηὰ αὐηὰ κέξε.  

 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 14 

 

Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге 

исто толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако 

удаљени бројеви у истој размери. 

 

Нека се бројеви узети по пар, од једне произвољне множине бројева А, Β, Γ и од 

друге исто толике множине бројева Γ, Е, Ε налазе у истој сразмери, тј. А према Β, 

као Γ према Е и Β према Γ као Е према Ε.  

 

 
 

Тврдим да су и подједнако удаљени бројеви у истом односу, тј. А према Γ као Γ 

према Ε. 

 

Заиста, пошто је А према Β као Γ према Е, биће, после пермутације, А према Γ као 

Β према Е. Даље, пошто је Β према Γ као Е према Ε. И Β је према Е као А према Γ, 

те се стога А односи према Γ као Γ према Ε.  

 

На овај начин, после пермутације, А је према Γ као Γ према Ε. А то је требало 

доказати. 

἖ὰλ ὦζηλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ θαὶ ἄιινη αὐηνῖο ἴζνη ηὸ πιῆζνο ζύλδπν 

ιακβαλόκελνη θαὶ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ, θαὶ δη' ἴζνπ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ ἔζνληαη.  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, Γ θαὶ ἄιινη αὐηνῖο ἴζνη ηὸ πιῆζνο ζύλδπν 

ιακβαλόκελνη ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ νἱ Γ, Δ, Ε, ὡο κὲλ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο 

ηὸλ Δ, ὡο δὲ ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ δη' ἴζνπ ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε. ἖πεὶ γάξ ἐζηηλ 

ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, 

νὕηωο ὁ Β πξὸο ηὸλ Δ. πάιηλ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, 

ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Β πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε. ὡο δὲ ὁ Β πξὸο ηὸλ Δ, 

νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε:  

 

ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 15 

 

Ако јединица мери други неки број, а трећи број мери исти број пута четврти 

број, онда, после пермутације, јединица мери исти број пута трећи број као 

што други број мери четврти број. 

 

Нека јединица А мери број ΒΓ и то исти број пута као што други број Γ мери број 

ЕΕ.  

 

 
 

Тврдим да и, после, пермутације, А мери исти број пута број Γ као што број ΒΓ 

мери ЕΕ. 

 

Заиста, пошто јединица А мери број ΒΓ исти број пута као и  број ЕΕ, то ће ЕΕ 

садржати онолико пута број Γ колико је у ΒΓ јединица. Поделимо ΒΓ на једнаке 

јединице ΒΖ, ΖΘ, ΘΓ, а ЕΕ на делове ЕК, КΛ, ΛΕ једнаке броју Γ. Тада је број 

поделака ΒΖ, ΖΘ, ΘΓ једнак броју поделака ЕК, КΛ, ΛΕ. И пошто су јединице ΒΖ, 

ΖΘ, ΟΓ једнаке међусобом, а и бројеви ЕК, КΛ, ΛΕ су једнаки међусобом, и 

множина јединица ΒΖ, ΖΘ, ΘΓ је истог броја као и множина ЕК, КΛ, ΛΕ, то се 

јединица ΒΖ односи према броју ЕК, као што се јединица ΖΘ односи према броју 

КΛ и јединица ΘΓ према броју ΛΕ. Али један од предходних се односи према 

једном од наредних, као што се збир свих предходних односи према збиру свих 

наредних. Према томе јединица ΒΖ се тако односи према броју ЕК као ΒΓ према 

ЕΕ. Али јединица ΒΖ је једнака јединици А, а број ЕК једнак броју Γ. Према томе 

јединица А се односи према броју Γ као број ΒΓ према броју ЕΕ.  

 

На овај начин јединица А мери број Γ исти број пута као што број ΒΓ мери ЕΕ. А 

то је требало доказати. 

἖ὰλ κνλὰο ἀξηζκόλ ηηλα κεηξῇ, ἰζάθηο δὲ ἕηεξνο ἀξηζκὸο ἄιινλ ηηλὰ ἀξηζκὸλ 

κεηξῇ, θαὶ ἐλαιιὰμ ἰζάθηο ἡ κνλὰο ηὸλ ηξίηνλ ἀξηζκὸλ κεηξήζεη θαὶ ὁ δεύηεξνο 

ηὸλ ηέηαξηνλ.  

 

Μνλὰο γὰξ ἡ Α ἀξηζκόλ ηηλα ηὸλ ΒΓ κεηξείηω, ἰζάθηο δὲ ἕηεξνο ἀξηζκὸο ὁ Γ ἄιινλ 

ηηλὰ ἀξηζκὸλ ηὸλ ΔΕ κεηξείηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ἐλαιιὰμ ἰζάθηο ἡ Α κνλὰο ηὸλ Γ ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ ΒΓ ηὸλ ΔΕ.  

 

἖πεὶ γὰξ ἰζάθηο ἡ Α κνλὰο ηὸλ ΒΓ ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Γ ηὸλ ΔΕ, ὅζαη ἄξα εἰζὶλ ἐλ ηῷ 

ΒΓ κνλάδεο, ηνζνῦηνί εἰζη θαὶ ἐλ ηῷ ΔΕ ἀξηζκνὶ ἴζνη ηῷ Γ. δηῃξήζζω ὁ κὲλ ΒΓ εἰο ηὰο 

ἐλ ἑαπηῷ κνλάδαο ηὰο ΒΖ, ΖΘ, ΘΓ, ὁ δὲ ΔΕ εἰο ηνὺο ηῷ Γ ἴζνπο ηνὺο ΔΚ, ΚΛ, ΛΕ. 

ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΒΖ, ΖΘ, ΘΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΚ, ΚΛ, ΛΕ. θαὶ ἐπεὶ ἴζαη 

εἰζὶλ αἱ ΒΖ, ΖΘ, ΘΓ κνλάδεο ἀιιήιαηο, εἰζὶ δὲ θαὶ νἱ ΔΚ, ΚΛ, ΛΕ ἀξηζκνὶ ἴζνη 

ἀιιήινηο, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΒΖ, ΖΘ, ΘΓ κνλάδωλ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΚ, ΚΛ, 

ΛΕ ἀξηζκῶλ, ἔζηαη ἄξα ὡο ἡ ΒΖ κνλὰο πξὸο ηὸλ ΔΚ ἀξηζκόλ, νὕηωο ἡ ΖΘ κνλὰο πξὸο 

ηὸλ ΚΛ ἀξηζκὸλ θαὶ ἡ ΘΓ κνλὰο πξὸο ηὸλ ΛΕ ἀξηζκόλ. ἔζηαη ἄξα θαὶ ὡο εἷο ηῶλ 
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ἡγνπκέλωλ πξὸο ἕλα ηῶλ ἑπνκέλωλ, νὕηωο ἅπαληεο νἱ ἡγνύκελνη πξὸο ἅπαληαο ηνὺο 

ἑπνκέλνπο: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΒΖ κνλὰο πξὸο ηὸλ ΔΚ ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΔΕ. 

ἴζε δὲ ἡ ΒΖ κνλὰο ηῇ Α κνλάδη, ὁ δὲ ΔΚ ἀξηζκὸο ηῷ Γ ἀξηζκῷ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Α 

κνλὰο πξὸο ηὸλ Γ ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΔΕ.  

 

ἰζάθηο ἄξα ἡ Α κνλὰο ηὸλ Γ ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ ΒΓ ηὸλ ΔΕ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 16 

 

Ако се два броја множе један другим, биће тако добијени бројеви једнаки 

један другом. 

 

Нека су А и Β два броја и нека А множећи Β производи Γ, а Β множећи А 

производи Γ.  

 

 
 

Тврдим да је Γ једнако Γ. 

 

Заиста, ако А множећи Β производи Γ, онда Β мери Γ и то онолико пута колико је 

јединица у самом А. А јединица Е мери број А и то онолико пута колико је 

јединица у самом А. Исто онолико пута колико се Е садржи у А толико се пута Β 

садржи у Γ. После пермутације, јединица Е мери број Β исто онолико пута колико 

пута А мери Γ. И даље, пошто Β множећи А производи Γ, онда А мери Γ и то 

онолико пута колико је јединица у самом Β. Исто онолико пута колико се Е 

садржи у Β толико пута се А садржи у Γ. Јединица Е онолико пута мери број Β 

колико пута број А мери Γ.  

 

Према томе А мери исти број пута и Γ и Γ. На овај начин је Γ једнако Γ. А то је 

требало доказати. 

἖ὰλ δύν ἀξηζκνὶ πνιιαπιαζηάζαληεο ἀιιήινπο πνηῶζί ηηλαο, νἱ γελόκελνη ἐμ 

αὐηῶλ ἴζνη ἀιιήινηο ἔζνληαη.  

 

Ἔζηωζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, θαὶ ὁ κὲλ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείηω, ὁ δὲ 

Β ηὸλ Α πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἴζνο ἐζηὶλ ὁ Γ ηῷ Γ. ἖πεὶ γὰξ ὁ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ὁ 

Β ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Α κνλάδαο. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Α ἀξηζκὸλ 

θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: ἰζάθηο ἄξα ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Α ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Β ηὸλ Γ. 

ἐλαιιὰμ ἄξα ἰζάθηο ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Β ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Α ηὸλ Γ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Β ηὸλ 

Α πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ὁ Α ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Β κνλάδαο. 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Β θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: ἰζάθηο ἄξα ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Β 

ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Α ηὸλ Γ. ἰζάθηο δὲ ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Β ἀξηζκὸλ ἐκέηξεη θαὶ ὁ Α ηὸλ 

Γ:  

 

ἰζάθηο ἄξα ὁ Α ἑθάηεξνλ ηῶλ Γ, Γ κεηξεῖ. ἴζνο ἄξα ἐζηὶλ ὁ Γ ηῷ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 17 

 

Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два 

броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 

 

Нека број А множи два броја Β и Γ и производи бројеве Γ и Е.  

 

 
 

Тврдим да је Β према Γ као Γ према Е. 

 

Заиста, пошто А множећи Β производи Γ, онда Β мери и Γ и то онолико пута 

колико је јединица у А. Исто тако и јединица Ε мери број А и то онолико пута 

колико је јединица у самом А. Према томе јединица Ε мери исти број пута број А 

колико и Β мери Γ. Значи јединица Ε се односи према броју А као Β према Γ. Из 

истих разлога јединица Ε се односи према броју А као Γ према Е, што значи да се 

Β односи према Γ као Γ према Е.  

 

После пермутације, Β ће се односити према Γ као Γ према Е. А то је требало 

доказати. 

἖ὰλ ἀξηζκὸο δύν ἀξηζκνὺο πνιιαπιαζηάζαο πνηῇ ηηλαο, νἱ γελόκελνη ἐμ αὐηῶλ 

ηὸλ αὐηὸλ ἕμνπζη ιόγνλ ηνῖο πνιιαπιαζηαζζεῖζηλ.  

 

Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ Α δύν ἀξηζκνὺο ηνὺο Β, Γ πνιιαπιαζηάζαο ηνὺο Γ, Δ πνηείηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ. ἖πεὶ γὰξ ὁ Α ηὸλ Β 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ὁ Β ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Α κνλάδαο. 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ Ε κνλὰο ηὸλ Α ἀξηζκὸλ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: ἰζάθηο ἄξα ἡ Ε 

κνλὰο ηὸλ Α ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Β ηὸλ Γ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Ε κνλὰο πξὸο ηὸλ Α 

ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ἡ Ε κνλὰο πξὸο ηὸλ Α ἀξηζκόλ, 

νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ.  

 

ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 18 

 

Ако два броја множећи један број производе два броја, онда добијени бројеви 

стоје у истој размери као и бројеви множиоци. 

 

Нека два броја А и Β множе број Γ и нека се добију бројеви Γ и Е.  

 

 
 

Тврдим да се А односи према Β као Γ према Е. 

 

Заиста, пошто А множећи Γ производи Γ, то и Γ множећи А производи Γ. Из истог 

разлога број Γ множећи Β производи Е.  

 

Према томе број Γ множећи два броја, А и Β, производи два броја Γ и Е. А тада се 

А односи према Β као Γ према Е. А то је требало доказати. 

἖ὰλ δύν ἀξηζκνὶ ἀξηζκόλ ηηλα πνιιαπιαζηάζαληεο πνηῶζί ηηλαο, νἱ γελόκελνη ἐμ 

αὐηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ἕμνπζη ιόγνλ ηνῖο πνιιαπιαζηάζαζηλ.  

 

Γύν γὰξ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β ἀξηζκόλ ηηλα ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαληεο ηνὺο Γ, Δ πνηείηωζαλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ. ἖πεὶ γὰξ ὁ Α ηὸλ Γ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, θαὶ ὁ Γ ἄξα ηὸλ Α πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ.  

 

δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ Γ ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πεπνίεθελ. ἀξηζκὸο δὴ ὁ Γ δύν 

ἀξηζκνὺο ηνὺο Α, Β πνιιαπιαζηάζαο ηνὺο Γ, Δ πεπνίεθελ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ 

Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VII. 19 

 

Ако су четири броја пропорционална онда је број-производ првог и четвртог 

броја једанак броју-производу другог и трећег броја. И ако је производог 

првог и четрвтог броја једнак броју-производу другог и трећег броја, та 

четири броја су пропорционална. 

 

Нека су дата четири пропорционална броја А, Β, Γ, Γ, тако да се А односи према Β 

као Γ према Γ и нека је Е производ множења Γ са А, Ε производ множења Γ са Β.  

 

 
 

Тврдим да је Е једнако Ε. 

 

Заиста, нека А множећи Γ производи Ζ. Пошто, према томе, А множећи Γ 

производи Ζ, а множећи Γ производи Е, онда исти број А множећи два броја Γ и Γ 

производи два броја Ζ и Е. Због тога се Γ односи према Γ, као Ζ према Е. Али Γ се 

἖ὰλ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ ὦζηλ, ὁ ἐθ πξώηνπ θαὶ ηεηάξηνπ γελόκελνο 

ἀξηζκὸο ἴζνο ἔζηαη ηῷ ἐθ δεπηέξνπ θαὶ ηξίηνπ γελνκέλῳ ἀξηζκῷ: θαὶ ἐὰλ ὁ ἐθ 

πξώηνπ θαὶ ηεηάξηνπ γελόκελνο ἀξηζκὸο ἴζνο ᾖ ηῷ ἐθ δεπηέξνπ θαὶ ηξίηνπ, νἱ 

ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ ἔζνληαη.  

 

Ἔζηωζαλ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ 

πξὸο ηὸλ Γ, θαὶ ὁ κὲλ Α ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πνηείηω, ὁ δὲ Β ηὸλ Γ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ε πνηείηω: 

 

 
 

 ιέγω, ὅηη ἴζνο ἐζηὶλ ὁ Δ ηῷ Ε.  

 

Ὁ γὰξ Α ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ πνηείηω. ἐπεὶ νὖλ ὁ Α ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο 

ηὸλ Ζ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πεπνίεθελ, ἀξηζκὸο δὴ ὁ Α δύν 

ἀξηζκνὺο ηνὺο Γ, Γ πνιιαπιαζηάζαο ηνὺο Ζ, Δ πεπνίεθελ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ 

Γ, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Δ. ἀιι' ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ ὡο ἄξα ὁ 

Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Δ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Α ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ 

πεπνίεθελ, ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ Β ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ε πεπνίεθελ, δύν δὴ ἀξηζκνὶ νἱ 
Α, Β ἀξηζκόλ ηηλα ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαληεο ηνὺο Ζ, Ε πεπνηήθαζηλ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α 

πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Ε. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο 

ηὸλ Δ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Ε. ὁ Ζ ἄξα πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ 
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односи према Γ као А према Β. И на тај начин А се односи према Β као Ζ према Е. 

Даље, пошто А множећи Γ производи Ζ а Β множећи Γ производи Ε, то два броја 

А и Β множећи Γ производе бројеве Ζ и Ε. Стога се А односи према Β као Ζ према 

Ε. Али А се односи према Β као Ζ према Е. И на тај начин се Ζ односи према Е 

као Ζ према Ε. Те тако и Ζ према сваком од бројева Е и Ε стоји у истој размери, 

значи да је Е једнако Ε. 

Нека је сад Е једнако З. Тврдим да се А односи према Β као Γ према Γ. 

Заиста на основу истих расуђивања, пошто је Е једнако Ε, Ζ ће се односити према 

Е, као Ζ према Ε. Али Ζ стоји према Е, као Γ према Γ, и Ζ стоји према Ε као А 

према Β.  

 

И на тај начин А се односи према Β као Γ према Γ. А то је требало доказати. 

Δ, Ε ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ: ἴζνο ἄξα ἐζηὶλ ὁ Δ ηῷ Ε. Ἔζηω δὴ πάιηλ ἴζνο ὁ Δ ηῷ Ε: 

ιέγω, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. Τῶλ γὰξ αὐηῶλ 

θαηαζθεπαζζέληωλ, ἐπεὶ ἴζνο ἐζηὶλ ὁ Δ ηῷ Ε, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Ζ 

πξὸο ηὸλ Ε. ἀιι' ὡο κὲλ ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, ὡο δὲ ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Ε, 

νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β.  

 

θαὶ ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  
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VII. 20 

 

Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и 

то већи мери веће и мањи мање. 
 

Нека су ΓΓ и ЕΕ најмањи бројеви од бројева А и Β, који стоје у истој размери.  

 

 
 

Тврдим да број ΓΓ мери број А, а број ЕΕ број Β исти број пута. 

 

Број ΓΓ не чини делове броја А. Но, ако је то могуће, узмимо да чини. Тада и ЕΕ 

чини исте делове од Β као и ΓΓ од А. Према томе колико је у ΓΓ делова од А, исто 

толико ће бити и у ЕΕ делова Β. Поделимо ΓΓ на делове ΓΖ, и ΖΓ једнаке 

Οἱ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ 

αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε κείδωλ ηὸλ κείδνλα θαὶ ὁ ἐιάζζωλ ηὸλ ἐιάζζνλα.  

 

Ἔζηωζαλ γὰξ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Α, Β νἱ ΓΓ, ΔΕ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἰζάθηο ὁ ΓΓ ηὸλ Α κεηξεῖ θαὶ ὁ ΔΕ ηὸλ Β.  

 

Ὁ ΓΓ γὰξ ηνῦ Α νὔθ ἐζηη κέξε. εἰ γὰξ δπλαηόλ, ἔζηω: θαὶ ὁ ΔΕ ἄξα ηνῦ Β ηὰ αὐηὰ 

κέξε ἐζηίλ, ἅπεξ ὁ ΓΓ ηνῦ Α. ὅζα ἄξα ἐζηὶλ ἐλ ηῷ  

ΓΓ κέξε ηνῦ Α, ηνζαῦηά ἐζηη θαὶ ἐλ ηῷ ΔΕ κέξε ηνῦ Β. δηῃξήζζω ὁ κὲλ ΓΓ εἰο ηὰ ηνῦ 

Α κέξε ηὰ ΓΖ, ΖΓ, ὁ δὲ ΔΕ εἰο ηὰ ηνῦ Β κέξε ηὰ ΔΘ, ΘΕ: ἔζηαη δὴ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ 

ΓΖ, ΖΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΘ, ΘΕ. θαὶ ἐπεὶ ἴζνη  

εἰζὶλ νἱ ΓΖ, ΖΓ ἀξηζκνὶ ἀιιήινηο, εἰζὶ δὲ θαὶ νἱ ΔΘ, ΘΕ ἀξηζκνὶ ἴζνη ἀιιήινηο, θαί 

ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ ΓΖ, ΖΓ ηῷ πιήζεη ηῶλ ΔΘ, ΘΕ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ ΓΖ πξὸο ηὸλ 

ΔΘ, νὕηωο ὁ ΖΓ πξὸο ηὸλ ΘΕ. ἔζηαη ἄξα θαὶ ὡο εἷο ηῶλ ἡγνπκέλωλ  

πξὸο ἕλα ηῶλ ἑπνκέλωλ, νὕηωο ἅπαληεο νἱ ἡγνύκελνη πξὸο ἅπαληαο ηνὺο ἑπνκέλνπο. 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ ΓΖ πξὸο ηὸλ ΔΘ, νὕηωο ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΔΕ: νἱ ΓΖ, ΔΘ ἄξα ηνῖο ΓΓ, ΔΕ 

ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζὶλ ἐιάζζνλεο ὄληεο αὐηῶλ: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ: ὑπόθεηληαη γὰξ 

νἱ ΓΓ, ΔΕ ἐιάρηζηνη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο. νὐθ ἄξα κέξε ἐζηὶλ ὁ ΓΓ 

ηνῦ Α: κέξνο ἄξα. θαὶ ὁ ΔΕ ηνῦ Β ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηίλ, ὅπεξ ὁ ΓΓ ηνῦ Α:  

 

ἰζάθηο ἄξα ὁ ΓΓ ηὸλ Α κεηξεῖ θαὶ ὁ ΔΕ ηὸλ Β: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

СЕДМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

деловима А и ЕΕ на делове ΔΘ и ΘΕ једнаке деловима Β. Тада је број поделака ΓΖ, 

ΖΓ једнак броју поделака ΔΘ, ΘΕ. И пошто су делови ΓΖ и ΖΓ међусобно једнаки 

бројеви, а ЕΘ и ΘΕ исто тако међусобно једнаки бројеви, и број подеока ΓΖ, ΖΓ 

једнак је броју поделака ЕΘ, ΘΕ, биће ΓΖ према ЕΘ као ΖΓ према ΘΕ. А како је 

један од предходних према једном од наредних као збир свих предходних према 

збиру свих наредних, то је ΓΖ према ЕΘ као ΓΓ према ЕΕ. На овај начин ΓΖ и ЕΘ 

се налазе у истој размери као и ΓΓ и ЕΕ и први су мањи од других. А то је 

немогуће, јер се претпоставља да су ΓΓ и ЕΕ најмањи од свих бројева који се 

налазе у истој размери са њима. Према томе број ΓΓ не чини делове броја А. Тај 

број је део. И ЕΕ је исти део од Β као што је ΓΓ део од А.  

 

На овај начин број ΓΓ мери број А исто онолико пута, колико и број ЕΕ мери број 

Β. А то је требало доказати. 

 

 

 

 

  

 


