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VII. 21 

 

Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој 

размери. 
 

Нека су А и Β међусобно прости бројеви.  

 

 
 

Тврдим да су они и најмањи од оних који су са њима у истој размери. 

 

Ако није тако, онда постоје бројеви мањи од А и Β који су са А и Β у истој 

размери. Нека то буду бројеви Γ и Γ. Пошто тада најмањи бројеви мере исти број 

пута бројеве који су са њима у истој размери, и то већи број мери већи и мањи 

број-мањи, предходни мери предходни и наредни-наредни, значи да Γ мери исти 

број пута А као што Γ мери Β. А Γ мери онолико пута колико је јединица у Е. Па 

према томе и Γ мери Β онолико пута колико је јединица у Е. И како Γ мери А 

према броју јединица у Е, то и Е мери А према броју јединица у Γ. Из истих 

разлога и Е мери Β према броју јединица у Γ. Према томе Е мери бројеве А и Β 

који су међусобно прости, а то је немогуће. Дакле, не постоје бројеви мањи од А и 

Β који су истој размери са њима.  

 

На овај начин бројеви А и Β су најмањи од оних који су у истој размери са њима. 

А то је требало доказати. 

Οἱ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ἀπιθμοὶ ἐλάσιζηοί εἰζι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηων 

αὐηοῖρ.  

 

Ἔζηυζαν ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι οἱ Α, Β ἐλάσιζηοί εἰζι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν αὐηοῖρ.  

 

Δἰ γὰπ μή, ἔζονηαί ηινερ ηῶν Α, Β ἐλάζζονερ ἀπιθμοὶ ἐν ηῷ αὐηῷ λόγῳ ὄνηερ ηοῖρ Α, 

Β. ἔζηυζαν οἱ Γ, Γ. ἖πεὶ οὖν οἱ ἐλάσιζηοι ἀπιθμοὶ ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν [ 

2αὐηοῖρ ]2 μεηποῦζι ηοὺρ ηὸν αὐηὸν λόγον ἔσονηαρ ἰζάκιρ ὅ ηε μείζυν ηὸν μείζονα καὶ ὁ 

ἐλάηηυν ηὸν ἐλάηηονα, ηοςηέζηιν ὅ ηε ἡγούμενορ ηὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενορ ηὸν 

ἑπόμενον, ἰζάκιρ ἄπα ὁ Γ ηὸν Α μεηπεῖ καὶ ὁ Γ ηὸν Β. ὁζάκιρ δὴ ὁ Γ ηὸν Α μεηπεῖ, 
ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Δ. καὶ ὁ Γ ἄπα ηὸν Β μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Δ 

μονάδαρ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ηὸν Α μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Δ μονάδαρ, καὶ ὁ Δ ἄπα ηὸν Α μεηπεῖ 

καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Γ μονάδαρ. διὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ὁ Δ καὶ ηὸν Β μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Γ 

μονάδαρ. ὁ Δ ἄπα ηοὺρ Α, Β μεηπεῖ ππώηοςρ ὄνηαρ ππὸρ ἀλλήλοςρ: ὅπεπ ἐζηὶν 

ἀδύναηον. οὐκ ἄπα ἔζονηαί ηινερ ηῶν Α, Β ἐλάζζονερ ἀπιθμοὶ ἐν ηῷ αὐηῷ λόγῳ ὄνηερ 

ηοῖρ Α, Β.  

 

οἱ Α, Β ἄπα ἐλάσιζηοί εἰζι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν αὐηοῖρ: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 22 

 

Бројеви, који су најмањи међу онима који су у истој размери са њима, 

узајамно су прости. 
 

Нека су А и Β најмањи бројеви међу онима који су у истој размери са њима.  

 

 
 

Тврдим да су бројеви А и Β међу собом прости. 

 

Ако они нису узајамно прости, онда их мери исти број. Нека та мера постоји и 

нека то буде Γ. И колико пута број Γ мери број А, нека толико јединица буде у Γ. 

И колико пута број Γ мери број Β, нека толико буде јединица у Е. 

Пошто Γ мери А према броју јединица у Γ, то Γ помножено са Γ даје А. Из истих 

разлога Γ помножено са Е даје Β. Према томе број Γ множећи два броја, Γ и Γ, даје 

бројеве А и Β. Одавде следује да се Γ односи према Е као А према Β. Према томе у 

којој размери буде било А према Β у истој размери ће бити и број Γ према Е; који 

су мањи од А и Β, а то је немогуће.  

 

Не постоји према томе никакав број који мери А и Β. На овај начин су бројеви А и 

Β међусобом прости. А то је требало доказати. 

Οἱ ἐλάσιζηοι ἀπιθμοὶ ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηων αὐηοῖρ ππῶηοι ππὸρ 

ἀλλήλοςρ εἰζίν.  

 

Ἔζηυζαν ἐλάσιζηοι ἀπιθμοὶ ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν αὐηοῖρ οἱ Α, Β:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι οἱ Α, Β ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν.  

 

Δἰ γὰπ μή εἰζι ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ, μεηπήζει ηιρ αὐηοὺρ ἀπιθμόρ. μεηπείηυ, καὶ ἔζηυ 

ὁ Γ. καὶ ὁζάκιρ μὲν ὁ Γ ηὸν Α μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Γ, ὁζάκιρ δὲ ὁ 

Γ ηὸν Β μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Δ. ἖πεὶ ὁ Γ ηὸν Α μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν 

ηῷ Γ μονάδαρ, ὁ Γ ἄπα ηὸν Γ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Α πεποίηκεν. διὰ ηὰ αὐηὰ δὴ καὶ ὁ Γ 

ηὸν Δ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Β πεποίηκεν. ἀπιθμὸρ δὴ ὁ Γ δύο ἀπιθμοὺρ ηοὺρ Γ, Δ 

πολλαπλαζιάζαρ ηοὺρ Α, Β πεποίηκεν: ἔζηιν ἄπα ὡρ ὁ Γ ππὸρ ηὸν Δ, οὕηυρ ὁ Α ππὸρ 

ηὸν Β: οἱ Γ, Δ ἄπα ηοῖρ Α, Β ἐν ηῷ αὐηῷ λόγῳ εἰζὶν ἐλάζζονερ ὄνηερ αὐηῶν: ὅπεπ 

ἐζηὶν ἀδύναηον.  

 

οὐκ ἄπα ηοὺρ Α, Β ἀπιθμοὺρ ἀπιθμόρ ηιρ μεηπήζει. οἱ Α, Β ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ 

εἰζίν: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 23 

 

Ако су два броја узајамно прости, онда је број који мери један од њих са 

другим узајамно прост. 

 

Нека су два броја А и Β узајамно прости, а број Γ мери број А.  

 

 
 

Тврдим да су бројеви Γ и Β узајамно прости. 

 

Ако бројеви Γ и Β нису узајамно прости, онда постоји број који мери Γ и Β. Нека 

постоји таква мера и нека то буде број Γ. Пошто Γ мери Γ, а Γ мери А, онда број Γ 

мери и А. Али број Γ мери и Β. Према томе број Γ мери бројеве А и Β који су 

узајамно прости, а то је немогуће. Не постоји, према томе, број који мери бројеве 

Γ и Β.  

 

На овај начин су бројеви Γ, Β узајамно прости. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ὦζιν, ὁ ηὸν ἕνα αὐηῶν μεηπῶν ἀπιθμὸρ ππὸρ 

ηὸν λοιπὸν ππῶηορ ἔζηαι.  

 

Ἔζηυζαν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ οἱ Α, Β, ηὸν δὲ Α μεηπείηυ ηιρ ἀπιθμὸρ ὁ 

Γ:  

 

 
 

 

λέγυ, ὅηι καὶ οἱ Γ, Β ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. Δἰ γὰπ μή εἰζιν οἱ Γ, Β ππῶηοι ππὸρ 

ἀλλήλοςρ, μεηπήζει [ ηιρ ] ηοὺρ Γ, Β ἀπιθμόρ. μεηπείηυ, καὶ ἔζηυ ὁ Γ. ἐπεὶ ὁ Γ ηὸν Γ 

μεηπεῖ, ὁ δὲ Γ ηὸν Α μεηπεῖ, καὶ ὁ Γ ἄπα ηὸν Α μεηπεῖ. μεηπεῖ δὲ καὶ ηὸν Β: ὁ Γ ἄπα 

ηοὺρ Α, Β μεηπεῖ ππώηοςρ ὄνηαρ ππὸρ ἀλλήλοςρ: ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον. οὐκ ἄπα ηοὺρ Γ, 

Β ἀπιθμοὺρ ἀπιθμόρ ηιρ μεηπήζει.  

 

οἱ Γ, Β ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 24 

 

Ако су два броја прости у односу на неки број, онда је и њихов производ прост 

у односу на тај број. 

 

Нека су два броја А и Β прости у односу на неки број Γ и нека је Γ производ 

бројева А и Β.  

 

 
 

Тврдим да су бројеви Γ и Γ узајамно прости. 

 

Заиста ако бројеви Γ и Γ нису узајамно прости, онда постоји број који мери 

бројеве Γ и Γ. Нека постоји мера и нека је то број Е. Како су бројеви Γ, А узајамно 

прости, а број Γ мери број Е, то су бројеви А и Е узајамно прости. И колико пута 

број Е мери број Γ, нека је толико јединица у Ε. Значи Ε мери Γ према броју 

јединица у Е и Е множећи Ε производи Γ. Али и А множећи Β производи Γ. И 

према томе је производ од Е и Ε једнак производу од А и Β. Али, ако је производ 

крајних једнак производу средњих онда су та четири броја пропорционална. 

Према томе се Е односи према А као Β према Ε. Али прости бројеви А и Е, прости 

и најмањи, а најмањи од бројева који су у истој размери са њма мере све бројеве 

који су у истој размери са њима исти број пута и то већи мери већи и мањи мањи, 

тј. предходни мери предходни и наредни-наредни. Према томе Е мери Β. А мери Е 

и Γ. Према томе Е мери бројеве Β и Γ који су узајамно прости, а то је немогуће. Не 

постоји, према томе, број који мери бројеве Γ и Γ.  

 

На овај начин су бројеви Γ и Γ узајамно прости. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππόρ ηινα ἀπιθμὸν ππῶηοι ὦζιν, καὶ ὁ ἐξ αὐηῶν γενόμενορ ππὸρ 

ηὸν αὐηὸν ππῶηορ ἔζηαι.  

 

Γύο γὰπ ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β ππόρ ηινα ἀπιθμὸν ηὸν Γ ππῶηοι ἔζηυζαν, καὶ ὁ Α ηὸν Β 

πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ ποιείηυ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι οἱ Γ, Γ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν.  

 

Δἰ γὰπ μή εἰζιν οἱ Γ, Γ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ, μεηπήζει [ ηιρ ] ηοὺρ Γ, Γ ἀπιθμόρ. 

μεηπείηυ, καὶ ἔζηυ ὁ Δ. καὶ ἐπεὶ οἱ Γ, Α ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν, ηὸν δὲ Γ μεηπεῖ ηιρ 

ἀπιθμὸρ ὁ Δ, οἱ Α, Δ ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. ὁζάκιρ δὴ ὁ Δ ηὸν Γ μεηπεῖ, 
ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Ε: καὶ ὁ Ε ἄπα ηὸν Γ μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Δ 

μονάδαρ. ὁ Δ ἄπα ηὸν Ε πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ Α ηὸν Β 

πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ πεποίηκεν: ἴζορ ἄπα ἐζηὶν ὁ ἐκ ηῶν Δ, Ε ηῷ ἐκ ηῶν Α, Β. ἐὰν δὲ 

ὁ ὑπὸ ηῶν ἄκπυν ἴζορ ᾖ ηῷ ὑπὸ ηῶν μέζυν, οἱ ηέζζαπερ ἀπιθμοὶ ἀνάλογόν εἰζιν: ἔζηιν 

ἄπα ὡρ ὁ Δ ππὸρ ηὸν Α, οὕηυρ ὁ Β ππὸρ ηὸν Ε. οἱ δὲ Α, Δ ππῶηοι, οἱ δὲ ππῶηοι καὶ 
ἐλάσιζηοι, οἱ δὲ ἐλάσιζηοι ἀπιθμοὶ ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν αὐηοῖρ μεηποῦζι ηοὺρ 
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ηὸν αὐηὸν λόγον ἔσονηαρ ἰζάκιρ ὅ ηε μείζυν ηὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάζζυν ηὸν ἐλάζζονα, 

ηοςηέζηιν ὅ ηε ἡγούμενορ ηὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενορ ηὸν ἑπόμενον: ὁ Δ ἄπα ηὸν Β 

μεηπεῖ. μεηπεῖ δὲ καὶ ηὸν Γ: ὁ Δ ἄπα ηοὺρ Β, Γ μεηπεῖ ππώηοςρ ὄνηαρ ππὸρ ἀλλήλοςρ: 

ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον. οὐκ ἄπα ηοὺρ Γ, Γ ἀπιθμοὺρ ἀπιθμόρ ηιρ μεηπήζει.  

 

οἱ Γ, Γ ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 25 

 

Ако су два броја узајмно проста, онда је производ једног самим собом 

узајамно прост са другим бројем. 

 

Нека су А и Β два узајамно проста броја и нека број А, множећи сам себе даје 

производ Γ.  

 

 
 

Тврдим да су Β и Γ узајамно прости. 

 

Узмимо број Γ једнак броју А. Пошто су А и Β узајамно прости, а А је једнако Γ 

биће Γ и Β узајамно прости. Дакле сваки од бројева Γ и А је прост према Β. Значи, 

да је и производ од Γ и А прост према Β. Али производ од Γ и А је број Γ.  

 

На овај начин, и бројеви Γ и Β су узајамно прости. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ὦζιν, ὁ ἐκ ηοῦ ἑνὸρ αὐηῶν γενόμενορ 

ππὸρ ηὸν λοιπὸν ππῶηορ ἔζηαι.  

 

Ἔζηυζαν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ οἱ Α, Β, καὶ ὁ Α ἑαςηὸν πολλαπλαζιάζαρ 

ηὸν Γ ποιείηυ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι οἱ Β, Γ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. Κείζθυ γὰπ ηῷ Α ἴζορ ὁ Γ. ἐπεὶ οἱ Α, Β 

ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν, ἴζορ δὲ ὁ Α ηῷ Γ, καὶ οἱ Γ, Β ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ 

εἰζίν. ἑκάηεπορ ἄπα ηῶν Γ, Α ππὸρ ηὸν Β ππῶηόρ ἐζηιν: καὶ ὁ ἐκ ηῶν Γ, Α ἄπα 

γενόμενορ ππὸρ ηὸν Β ππῶηορ ἔζηαι. ὁ δὲ ἐκ ηῶν Γ, Α γενόμενορ ἀπιθμόρ ἐζηιν ὁ Γ.  

 

οἱ Γ, Β ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 26 

 

Ако су два броја узајамно прости и сваки помножи сам себе, онда су и њихови 

производи узајамно прости; и ако се првобитни бројеви помноже добијеним 

производима, онда су и нови производи узајамно прости (а то исто се добија и 

даље). 

 

Нека су А и Β два узајамно проста броја, и нека број А помножен сам собом 

производи Γ, а помножен бројем Γ производи број Γ, па број Β помножен сам 

собом производи Е, а помножен бројем Е прооизводи Ε.  

 

 
 

Тврдим да су бројеви Γ, Е и Γ, Ε узајамно прости. 

 

Заиста, пошто су А и Β узајамно прости, а број помножен сам собом производи Γ, 

онда су и Γ, Β узајамно прости. Пошто су сад Γ, Β узајамно прости, а Β помножен 

сам собом производи Е, онда су и Γ, Е узајамно прости. Даље, пошто су А и Β 

узајамно прости, а број Β помножен сам собом даље Е, онда су и бројеви А, Е 

узајамно прости. Пошто су сад два броја А и Γ оба узајамно проста према сваком 

од бројева Β, Е биће и производ од А и Γ узајамно прост са производом од Β и Е.  

 

А како је производ од А и Γ број Γ, а производ од Β и Е је број Ε, онда су бројеви 

Γ и Ε узајамно прост. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππὸρ δύο ἀπιθμοὺρ ἀμθόηεποι ππὸρ ἑκάηεπον ππῶηοι ὦζιν, καὶ 
οἱ ἐξ αὐηῶν γενόμενοι ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ἔζονηαι.  

 

Γύο γὰπ ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β ππὸρ δύο ἀπιθμοὺρ ηοὺρ Γ, Γ ἀμθόηεποι ππὸρ ἑκάηεπον 

ππῶηοι ἔζηυζαν, καὶ ὁ μὲν Α ηὸν Β πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Δ ποιείηυ, ὁ δὲ Γ ηὸν Γ 

πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Ε ποιείηυ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι οἱ Δ, Ε ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. ἖πεὶ γὰπ ἑκάηεπορ ηῶν Α, Β ππὸρ ηὸν Γ 

ππῶηόρ ἐζηιν, καὶ ὁ ἐκ ηῶν Α, Β ἄπα γενόμενορ ππὸρ ηὸν Γ ππῶηορ ἔζηαι. ὁ δὲ ἐκ ηῶν 

Α, Β γενόμενόρ ἐζηιν ὁ Δ: οἱ Δ, Γ ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. διὰ ηὰ αὐηὰ δὴ καὶ 
οἱ Γ, Δ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. ἑκάηεπορ ἄπα ηῶν Γ, Γ ππὸρ ηὸν Δ ππῶηόρ ἐζηιν.  

 

καὶ ὁ ἐκ ηῶν Γ, Γ ἄπα γενόμενορ ππὸρ ηὸν Δ ππῶηορ ἔζηαι. ὁ δὲ ἐκ ηῶν Γ, Γ γενόμενόρ 

ἐζηιν ὁ Ε. οἱ Δ, Ε ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 27 

 

Ако су два броја узајамно прости и сваки помножи сам себе, онда су и њихови 

производи узајамно прости; и ако се првобитни бројеви помноже добијеним 

производима, онда су и нови производи узајамно прости (а то исто се добија и 

даље). 
 

Нека су А и Β два узајамно проста броја, и нека број А помножен сам собом 

производи Γ, а помножен бројем Γ производи број Γ, па број Β помножен сам 

собом производи Е, а помножен бројем Е прооизводи Ε.  

 

 
 

Тврдим да су бројеви Γ, Е и Γ, Ε узајамно прости. 

 

Заиста, пошто су А и Β узајамно прости, а број помножен сам собом производи Γ, 

онда су и Γ, Β узајамно прости. Пошто су сад Γ, Β узајамно прости, а Β помножен 

сам собом производи Е, онда су и Γ, Е узајамно прости. Даље, пошто су А и Β 

узајамно прости, а број Β помножен сам собом даље Е, онда су и бројеви А, Е 

узајамно прости. Пошто су сад два броја А и Γ оба узајамно проста према сваком 

од бројева Β, Е биће и производ од А и Γ узајамно прост са производом од Β и Е.  

 

А како је производ од А и Γ број Γ, а производ од Β и Е је број Ε, онда су бројеви 

Γ и Ε узајамно прости. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ὦζιν, καὶ πολλαπλαζιάζαρ ἑκάηεπορ 

ἑαςηὸν ποιῇ ηινα, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐηῶν ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ἔζονηαι, κἂν οἱ 
ἐξ ἀπσῆρ ηοὺρ γενομένοςρ πολλαπλαζιάζανηερ ποιῶζί ηιναρ, κἀκεῖνοι ππῶηοι 

ππὸρ ἀλλήλοςρ ἔζονηαι [ καὶ ἀεὶ πεπὶ ηοὺρ ἄκποςρ ηοῦηο ζςμβαίνει ]. 

 

 Ἔζηυζαν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ οἱ Α, Β, καὶ ὁ Α ἑαςηὸν μὲν 

πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ ποιείηυ, ηὸν δὲ Γ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ ποιείηυ, ὁ δὲ Β ἑαςηὸν 

μὲν πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Δ ποιείηυ, ηὸν δὲ Δ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Ε ποιείηυ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι οἵ ηε Γ, Δ καὶ οἱ Γ, Ε ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν.  

 

἖πεὶ γὰπ οἱ Α, Β ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν, καὶ ὁ Α ἑαςηὸν πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ 

πεποίηκεν, οἱ Γ, Β ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. ἐπεὶ οὖν οἱ Γ, Β ππῶηοι ππὸρ 

ἀλλήλοςρ εἰζίν, καὶ ὁ Β ἑαςηὸν πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Δ πεποίηκεν, οἱ Γ, Δ ἄπα ππῶηοι 

ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. πάλιν, ἐπεὶ οἱ Α, Β ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν, καὶ ὁ Β ἑαςηὸν 

πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Δ πεποίηκεν, οἱ Α, Δ ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. ἐπεὶ οὖν 

δύο ἀπιθμοὶ οἱ Α, Γ ππὸρ δύο ἀπιθμοὺρ ηοὺρ Β, Δ ἀμθόηεποι ππὸρ ἑκάηεπον ππῶηοί 
εἰζιν, καὶ ὁ ἐκ ηῶν Α, Γ ἄπα γενόμενορ ππὸρ ηὸν ἐκ ηῶν Β, Δ ππῶηόρ ἐζηιν.  

 

καί ἐζηιν ὁ μὲν ἐκ ηῶν Α, Γ ὁ Γ, ὁ δὲ ἐκ ηῶν Β, Δ ὁ Ε. οἱ Γ, Ε ἄπα ππῶηοι ππὸρ 
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ἀλλήλοςρ εἰζίν: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 

VII. 28 

 

Ако су два броја узајамно проста, онда је и њихов збир узајамно прост према 

сваком од њих; и ако су збир и један од бројева узајамно прости, онда су и 

првобитни бројеви узајамно прости. 

 

Нека су АΒ и ΒΓ два узајамно проста броја.  

 

 
 

Тврдим да је и збир АΓ узајамно прост према сваком од бројева АΒ и ΒΓ. 

 

Заиста, ако бројеви ΓА и АΒ нису узајамно прости, онда постоји ред који мери 

бројеве ΓА и АΒ. Нека та мера постоји и нека то буде број Γ. Пошто сад број Γ 

мери бројеве ΓА и АΒ, онда он мери и остатак ΒΓ. Али он мери и ΒА. Према томе 

број Γ мери бројеве АΒ и ΒΓ који су узајамно прости, а то је немогуће. Према томе 

не постоји број који мери бројеве ΓА и АΒ. Дакле бројеви ΓА и АΒ су узајамно 

прости. Из истих разлога и бројеви АΓ и ΓΒ су узајамно прости. На овај начин 

број ΓА је узајамно прост према сваком од бројева АΒ и ΒΓ. 

Даље, нека су бројеви ΓА и АΒ узајамно прости. Тврдим да су узајамно прости и 

бројеви АΒБ и ΒΓ. 

Заиста, ако бројеви АΒ и ΒΓ нису узајамно прости, онда постоји број који мери 

бројеве АΒ и ΒΓ. Нека мера постоји и нека то буде број Γ. Пошто сад број Γ мери 

сваки од бројева АΒ и ΒΓ, онда он мери и цело, број ΓА. А мери он и АΒ. Број Γ 

мери према томе бројеве ΓА и АΒ, који су узајамно прости, а то је немогуће. 

Према томе не постоји број који мери бројеве АΒ и ΒΓ.  

 

На овај начин су бројеви АΒ, ΒΓ узајамно прости. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ὦζιν, καὶ ζςναμθόηεπορ ππὸρ ἑκάηεπον 

αὐηῶν ππῶηορ ἔζηαι: καὶ ἐὰν ζςναμθόηεπορ ππὸρ ἕνα ηινὰ αὐηῶν ππῶηορ ᾖ, καὶ 

οἱ ἐξ ἀπσῆρ ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ἔζονηαι.  

 

Σςγκείζθυζαν γὰπ δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ οἱ ΑΒ, ΒΓ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι καὶ ζςναμθόηεπορ ὁ ΑΓ ππὸρ ἑκάηεπον ηῶν ΑΒ, ΒΓ ππῶηόρ ἐζηιν.  

 

Δἰ γὰπ μή εἰζιν οἱ ΓΑ, ΑΒ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ, μεηπήζει ηιρ ηοὺρ ΓΑ, ΑΒ ἀπιθμόρ. 

μεηπείηυ, καὶ ἔζηυ ὁ Γ. ἐπεὶ οὖν ὁ Γ ηοὺρ ΓΑ, ΑΒ μεηπεῖ, καὶ λοιπὸν ἄπα ηὸν ΒΓ 

μεηπήζει. μεηπεῖ δὲ καὶ ηὸν ΒΑ: ὁ Γ ἄπα ηοὺρ ΑΒ, ΒΓ μεηπεῖ ππώηοςρ ὄνηαρ ππὸρ 

ἀλλήλοςρ: ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον. οὐκ ἄπα ηοὺρ ΓΑ, ΑΒ ἀπιθμοὺρ ἀπιθμόρ ηιρ μεηπήζει: 

οἱ ΓΑ, ΑΒ ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. διὰ ηὰ αὐηὰ δὴ καὶ οἱ ΑΓ, ΓΒ ππῶηοι ππὸρ 

ἀλλήλοςρ εἰζίν. ὁ ΓΑ ἄπα ππὸρ ἑκάηεπον ηῶν ΑΒ, ΒΓ ππῶηόρ ἐζηιν. Ἔζηυζαν δὴ 

πάλιν οἱ ΓΑ, ΑΒ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ: λέγυ, ὅηι καὶ οἱ ΑΒ, ΒΓ ππῶηοι ππὸρ 

ἀλλήλοςρ εἰζίν. Δἰ γὰπ μή εἰζιν οἱ ΑΒ, ΒΓ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ, μεηπήζει ηιρ ηοὺρ 

ΑΒ, ΒΓ ἀπιθμόρ. μεηπείηυ, καὶ ἔζηυ ὁ Γ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑκάηεπον ηῶν ΑΒ, ΒΓ μεηπεῖ, καὶ 

ὅλον ἄπα ηὸν ΓΑ μεηπήζει. μεηπεῖ δὲ καὶ ηὸν ΑΒ: ὁ Γ ἄπα ηοὺρ ΓΑ, ΑΒ μεηπεῖ 

ππώηοςρ ὄνηαρ ππὸρ ἀλλήλοςρ: ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον. οὐκ ἄπα ηοὺρ ΑΒ, ΒΓ ἀπιθμοὺρ 

ἀπιθμόρ ηιρ μεηπήζει.  

 

οἱ ΑΒ, ΒΓ ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 29 

 

Сваки прост број и сваки други број, који тај прост број не мери, узајамно су 

прости. 

 

Нека је А прост број и нека он не мери број Β.  

 

 
 

Тврдим да су бројеви Β и А узајамно прости. 

 

Заиста, ако бројеви Β и А нису узајамно прости, онда их мери исти број. Нека их 

мери број Γ. Пошто Γ мери број Β, а А не мери Β, Γ неће бити исто са А. Пошт Γ 

мери Β и А мериће број Γ и број А, који је узајамно прост са њим и није тај исти 

број. А то је немогуће.  

 

Према томе не постоји број који мери бројеве Β и А. Бројеви А и Β су узајамно 

прости. А то је требало доказати. 

Ἅπαρ ππῶηορ ἀπιθμὸρ ππὸρ ἅπανηα ἀπιθμόν, ὃν μὴ μεηπεῖ, ππῶηόρ ἐζηιν.  

 

Ἔζηυ ππῶηορ ἀπιθμὸρ ὁ Α καὶ ηὸν Β μὴ μεηπείηυ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι οἱ Β, Α ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν.  

 

εἰ γὰπ μή εἰζιν οἱ Β, Α ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ, μεηπήζει ηιρ αὐηοὺρ ἀπιθμόρ. μεηπείηυ ὁ 

Γ. ἐπεὶ ὁ Γ ηὸν Β μεηπεῖ, ὁ δὲ Α ηὸν Β οὐ μεηπεῖ, ὁ Γ ἄπα ηῷ Α οὔκ ἐζηιν ὁ αὐηόρ. καὶ 

ἐπεὶ ὁ Γ ηοὺρ Β, Α μεηπεῖ, καὶ ηὸν Α ἄπα μεηπεῖ ππῶηον ὄνηα μὴ ὢν αὐηῷ ὁ αὐηόρ: 

ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον.  

 

οὐκ ἄπα ηοὺρ Β, Α μεηπήζει ηιρ ἀπιθμόρ. οἱ Α, Β ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν: 

ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 30 

 

Ако два броја после множења дају производ који се мери неким простим 

бројем, онда се тим простим бројем и један од првобитних бројева. 

 

Нека два броја А и Β после множења дају број Γ и нека се тај број мери бројем Γ.  

 

 
 

Тврдим да број да Γ мери један од бројева А, Β. 

 

Заиста, нека он не мери А, а Γ је прост број. Тада су бројеви А и Γ узајамно 

прости. И онолико пута колико Γ мери Γ, нека толико јединица буде у Е. Пошто 

сад Γ мери Γ онолико пута колико је јединица у Е, то  помножено са Е даје Γ. 

Али и А помножено са Β даје Γ. Према томе је производ од Γ и Е једнак производу 

од А и Β. То значи, Γ се односи према А као Β према Е. Али Γ и А су прости, и 

најмањи, а најмањи мери исти број пута бројеве који су и истој размери са њима, и 

то већи број већи и мањи-мањи, тј. предходни-предходни, а наредни-наредни. 

Према томе Γ мери Β. На сличан начин се доказује да ако он мери Β, онад ће 

мерити А.  

 

На овај начин, Γ мери један од бројева. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ πολλαπλαζιάζανηερ ἀλλήλοςρ ποιῶζί ηινα, ηὸν δὲ γενόμενον ἐξ 

αὐηῶν μεηπῇ ηιρ ππῶηορ ἀπιθμόρ, καὶ ἕνα ηῶν ἐξ ἀπσῆρ μεηπήζει.  

 

Γύο γὰπ ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β πολλαπλαζιάζανηερ ἀλλήλοςρ ηὸν Γ ποιείηυζαν, ηὸν δὲ Γ 

μεηπείηυ ηιρ ππῶηορ ἀπιθμὸρ ὁ Γ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι ὁ Γ ἕνα ηῶν Α, Β μεηπεῖ.  
 

Τὸν γὰπ Α μὴ μεηπείηυ: καί ἐζηι ππῶηορ ὁ Γ: οἱ Α, Γ ἄπα ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν. 

καὶ ὁζάκιρ ὁ Γ ηὸν Γ μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Δ. ἐπεὶ οὖν ὁ Γ ηὸν Γ 

μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Δ μονάδαρ, ὁ Γ ἄπα ηὸν Δ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ πεποίηκεν. 

ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ Α ηὸν Β πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ πεποίηκεν: ἴζορ ἄπα ἐζηὶν ὁ ἐκ ηῶν Γ, 

Δ ηῷ ἐκ ηῶν Α, Β. ἔζηιν ἄπα ὡρ ὁ Γ ππὸρ ηὸν Α, οὕηυρ ὁ Β ππὸρ ηὸν Δ. οἱ δὲ Γ, Α 

ππῶηοι, οἱ δὲ ππῶηοι καὶ ἐλάσιζηοι, οἱ δὲ ἐλάσιζηοι μεηποῦζι ηοὺρ ηὸν αὐηὸν λόγον 

ἔσονηαρ ἰζάκιρ ὅ ηε μείζυν ηὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάζζυν ηὸν ἐλάζζονα, ηοςηέζηιν ὅ ηε 

ἡγούμενορ ηὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενορ ηὸν ἑπόμενον: ὁ Γ ἄπα ηὸν Β μεηπεῖ. ὁμοίυρ 

δὴ δείξομεν, ὅηι καὶ ἐὰν ηὸν Β μὴ μεηπῇ, ηὸν Α μεηπήζει.  

 

ὁ Γ ἄπα ἕνα ηῶν Α, Β μεηπεῖ: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

СЕДМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

VII. 31 

 

Сваки сложени број се мери неким простим бројем. 

 

Нека је А сложен број.  

 

 
 

Тврдим да се он мери неким простим бројем. 

 

Заиста, ако је А сложен број њега мери неки број. Нека постоји мера и нека то 

буде број Β. Ако је Β прост број биће тиме оно што се тражи испуњено. Ако је он 

сложен, њега мери неки број. Нека постоји мера и нека то буде број Γ. Пошто тада 

Γ мери Β, а Β мери А, онда Γ мери и број А. И ако је Γ прост број, онда је тиме оно 

што се тражи испуњено. А ако је он сложен број, њега мери неки број. После 

примене овог поступка остаће неки прост број који ће мерити број А. Јер, ако не 

остаје такав број, онда ће број А бити мерен бескрајним низом бројева, од којих је 

сваки мањи од другог, а то је немогуће за бројеве. Према томе наћи ће се неки 

прост број, који ће мерити предходни број а тиме мерити и број А. 

 

На овај начин сваки сложени број се мери неким простим бројем. А то је требало 

доказати. 

Ἅπαρ ζύνθεηορ ἀπιθμὸρ ὑπὸ ππώηος ηινὸρ ἀπιθμοῦ μεηπεῖηαι.  

 

Ἔζηυ ζύνθεηορ ἀπιθμὸρ ὁ Α:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι ὁ Α ὑπὸ ππώηος ηινὸρ ἀπιθμοῦ μεηπεῖηαι.  
 
επεὶ γὰπ ζύνθεηόρ ἐζηιν ὁ Α, μεηπήζει ηιρ αὐηὸν ἀπιθμόρ. μεηπείηυ, καὶ ἔζηυ ὁ Β. καὶ 
εἰ μὲν ππῶηόρ ἐζηιν ὁ Β, γεγονὸρ ἂν εἴη ηὸ ἐπιηασθέν. εἰ δὲ ζύνθεηορ, μεηπήζει ηιρ 

αὐηὸν ἀπιθμόρ. μεηπείηυ, καὶ ἔζηυ ὁ Γ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ηὸν Β μεηπεῖ, ὁ δὲ Β ηὸν Α μεηπεῖ, 
καὶ ὁ Γ ἄπα ηὸν Α μεηπεῖ. καὶ εἰ μὲν ππῶηόρ ἐζηιν ὁ Γ, γεγονὸρ ἂν εἴη ηὸ ἐπιηασθέν. εἰ 
δὲ ζύνθεηορ, μεηπήζει ηιρ αὐηὸν ἀπιθμόρ. ηοιαύηηρ δὴ γινομένηρ ἐπιζκέτευρ 

ληθθήζεηαί ηιρ ππῶηορ ἀπιθμόρ, ὃρ μεηπήζει. εἰ γὰπ οὐ ληθθήζεηαι, μεηπήζοςζι ηὸν Α 

ἀπιθμὸν ἄπειποι ἀπιθμοί, ὧν ἕηεπορ ἑηέπος ἐλάζζυν ἐζηίν: ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον ἐν 

ἀπιθμοῖρ.  

 

ληθθήζεηαί ηιρ ἄπα ππῶηορ ἀπιθμόρ, ὃρ μεηπήζει ηὸν ππὸ ἑαςηοῦ, ὃρ καὶ ηὸν Α 

μεηπήζει. Ἅπαρ ἄπα ζύνθεηορ ἀπιθμὸρ ὑπὸ ππώηος ηινὸρ ἀπιθμοῦ μεηπεῖηαι: ὅπεπ ἔδει 

δεῖξαι. 
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VII. 32 

 

Сваки је број или прост или се мери неким простим бројем. 

 

Нека је А неки број.  

 

 
 

Тврдим да је А или прост број или се мери неким простим бројем. 

 

Ако је А прост број, онда је тиме оно што се тражи испуњено. Ако је он сложен, 

онда га мери неки прост број. 

 

На овај начин, сваки број је или прост или се мери неким простим бројем. А то је 

требало доказати. 

Ἅπαρ ἀπιθμὸρ ἤηοι ππῶηόρ ἐζηιν ἢ ὑπὸ ππώηος ηινὸρ ἀπιθμοῦ μεηπεῖηαι.  

 

Ἔζηυ ἀπιθμὸρ ὁ Α: 

 

 
 

λέγυ, ὅηι ὁ Α ἤηοι ππῶηόρ ἐζηιν ἢ ὑπὸ ππώηος ηινὸρ ἀπιθμοῦ μεηπεῖηαι. Δἰ μὲν οὖν 

ππῶηόρ ἐζηιν ὁ Α, γεγονὸρ ἂν εἴη ηὸ ἐπιηασθέν. εἰ δὲ ζύνθεηορ, μεηπήζει ηιρ αὐηὸν 

ππῶηορ ἀπιθμόρ.  

 

Ἅπαρ ἄπα ἀπιθμὸρ ἤηοι ππῶηόρ ἐζηιν ἢ ὑπὸ ππώηος ηινὸρ ἀπιθμοῦ μεηπεῖηαι: ὅπεπ ἔδει 

δεῖξαι. 
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VII. 33 

За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим 

размерама као и дати. 
 

Нека су А, Β, Γ дати бројеви у произвољном броју.  

 

 
 

Наћи најмање бројеве који су у истим размерама са датим бројевима А, Β, Γ. 

 

Заиста, бројеви А, Β, Γ су или узајамно прости или нису. Ако су бројеви А, Β, Γ 

узајамно прости, они су најмањи од оних који стоје у истим размерама са њима. 

Ако нису, онда узмимо највећу заједничку меру Γ бројева А, Β, Γ. И нека се 

колико пута Γ мери А, Β, Γ, исто толико јединица налазе у Е, Ε, Ζ. Тада сваки од 

Е, Ε, Ζ мери сваки од А, Β, Γ према броју јединица у Γ. Према томе Е, Ε, Ζ мере 

исти број пута бројеве А, Β, Γ. Бројеви Е, Ε, Ζ су у истим размерама са бројевима 

А, Β, Γ. Тврдим да су они и најмањи. Заиста, ако Е, Ε, Ζ нису најмањи од бројева 

који су са А, Β, Γ у истим размерама, онда постоје бројеви који су са А, Β, Γ у 

истим размерама, а који су мањи од Е, Ε, Ζ. Нека су то бројеви Θ, К, Λ. Тада Θ 

мери број А исти број пута као што и сваки од К, Λ мери бројеве Β, Γ. Нека у М 

Ἀπιθμῶν δοθένηων ὁποζωνοῦν εὑπεῖν ηοὺρ ἐλασίζηοςρ ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον 

ἐσόνηων αὐηοῖρ.  

 

Ἔζηυζαν οἱ δοθένηερ ὁποζοιοῦν ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β, Γ:  

 

 
 

δεῖ δὴ εὑπεῖν ηοὺρ ἐλασίζηοςρ ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν ηοῖρ Α, Β, Γ.  

 

Οἱ Α, Β, Γ γὰπ ἤηοι ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζὶν ἢ οὔ. εἰ μὲν οὖν οἱ Α, Β, Γ ππῶηοι 

ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν, ἐλάσιζηοί εἰζι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν αὐηοῖρ. Δἰ δὲ οὔ, 

εἰλήθθυ ηῶν Α, Β, Γ ηὸ μέγιζηον κοινὸν μέηπον ὁ Γ, καὶ ὁζάκιρ ὁ Γ ἕκαζηον ηῶν Α, Β, 

Γ μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ἑκάζηῳ ηῶν Δ, Ε, Ζ. καὶ ἕκαζηορ ἄπα ηῶν Δ, 

Ε, Ζ ἕκαζηον ηῶν Α, Β, Γ μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Γ μονάδαρ. οἱ Δ, Ε, Ζ ἄπα ηοὺρ Α, Β, 

Γ ἰζάκιρ μεηποῦζιν: οἱ Δ, Ε, Ζ ἄπα ηοῖρ Α, Β, Γ ἐν ηῷ αὐηῷ λόγῳ εἰζίν. λέγυ δή, ὅηι καὶ 

ἐλάσιζηοι. εἰ γὰπ μή εἰζιν οἱ Δ, Ε, Ζ ἐλάσιζηοι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν ηοῖρ Α, Β, 

Γ, ἔζονηαι [ ηινερ ] ηῶν Δ, Ε, Ζ ἐλάζζονερ ἀπιθμοὶ ἐν ηῷ αὐηῷ λόγῳ ὄνηερ ηοῖρ Α, Β, Γ. 

ἔζηυζαν οἱ Θ, Κ, Λ: ἰζάκιρ ἄπα ὁ Θ ηὸν Α μεηπεῖ καὶ ἑκάηεπορ ηῶν Κ, Λ ἑκάηεπον ηῶν 

Β, Γ. ὁζάκιρ δὲ ὁ Θ ηὸν Α μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Μ: καὶ ἑκάηεπορ 

ἄπα ηῶν Κ, Λ ἑκάηεπον ηῶν Β, Γ μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Μ μονάδαρ. καὶ ἐπεὶ ὁ Θ ηὸν Α 
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буде онолико јединица колико се пута Θ садржи у А. Тада и сваки од бројева К, Λ 

мери бројеве Β, Γ према броју јединица у М. И пошто Θ мери А према броју 

јединица у М, то и М мери А према броју јединица у Θ. Из истих разлога М мери 

сваки од бројева Β, Γ према броју јединца у сваком од бројева као К, Λ. Према 

томе М мери бројеве А, Β, Γ. И пошто Θ мери А према броју јединица у М, то Θ 

помножено са М производи А. Из истих разлога Е помножено са Γ производи А. А 

тада је производ Е, Γ једнак производу Θ, М, те је, према томе, Е према Θ као М 

према Γ. Међутим број Е је већи од броја Θ, што значи да је и М већи број од Γ и 

мери А, Β, Γ. А то је немогуће, пошто је Γ највећа заједничка мера бројева А, Β, Γ. 

Према томе не постоје бројеви који су у истој размери са бројевима А, Β, Γ, и који 

су мањи од бројева Е, Ε, Ζ.  

 

На овај начин бројеви Е, Ε, Ζ су најмањи од бројева који у истој размери са 

бројевима А, Β, Γ. А то је требало доказати. 

μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Μ μονάδαρ, καὶ ὁ Μ ἄπα ηὸν Α μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Θ 

μονάδαρ. διὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ὁ Μ καὶ ἑκάηεπον ηῶν Β, Γ μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ἑκαηέπῳ ηῶν 

Κ, Λ μονάδαρ: ὁ Μ ἄπα ηοὺρ Α, Β, Γ μεηπεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ Θ ηὸν Α μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ 

Μ μονάδαρ, ὁ Θ ἄπα ηὸν Μ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Α πεποίηκεν. διὰ ηὰ αὐηὰ δὴ καὶ ὁ Δ 

ηὸν Γ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Α πεποίηκεν. ἴζορ ἄπα ἐζηὶν ὁ ἐκ ηῶν Δ, Γ ηῷ ἐκ ηῶν Θ, Μ. 

ἔζηιν ἄπα ὡρ ὁ Δ ππὸρ ηὸν Θ, οὕηυρ ὁ Μ ππὸρ ηὸν Γ. μείζυν δὲ ὁ Δ ηοῦ Θ: μείζυν ἄπα 

καὶ ὁ Μ ηοῦ Γ. καὶ μεηπεῖ ηοὺρ Α, Β, Γ: ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον: ὑπόκειηαι γὰπ ὁ Γ ηῶν Α, 

Β, Γ ηὸ μέγιζηον κοινὸν μέηπον. οὐκ ἄπα ἔζονηαί ηινερ ηῶν Δ, Ε, Ζ ἐλάζζονερ ἀπιθμοὶ 
ἐν ηῷ αὐηῷ λόγῳ ὄνηερ ηοῖρ Α, Β, Γ.  

 

οἱ Δ, Ε, Ζ ἄπα ἐλάσιζηοί εἰζι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν ηοῖρ Α, Β, Γ: ὅπεπ ἔδει 

δεῖξαι. 
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VII. 34 

 

За два дата броја наћи најмањи број који они мере. 

 

Нека су дата два броја А, Β.  

 

Треба наћи најмањи број који они мере. 

 

Заиста, два броја А и Β или су узајамно прости или нису. Нека, прво, они буду 

узајамно прости и нека А множећи Β производи Γ.  

 

 
 

Тада и Β множећи А производи Γ. Значи А и Β мере број Γ. Тврдим да је Γ и 

најмањи број који они мере. Ако није, тада А и Β мере неки број који је мањи од Γ. 

Нека они мере број Γ. И колико пута А мери Γ толико нека буде јединица у Е, а 

колико пута Β мери Γ, толико нека буде јединица у Ε. Према томе А помножено са 

Е производи Γ, а Β помножено са Ε производи Γ. Значи да је производ од А и Е 

једнак производу од Β и Ε. А то значи да А стоји према Β као што Ε стоји према Е. 

Међутим А и Β су прости, прости и најмањи, али најмањи мере бројеве који су са 

њима у истој размери исти број пута, већи мери већи и мањи-мањи. Према томе Β 

мери Е, као што наредни мери наредни. И пошто А после множења Β и Е 

производи Γ и Γ, биће Β према Е као Γ према Γ. И Β мери Е. Па према томе Γ мери 

Γ, већи број мери мањи, а то је немогуће. Према томе не постоји број мањи од Γ, 

који мери бројеве А и Β. На овај начин број Γ ја најмањи који се мери бројевима А 

и Β. 

Нека сад бројеви А и Β нису узајамно прости и нека су Ε и Е најмањи бројеви који 

су у истој размери са бројевима А и Β. Тада је производ А и Е једнак производу Β 

и Ε. И нека А помножено са Е производи Γ. Али тада и Β помножено са Ε 

производи Γ. Према томе А и Β мере Γ.  

 

Δύο ἀπιθμῶν δοθένηων εὑπεῖν, ὃν ἐλάσιζηον μεηποῦζιν ἀπιθμόν.  

 

Ἔζηυζαν οἱ δοθένηερ δύο ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β:  

 

δεῖ δὴ εὑπεῖν, ὃν ἐλάσιζηον μεηποῦζιν ἀπιθμόν.  

 

Οἱ Α, Β γὰπ ἤηοι ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζὶν ἢ οὔ. ἔζηυζαν ππόηεπον οἱ Α, Β ππῶηοι 

ππὸρ ἀλλήλοςρ, καὶ ὁ Α ηὸν Β πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ ποιείηυ:  

 

 
 

καὶ ὁ Β ἄπα ηὸν Α πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ πεποίηκεν. οἱ Α, Β ἄπα ηὸν Γ μεηποῦζιν. 

λέγυ δή, ὅηι καὶ ἐλάσιζηον. εἰ γὰπ μή, μεηπήζοςζί ηινα ἀπιθμὸν οἱ Α, Β ἐλάζζονα ὄνηα 

ηοῦ Γ. μεηπείηυζαν ηὸν Γ. καὶ ὁζάκιρ ὁ Α ηὸν Γ μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν 

ηῷ Δ, ὁζάκιρ δὲ ὁ Β ηὸν Γ μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Ε: ὁ μὲν Α ἄπα 

ηὸν Δ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ πεποίηκεν, ὁ δὲ Β ηὸν Ε πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ 

πεποίηκεν: ἴζορ ἄπα ἐζηὶν ὁ ἐκ ηῶν Α, Δ ηῷ ἐκ ηῶν Β, Ε. ἔζηιν ἄπα ὡρ ὁ Α ππὸρ ηὸν Β, 

οὕηυρ ὁ Ε ππὸρ ηὸν Δ. οἱ δὲ Α, Β ππῶηοι, οἱ δὲ ππῶηοι καὶ ἐλάσιζηοι, οἱ δὲ ἐλάσιζηοι 

μεηποῦζι ηοὺρ ηὸν αὐηὸν λόγον ἔσονηαρ ἰζάκιρ ὅ ηε μείζυν ηὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάζζυν 

ηὸν ἐλάζζονα: ὁ Β ἄπα ηὸν Δ μεηπεῖ, ὡρ ἑπόμενορ ἑπόμενον. καὶ ἐπεὶ ὁ Α ηοὺρ Β, Δ 

πολλαπλαζιάζαρ ηοὺρ Γ, Γ πεποίηκεν, ἔζηιν ἄπα ὡρ ὁ Β ππὸρ ηὸν Δ, οὕηυρ ὁ Γ ππὸρ 

ηὸν Γ. μεηπεῖ δὲ ὁ Β ηὸν Δ: μεηπεῖ ἄπα καὶ ὁ Γ ηὸν Γ ὁ μείζυν ηὸν ἐλάζζονα: ὅπεπ 

ἐζηὶν ἀδύναηον. οὐκ ἄπα οἱ Α, Β μεηποῦζί ηινα ἀπιθμὸν ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Γ. ὁ Γ ἄπα 
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Тврдим да је број  најмањи број који они мере. Ако није, онда А и Β мере неки 

број који је мањи од Γ. Нека они мере број Γ. И, колико пута А мери Γ, нека 

онолико буде јединица у Ζ, а колико пута Β мери Γ нека буде јединица у Θ. Значи 

А помножено са Ζ производи Γ, а и Β помножено са Θ производи Γ. Према томе је 

производ од А и Ζ једнак производу од Β и Θ. Значи А се односи према Β као Θ 

према Ζ. Али А се односи према Β као Ε према Е, па и Ε према Е као Θ према Ζ. И 

Ε и Е су најмањи, а најмањи мере исти број пута бројеве који су са њима у истој 

размери, већи мери већи и мањи-мањи. Према томе Е мери Ζ. И пошто А множећи 

Е и Ζ производи Γ и Γ биће Е према Ζ као Γ према Γ. Али Е мери Ζ, па према 

томе и Γ мери Γ, већи број мери мањи, а то је немогуће. Дакле А и Β не мере број 

који је мањи од Γ.  

 

На овај начин Γ је најмањи број који мере бројеви А и Β. А то је требало доказати. 

ἐλάσιζηορ ὢν ὑπὸ ηῶν Α, Β μεηπεῖηαι.  

Μὴ ἔζηυζαν δὴ οἱ Α, Β ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ, καὶ εἰλήθθυζαν ἐλάσιζηοι ἀπιθμοὶ ηῶν 

ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηυν ηοῖρ Α, Β οἱ Ε, Δ: ἴζορ ἄπα ἐζηὶν ὁ ἐκ ηῶν Α, Δ ηῷ ἐκ ηῶν Β, 

Ε. καὶ ὁ Α ηὸν Δ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ ποιείηυ: καὶ ὁ Β ἄπα ηὸν Ε πολλαπλαζιάζαρ 

ηὸν Γ πεποίηκεν: οἱ Α, Β ἄπα ηὸν Γ μεηποῦζιν. λέγυ δή, ὅηι καὶ ἐλάσιζηον. εἰ γὰπ μή, 

μεηπήζοςζί ηινα ἀπιθμὸν οἱ Α, Β ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Γ. μεηπείηυζαν ηὸν Γ. καὶ ὁζάκιρ 

μὲν ὁ Α ηὸν Γ μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Ζ, ὁζάκιρ δὲ ὁ Β ηὸν Γ μεηπεῖ, 
ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Θ. ὁ μὲν Α ἄπα ηὸν Ζ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ 

πεποίηκεν, ὁ δὲ Β ηὸν Θ πολλαπλαζιάζαρ ηὸν Γ πεποίηκεν. ἴζορ ἄπα ἐζηὶν ὁ ἐκ ηῶν Α, 

Ζ ηῷ ἐκ ηῶν Β, Θ: ἔζηιν ἄπα ὡρ ὁ Α ππὸρ ηὸν Β, οὕηυρ ὁ Θ ππὸρ ηὸν Ζ. ὡρ δὲ ὁ Α 

ππὸρ ηὸν Β, οὕηυρ ὁ Ε ππὸρ ηὸν Δ: καὶ ὡρ ἄπα ὁ Ε ππὸρ ηὸν Δ, οὕηυρ ὁ Θ ππὸρ ηὸν Ζ. 

οἱ δὲ Ε, Δ ἐλάσιζηοι, οἱ δὲ ἐλάσιζηοι μεηποῦζι ηοὺρ ηὸν αὐηὸν λόγον ἔσονηαρ ἰζάκιρ ὅ 

ηε μείζυν ηὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάζζυν ηὸν ἐλάζζονα: ὁ Δ ἄπα ηὸν Ζ μεηπεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ Α 

ηοὺρ Δ, Ζ πολλαπλαζιάζαρ ηοὺρ Γ, Γ πεποίηκεν, ἔζηιν ἄπα ὡρ ὁ Δ ππὸρ ηὸν Ζ, οὕηυρ ὁ 

Γ ππὸρ ηὸν Γ. ὁ δὲ Δ ηὸν Ζ μεηπεῖ: καὶ ὁ Γ ἄπα ηὸν Γ μεηπεῖ ὁ μείζυν ηὸν ἐλάζζονα: 

ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον. οὐκ ἄπα οἱ Α, Β μεηπήζοςζί ηινα ἀπιθμὸν ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Γ.  

 

ὁ Γ ἄπα ἐλάσιζηορ ὢν ὑπὸ ηῶν Α, Β μεηπεῖηαι: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 35 

 

Ако два броја мере неки број, онда и најмањи број који они мере мери тај 

број. 
 

Нека два броја А и Β мере неки број ΓΓ, а мере и најмањи Е. 

 

 
 

Тврдим да и Е мери број ΓΓ. 

 

Заиста, ако Е мери , онда нека Е, после одмеравања ΓΕ, даје остатак ΓΕ мањи од 

Е. Пошто сад А и Β мере Е, а Е мери ΓΕ, то и А и Β мере ΓΕ, а мере и цео број ΓΓ, 

према томе они мере и остатак ΓΕ, мањи од Е. А то је немогуће.  

 

Значи Е не може не мерити ΓΓ. Значи, мери. А то је требало доказати. 

἖ὰν δύο ἀπιθμοὶ ἀπιθμόν ηινα μεηπῶζιν, καὶ ὁ ἐλάσιζηορ ὑπ' αὐηῶν μεηπούμενορ 

ηὸν αὐηὸν μεηπήζει.  

 

Γύο γὰπ ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β ἀπιθμόν ηινα ηὸν ΓΓ μεηπείηυζαν, ἐλάσιζηον δὲ ηὸν Δ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι καὶ ὁ Δ ηὸν ΓΓ μεηπεῖ.  
 

Δἰ γὰπ οὐ μεηπεῖ ὁ Δ ηὸν ΓΓ, ὁ Δ ηὸν ΓΕ μεηπῶν λειπέηυ ἑαςηοῦ ἐλάζζονα ηὸν ΓΕ. καὶ 

ἐπεὶ οἱ Α, Β ηὸν Δ μεηποῦζιν, ὁ δὲ Δ ηὸν ΓΕ μεηπεῖ, καὶ οἱ Α, Β ἄπα ηὸν ΓΕ 

μεηπήζοςζιν. μεηποῦζι δὲ καὶ ὅλον ηὸν ΓΓ: καὶ λοιπὸν ἄπα ηὸν ΓΕ μεηπήζοςζιν 

ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Δ: ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον.  

 

οὐκ ἄπα οὐ μεηπεῖ ὁ Δ ηὸν ΓΓ: μεηπεῖ ἄπα: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 36 

 

За три дата броја наћи најмањи број који они мере. 

 

Нека су дата три броја А, Β, Γ.  

 

Треба наћи најмањи број који они мере. 

 

Узмимо најмањи број  који мере два броја А и Β.  

 

 
 

Број Γ или мери број Γ или не мери. Нека прво мери. Али и бројеви А и Β мере 

број Γ; према томе бројеви А, Β, Γ мере број Γ. Тврдим да је он и најмањи број 

који они мере. Ако није, онда А, Β, Γ мере неки број мањи од Γ. Нека мере број Е. 

Пошто бројеви А, Β, Γ мере број Е, онда А и Β мере број Е. Па тада и најмањи број 

који се мери бројевима А и Β је број Γ. Према томе број Γ мери број Е, већи мери 

мањи. А то је немогуће. Дакле не мере бројеви А, Β, Γ неки број који је мањи од Γ. 

На овај начин, Γ је најмањи број који мере бројеви А, Β, Γ. 

Нека сада број Γ не мери број Γ. Узмимо тада најмањи број Е који се мери 

бројевима Γ и Γ.  

 

 
 

Τπιῶν ἀπιθμῶν δοθένηων εὑπεῖν, ὃν ἐλάσιζηον μεηποῦζιν ἀπιθμόν.  

 

Ἔζηυζαν οἱ δοθένηερ ηπεῖρ ἀπιθμοὶ οἱ Α, Β, Γ:  

 

δεῖ δὴ εὑπεῖν, ὃν ἐλάσιζηον μεηποῦζιν ἀπιθμόν.  

 

Δἰλήθθυ γὰπ ὑπὸ δύο ηῶν Α, Β ἐλάσιζηορ μεηπούμενορ ὁ Γ.  

 

 
 

ὁ δὴ Γ ηὸν Γ ἤηοι μεηπεῖ ἢ οὐ μεηπεῖ. μεηπείηυ ππόηεπον. μεηποῦζι δὲ καὶ οἱ Α, Β ηὸν 

Γ: οἱ Α, Β, Γ ἄπα ηὸν Γ μεηποῦζιν. λέγυ δή, ὅηι καὶ ἐλάσιζηον. εἰ γὰπ μή, μεηπήζοςζιν 

[ ηινα ] ἀπιθμὸν οἱ Α, Β, Γ ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Γ. μεηπείηυζαν ηὸν Δ. ἐπεὶ οἱ Α, Β, Γ 

ηὸν Δ μεηποῦζιν, καὶ οἱ Α, Β ἄπα ηὸν Δ μεηποῦζιν. καὶ ὁ ἐλάσιζηορ ἄπα ὑπὸ ηῶν Α, Β 

μεηπούμενορ [ ηὸν Δ ] μεηπήζει. ἐλάσιζηορ δὲ ὑπὸ ηῶν Α, Β μεηπούμενόρ ἐζηιν ὁ Γ: ὁ 

Γ ἄπα ηὸν Δ μεηπήζει ὁ μείζυν ηὸν ἐλάζζονα: ὅπεπ ἐζηὶν ἀδύναηον. οὐκ ἄπα οἱ Α, Β, Γ 

μεηπήζοςζί ηινα ἀπιθμὸν ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Γ: οἱ Α, Β, Γ ἄπα ἐλάσιζηον ηὸν Γ 

μεηποῦζιν. Μὴ μεηπείηυ δὴ πάλιν ὁ Γ ηὸν Γ, καὶ εἰλήθθυ ὑπὸ ηῶν Γ, Γ ἐλάσιζηορ 

μεηπούμενορ ἀπιθμὸρ ὁ Δ.  

ἐπεὶ οἱ Α, Β ηὸν Γ μεηποῦζιν, ὁ δὲ Γ ηὸν Δ μεηπεῖ, καὶ οἱ Α, Β ἄπα ηὸν Δ μεηποῦζιν. 

μεηπεῖ δὲ καὶ ὁ Γ [ ηὸν Δ: καὶ ] οἱ Α, Β, Γ ἄπα ηὸν Δ μεηποῦζιν. λέγυ δή, ὅηι καὶ 
ἐλάσιζηον. εἰ γὰπ μή, μεηπήζοςζί ηινα οἱ Α, Β, Γ ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Δ. μεηπείηυζαν 
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Пошто бројеви А и Β мере Γ, а Γ мери Е, то бројеви А и Β мере и број Е. А мери га 

(број Е) и број Γ, те бројеви А, Β, Γ мере број Е. Тврдим да је он најмањи број који 

они мере. Ако није, онда бројеви А, Β, Γ мере неки број који је мањи од Е. Нека 

мере број Ε. Пошто бројеви А, Β, Γ мере број Ε, то и бројеви А, Β, Γ мере број Ε. 

Тада и најмањи број који се мери бројевима А и Β је број Γ. Значи Γ мери Ε, а и Γ 

мери Ε. Дакле Γ и Γ мере број Ε. А и најмањи број који се мери бројевима Γ и Γ 

мери број Ε. Али најмањ број који се мери бројевима Γ и Γ је број Е. Према томе Е 

мери Ε, већи број мери мањи, а то је немогуће. Не постоји, према томе, број који 

се мери бројевима А, Β, Γ и који је мањи од Е.  

 

На овај начин број Е је најмањи који се мери бројевима А, Β, Γ. А то је требало 

доказати. 

. 

ηὸν Ε. ἐπεὶ οἱ Α, Β, Γ ηὸν Ε μεηποῦζιν, καὶ οἱ Α, Β ἄπα ηὸν Ε μεηποῦζιν: καὶ ὁ 

ἐλάσιζηορ ἄπα ὑπὸ ηῶν Α, Β μεηπούμενορ ηὸν Ε μεηπήζει. ἐλάσιζηορ δὲ ὑπὸ ηῶν Α, Β 

μεηπούμενόρ ἐζηιν ὁ Γ: 

 

 
 

ὁ Γ ἄπα ηὸν Ε μεηπεῖ. μεηπεῖ δὲ καὶ ὁ Γ ηὸν Ε: οἱ Γ, Γ ἄπα ηὸν Ε μεηποῦζιν: ὥζηε καὶ ὁ 

ἐλάσιζηορ ὑπὸ ηῶν Γ, Γ μεηπούμενορ ηὸν Ε μεηπήζει. ὁ δὲ ἐλάσιζηορ ὑπὸ ηῶν Γ, Γ 

μεηπούμενόρ ἐζηιν ὁ Δ: ὁ Δ ἄπα ηὸν Ε μεηπεῖ ὁ μείζυν ηὸν ἐλάζζονα: ὅπεπ ἐζηὶν 

ἀδύναηον. οὐκ ἄπα οἱ Α, Β, Γ μεηπήζοςζί ηινα ἀπιθμὸν ἐλάζζονα ὄνηα ηοῦ Δ.  

 

ὁ Δ ἄπα ἐλάσιζηορ ὢν ὑπὸ ηῶν Α, Β, Γ μεηπεῖηαι: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 37 

 

Ако је неки број мерен другим, онда мерени број има део истог назива као и 

број који мери. 
 

Нека број А буде мерен бројем Β.  

 

 
 

Тврдим да број А има део истог назива као и број Β. 

 

Заиста, нека у броју Γ буде онолико јединица колико пута Β мери А. Пошто Β 

мери А према броју јединица у Γ, онда и јединица Γ мери број Γ према броју 

јединица у њему, према томе јединица Γ мери број Γ исто онолико пута колико 

број Β мери А. А после пермутације јединица Γ исто толико пута мери број Β 

колико број Γ мери А. И колики је део јединица од броја Β, исто толики је део Γ од 

А. А како је јединица Γ део броја Β истог назива са самим бројем, биће и број Β 

део броја А истог назива са бројем Β.  

 

На овај начин, број А има део истог назива као и број Β. А то је требало доказати. 

἖ὰν ἀπιθμὸρ ὑπό ηινορ ἀπιθμοῦ μεηπῆηαι, ὁ μεηπούμενορ ὁμώνςμον μέπορ ἕξει 

ηῷ μεηποῦνηι.  

 

Ἀπιθμὸρ γὰπ ὁ Α ὑπό ηινορ ἀπιθμοῦ ηοῦ Β μεηπείζθυ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι ὁ Α ὁμώνςμον μέπορ ἔσει ηῷ Β.  

 

Ὁζάκιρ γὰπ ὁ Β ηὸν Α μεηπεῖ, ηοζαῦηαι μονάδερ ἔζηυζαν ἐν ηῷ Γ. ἐπεὶ ὁ Β ηὸν Α 

μεηπεῖ καηὰ ηὰρ ἐν ηῷ Γ μονάδαρ, μεηπεῖ δὲ καὶ ἡ Γ μονὰρ ηὸν Γ ἀπιθμὸν καηὰ ηὰρ ἐν 

αὐηῷ μονάδαρ, ἰζάκιρ ἄπα ἡ Γ μονὰρ ηὸν Γ ἀπιθμὸν μεηπεῖ καὶ ὁ Β ηὸν Α. ἐναλλὰξ ἄπα 

ἰζάκιρ ἡ Γ μονὰρ ηὸν Β ἀπιθμὸν μεηπεῖ καὶ ὁ Γ ηὸν Α: ὃ ἄπα μέπορ ἐζηὶν ἡ Γ μονὰρ ηοῦ 

Β ἀπιθμοῦ, ηὸ αὐηὸ μέπορ ἐζηὶ καὶ ὁ Γ ηοῦ Α. ἡ δὲ Γ μονὰρ ηοῦ Β ἀπιθμοῦ μέπορ ἐζηὶν 

ὁμώνςμον αὐηῷ: καὶ ὁ Γ ἄπα ηοῦ Α μέπορ ἐζηὶν ὁμώνςμον ηῷ Β.  

 

ὥζηε ὁ Α μέπορ ἔσει ηὸν Γ ὁμώνςμον ὄνηα ηῷ Β: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 
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VII. 38 

 

Ако неки број има ма какав део, онда је тај број мерен бројем истог назива са 

тим делом. 
 

Нека број А има неки део Β и нека број Γ има исти назив као и део Β.  

 

 
 

Тврдим да број Γ мери број А. 

 

Заиста, ако је Β део броја А истог назива са бројем Γ, а јединица Γ је део броја Γ 

истог назива са њим, онда колики је део јединица Γ броја Γ, толики је део и Β од 

А. Према томе Γ мери Γ исти број пута колико и Β мери А. А, после пермутације, 

јединица Γ мери број Β исти број пута колико и Γ мери А.  

 

На овај начин Γ мери број А. А то је требало доказати. 

἖ὰν ἀπιθμὸρ μέπορ ἔσῃ ὁηιοῦν, ὑπὸ ὁμωνύμος ἀπιθμοῦ μεηπηθήζεηαι ηῷ μέπει.  

 

Ἀπιθμὸρ γὰπ ὁ Α μέπορ ἐσέηυ ὁηιοῦν ηὸν Β, καὶ ηῷ Β μέπει ὁμώνςμορ ἔζηυ [ ἀπιθμὸρ ] 

ὁ Γ:  

 

 
 

λέγυ, ὅηι ὁ Γ ηὸν Α μεηπεῖ.  
 

἖πεὶ γὰπ ὁ Β ηοῦ Α μέπορ ἐζηὶν ὁμώνςμον ηῷ Γ, ἔζηι δὲ καὶ ἡ Γ μονὰρ ηοῦ Γ μέπορ 

ὁμώνςμον αὐηῷ, ὃ ἄπα μέπορ ἐζηὶν ἡ Γ μονὰρ ηοῦ Γ ἀπιθμοῦ, ηὸ αὐηὸ μέπορ ἐζηὶ καὶ ὁ 

Β ηοῦ Α: ἰζάκιρ ἄπα ἡ Γ μονὰρ ηὸν Γ ἀπιθμὸν μεηπεῖ καὶ ὁ Β ηὸν Α. ἐναλλὰξ ἄπα 

ἰζάκιρ ἡ Γ μονὰρ ηὸν Β ἀπιθμὸν μεηπεῖ καὶ ὁ Γ ηὸν Α.  

 

ὁ Γ ἄπα ηὸν Α μεηπεῖ: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 

 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

СЕДМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

VII. 39 

 

Наћи најмањи број који има дате делове. 

 

Нека су А, Β, Γ дати делови.  

 

 
 

Треба наћи најмањи број који има делове А, Β, Γ. 

 

Нека су Γ, Е, Ε бројеви истог назива са деловима А, Β, Γ; узмимо најмањи број Ζ 

који је мерен бројевима Γ, Е, Ε. 

На овај начин број Ζ има делове истог назива са Γ, Е, Ε. Али су Γ, Е, Ε делови 

истих назива са А, Β, Γ. Значи број Ζ има делове А, Β, Γ. Тврдим да је тај број и 

најмањи. Ако није, онда постоји број мањи од Ζ који има делове А, Β, Γ. Нека је 

тај број Θ. Пошто  има делове А, Β, Γ, онда је број Θ мерен бројевима истог 

назива са А, Β, Γ. А бројеви истог назива са деловима А, Β, Γ су Γ, Е, Ε. Дакле број 

Θ је мерен бројевима Γ, Е, Ε и при томе је мањи од Ζ. А то је немогуће.  

 

На овај начин не постоји број мањи од Ζ који би имао делове А, Β, Γ. А то је 

требало доказати. 

Ἀπιθμὸν εὑπεῖν, ὃρ ἐλάσιζηορ ὢν ἕξει ηὰ δοθένηα μέπη.  

 

Ἔζηυ ηὰ δοθένηα μέπη ηὰ Α, Β, Γ:  

 

 
 

δεῖ δὴ ἀπιθμὸν εὑπεῖν, ὃρ ἐλάσιζηορ ὢν ἕξει ηὰ Α, Β, Γ μέπη. Ἔζηυζαν γὰπ ηοῖρ Α, Β, Γ 

μέπεζιν ὁμώνςμοι ἀπιθμοὶ οἱ Γ, Δ, Ε, καὶ εἰλήθθυ ὑπὸ ηῶν Γ, Δ, Ε ἐλάσιζηορ 

μεηπούμενορ ἀπιθμὸρ ὁ Ζ. Ὁ Ζ ἄπα ὁμώνςμα μέπη ἔσει ηοῖρ Γ, Δ, Ε. ηοῖρ δὲ Γ, Δ, Ε 

ὁμώνςμα μέπη ἐζηὶ ηὰ Α, Β, Γ: ὁ Ζ ἄπα ἔσει ηὰ Α, Β, Γ μέπη. λέγυ δή, ὅηι καὶ 
ἐλάσιζηορ ὤν. εἰ γὰπ μή, ἔζηαι ηιρ ηοῦ Ζ ἐλάζζυν ἀπιθμόρ, ὃρ ἕξει ηὰ Α, Β, Γ μέπη. 

ἔζηυ ὁ Θ. ἐπεὶ ὁ Θ ἔσει ηὰ Α, Β, Γ μέπη, ὁ Θ ἄπα ὑπὸ ὁμυνύμυν ἀπιθμῶν 

μεηπηθήζεηαι ηοῖρ Α, Β, Γ μέπεζιν. ηοῖρ δὲ Α, Β, Γ μέπεζιν ὁμώνςμοι ἀπιθμοί εἰζιν οἱ 
Γ, Δ, Ε: ὁ Θ ἄπα ὑπὸ ηῶν Γ, Δ, Ε μεηπεῖηαι. καί ἐζηιν ἐλάζζυν ηοῦ Ζ: ὅπεπ ἐζηὶν 

ἀδύναηον.  

 

οὐκ ἄπα ἔζηαι ηιρ ηοῦ Ζ ἐλάζζυν ἀπιθμόρ, ὃρ ἕξει ηὰ Α, Β, Γ μέπη: ὅπεπ ἔδει δεῖξαι. 

 

 

 

 


