EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VIl 21

MelycooHo npocTi OpojeBH Cy HajMambH 01 OHUX KOjH Cy €a IlbMMa Yy UCTOj
pa3mepu.

Hexa cy A u B mehjycobHO ipoctu 6pojeBn.

TBpAKM 1a Cy OHU U HajMambH OJf OHUX KOJHU Cy ca BbHMa Y UCTOj pa3MepH.

Axo HHje Tako, OH/a 1mocToje OpojeBn Mamu o1 A u B xoju cy ca A u B y ncroj
pasmepu. Heka to 6yay Opojesu I' u A. ITomto Tasa HajMamu OpojeBH Mepe HCTH Opoj
myTta OpojeBe KOju Cy ca lbUMa y HCTOj pa3MepH, u To Behu 6poj Mepu Behu n Mamu
Opoj-Marbu, TIPEAXOJHI MEPHU NPEIXOIHN U HApEAHU-HAPEIHY, 3Hauu aa I' Mepu uCTh
Opoj myTa A xao mTo A Mepu B. A I' Mmepu oHONMKO myTa KOMHKO je jenuanma y E. [1a
npeMa Tome u A Mmepu B oHONMKO TyTa KonuKo je jeaununa y E. 1 kako [ mepn A
npemMa Opojy jenuanna y E, To u E mepu A npema Opojy jenuauna y I'. U3 nctux
pasnora u E mepu B npema 0pojy jennnnna y A. [Ipema Tome E mepu Gpojese A u B
koju cy MehycoOHO mpoctH, a To je Hemoryhe. [lakie, He ocToje OpojeBu MamH 01 A 1
B xoju cy ucroj pa3mepu ca bHUMa.

Ha oBaj Haunn 6pojeBu A u B cy HajMamH 0] OHUX KOjH CY Y HCTO] pa3MepH ca lhHMa.
A 10 je Tpebano moKazaTH.

Oi mp@tor TpOg ArANLovg Ap1Opoi £1ayicTol cict TV TOV aliTOV A0Y0v £xOVTOV
aUToic.

"Ectocav mpirol mpOg ikiiove dpidpoi oi A, B:

Myo, Ot ol A, B éMdyiotol giot T@v OV altov Adyov £xdvtmv altolc.

Ei yap pn, €covtoi Tiveg 1@v A, B éMdocovec Apidpoi &v @) altd) A0yw Ovtec Toic A,

B. éotwcav oi T, A. Enel obv ol é)»dxmm dpleuoi Qv 10V altOv M’)«{ov &ovimv [
20070i¢ ]2 petpolot ToUg 10V altOv XOyov Exovwg IcOKu; 01 ulemv 0V ]J.SICOV(’. Kol O
édtrov tOv EAdttova, Tovtéoty O ¢ r]yoU Hevog 0V r]yoU uevov kal 0 Enduevog tOv
EnOuevov, ioakig Gpa O T tOv A petpel kal 0 A t0v B. Oodkic 81 6 T' t0v A uetpel,
tocalton povadeg éstocay &v 1@ E. kol 0 A dpo. tOv B petpel kot tdg év 1® E
povadag. kai émel O T' 1OV A petpel kot tdg év 1@ E povddag, xai 6 E Gpa tOv A petpel
kotd tag €v i@ I’ povc']&xg 3101 10 atd 3N O E «ai tOv B petpel kot 10g &v 1 A
povadac. O E Gpa roUg A, B petpel np(x)‘roug Ovrag npOg OMF]XODQ 01t8p £otiv
asdUvarov. oUk Gpa Ecovtal Tiveg TV A, B Eddccoveg ApiBpol &v @) alt® A0y Ovrec
10iG A, B.

ol A, B Gpa €rayiotoi eict Thv 1OV alitdv Adyov €xOvimv altolc: Omep €3¢t Seilou.
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VILI.

BpojeBu, koju cy Hajmamu Mel)y OHUMA KOjU €y Y HCTOj pa3MepH ca lUMa,
y3ajaMHO Cy NPOCTH.

Hexa cy A u B HajMamn OpojeBu Mel)y OHUMa KOjH Cy Y HCTOj pa3MepH ca BbuMa.

)

Tepaum na cy 6pojeBn A u B mel)y cobom mpoctu.

o o o
A B T

AKO OHH HHCY y3ajaMHO IIPOCTH, OHJa MX MepH ucTH 6poj. Heka ta Mepa mocroju u
Heka 1o Oyze I'. U kommko myTa 6poj I' mepn Opoj A, Heka Tonmko jeauHuna oyzxe y A.
U xomuxko myta 6poj I mepu 6poj B, Heka Tommko Oyae jenunnna y E.

Tomro I' Mmepu A npema GOpojy jenununa y A, To I’ momHOkeHO ca A naje A. V3 uctux
pasinora I momHosxeno ca E naje B. [Ipema Tome 6poj I' muoxxehu nBa 6poja, A u I', naje
opojeBe A u B. OnaBne crnenyje na ce A onnocu npema E kao A npema B. IIpema Tome y
K0joj pa3mepu Oyne 6mino A npema B y ucroj pazmepu he 6utu u 6poj A npema E; koju
cy Mamu o A u B, a 1o je Hemoryhe.

He nocroju nmpema Tome HHKakaB 6poj koju Mepu A 1 B. Ha oBaj HauuH cy OpojeBu A u
B meljycob6om mpocTr. A TO je Tpebano qoka3aru.

22

Oi érayotor Gpdpol T@v TOV alitov A0Yov £x0vTav altoig TpidTtol Tpog
araniovg iciv.

"Ectocav EMdyiotot Apiuol t@v tov altdv Adyov €xOviev altoic oi A, B:

Ayw, Ot ol A, B np@dtot mpOc ArANiovg giciv.

Ei yap un iot tp@tor mpog GAMLovg, petpriost Tig altolg ApOuoc. petpeito, kol E6to
0 T. xai Ocdkic pév 0 T 10V A petpel, tocolton povadeg Estocav &v 1@ A, 0cdxig 5€ O
I t0v B petpel, tocalton povadec Ectocay €v 1@ E. Enel 0 T t0v A petpel kotd tdg €v
M A povasdag, 0 T’ Gpo tOv A modamiacidcag tOv A memoimiev. 510 1 alt@ 8 xai O T
10v E nolamlocidoog tOv B memoinkev. Apdudg dn 0 I' §Uo Apduolc toUc A, E
rolamhocidoag ToUg A, B memoinkev: €otty po ¢ 0 A mpOg 0V E, oUtmg 6 A mpdg
70v B: ol A, E @pa toic A, B év 10 alUt® L0yW ciclv éMdccovec Ovteg altdv: Omep
€otiv AdUvarov.

oUk Gpa toUc A, B dpiBuolc apBude tic petphoet. of A, B Gpa mpdrot mpOg AAARAoVG
eloiv: Omep €5e1 Seifon.
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AKo cy 1Ba Gpoja y3ajaMHO POCTH, OHA je GPoj Koju MepH jeaaH o BHX ca Eav 800 aptdpol mpGrot mpdg dAkihoug Motv, & 10v Eva altdv petp@dv Aptdpdc mpog
APYTHM y32jaMHO IPOCT. 10V AowOv mpdrog Eoto.
Heka cy nsa 6poja A u B ysajamuo npoct, a 6poj I Mepu 6poj A. "Ectwcav 5Uo Apibuoi mpdrotl mpOg GAAAAovG of A, B, 10V 8€ A petpsito tic ApOuodg O
I:

=] L~ =]
A B [ A

Tepaum na cy 6pojesu I' n B y3ajamHo npoctu.

Axo 6pojesu I' u B nucy ysajamno npocty, onjia noctoju 6poj koju Mepu I'u B. Hexka  Aéyw, 611 kol of T, B mpidrot npbg axniovg eioiv. Ei yap ul"] giow ol T, B npﬁ’)‘rot TpOC
IIOCTOjU TakBa Mepa  Heka 10 Oyze 6poj A. ITomro A mepu I', a I mepu A, onzna 6poj A aMnXovg, ue‘cpr]cm [tg] roug I'B (:Ipleuog usrpelm) kol €otw O A. €nel 0 A 1OV T
mepu u A. Ai 6poj A mepu 1 B. IIpema Tome 0poj A Mepu Opojese A 1 B koju cy ustpsl 08ET 10V A usrpsl Kol 0 A Clpa 0v A usrpsl ustpal 3€ kol 1OV B: 0 A Opa
y3ajaMHO TIpocTH, a To je Hemoryhe. He moctoju, mpema Tome, 6poj Koju mepu OpojeBe toUg A, B petpel mptdroug dvtag mpdg dikihovg: bmep Eotiv AdUvatov. oUk Apa tolc T,
FuB. B dp1OpoUg dpdude tig petpioet.

Ha oBaj Hauus cy 6pojeBu I', B y3ajamHo mpoctu. A T0 je Tpedao 1okasaru. oi T, B &pa mpGtot mpds ANAARoG sioiv: rep E5e1 Sican.
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AKo cy 1Ba Opoja NpoCTH y 0OTHOCY HA HeKH OPOj, OH/IA je M IUXOB MPOU3BOI MPOCT
Y O/IHOCY Ha Taj 0poj.

Hexa cy nBa 6poja A u B mpoctu y ogHocy Ha Heku Opoj I' 1 Heka je A mpousBox
OpojeBa A u B.

b

ERNY

Tepaum na cy O6pojeBu I' u A y3ajaMHO ITPOCTH.

3amcra ako OpojeBu I m A HUCY y3ajaMHO MTPOCTH, OHJIA TTOCTOjH OPOj KOjU MEpH
opojese I' m A. Heka moctoju Mepa u Heka je To 6poj E. Kako cy 6pojeBu I', A y3ajamuo
mpoctH, a 6poj I' mepu 6poj E, To cy 6pojeBu A u E y3ajamuo mpoctu. U xonmko myra
0poj E mepu 6poj A, Heka je Tonmko jenquHua y Z. 3Haun Z Mepu A ipema 6pojy
jenununa y E u E muoxehu Z npousBoau A. Anu u A muoxxehn B ipousBoau A. U
npema ToMme je nmpousBo ox E u Z jennak npousBoxy ox A u B. Ann, ako je npousBox
KpajHHX jeTHAaK IPOU3BOAY CPEIIbUX OHJIA Cy Ta YSTUPH Opoja MpOMopIUuOHAaTHA.
ITpema Tome ce E ognocu mpema A xao B npema Z. Anu ipoctu 6pojesu A u E, npoctn
W HajMamH, a HajMambH 011 OpojeBa KOjH Cy y UCTO] pa3MepH ca kMa Mepe cBe OpojeBe
KOjH Cy y UCTOj pa3MepH ca lUMa UCTH Opoj myTta u To Behn Mepu Behu n Mamby MambH,
Tj. IPEIXOTHI MEPH MPEIXOTHH U HapeaHu-Hapeanu. [Ipema Tome E mepu B. A mepu E
u I'. [Ipema Tome E mepu 6pojese B u I xoju cy y3ajamHO mpocTH, a To je HeMoryhe. He
MOCTOjH, MpemMa ToMe, Opoj Koju Mepu opojese [ u A.

Ha oBaj naumn cy 6pojeBu I' u A y3ajamHo mpocti. A TO je Tpebasio goKa3aTH.

‘Eav 800 uplﬁuol npog Twva Gplopov Tp@tor wow, kol 0 €5 aUT@v yevopevog TpOg
10V aUTOV Tp@Toc Ecton.

AUo yap apdpoi oi A, B mpOc tva Ap1duov tov T mpidtol Ectmoay, kai O A TOv B
molamlocidoog TOV A moteito:
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Myo, Ot 0i T, A ip@tor TpOg AAMLovG eiciv.

Ei yap un giow oi T', A npu)‘cm npog CIMr]?»oug, usrpr]csal [te] roUg ', A GpOuoc.
petpeitm, kol £otm O E. kal énel of I', A mp@dtot npOg CIMF]XODQ giolv, 1OV 8ET uarpsl TG
ap19pog O E, ol A, E Gpa mpitor mpOg ArNhovg eiciv. Ocdiig 8 O E t0v A petpel,
tocaltar povadec Eotmcav &v 1@ Z: kai O Z Gpo. tOv A petpel kotd 1ac &v 1@ E
povadag. 0 E Gpa. t0v Z moAhomhacidoag TOv A memoinkev. GAAG urv kal O A tOv B
moAomhacidoog TOv A memoimikev: icog Gpa €otiv 0 €k 1 E, Z 1@ €k @ A, B. €0v 6
6 Und v Grpov icog A T Und TV pécwv, of tocapes ApBpol Avaroydv eicwv: oty
Gpa ¢ O E mp0Og 10V A, olUtmg 0 B mpOc 10V Z. oi 8¢ A, E mpldtot, ol 6€ npidtot kol
Exdyiotor, of 8€ EMAyiotol Apdpol T@v OV alTOv Adyov Exdvtmv altolg petpolot ToUg
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70V altOV AOyov Eyovrac iodkic O te peiov tOv psiCova kol 0 EMdccwov 10V Edccova,
tovtéoTiv O T& MyoUuevog OV fyoUpsvoy kol 0 En0pevoc 10v Endpevov: O E Gpa tOv B
petpel. petpel 8€ kal 10v I': 0 E dpa toU¢ B, T petpel mpidtovg Oviag mpOg AAANAovG:
Omep €otiv AdUvatov. oUk Gpa toUc I, A dpOpolc Aptdudg tic puetphost.

ol T, A Gpa mp@rtor mpdg AMNAovG siciv: Omep et Selfar.
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Axo cy 1Ba 6poja y3ajMHO IPOCTA, OHA je IPOU3BOJ jeTHOT CAMHM COGOM Eav 500 @p1Opol mp@ror mpOg AiiLovg Darv, O €x Toli £vOg alT@Y yevOpEevog
y3ajaMHO NPOCT €a APYTruM Opojem. 7pOC TOV howtOv Tp@dtog EcTan.
Heka cy A u B 1sa y3ajamuo npocta 6poja u Heka 6poj A, MHOxehu cam cebe naje "Ectwcav 5Uo Apibuoi mpdrot mpOg GAAAAovG of A, B, kal 0 A £avtOv moALomhacidcag

npoussos I'. 0v I noteito:

s [}
A
=
s
B
=]
A r
=

Tepaum na cy B u I' y3ajaMHO mpocTu.

Y3mumo 6poj A jemnnak 6pojy A. [lommro cy A u B y3ajamuo nipoct, a A je jenHako A
6uhe A u B y3ajamuo npoctu. [lakie cBaku o1 OpojeBa A u A je mpoct npema B. 3Haun,
na je u mpousBoJ o1 A u A npoct npema B. Anm npousBox ox A u A je 6poj I'.

Myo, Ot oi B, T’ mp@dtot pdg ArALovg eisiv. Keicbo yap 1@ A foog O A. €nei of A, B
npidtol mpOg AAMNAovg eiciv, Toog 8 O A 1@ A, kol oi A, B dpo mpdrot tpdg AAAAROUG
elolv. €xatepoc Gpa T@v A, A mpOg 10V B mp®dt0c €otiv: kal O €k v A, A Gpa
yevOuevog mp0Og tOv B mpdtog Eotar. 0 6€ €x v A, A yevOpevog Apduog €otv O T

Ha oBaj HauuH, u 6pojeBu I' u B cy y3ajaMHO mpocTu. A To je Tpebano JoKas3aTH.

oi T, B Gpo. mpidtor mpOg AALovG eioiv: Omep et Selcar.

3opria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHckH 3amucu Enemenara koje je npupenyio npod. np 3opan Jlyaunh
¥ HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenata mosnare xkao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VILI.

AKo cy 1Ba Opoja y3ajaMHO POCTH M CBAKH MIOMHOKH ¢aM cede, OH/Ia Cy U lbUXOBH
NMPOU3BOAM y3ajaMHO MPOCTH; H AKO ce NPBOOUTHU OPOjeBU MOMHOMKE 100UjeHUM
MPOM3BOMMA, OH/IA CYy M HOBH NPOM3BO/IM y3ajaMHO MPOCTH (a TO UCTO ce 100uja U
aasbe).

Hexa cy A u B nBa y3ajamHo mpocra 6poja, ¥ Heka 6poj A TOMHOXEH caM COO0M

npousBou I', a moMHOXKeH OpojeM I” mponsBoau 6poj A, ma 6poj B momuoXeH cam
cobom npousBoau E, a momuoxken 6pojem E mpoousBou Z.

]

Tepaum na cy 6pojesu I', E u A, Z y3ajamuo npoctu.

3ancra, nomro cy A u B y3ajamHo npocty, a 6poj moMHOXkeH cam cobom npoussoau I,
onpa cy u I', B y3ajamuo npoctu. [Tomro cy can I', B y3ajamuo npocth, a B moMHOXeH
cam cobom mpousBon E, orna cy u I, E y3ajamuo npoctu. Jlame, momto cy A u B
y3ajaMHO TIpocTH, a Opoj B momHoXeH cam cobom naske E, onnma cy u 6pojeu A, E
y3ajamHo nipoctH. [Tomro cy can nBa 6poja A u I 00a y3ajaMHO IpocTa mpemMa CBaKOM
oxn 6pojesa B, E 6uhe u mpomsBox ox A u I" y3ajamHo mpoct ca mponsBogom o B u E.

A xako je mpousBog ox A u I' 6poj A, a mpoussoa ox B u E je 6poj Z, onna cy 6pojeu
A u Z y3ajaMHO mpocT. A TO je Tpebao JoKa3aTH.

26

‘Eav 600 @ plep.ol 7p0g dUo @ plep.oug a pq)o-rapm TpOg ExATEpOV TP@TOL o)cw, Kal
ol ££ alT@v yevopevor Tp@tor TpOg ALAALOVG EcovTar.

AUo yap apdpoi oi A, B mpoc SUo ap1Buolc tolc I, A uedtepor mpog Exdtepov
np@tot Eotmoav, kal O pév A tOv B modlamhacidoag tOv E moeitw, O SE T tOv A
moAomlac1dcog TOv Z moleito:

kEya) Ot ol E, Z npwrot npOg GMnXovg gioiv. Enel yCIp EKClrspog v A, B npOg 0ov I
npit0¢ €011y, K0l O €x TV A, B apa yavo;mvog npog ov T npm‘cog €otar. 0 8¢ €x v
A, B yevOpevog €otv 0 E: oi E, T @po. mp@dtot pdg AAANA0VC eiciv. $10 1d alt 31 kol
ol A, E mp@rot tpOg AAAovg eioiv. Exdtepog Apa t@v T, A mpOg 10V E mp®dtog Eotiv.

kal 0 €k 1@v T, A Gpa yevOuevog tpog 0V E mpidtog €otar. O 5€ €k t@v I, A yevOuevoc
éotv 0 Z. ol E, Z Gpo. mp@drot mpdg AAANAovG eioiv: Omep Eder Seléon.
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AKo cy aBa Gpoja y3ajaMHO IIPOCTH M CBAKHM IIOMHOKH caM ceGe, OHa ¢y 1 buxoBn Eav dUo Gpidpoi npb)‘rm npog umnkovg wcw, Kol noMankaclacag EKa'rspog

NPOU3BOJM Y32jaMHO POCTH; U AKO ce NPBOOUTHH OPOjeBU NOMHOXKe 100U jeHuM £0vTOV 1|:01I1 Two, ol 'ystpsvm €2 altv mpdTor npOg ummoog £covtay, kv ol
NPOH3BOAMMA, OH/IA CY H HOBH IIPOM3BOH y3ajaMHO NPOCTH (2 TO HCTO ce 100uja u € apxng roug ysvousvovg noMaanucavrsg no1@oi Tivog, kAKeIvol Tp@To
Aaibe). 7p0c @ALovg Esovron [ kol Gel epl ToUg Gpovg Tolito supPaiver |.

Hexa cy A u B nBa y3ajamHo mpocra 6poja, ¥ Heka 6poj A TOMHOXEH caM COO0M
npousBou I', a moMHOXKeH OpojeM I” mponsBoau 6poj A, ma 6poj B momuoXeH cam
cobom npousBoau E, a momuoxken 6pojem E mpoousBou Z.

"Ectocav 8Uo apidpol mp@dtot 1pdc AAANAOVG of A, B, kol 0 A €ovtOv pév
molamlocidoog TOv I motsit, 10v 8€ I' moAkamiacidcog TOv A moteitm, O 3& B €0vt0v
pév moAamiactdsog TOv E moteit, t0v € E molomhacidcag tOv Z motsito:

o o ¢~
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Tepaum na cy 6pojeBu I, E u A, Z y3ajamHo mpocTH. i v L N L, L,

AEyw, Ot ol te I, E kal ol A, Z np®tot mp0Og AAANAOVG ElGlv.

3ancra, oo cy A u B ysajamuo npocty, a 6poj moMHoKeH cam codom npomsoxu I, . L L ; .
ouna cy u I', B y3ajamuo npoctu. ITomro cy cax I', B y3ajamuo npoctu, a B nomuoxken  Emel yap ol A, B tpdtot mpOg AAANLovg &lslv, kal O A €avtOv morkaniacidoag TOv I

cam cobom npoussoau E, onya cy u T, E y3ajamuo npoctu. Jlasbe, momro cy A u B nemoinkev, ol I', B dpo mpdrot tpdg AAAAA0VG gioiv. €nel oUv oi I, B np@dtot mpOg
y3ajaMHO TipocTH, a 6poj B momHokeH cam cobom mabe E, onma cy u 6pojen A, E axanoug eisiv, kai 0 B €avtov modlamhoctdsag tOv E nenoinkey, oi I', E Gpa mpidtot
y3ajamso npocri. Iourro cy can 1sa 6poja A u I' 06a ysajamuo npocta npema ceakom  wpOg AAMAovG gisiv. mah, Enei oi A, B mp@tot mpdg aAAAovg gioiv, kai 6 B €avtov
ox 6pojesa B, E 6uhe u mpomssox ox A u I y3ajaMuo mpocT ca mpoussogom og B u E. noMankamC’]cag 10v E memoinkey, ol A, E 6pa np(T)‘cOL npbg (']Mr']}»m)g gioiv. &nel oUv

dUo Opleuol ol A, T 7rp0g dUo Clpleuoug roUg B, E Cluq)Otspm npOg EKC]’CSpOV npQTOl
A xako je npousson o1 A u I" 6poj A, a npousson oa B u E je 6poj Z, onpa cy Gpojesu glow, kal 0 €k 1@v A, T’ dpo yevOpevog npOg TOv €x 1@v B, E mp®dtdg Eotiv.
A u Z y3ajaMHO mpocTH. A TO je Tpebalio 1oKa3arTy.

kai €otv O pév €k v A, T O A, 0 8€ €x idv B, E 0 Z. ol A, Z Gpo. mpidtor mpOg
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT' A

VILI.

AKko cy ABa Opoja y3ajaMHO IPOCTA, OH/JA je U BUXOB 30Up y32jaMHO NIPOCT NpeMa
CBAKOM OJ] IbHX; H aKO0 Cy 30Hp U jefaH of OpojeBa y3ajaMHO IIPOCTH, OHJAA CY H
NPBOOMTHH OPOjeBU y3ajaMHO NMPOCTH.

Hexa cy AB u BT gBa y3ajamHo mpocra 6poja.

)

e

C
A B
—

A

TepouMm fa je u 30up Al y3ajaMHO mpoct npema cBakoM ox OpojeBa AB n BT,

3ancra, ako 6pojeBu I'A u AB HuCy y3ajaMHO TIPOCTH, OH/IA ITOCTOJH Pl KOjU MEpPH
6pojeBe I'A u AB. Heka ta mepa nocroju u Heka To 6yae 6poj A. ITomro cax 6poj A
mepu OpojeBe ['A u AB, onna on Mepu u ocrarak BI'. Ay on mepu u BA. IIpema Tome
0poj A mepu 6pojeBe AB u BI' koju cy y3ajamuo mpocTH, a To je Hemoryhe. [Ipema Tome
He moctoju 6poj koju mepu Opojese ['A u AB. [laxie Opojesu ['A u AB cy y3ajamHO
npoctu. 13 nctux pasznora u 6pojesu Al' u I'B cy y3ajamuo mpoctu. Ha oBaj Haunu
opoj I'A je y3ajamHO mIpocT mpema cBakoM o7 OpojeBa AB u BI'.

Jasbe, Heka cy OpojeBu 'A n AB y3ajamuo npoctu. TBpauM 1a cy y3ajaMHO TIPOCTH H
6pojesu ABB u BT

3ancra, ako 6pojeBu AB u BI' Hucy y3ajamMmHO mpocTH, OHJIa ITIOCTOjU OpPOj KOju MepH
6pojeBe AB u BI'. Heka mepa noctoju u Heka To Oyne 6poj A. [Tomrro can 6poj A mepu
cBaku o1 6pojeBa AB u BI', onma on mepu u neno, 6poj I'A. A mepu on u AB. bpoj A
Mepu pema Tome OpojeBe I'A u AB, xoju cy y3ajaMHO TIpocTH, a To je HeMoryhe.
IIpema Tome He ocTOju Opoj Koju Mepu OpojeBe AB u BI'.

Ha oBaj Hauus cy 6pojeBu AB, BI y3ajamuo npoctu. A To je Tpebaio 1oka3artu.

axanioug eioiv: Omep Ede1 Seltau.

28

Edaiv 500 aptﬂpol npdror npOg alxnlovg (Dcw, Kol cvvap(pO‘rspog npOg EKu'rspov
alT@V np(orog €otaw: kol €av m)vup.(powpog 7p0g Eva Tiva alT®v Tp@Tog N, kai
ol €& Gpyfic apdpol Tp@tor mpOg ALANLovG EcovTa.

Tuykeicbooay yap Uo Apdpol mp@dtor mpde AAANovg of AB, BT:

mép« S éiurré-gep'rmyksgr

Mt r &

'rnp' a
Top 4:5'
“gpq
q/rcfa 5 o
fopes b

ARBD

Hdop

:'np:; i

iy O’YII{TPH{Q{}HL .
p.oo-'mfou-w;mw molvﬁpop

Myo, 011 Kkal cuvopeotepoc 0 AT npl¢ EkAtepov v AB, BT mp@®dtdc €otiy.

Ei yap pn siowv o TA, AB mp@tot mpOg AAALovG, petphoet Tic ToUc I'A, AB dpifuoc.
petpeitm, kol £otm O A. €nel olv 6 A toUc T'A, AB petpel, kal AowOv Gpa tOv BI'
petpnost. petpsi O€ kal T0v BA: 0 A dpa toUg AB, BT petpel mpodtong Ovtag mpog
axnovg: Onep €otlv AdUvatov. oUk Apa toUc T'A, AB Ap1Ouolc Apdude tic petphost:
ol TA, AB Gpa mp@drot mpoOg AAAAAovg siciv. 510 1@ alta oM kai oi AT, I'B mp@dtot mpOg
axnhovg sisiv. 0 TA Gpo mpog ExAtepov ThIv AB, BI' mp®d10g €otv. ‘Ectmoay 8N
na@\y oi TA, AB np(I)rot npbg C']kkr']kovg }»E'ym Ot kol of AB, BI' np0~.)1:01 npOg
axnovg sioiv. Ei yap pr] giotv o AB, BT npu)‘COl npOg (JMr]kovg, UETPNOEL TIC toUg
AB, BI' Gpt@uog usrpslm) kal €0t O A. kal €nel 0 A EKG‘cspov v AB, BI' usrpal Kal
O)ov Gpa OV T'A petphost. petpel 8¢ kol TOv AB: 0 A Gpo. toU¢ T'A, AB petpel
npwToug Ovtag mpOg AAMNAove: Onep Eotiv AdUvartov. oUk Gpa toUg AB, BI" dp1OpoUc
apOudg Tic peTprceL.

ol AB, BT dpa np@tot pOg GAMNovG eiciv: Omep E5et Seifo.
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CEJIMA KIbUT A

VII. 29

CBaku npocT 0poj U CBaKHu APYru 0poj, Koju Taj mpoct 0poj He MepH, y3ajaMHO Cy 'Anag npdrog 6p19p.6g n:pbg Gravra élplﬂp.év, ov p.f] petpel, np(‘i’)‘r(')g €oTIv.
MpoCTH.

"Eoto mp@droc Apdpudc O A kal tOv B pf petpeito:

Hexka je A mpoct 6poj u Heka oH He Mepu Opoj B.

TBpaum na cy 6pojeBu B u A y3ajaMHO IpOCTH.

3ancra, ako OpojeBu B u A HHCY y3ajaMHO TPOCTH, OHJIa X MepHu UcTu Opoj. Heka nx
mepu 6poj I'. ITomro I mepu 6poj B, a A ve mepu B, I' nehe 6urn ncro ca A. ITomr I'
mepu B u A mepuhe 6poj I' 1 6poj A, koju je y3ajaMHO IIPOCT ca UM H HHje Taj UCTH
6poj. A To je Hemoryhe.

IIpema Tome He mocToju 6poj koju Mepu 6pojeBe B u A. Bpojeu A u B cy y3ajamHo
TPOCTH. A TO je Tpedao JoKa3aTH.

Ayw, Ot ol B, A np@dtot mpOc ArANAovg giciv.

el yap ur] glow ol B, A npu)rm npOg aMnXovg, pzrpr]csm 2y uUroUg GpleuOg p,srpslrm o)
I. énel O I’ 10v B petpel, 0 € A 10v B ol ustpsl or Opa M A oUx €ty O aUtOg Kal
€nel 0 T toUc B, A petpel, kol t0v A Gpa petpel mpidtov Ovta pf) Wv altd O altog:
Omep Eotiv ASUvaTOV.

oUk Gpa toUg B, A petphoet Ti¢ Apdpdc. oi A, B Gpo npidtor mpdg AAMLovG eioiv:
Omnep €5e1 Selcar.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 30

AKo 1Ba Opoja nmocjie MHOKEHA /1ajy MPOU3BO KOjU ce MepPH HEKMM NPOCTUM
Opojem, oH/1a ce TUM NMPOCTUM OpPOjeM M jeaH o NPBOOUTHUX OpojeBa.

Hexa nBa 6poja A u B mocite MHOXKema 1ajy Opoj I' 1 Heka ce Taj 6poj Mepu 6pojeM A.

Tepaum na 6poj na A MepH jenas o 6pojesa A, B.

3ancra, HeKa OH He Mepu A, a A je mpoct 6poj. Tama cy 6pojeBu A u A y3ajaMHO
npoctu. Y oHOMMKO TyTa KoauKo A Mepu [, Heka Tomnuko jenunaunia oyzae y E. [Tommro
cag A mepu I' oHOMHKO TIyTa KOJUKO je jeqununa y E, To A momuoxeno ca E naje T
Amn n A nomHoxeHo ca B naje I'. [Ipema Tome je npousBon ox A u E jennax npoussoay
ox A u B. To 31aun, A ce ognocu npema A kao B npema E. A A u A cy npocty, u
HajMarby, a HajMamby MepU UCTH Opoj TyTa OpojeBe KOjU Cy M MCTOj pa3MepH ca BUMa, U
To Behm O6poj Behu 1 MamU-MambH, Tj. TPEIXOAHU-TIPEAXOIHN, a HAPETHU-HAPETHH.
IIpema Tome A mepu B. Ha cnimyan Ha4umH ce gokasyje 1a ako oH mepu B, oHan he
MepuTH A.

Ha oBaj HauuH, A Mepu jenaH on OpojeBa. A To je Tpebano 1oKa3aTH.

‘EQiv 500 @p1Bpol mollomhaci@oavres ALANLovg To1@ai Tiva, TOV OE yevOpevov €5

b6V petphi Tig Tp@roc ApONOC, kai Eva T@v £ Apyfig petpnost.

AUo yap apdpoi oi A, B molamhoacidoavteg GAAovc TOv I motsitwoay, TOv 8& T
petpeitm Tic Tp@rog ApBpOC O A:

Myo, 0110 A €va t@dv A, B petpel.

TOv yap A pn petpeitm: xai ot mpidtog O A: of A, A pa mpdrol tpOg AAAAOVS Eioiv.
Kol Ocdkic O A tOv I petpel, Tocalton povadeg Estocav &v T E. éncl olv O A tOv I
petpel kard ac &v 1@ E povadag, 6 A Gpa t0v E modhamlacidcag tOv I memoinkey.
ama uf]v kol 0 A tOv B noMom)uamdcag wov T nsnoinKav 'I'cog (':'lp(x €otiv O €x TV A,
E 10 €k 1@v A, B. €otv Gpo ¢ O A npOg 70V A, olUtog 0 B npOg 10v E. 0l € A, A
npmrot ol 8€ TEp(l)TOl Kol E)»Gxtcrm ol &€ E)»Gxtcrot usrpoum toUg TOV alTov XOyov
Exovwg IcCIKLg 01e uelCcov 0V uleova kal 0 €éMdocmv TOv EMdccova, TovtésTiv O Te
MyoUpevog tOv r]yoUpzvov Kol O EnOusvog 0V EnOusvov 0 A Gpa tOv B petpel. Opoing
3N deicopev, Oti kai Qv OV B pl petpfi, 10v A petphost.

0 A Gpo Evo, TV A, B petpel: Onep €8st Seitau.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 31

CBaku cj10:keHH 0pPOj ce MepH HEKHM NPOCTUM OpojeM.

Hexka je A crnoxen 6poj.

B
-::—-c:r

TBpauM 1a ce OH MepU HEKUM IIPOCTHM OpojeM.

3ancra, aKko je A crnoxkeH 0poj mera Mepu Heku 6poj. Heka mocroju Mepa u Heka To
6yne 6poj B. Ako je B mpoct 6poj 6rhe TrMe OHO IITO Ce TPaKH UCHYEEHO. AKO je OH
CIIOKEH, Hera Mepu Heku 0poj. Heka moctoju mepa u Heka To Oyzae 6poj . TlomTo Taga
T mepu B, a B mepu A, onna I' mepu u 6poj A. 1 ako je I' mpoct 6poj, oHza je THME OHO
IITO CE TPaKH UCITYEHECHO. A aKo je OH CJI0KEeH 0poj, era Mepu Heku 0poj. [Tocie
MpHMEHE OBOT TIOCTyMKa octahe Heku mpoct 6poj koju he meputu 6poj A. Jep, ako He
ocraje TakaB 0poj, oHaa he Opoj A OuTH MepeH OecKpajHUM HU30M OpojeBa, 0]l KOjUX je
CBaKH MawU 0J1 APYror, a To je Hemoryhe 3a Opojese. I[Ipema Tome Hahu he ce Heku
mpocT Opoj, koju he MepuTH mpeaxoaHu Opoj a TUME MEPHUTH U Opoj A.

Ha oBaj HaunH CBaKH CIOXKEHU OPOj Ce MEpH HEKUM MPOCTHM OpojeM. A To je Tpebaio
JIOKa3aTH.

Anac 6UvOcTog Ap1OpOC U Tp@Tov TIVOG Ap1Bpol petpeitar.

"Eoto oUvBetog Gpiduoc O A:

U‘“""T@ Tou 'ﬂpoo-v &)'

Myw, 6110 A Und npwrov Tvog Apduol petpeitar.

emel yap oUvOetOg €otv O A, petprost Tig altOv Apdude. petpeitm, kal éotw O B. xai
el pév mp@t0c €otv O B, yeyovOc Gv & 10 Emtay0ev. ei 5€ sUvOeToC, UETPAGEL TIC
altOv Apdpdc. petpeito, kol €otm O T. kal €l O T 1Ov B petpel, 0 8& B 10V A petpel,
kol O T Gpo tOv A uarpa"l' kal i pév mp@tdg éotv O T, ysyovbg Av i 10 EmtoyOEv. e
3¢ sUvBetoc, ps‘cpf]cst 11 aUTOV Gpt@uOg ’cowumg an ywousvng Emclce\uswg
M](per]caml T npa)rog aptepog, 0O¢ parpncet &l yap oV )»n(per]cssrm petpr]csovm 0V A
appdy dreipot Apuoi, Wv Etepog E1€pov ENdccwv Eotiv: Onep Eotiv AdUvatov &v
apdpoic.

nedncetai Tic Gpa mpidtog Ap1OuOC, O¢ petprost TOV Tpd €ovtol, Oc kai TOV A
petphost. Amog dpa oUvBetoc Aptdude Und mpdtov Tvog Apibuol petpeitar: Omep £5et
Seikau.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 32

CBaku je 0poj MM NPOCT WJIM Ce MepH HEKHM IPOCTUM OpojeM.

Hexka je A Heku 6poj.

TBpauM na je A i npocT 6poj WM ce MepH HEKUM IIPOCTUM OpojeM.

Axo je A mpocT 6poj, OHZIA je TUME OHO IITO CE TPAXKH HCIYHEHO. AKO je OH CIIOXKEH,
OHJIa ra MepH HEKH IIPOCT Opoj.

Ha oBaj HauuH, cBakH OpOj je MM MPOCT MM Ce MEPH HEKHM IPOCTUM GpojeM. A To je
Tpebalo JoKa3aTH.

Anac ap1Opog Aror 1p@t0c €oTiv i UTO TPGTOL TIVOG AP1OROD peTpeitan.

"Ecto dpibudc O A:

Myo, 0110 A nrm npwwg €otv i} Umd mpdtov nv0g apopol pstpslwl Ei usv olv
npwtOg €ottv O A, yeyovOg Qv &in 10 EmtoyBev. & 5€ cUvOeToC, petphost Tic alTOy
np@toc Ap1ouoC.

Arag Gpa Ap1OpO¢ Aot mp@tog €otiv i Und mptdtov TvOg Aptdpol petpeitan: Omep Eds1
Seitau.
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EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VII. 33

3a gaTy npou3Bo/bHY MHOKMHY OpojeBa Hahu HajMame OpojeBe KOjH Cy Y HCTUM
pa3MepaMa Kao M 1aTH.

Hexka cy A, B, I' natu 6pojeBu y mpou3BOJEHOM OpOjy.

=] (] [=]
A A
B
: " s
[+]
E
Z
Q (=]
M
K

Hahu Hajmame OpojeBe Koju Cy Y HCTHM pa3Mepama ca gatiM OpojesumMa A, B, T.

3ancra, 6pojesn A, B, I' cy mim y3ajamuo mpocTtr min HUCY. AKo cy OpojeBu A, B, I’
y3ajaMHO IPOCTH, OHHU CY HajMambH 0/l OHUX KOJU CTOj€ y HCTUM pa3Mepama ca lbHMa.
Axo HHCY, OHZIa y3MuMO HajBehy 3ajenHHUKy Mepy A Opojesa A, B, I'. U Heka ce
konnko myta A Mepu A, B, I', ncro tonmko jenununa Hanaze y E, Z, H. Tana cBaku ox
E, Z, H mepu cBaku o1 A, B, I' npema 6pojy jenunnna y A. I[Ipema tome E, Z, H mepe
uctu 6poj myta 6pojese A, B, I'. Bpojesu E, Z, H cy y nuctum pazmepama ca 6pojeBuma
A, B, I'. TBpaum 1a cy oHUM 1 HajMawH. 3ancta, ako E, Z, H Hucy Hajmamu o OpojeBa
koju cy ca A, B, I' y mctum pasmepama, onza ocroje 6pojeBn kojucy ca A, B, 'y
HCTUM pa3Mepama, a koju cy mamu o1 E, Z, H. Hexka cy To 6pojeBu ©, K, A. Taga ©
mepu Opoj A uctu Opoj myrta kao mto u cBaku ox K, A mepu 6pojese B, I'. Heka y M

ApOpddv 500Evtov Omocswvollv Upeiv ToUg EhayicToug T@V TOV alitOv AOYoV
£€y0vtov aUToig.

"Ectwcav ol Sobévtec Onocotolv Apiduoi oi A, B, T':

3¢l N eUpelv toUg ElayioTong 1v TOV altdv AGyov ExOvinv Toic A, B, T.

Oi A, B, T ya@ip firot mp@drot mpdc ARG gisiv A oU. &f pév olv of A, B, T mpGrot
npOc AAANoVG gisiv, ENAyioToi giot Ty TOV altdv A0yov €xOvinv altoic. Ei € o0,
eedm v A, B, T 10 péyistov kovov pétpov O A, kol 0cdkic O A €xactov v A, B,
I petpel, tocalto povadsg Eotmoay v Ekdotw t@v E, Z, H. kal €ékactoc dpa t@v E,
Z, H €xaotov v A, B, T petpel kota tdg &v @) A povadoc. oi E, Z, H Gpa tolg A, B,
I ioGiig petpolotv: oi E, Z, H Gpa toic A, B, T év 1@ alt@® A0yw eiciv. Aywm &1, Ott kal
EMaytotot. &l yap pn eiow ol E, Z, H éMayiotol tdv tOv altlv A0yov ExOvimv Toig A, B,
I, écovtan [ Tveg ] t@v E, Z, H éldccovec Apidpoi &v 1@ alt® A0yw Oviec toic A, B, T
€otwcay ol O, K, A: ickic Gpo 0 © 1OV A petpel kai EkAtepog TV K, A €kdtepov t@dv
B, I'. 06dKig 5€ 0 O 10V A petpel, tocaltor povadsg £stocav &v T@ M: kol ExAtepog
Gpo. @V K, A €kdrepov v B, T’ petpel katd tac €v 1 M povasac. kol énel 6 © tOv A
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CEJIMA KIbUT' A

OyJie OHOIMKO jeAMHUIIA KOIUKO ce myTa © canpyku y A. Taza u cBaku o1 6pojesa K, A petpel kord tdg &v @) M povadag, kol O M Gpa tOv A petpel kard tdg €v 1) ©

Mepu 6pojese B, I' mpema 6pojy jenununa y M. U nomro © mepu A npema 6pojy povadag. $1a @ alta 8 0 M «kai €xAtepov T@v B, I' petpel katd tdg €v Exotép) THV
Jenununa y M, to u M mepu A mpema 0pojy jenunuua y ©. U3 ucrux pasinora M mepu K, A povadog: O M Gpo toUc A, B, I petpel. kai €nei 6 © 10v A petpel kord tdc v 1)
cBaku oz Opojesa B, I' npema 6pojy jeantua y ceakom on 6pojesa kao K, A. Ilpema M povddag, 0 © apa tOv M moramiacidcog TOv A memoinkey. 10 10 alta oM kai O E
Tome M mepu Gpojese A, B, T'. U nomro © mepu A npema 6pojy jemunnia y M, To © 10v A modomhacidcag tOv A menoinkev. icoc Apa €otiv 0 €k 1@V E, A 10 €x 1@y ©, M.
TIOMHOXEHO ca M TPOU3BO/H A. U3 uctux pasnora.E NOMHOKEHO ca A mpomsBonu AL A g pa g O E mpdg 10v O, oltarg 6 M mpdc 10V A. peitov 3¢ 0 E 100 O: peitov Gpa
Tafia je mpouseoll E, A jennax mpoussonty ©, M, re je, npema Tome, E npema © xao M kol O M 100 A. kai petpei toUg A, B, I': Omep €otiv AdUvartov: UnOkeitar yap 0 A t@dv A,

npema A. Mehytum 6poj E je Behu on 6poja ©, mro 3Haum 1a je u M Behu 6poj on A u
MmepH A, B, I'. A 1o je Hemoryhe, nomro je A HajBeha 3ajeaHnuka Mepa 6pojeBa A, B, I
IIpema Tome He OCTOje OpOjeBU KOjU Cy y UCTOj pa3mep ca OpojeBuma A, B, I', u xoju
cy Mamu oz 6pojesa E, Z, H.

B, I' 10 péytotov kowov pétpov. oUk Apa Ecovral tiveg v E, Z, H éxdccoveg Apiopol
&v 1@ alT® A0y Oviec Toic A, B, T

ol E, Z, H Gpa €E\dyiotoi sict t@v tOv altov Adyov €x0viav toig A, B, I': Onep €8st

Ha oBaj Haunn 6pojesu E, Z, H cy HajMamu o1 6pojeBa KOjH y HCTO] pa3MepH ca SelCou.

opojeuma A, B, I'. A 10 je Tpebaso JoKa3aTH.
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VII. 34

3a nBa nara 6poja Hahu HajMamu OPoOj KOjU OHU Mepe.

Hexka cy nara aBa 6poja A, B.

Tpeba Hahu HajMam¥ OPOj KOjU OHU MeEpe.

3amcra, 1Ba Opoja A u B wimm cy y3ajaMHo nipocty mwin Hucy. Heka, mpBo, oHE Oymy

y3ajaMHO TpOCTH 1 Heka A MHOehu B ipousBoau I'.

o 0

B

Tanga n B maoxehn A mpomssoau I'. 3natun A u B mepe 6poj I'. Tepaum na je I'
HajMamu Opoj Koju oHM Mepe. AKo Huje, Taja A n B mepe Heku Opoj koju je maru ox I
Hexa onu mepe 6poj A. U koniko myta A mepu A Tonmko Heka Oyze jeqununa 'y E, a
KOJIMKO 1yTa B Mepu A, Tonmko Heka Oyze jeaunnna y Z. [Ipema ToMe A TOMHOXEHO ca
E npomsBoau A, a B nomHoxeHo ca Z npousBoau A. 3Haun aa je npousBox ox A u E
jenHak mpousBoay on B u Z. A To 3Haum na A croju nmpema B kao mro Z ctoju npema E.
Mehytium A u B cy mpocTH, IpoCTH U HajMamkH, Al HajMamkbu Mepe OpojeBe Koju cy ca
BUMa y UCTOj pa3MepH uctu Opoj myta, Behn mepu Behn u mamu-mamu. [Ipema Tome B
mepu E, xao mto Hapenan Mepu Hapeauu. W momro A mocne mHOXewma B u E
npousBou I' u A, 6uhe B npema E kao I' mpema A. U B mepu E. ITa npema Tome I' Mmepu
A, Behn 6poj Mepu MamH, a To je Hemoryhe. IIpema Tome He noctoju 6poj mamu ox I,
Koju Mepu OpojeBe A n B. Ha oBaj HaunH Opoj I ja HajMamu Koju ce Mepu OpojeBuma A
uB.

Hexa cag 6pojeBn A u B Hucy y3ajamuo npoctu u Heka ¢y Z u E HajMamu OpojeBr Koju
Cy y ucToj pazmepu ca OpojeBuma A u B. Tana je mpousBox A u E jennak npoussoxy B
n Z. U nexa A nomuoxeHo ca E nmpomssoau I'. Anm tana n B momuoxeHo ca Z
npoussoau I'. Ilpema Tome A u B mepe I'.

AUo GpOp@®v 500€vtav epsiv, Ov ErayioTov petpolicy Ap1OpOY.
"Ectwcav ol S00€vtec SUo ApiBuoi oi A, B:

3¢l 3 eUpelv, Ov EAayiotov petpolicty AptOpdy.

Oi A, B yap Aot mp@drot mpog ArAnrovg sisiv fj oU. £ctmoay mpOTepov oi A, B mpidtot
1pO¢ AAMovE, kal O A 10V B molomiacidcog tOv I moeito:

kal 0 B @pa 10v A modhomhootdoog tOv I' meroinkey. oi A, B dpo. tOv I petpoloty.
Myo 81, Ot kal EMAyiotov. &l yap pn, petpnoovst tvo ApOuody oi A, B éxdccova Ovia
100 T. petpeitmoay TOV A. xai Ocdkic 0 A TOv A petpel, tosaltar povadeg Estocay v
@ E, 0odrkig 8€ 0 B 10v A petpel, tocaltol povddeg €otwoay év 1@ Z: 0 uév A dpo.
10v E modamhacidcag tOv A memoinkev, O 8€ B tOv Z modamhacidcog tOv A
nsnoinKav 'I'cog ﬁpa €otiv O €k 1@v A, E 10 €k t@dv B, Z. €otv Gpa g 0 A mpOg t0v B,
oUrmg 0Z npog 10v E. 0i 3¢ A, B npo)rm ol 8& npo.)rot Kal E)\.CIXIO"EOI ol 8¢ E)\.CIXIG‘EOI
ustpoum toUg 1OV alTOV XOYOV Exovwg Icamg 01e ualCmv 0V pleova kol 0 EMdoomv
70v €Mdccova: O B Gpa OVE ustpsl (.og EnOuevog EnOuevov Kal €mel 0 A roug B,E
moAomasidoog toUc T, A temoinkey, Eotv @pa ¢ O B mpOg 10V E, oUtog 6 T mpog
10V A. petpel 8€ 0 B 10v E: petpel Gpa kal 0 T’ 10v A O peifov 10v Eddccova: Omep
€otiv AdUvarov. oUk Apa oi A, B petpolsi tivo ApiOuov €Edocova Ovra tol I'. 0 T Gpa
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A B
o o o o
z E
o o
I
o ° A
H 0

TepauMm na je O6poj I” Hajmamu Opoj Koju oHE Mepe. AKo HHje, oHa A n B mepe Hekn
Opoj koju je mamu o I'. Hexa orn mepe 6poj A. U, konuko myta A mepu A, Heka
oHONMKO Oyne jenqunuia y H, a xonmuko myra B mepu A Heka Oyne jenununa y ©. 3Haun
A momHOxeHO ca H mpousBoau A, a u B moMmHOXkeHO ca ® npoussomu A. [Ipema Tome je
npousBo o1 A u H jenuak npomsBony ox B u ©. 3naun A ce ogHocu npema B xao ©
npema H. Anu A ce onHocu nnpema B xao Z npema E, na u Z npema E xao © npema H. 1
Z v E cy HajMamH, a HajMamku Mepe UCTH Opoj myTa OpojeBe KOjU Cy ca HbHMa Y HCTOj
pa3mepu, Behu mepu Behu u mamu-mamu. [Ipema Tome E mepu H. U momro A mHOXehn
E u H mpoussomu I' u A 6uhe E npema H xao I mpema A. Anmu E mepu H, ma npema
tome u [" mepu A, Behu 6poj mepu MamH, a To je Hemoryhe. Jlakie A u B He mepe 6poj
Koju je Mamu ox I

Ha oBaj Hauus I je HajMamu O6poj koju Mepe OpojeBu A u B. A 10 je Tpebano gokazaTy.

EMayiotog v Umd tiv A, B petpeitar.

M) €ctocav 8N of A, B mp@tot pOg GAMNove, kal eilpbmcav Erdyiotol Apidpol Tiv
70v altOv A0yov &Ovtmv Toig A, B oi Z, E: icoc Gpo €otiv 0 €k 1@v A, E @) éx 1@v B,
Z. kol 0 A 10v E nolamlocidoog tOv I motsito: kai 0 B Gpa tOv Z molkomiacidcag
10v I memoimkev: ol A, B dpa t0v I uetpolow. A€ym 8N, Ot kal Exdytotov. & ydp un,
petpioovsi tva Apdudy oi A, B é\docova Gvta tol I'. petpeitocay 1OV A. kal Ocdkic
pév 0 A OV A petpel, tocaltar povadsg Estmoay &v @) H, Ocdkig 5€ 6 B tOv A petpel,
tocaltar povadec Eotmcav &v 1@ O. 0 pév A dpa t0v H molomiacidcag tOv A
nemoinkev, 0 8€ B 10v ® molomhacidcag tOv A memoinkey. icog Apa €otiv O £k AV A,
H () €x 1@v B, O: £€otv Gpo. g 0 A mpOg 0V B, oUtewg O © mp0Og tOv H. g 5€ 6 A
np0O¢ 0V B, oUtwc 6 Z mpOc 10v E: kal (g dpa 6 Z npdg t0v E, oUtwg 0 ® mpog tOv H.
ol 8¢ Z, E édyiotot, ol 8& EMAyiotot petpolot toUg TOv alitOv Adyov Eyovtoag icakig O
¢ peifov 0v peifova kai 0 EMdocwv 0v Eddccova: O E Gpo tOv H petpel. kol €mel 0 A
toU¢ E, H nodamlocidoag toUc I', A memoinkey, Eotty pa ¢ 6 E mpdc 10v H, oUtwg O
I" mpO¢ OV A. 0 &€ E tOv H petpel: kol 0 I' dpa 1OV A pstpei 0 peilov 10v Edccova:
Onep €otiv AdUvatov. oUk Gpa oi A, B petproovci tvo Apidpoy €Eldocova Ovta tol I

0 I Gpo EMAyotog v Und Ty A, B petpeiton: Onep et Selcar.
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VII. 35
AKo 1Ba Opoja Mepe HeKH Opoj, OH/Ia U HAjMambHU OPOj KOju OHM Mepe MepH Taj ‘EQiv 500 @p1Bpol ApiOpov Tiva petp@ory, kal 0 ErayioTog Un' alT@v peTpolpevog
0poj. 10V aUTOV petphosl.
Heka nBa Gpoja A u B mepe Heku Gpoj AT, a Mepe u Hajmarsu E. AUo yap apdpoi oi A, B apiudy tva 10v TA petpeitocay, EMdyictov 3¢ tov E:
O o—n
A B
Lo
rz
N F

Tepaum na u E mepu Opoj AT
3ancra, ako E mepu Al', onna ueka E, ocne oamepaBama AZ, naje ocrarak I'Z Mambu o1
E. IMTomrro can A u B mepe E, a E mepu AZ, To u A u B mepe AZ, a mepe u 1ieo 6poj AT,

npema ToMe oHu Mepe U octatak ['Z, mamu ox E. A To je Hemoryhe.

3naun E He Moxe He MepuTh I'A. 3Hauu, Mepu. A To je Tpebaio 1oKa3aTu.

Myo, Oti ki O E 10v TA petpel.

Ei yap oU petpel 0 E 10v T'A, O E 10v AZ petp®dv Aeméro Eavtol €Eldocova tOv I'Z. kai
€nel ol A, B t0v E petpoloty, 0 5€ E 10v AZ uetpel, kol of A, B Gpa t0v AZ
petpnoovoty. petpolot 8€ kal Grov 10V I'A: kai AowwOv dpo. TOv T'Z petphcovcty
€Mdccova Ovto o0 E: Onep €otiv AdUvatov.

oUk Gpa ol petpei O E tOv TA: petpel Gpa: Omep £5et Seitou.

3opria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHckH 3amucu Enemenara koje je npupenyio npod. np 3opan Jlyaunh
¥ HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenata mosnare xkao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

CEJIMA KIbUT A

VILI.

3a Tpu aaTa 6poja Hahu HajMamu OPoj KOjU OHU Mepe.
Hexka cy nara tpu 6poja A, B, T'.
Tpeba Hahu HajMamu OPOj KOjU OHU MEpe.

VY3mumo HajMamu Opoj Koju Mepe aBa Opoja A u B.

Bpoj T" unu mepu 6poj A win ve mepu. Heka nipBo mepu. Anu u 6pojesu A u B mepe
6poj A; mpema Tome OpojeBu A, B, I' mepe 6poj A. TBpauM 11a je oH U HajMamu OpOj
Koju OHH Mepe. Ako Huje, oHma A, B, I' mepe reku 6poj mamu ox A. Heka mepe 6poj E.
ITomro Opojesu A, B, I' mepe 6poj E, onna A u B mepe 6poj E. [1a tana u Hajmamu Opoj
Koju ce mepu OpojeBrMa A u B je 6poj A. IIpema Tome 6poj A mepu 6poj E, Behu mepu
Mamu. A To je Hemoryhe. [lakie He Mepe OpojeBu A, B, I' Hekun 6poj koju je Marbu o A.
Ha oBaj HauuH, A je HajMawu 6poj koju Mepe Opojesu A, B, T

Hexa cana 6poj I' He Mepu Opoj A. Y3muMo Tana Hajmamu 0poj E koju ce mepu
OpojeBuma I'  A.

36

Tpr@v Ap1Opdv 500€vrmv eUpsiv, Ov ErayioTov petpolicty ApOpOY.
"Ectwcav ol So0évteg Tpeic Apiduoi oi A, B, T':
3¢l 3 eUpelv, Ov EAayiotov petpolicty AptOpdy.

EiMpBw yap Umd SUo tiv A, B €Adyictoc petpoUpievog O A.

0 8N T tOv A fjtot petpel fj oU petpel. petpeitm mpdiepov. petpolot S€ kol ol A, B tOv
A: ol A, B, T Gpa t0v A petpolotv. Aéym 81, Ot kai ELAyictov. & yap pun, peTproovcty
[ Tva ] ApOuov oi A, B, T €ddccova dvto tol A. petpeitocav t0v E. €rci ol A, B, T
70v E petpolo, xai oi A, B @pa 10v E petpolow. kai 6 EMdyiotog Gpa Und tidv A, B
ustpol'.lusvog [tOVE ] pstpl"]ost é)»éxtc‘rog 3¢ Umd v A, B us‘rpol'Jusvég €6tV O A: O
A Clpa 70v E petphioet 0 peifov t0v Erdocova: OTESp €otiv ddUvarov. oUk Clpa ol A,B, T
ustpncoucl o 0p19u0v £€\accova Ovta tol A: ol A, B, T’ Opa Ekaxlc‘rov 0V A
petpolowv. MI petpeito 8 nalv O T tOv A, kal il oo Und t@v I, A é\dyictog
petpoUpevog Aptdudc O E.

énel ol A, B 10v A petpoloty, 0 8€ A 10v E petpel, kol of A, B Gpa t0v E petpolioty.
petpel 8€ kai O ' [ TOv E: kol ] oi A, B, " dpa 10v E petpolotv. Aéyw 8N, Ot kol
Edyiotov. &l yap un, uetpfoovsi tva o A, B, T é\dccova dva o0 E. petpeitocay
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Tomro 6pojeBu A u B mepe A, a A mepu E, To GpojeBu A u B mepe u 6poj E. A mepu ra
(6poj E) u 6poj I, Te 6pojeu A, B, T mepe 6poj E. TBpanum na je oH HajMarbu 6poj Koju
oHHU Mepe. Ako HEje, oHna OpojeBu A, B, I' mepe Heku 6poj xoju je mamu o E. Heka
Mepe 6poj Z. [Tommro Gpojesu A, B, I' mepe 6poj Z, To u 6pojeBu A, B, I' mepe 6poj Z.
Tana u HajMamb¥ Opoj Koju ce Mepu OpojeBuma A 1 B je 6poj A. 3Haun A mepu Z, au I’
mepu Z. laxne A u ' mepe 6poj Z. A n HajMamu 6poj koju ce Mepu 6pojeBuma A u I’
Mepu 6poj Z. Anu Hajmam 6poj koju ce Mepu 6pojeBuma I 1 A je 6poj E. IIpema tome E
mepu Z, Behu 6poj Mepu MamH, a To je Hemoryhe. He ocroju, npema Tome, 6poj Koju
ce mepu OpojeBuma A, B, I' u koju je mamu o E.

Ha oBaj Hauns 6poj E je Hajmamu koju ce Mepu OpojeBuma A, B, I'. A To je Tpebaio
JIOKa3aTH.

T0v Z. €nsl ol A, B, T’ 10v Z petpolioy, kai ol A, B dpa t0v Z petpolotv: kai O
EMayotog Gpa Umd t@v A, B petpoUpievog TOv Z pstphiost. EMdyiotoc 8€ Und tiv A, B
petpolpevoc €oty O A:

0 A Gpo. tOv Z petpel. petpel 8€ kal O I tOv Z: ol A, T &po. tOv Z petpoliotv: Mote kal O
ENdyiotog Und 1@v A, T petpoUpevoc tOv Z petphioet. 0 8€ Elayiotog Umd tdv I, A
petpoluevog €otv O E: O E Gpa t0v Z petpei O peilwv t0v éddocova: Onep Eotiv
asdUvatov. oUk Gpa of A, B, I' puetpfcovsi tvo, Apoudy Erdocovo, Ovra tol E.

0 E dpo. éxdyiotog @v Umd thv A, B, T petpeiton: Onep €3¢t Seilou.
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CEJIMA KIbHUTA
VII. 37
AKo je HeKH Opoj MepeH JApyruM, OH/Ia MepeHH OpP0oj UMa /1e0 MCTOT HA3MBA KA0 U ‘Eav @pidpog Uno tivog GpiOpol petpiitar, 6 petpolpevog Op@vopov pEpog Es
6poj Koju MepH. @ perpolvri
Hexa 6poj A 6yne mepen 6pojem B. Ap1Bu0g yap 6 A Und tvog Apdpol tol B petpeicbo:
o o
A

TBpaum na 6poj A nma 1eo HCTOr Ha3uBa Kao u 6poj B.

3amcta, HeKka y Opojy I' Oyzme oHOMMKO jequHuUIa KOJIUKO yTa B Mepu A. [Tomto B
mepu A nipema Opojy jemununa y I', onza u jenuauia A mepu 6poj I' mpema 6pojy
jeIMHUIA Y beMy, TipeMa ToMme jenunuia A mepu 0poj ' HCTO OHOMKMKO MyTa KOJIHUKO
6poj B mepu A. A mocie nepmyTaiyje jeAnHua A HCTO TOIUKO ITyTa Mepu 6poj B
kouuko 6poj I mepu A. U konuku je geo jeqununa o 6poja B, ucto Tonuku je neo I ox
A. A xaxo je jenunnna A geo 6poja B ucror Hasusa ca camum 6pojem, 6uhe u 6poj B
Jeo 6poja A mcror Ha3uBa ca Opojem B.

Myw, 6110 A duwvopov pépoc Exet 1@ B.
Ha oBaj HauuH, 6poj A uma eo uctor Ha3uBa Kao U 6poj B. A To je Tpebano gokasatw.
Oodrxig yap O B 10v A petpel, tocaltor povadeg Ectocay &v 1@ T, €nel 0 B 10v A

petpel katd tdg &v 1@ I' povasdag, petpel € kai I A povag tov I' Apouodv katd tdg &v
alt® povasog, icdric Gpo N A povag tov I' ApOuov petpel kai 0 B 10V A. €varlag Gpo
iodKic | A povac t0v B dpOudv petpel kol 0 T t0v A: O Gpa pépog €ctiv N A povdg tol
B appol, 10 alto pépog €oti kol 0 T 1ol A. 1) 6€ A povdg 1ol B apBuol pépoc €otiv
Ouwvopov alt®: kai 0 T Gpa 1ol A pépog Eotiv Ouwvopov @ B.

Wote O A pépog Eyet OV I' Outdvopov Gvra 1@ B: Onep £de1 Selcan.
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VII. 38

AKxo HekH Opoj KMa Ma KaKaB Jieo, OH/Ia je Taj 0poj MepeH OpojeM MCTOI HA3UBA ca

THM A€JIOM.

Hexa 6poj A nma Heku neo B 1 Heka 6poj I' mma nctu Ha3uB kao u reo B.

Tepaum na 6poj I' mepu Gpoj A.

3ancra, ako je B neo 6poja A ncror HasuBa ca Opojem I, a jenunnna A je neo 6poja I'
HCTOT Ha3WBa ca BUM, OHJIa KOJIMKH je Jieo jeanHuna A 6poja I, Tonuku je neo n B ox

A. TIpema tome A mepu I' nctu 6poj myra konuko U B Mepu A. A, mociie nepmyranuje,

jenunnna A mepu 6poj B uctu 6poj myra konuko u I' mepu A.

Ha oBaj HauuH I" Mmepu 6poj A. A To je TpebGao goKa3at.

‘Eav api0pog pépog £xn Otoiiv, Um0 Opwvlpov ApBpoll petpndnosTar T@ pépsr.

Ap10pdc yap 6 A pépog €xéto Otolv 10V B, kol 1@ B pépet Opmvopog £oto [ Apouoc |
or:

My, 611 O T 10v A petpel.

Enel yap 0 B 1ol A uspog €otiv Ouu)\muov W T, €o11 8€ kal A A uovog 0T uEpog
Ouwvvuov alt®, O Gpa uspog €otiv N A povag tol T Clpteuou 70 0UT0 p€poc €oti kol O
B 100 A: iclkic Gpa N A povag tOv I' ApiOuov petpel kol 0 B t0v A. évoAldé dpa
ioKic | A povac t0v B dptOpdv petpel kol 0 T 10V A.

0T dpa tOv A petpel: Onep €51 Selcar.
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VII. 39
Halin najmamu 6poj Koju uMa JaTe JesioBe. Ap0pov Upsiv, Oc ErayioTog v EEerL TG 500€vTa pépn).
Hexka cy A, B, T’ natu genosu. "Ecto ta Sobévra pépn ta A, B, T
A B I
[ [ [
A E
O <1 £
Loz ] Z
H
[
¥ 5]

Tpeba nahu HajMamu 6poj Koju UMa nenose A, B, I

Hexa cy A, E, Z 6pojeBu uctor HasuBa ca nenosuma A, B, T'; y3mumo Hajmamu 6poj H
Koju je mepeH OpojeBuma A, E, Z.

Ha oBaj nauun 6poj H uma nenose ucror Hasusa ca A, E, Z. Anu cy A, E, Z nenosu
nctux Hasusa ca A, B, I'. 3naun 6poj H uma nenose A, B, I'. TBpaum na je taj 6poj u
HajMambU. AKO HHje, OHJa 11ocToju 6poj Mamu o H xoju uma nenose A, B, I'. Heka je
Taj 6poj ®. [Nomro ® nma nenose A, B, I', orna je 6poj ® mepen 6pojeBnma HCTOT

3¢l 8N ApOpov eUpeiv, Oc EAAyiotog Wv EEe1 10 A, B, T’ uépn. Ectocav yap toic A, B, T
nasuea ca A, B, I'. A Gpojesn ncror Hasuea ca nenosuma A, B, I' cy A, E, Z. Jlakne Gpoj ~ HEPEOLY OpvuLOL C'P‘elm' ol A, E, Z, xal 8l?~nq>9m Um0 v A, E, Z EMJXWTOQ

@ je mepen 6pojesuma A, E, Z u ipu tome je mamu ox H. A 1o je Hemoryhe. HSTPOUHEVOQ C'PIQHOQ OH.OH C'P(l OHUJVUHG HEPTI Exet TO'G AE Z. TO'Q S A,E, Z
Ouwvopo HEPT] éotit0 A,B,T:0H Clpa €ertta A, B, T uEpn AEyo Sn Ot Kai

Ha oBaj HauuH He nocToju 6poj Mamu ox H xoju 61 umao aenose A, B, I'. A To je E?»lecn'og v. & yCIp un, €otan tig tol H €Mdccov Clptepog, Og €110 A, B, T uépn.

Tpebdaso JoKa3aTH. €610 0 . €nci 0 O Exe11d A, B, T l—lEPT] 0 0 dpo. Und Ouc)vuuo)v apouidv

petpndnoetan toig A, B, T ué€peaiv. toig 8€ A, B, T’ pépecty Opwdvopot Apibpoi gicty ol
A, E, Z: 0 0O Gpa Und tdv A, E, Z petpeitor. xai éotv Eddocov tol H: Onep €otiv
asuvatov.

oUxk @pa €otan Ti¢ ToU H €Edcomv ApBuoc, O¢ E€e11a A, B, T uépn: Onep €de1 Seifon.
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