
 

 

 

 

Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 

 
ПРИЛОЗИ ЗА НАСТАВУ У КОЈИМА СУ КОРИШЋЕНИ  ЕЛЕКТРОНСКИ ЗАПИСИ ПРЕВОДА АКАДЕМИКА АНТОНА БИЛИМОВИЋА 
КОЈЕ ЈЕ ПРИРЕДИО ПРОФ. ДР ЗОРАН ЛУЧИЋ1 И НАЈСТАРИЈЕ САЧУВАНЕ ГРЧКЕ ВЕРЗИЈЕ ЕЛЕМЕНАТА ПОЗНАТЕ И КАО Е8882 

 

 

 
“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига 

Елемeната налазимо садржај рашчлањен на шест делова. 

Једино уколико ће негде неки од тих делова бити непотребан 

моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. 

...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика 

Египта, Месопотамије и Старе Грчке Математички факултет 

Београд, дигитално издање 

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)). 

 

Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже 

шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  

одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног 

одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба 

урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити 

дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

 

И током рашчлањивања претставки по Проклусу у тексту који 

следи одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како 

је у листи која непосредно претходи представљено. 
 

 
 

 

                                                 
1 http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/ 
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Целовит текст се сада чува у Bodleian бибилотеци, Oxford University)  

У овом прилогу је дат упоредни текст на српском (Превод Антуна Билимовића) и грчком језику (Heiberg).  



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ОСМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 
и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  

 

 

 

КЊИГА VIII 

 

 

 

Пропозиције 

 
1. Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и 

крајњи од њих узајамно прости, они су најмањи од бројева који су, у истој 

размери са њима. 

2. Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних 

бројева који су у датој размери. 

3. Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и 

они су најмањи од бројева који су у истој размери са њима, онда су крајњи од 

њих узајамно прости. 

4. За произвољан број размера датих у најмањим бројевима наћи најмање 

непрекидно пропорционалне бројеве у датим размерама. 

5. Површински бројеви су један према другом у размери састављени од 

размера страна. 

6. Ако у низу произвољног броја непрекидно пропорционалних бројева први не 

мери други, онда ниједан од осталих неће мерити ниједан други. 

7. Ако у низу непрекидно пропорционалних бројева први мери крајњи, онда он 

мери и други. 

8. Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији 

са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима 

моћи уметнути исти толики број непрекидно пропорционалних бројева. 

9. Ако су између два узајамно проста броја уметнути са њима непрекидно 

пропорционални бројеви, моћи ће се исти толики број непрекидно 

пропорционалних бројева уметњути и између сваког од тих бројева и јединице. 

10. Ако су између сваког од два броја и јединице уметнути непрекидно 

пропорционални бројеви, онда, колико буде непрекидно пропорционалних 

бројева уметнуто између сваког од њих и јединице, исто толико ће се моћи 

уметнути непрекидно пропорционалних бројева и између самих тих бројева. 

11. За два квадратна броја постоји један средње пропорционалан број и размера 

квадратног броја према квадратном је два пута више од размере стране према 

страни. 

12. За два кубна броја постоје два средње пропорционална броја и размера куба 

према кубу је три пута виша од размере стране према страни. 

13. Ако постоји произвољан број непрекидно пропорционалних бројева и сваки 

такав број помножен самим собом производи нешто (неки број), онда су и 

добијени бројеви (квадрати) непрекидно пропорционални. Иако полазни 

бројеви, помножени добијеним, производе нешто (неке бројеве) онда су и тако 

добијени бројеви (кубови) пропорционални (то се исто продужује и даље). 

14. Ако квадрат мери квадрат, онда и страна мери страну; и ако страна мери 

страну, онда и квадрат мери квадрат. 

15. Ако кубни број мери кубни број, онда ивица мери ивицу; и ако ивица мери 

ивицу, онда куб мери куб. 

16. Ако квадратни број не мери квадратни број, онда ни страна не мери страну; 

и ако страна не мери страну, онда ни квадрат не мери квадрат. 

17. Ако кубни број не мери кубни број, онда ни ивица не мери ивицу; и ако 

ивица не мери ивицу, онда ни куб не мери куб. 

18. За два слична површинска броја постоји средње пропорционалан број; и 

размера површинског броја према сличном површинском броју је два пута 

виша од размере хомологних страна. 

19. За два слична запреминска броја постоје два средње пропорционална броја; 

и размера запреминског броја према сличном запреминском је три пут виша од 

размера хомологне ивице према хомологној ивици. 

20. Ако за два броја постоји средње пропорционалан број, они су слични 

површински бројеви. 

21. Ако за два броја постоје два средња пропорционална броја, они су слични 

запремински бројеви. 

22. Ако су три броја непрекидно пропорционална и први је квадра, онда је и 

трећи квадрат. 

23. Ако су четири броја непрекидно пропорционална и први је куб, онда је и 

четврти куб. 

24. Ако су два броја један према другом у размери квадратног броја према 

квадратном и први број је квадрат, онда је и други квадрат. 

25. Ако су два броја један према другом у размери кубног броја према кубном 

и први број је куб, онда је и други куб. 

26. Слични површински бројеви су један према другом у размери квадратног 

броја према квадратном. 

27. Слични запремински бројеви су један према другог у размери кубног броја 

према кубном броју.
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VIII. 1 

 

Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и 

крајњи од њих узајамно прости, они су најмањи од бројева који су, у истој 

размери са њима. 

 

Нека су А, Β, Γ, Γ, неки непрекидно пропорционални пројеви и крајњи А и Γ 

узајамно прости,  

 

 
 

тврдим, да су бројеви А, Β, Γ, Γ најмањи од бројева који су у истој размери са 

њима. 

 

Заиста, ако то није тако, онда постоје неки бројеви Е, Ε, Ζ, Θ који су мањи од 

бројева А, Β, Γ, Γ а са њима су у истој размери. И пошто се А, Β, Γ и Γ налазе у 

истој размери са Е, Ε, Ζ, Θ, а и множина бројева А, Β, Γ, Γ је иста са множином 

бројева Е, Ε, Ζ, Θ онда је, према једнакоудаљености [VII.14]1, А према  као Е 

према Θ. Али су А и Γ узајамно прости и, као узајамно прости, они су најмањи. 

[VII.21]2 А најмањи бројеви мере бројеве који су са њима у истој размери и то 

већи мери већим и мањи мери мањим, тј. претходни број мери претходни и 

наредни мери наредни [VII.20]3. Према томе А мери Е, већи број мери мањи, а то 

је немогуће. Значи, Е, Ε, Ζ, Θ који су мањи од А, Β, Γ, Γ, нису у истој размери са 

њима.  

 

На овај начин су А, Β, Γ, Γ, најмањи од бројева који су у истој размери са њима, а 

то је требало доказати. 

ὰν ὦζιν ὁζοιδηποηοῦν ἀπιθμοὶ ἑξῆρ ἀνάλογον, οἱ δὲ ἄκποι αὐηῶν ππῶηοι ππὸρ 

ἀλλήλοςρ ὦζιν, ἐλάσιζηοί εἰζι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον ἐσόνηων αὐηοῖρ.  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, νἱ δὲ ἄθξνη αὐηῶλ νἱ Α, Γ 

πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο ἔζηωζαλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη νἱ Α, Β, Γ, Γ ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο. Δἰ γὰξ κή, 

ἔζηωζαλ ἐιάηηνλεο ηῶλ Α, Β, Γ, Γ νἱ Δ, Ε, Ζ, Θ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ ὄληεο αὐηνῖο. θαὶ 
ἐπεὶ νἱ Α, Β, Γ, Γ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζὶ ηνῖο Δ, Ε, Ζ, Θ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο [ ηῶλ 

Α, Β, Γ, Γ ] ηῷ πιήζεη [ ηῶλ Δ, Ε, Ζ, Θ ], δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Δ 

πξὸο ηὸλ Θ. νἱ δὲ Α, Γ πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ 

κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε κείδωλ ηὸλ κείδνλα θαὶ ὁ ἐιάζζωλ 

                                                 
1
 VII.14 Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге исто толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако удаљени бројеви у истој 

размери. 
2
 VII.21 Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој размери. 

3
 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 
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ηὸλ ἐιάζζνλα, ηνπηέζηηλ ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ. 

κεηξεῖ ἄξα ὁ Α ηὸλ Δ ὁ κείδωλ ηὸλ ἐιάζζνλα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα νἱ Δ, Ε, Ζ, 

Θ ἐιάζζνλεο ὄληεο ηῶλ Α, Β, Γ, Γ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζὶλ αὐηνῖο.  

 

νἱ Α, Β, Γ, Γ ἄξα ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 2 

 

 

Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних 

бројева који су у датој размери. 

 

Нека је А према Β дата размера изражена помоћу најмањих бројева.  

 

Треба наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних 

бројева, који су у размери А према Β. 

 

Нека се тражи четири броја и нека А помножено само собом даје Γ, а помножено 

бројем Β производи Γ. И нека Β помножено само собом даје Е, а А помножено 

бројевима Γ, Γ, Е даје Ε, Ζ, Θ и Β помножено бројем Е даје К. 

 

 
 

 

Пошто А помножено само собом даје Γ, а помножено бројем Β даје Γ, биће А 

према Β као Γ према Γ [VII. 17]1. Даље, пошто А помножено бројем Β производи 

Γ, а помножено само собом производи Е, то значи да бројеви А, Β помножени 

бројем Β производе бројеве Γ односно Е. Па према томе је А према Β као и Γ 

према Е. Али је А према Β као и Γ према Γ, значи Γ према Γ је као Γ према Е [VII. 

18]2. Пошто А множећи Γ и Γ производи Ε и Ζ, бић Γ према Γ као Ε према Ζ. А 

ако је Γ према Γ као А према Β, биће и Ε према Ζ као А према Β [VII. 17].. Пошто 

број А множећи Γ и Е производи Ζ и Θ, биће Γ према Е као и Ζ према Θ. Али је и 

Γ према Е као А према Β. То је према томе А према Β као Ζ према Θ. А пошто А и 

Β помножени са Е производе Θ и К, биће А према Β као и Θ према К[VII. 17] . Али 

је А према Β као и Ε према Ζ и као Ζ према Θ. И на тај начин се Ε односи према Ζ 

као Ζ према Θ и као Θ према К [VII. 18]  . Значи, Γ, Γ, Е и Ε, Ζ, Θ, К су 

Ἀπιθμοὺρ εὑπεῖν ἑξῆρ ἀνάλογον ἐλασίζηοςρ, ὅζοςρ ἂν ἐπιηάξῃ ηιρ, ἐν ηῷ δοθένηι 

λόγῳ.  

 

Ἔζηω ὁ δνζεὶο ιόγνο ἐλ ἐιαρίζηνηο ἀξηζκνῖο ὁ ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β:  

 

δεῖ δὴ ἀξηζκνὺο εὑξεῖλ ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐιαρίζηνπο, ὅζνπο ἄλ ηηο ἐπηηάμῃ, ἐλ ηῷ ηνῦ Α 

πξὸο ηὸλ Β ιόγῳ.  

 

πηηεηάρζωζαλ δὴ ηέζζαξεο, θαὶ ὁ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείηω, ηὸλ δὲ Β 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείηω, θαὶ ἔηη ὁ Β ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πνηείηω, θαὶ 
ἔηη ὁ Α ηνὺο Γ, Γ, Δ πνιιαπιαζηάζαο ηνὺο Ε, Ζ, Θ πνηείηω, ὁ δὲ Β ηὸλ Δ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Κ πνηείηω.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ὁ Α ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Β πνιιαπιαζηάζαο 

ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, [ νὕηωο ] ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ 

κὲλ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ὁ δὲ Β ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ 

πεπνίεθελ, ἑθάηεξνο ἄξα ηῶλ Α, Β ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Γ, Δ 

πεπνίεθελ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ. ἀιι' ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ 

Β, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Α ηνὺο Γ, Γ 

πνιιαπιαζηάζαο ηνὺο Ε, Ζ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, [ νὕηωο ] ὁ Ε πξὸο 

ηὸλ Ζ. ὡο δὲ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ἦλ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ὁ 

Ε πξὸο ηὸλ Ζ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Α ηνὺο Γ, Δ πνιιαπιαζηάζαο ηνὺο Ζ, Θ πεπνίεθελ, ἔζηηλ 

                                                 
1
 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 

2
 VII.18 Ако два броја множећи један број производе два броја, онда добијени бројеви стоје у истој размери као и бројеви множиоци. 
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пропорционални у односу А према Β. Тврдим још да су они и најмањи. Заиста, 

пошто су А и Β најмањи од бројева који су у истој размери са њима, а најмањи од 

бројева који су у истој размери са њима узајамно су прости [VII. 22]1, биће и 

бројеви А и Β узајамно прости. И ако бројеви А и Β помножени сами собом 

производе одговарајуће бројеве Γ и Е, а помножени на одговарајући начин 

бројевима Γ и Е производе Ε и К, онда су према томе, Γ, Е и Ε, К узајамно прости 

[VII. 27]2. Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални 

и крајњи од њих узајамно прости, онда су то најмањи од бројева који су у истој 

размери са њима [VIII. 1]3.  

 

На овај начин, бројеви Γ, Γ, Е, и Ε, Ζ, Θ, К су најмањи од бројева који су у истој 

размери А према Β. А то је и требало доказати. 

 

Последица Из овог је јасно да ако имамо три броја у непрекидној пропорцији 

најмања од бројева који су у истој размери, онда су крајњи бројеви квадрати, а ако 

имамо четири броја - крајњи бројеви су кубови. 

ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Θ. ἀιι' ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, ὁ Α πξὸο ηὸλ Β. θαὶ 

ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Θ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Α, Β ηὸλ Δ 

πνιιαπιαζηάζαληεο ηνὺο Θ, Κ πεπνηήθαζηλ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Θ 

πξὸο ηὸλ Κ. ἀιι' ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὅ ηε Ε πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Θ. θαὶ 
ὡο ἄξα ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὅ ηε Ζ πξὸο ηὸλ Θ θαὶ ὁ Θ πξὸο ηὸλ Κ: νἱ Γ, Γ, Δ ἄξα 

θαὶ νἱ Ε, Ζ, Θ, Κ ἀλάινγόλ εἰζηλ ἐλ ηῷ ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β ιόγῳ. ιέγω δή, ὅηη θαὶ 
ἐιάρηζηνη. ἐπεὶ γὰξ νἱ Α, Β ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο, νἱ δὲ 

ἐιάρηζηνη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ, νἱ Α, Β ἄξα 

πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ. θαὶ ἑθάηεξνο κὲλ ηῶλ Α, Β ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο 

ἑθάηεξνλ ηῶλ Γ, Δ πεπνίεθελ, ἑθάηεξνλ δὲ ηῶλ Γ, Δ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Ε, 

Κ πεπνίεθελ: νἱ Γ, Δ ἄξα θαὶ νἱ Ε, Κ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ.  

 

ἐὰλ δὲ ὦζηλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ, νἱ δὲ ἄθξνη αὐηῶλ πξῶηνη πξὸο 

ἀιιήινπο ὦζηλ, ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο. νἱ Γ, Γ, Δ ἄξα θαὶ 
νἱ Ε, Ζ, Θ, Κ ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Α, Β: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

Πόπιζμα θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη ἐὰλ ηξεῖο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐιάρηζηνη ὦζη 

ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο, νἱ ἄθξνη αὐηῶλ ηεηξάγωλνί εἰζηλ, ἐὰλ δὲ 

ηέζζαξεο, θύβνη. 

 

 

 

 

                                                 
1
 VII.22 Бројеви, који су најмањи међу онима који су у истој размери са њима, узајамно су прости. 

2
 VII.27 Ако су два броја узајамно прости и сваки помножи сам себе, онда су и њихови производи узајамно прости; и ако се првобитни бројеви помноже добијеним производима, онда су и 

нови производи узајамно прости (а то исто се добија и даље). 
3
 VIII.1 Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и крајњи од њих узајамно прости, они су најмањи од бројева који су, у истој размери са њима. 
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VIII. 3 

 

Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и 

они су најмањи од бројева који су у истој размери са њима, онда су крајњи од 

њих узајамно прости. 

 

Нека су А, Β, Γ, Γ неки непрекидно пропорционални бројеви, и то најмањи од 

бројева који су у истој размери са њима.  

 

Тврдим, да су крајњи од њих А и Γ узајамно прости. 

 

 

Заиста, узмимо два најмања броја, Е, Ε који су у истој размери са бројевима А, Β, 

Γ, Γ [VII. 33]1; затим, узмимо три броја Ζ, Θ, К итд. [VIII.2]2 док узета количина 

бројева не буде једнака количини бројева А, Β, Γ, Γ. Нека су они узети и нека то 

буду бројеви Λ, М, Ν, Ξ. 

 

 
 

Пошто су Е, Ε најмањи од бројева који су у истој размери са њима, они су 

узајамно прости [VII.22]3. А ако сваки од бројева Е и Ε множећи сам себе 

производи Ζ и К, а множећи Ζ и К производи Λ, Ξ [VIII. 2, Последица.]4 то су Ζ и 

К, па и Λ и Ξ, узајамно прости [VII. 27]5. Но, пошто су А, Β, Γ, Γ најмањи од 

ὰν ὦζιν ὁποζοιοῦν ἀπιθμοὶ ἑξῆρ ἀνάλογον ἐλάσιζηοι ηῶν ηὸν αὐηὸν λόγον 

ἐσόνηων αὐηοῖρ, οἱ ἄκποι αὐηῶν ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ εἰζίν.  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐιάρηζηνη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ 

αὐηνῖο νἱ Α, Β, Γ, Γ:  

 

ιέγω, ὅηη νἱ ἄθξνη αὐηῶλ νἱ Α, Γ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ.  

 

Δἰιήθζωζαλ γὰξ δύν κὲλ ἀξηζκνὶ ἐιάρηζηνη ἐλ ηῷ ηῶλ Α, Β, Γ, Γ ιόγῳ νἱ Δ, Ε, ηξεῖο δὲ 

νἱ Ζ, Θ, Κ, θαὶ ἑμῆο ἑλὶ πιείνπο, ἕωο ηὸ ιακβαλόκελνλ πιῆζνο ἴζνλ γέλεηαη ηῷ πιήζεη 

ηῶλ Α, Β, Γ, Γ. εἰιήθζωζαλ θαὶ ἔζηωζαλ νἱ Λ, Μ, Ν, Ξ.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ νἱ Δ, Ε ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο, πξῶηνη πξὸο 

ἀιιήινπο εἰζίλ. θαὶ ἐπεὶ ἑθάηεξνο ηῶλ Δ, Ε ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ 

Ζ, Κ πεπνίεθελ, ἑθάηεξνλ δὲ ηῶλ Ζ, Κ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Λ, Ξ πεπνίεθελ, 

                                                 
1
 VII.33 За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим размерама као и дати. 

2
 VIII.2 Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних бројева који су у датој размери. 

3
 VII.22 Бројеви, који су најмањи међу онима који су у истој размери са њима, узајамно су прости. 

4
 VIII.2 Последица Из овог је јасно да ако имамо три броја у непрекидној пропорцији најмања од бројева који су у истој размери, онда су крајњи бројеви квадрати, а ако имамо четири 

броја - крајњи бројеви су кубови. 
5
 VII.27 Ако су два броја узајамно прости и сваки помножи сам себе, онда су и њихови производи узајамно прости; и ако се првобитни бројеви помноже добијеним производима, онда су и 

нови производи узајамно прости (а то исто се добија и даље). 
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бројева који су у истој размери са њима, а и Λ, М, Ν, Ξ исто тако најмањи од 

бројева који су у истој размери са њима, и количина бројева А, Β, Γ, Γ је једнака 

количини бројева Λ, М, Ν и Ξ то је сваки од бројева А, Β, Γ, Γ, једнако 

одговарајућем броју од Λ, М, Ν, Ξ.  

 

Па према томе, је А једнако Λ а Γ једнако Ξ. Но, Λ и Ξ су узајамно прости па су и 

А и Γ узајамно прости. А то је и требало доказати. 

θαὶ νἱ Ζ, Κ ἄξα θαὶ νἱ Λ, Ξ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Α, Β, Γ, Γ ἐιάρηζηνί 

εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ αὐηνῖο, εἰζὶ δὲ θαὶ νἱ Λ, Μ, Ν, Ξ ἐιάρηζηνη ἐλ ηῷ 

αὐηῷ ιόγῳ ὄληεο ηνῖο Α, Β, Γ, Γ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ Α, Β, Γ, Γ ηῷ πιήζεη 

ηῶλ Λ, Μ, Ν, Ξ, ἕθαζηνο ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ, Γ ἑθάζηῳ ηῶλ Λ, Μ, Ν, Ξ ἴζνο ἐζηίλ: ἴζνο 

ἄξα ἐζηὶλ ὁ κὲλ Α ηῷ Λ, ὁ δὲ Γ ηῷ Ξ.  

 

θαί εἰζηλ νἱ Λ, Ξ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο. θαὶ νἱ Α, Γ ἄξα πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 4 

 

За произвољан број размера датих у најмањим бројевима наћи најмање 

непрекидно пропорционалне бројеве у датим размерама. 
 

Нека су дате размере изражене најмањим бројевима: А према Β, Γ према Γ, и Е 

према Ε.  

 

Треба наћи најмање бројеве у непрекидној пропорцији у размерама А према Β, Γ 

према Γ, и Е према Ε. 

 

Узмимо да је број Ζ најмањи заједнички мултиплум бројева Β и Γ [VII. 34]1. И 

колико пута Β мери Ζ, нека исто толико пута и А мери Θ; и колико пута Γ мери Ζ, 

нека исто толико пута Γ мери К.  

 

 
 

Тада Е или мери К или не мери. Нека прво Е мери број К и колико пута Е мери К, 

нека исто толико пута и Ε мери број Λ. И, пошто, А мери Θ исто толико пута 

колико Β мери Ζ, биће А према Β као Θ према Ζ [VII. Деф.212 VII.133]. Из истих 

разлога је и Γ према Γ, као Ζ према К, а и Е према Ε као К према Λ. Према томе, 

су бројеви Θ, Ζ, К и Λ непрекидно пропорционални и у размери као А према Β, 

као Γ према Γ, и као Е према Ε. Тврдим да су они и најмањи. Заиста, ако су 

бројеви Θ, Ζ, К, Λ непрекидно пропорционални и у размерама А према Β, Γ према 

Γ и Е према Ε, али не и најмањи, нека то онда буду бројеви Ν, Ξ, М и О. Пошто је 

А према Β као Ν према Ξ, а А и Β су најмањи, и најмањи мере исти број пута 

Λόγων δοθένηων ὁποζωνοῦν ἐν ἐλασίζηοιρ ἀπιθμοῖρ ἀπιθμοὺρ εὑπεῖν ἑξῆρ 

ἀνάλογον ἐλασίζηοςρ ἐν ηοῖρ δοθεῖζι λόγοιρ.  

 

Ἔζηωζαλ νἱ δνζέληεο ιόγνη ἐλ ἐιαρίζηνηο ἀξηζκνῖο ὅ ηε ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β θαὶ ὁ ηνῦ Γ 

πξὸο ηὸλ Γ θαὶ ἔηη ὁ ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Ε:  

 

δεῖ δὴ ἀξηζκνὺο εὑξεῖλ ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐιαρίζηνπο ἔλ ηε ηῷ ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β ιόγῳ θαὶ 

ἐλ ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ θαὶ ἔηη ἐλ ηῷ ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Ε.  

 

Δἰιήθζω γὰξ ὁ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ ἐιάρηζηνο κεηξνύκελνο ἀξηζκὸο ὁ Ζ. θαὶ ὁζάθηο κὲλ ὁ Β 

ηὸλ Ζ κεηξεῖ, ηνζαπηάθηο θαὶ ὁ Α ηὸλ Θ κεηξείηω, ὁζάθηο δὲ ὁ Γ ηὸλ Ζ κεηξεῖ, 

ηνζαπηάθηο θαὶ ὁ Γ ηὸλ Κ κεηξείηω.  

 

 
 

                                                 
1
 VII.34 За два дата броја наћи најмањи број који они мере. 

2
 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 

3
 VII.13 Ако су четири броја пропорционални, они ће бити пропорцинални и пермутовани. 
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бројеве који су у истој размери са њима, већи број мери већи, а мањи мери мањи, 

тј. претходни мери претходни, а наредни - наредни, то А мери Ξ [VII. 20]1. Из 

истих разлога и Γ мери Ξ. Према томе, Β и Γ мере Ξ, значи и најмањи мултиплум 

бројева Β и Γ мери Ξ [VII. 35]2. Међутим, најмањи мултиплум бројева Β и Γ је Ζ; 

значи, и Ζ мери Ξ, већи број мери мањи, а то је немогуће. На тај начин не постоје 

неки бројеви мањи од Θ, Ζ, К, Λ који би били у размерама А према Β, Γ према Γ и 

Е према Ε. 

Нека сада Е не мери К. И нека је М најмањи мултиплум бројева Е и К. И колико 

пута К мери М, нека исто толико пута сваки од бројева Θ, Ζ мери сваки од бројева 

Ν, Ξ; а колико пута Е мери М нека толико пута и Ε мери Ο [VII. Деф. 20, VII. 13].  

 

 
 

Пошто Θ мери Ν исто онолико пута колико Ζ мери Ξ, биће Θ према Ζ као Ν према 

Ξ. А ако је Θ према Ζ, као А према Β, биће А према Β, као Ν према Ξ [VII. Деф. 

20, VII. 13].. Из истих разлога и Γ је према Γ као Ξ према М. Сем тога, пошто Е 

мери М исти број пута као што Ε мери О, биће и Е према Ε као М према О. На овај 

начин су бројеви Ν, Ξ, М, О непрекидно пропорционални и у размерама: А према 

Β, Γ према Γ и Е према Ε. Тврдим да су они при томе и најмањи у размерама А 

према Β, Γ према Γ, Е према Ε. Ако нису, онда постоје неки непрекидно 

пропорционални бројеви у размерама А према Β, Γ према Γ, Е према Ε, мањи од 

бројева Ν, Ξ, М, О. Нека то буду бројеви Π, Ρ, , Т. И пошто је Π према Ρ као А 

према Β, а А према Β су најмањи, а најмањи мере бројеве који су са њима у истој 

размери исти број пута и то претходни мери претходни и наредни мери наредни 

[VII. 20], онда Β мери Ρ. Из истих разлога и Γ мери Ρ. Према томе, Β и Γ мере Ρ, 

значи и најмањи мултиплум бројева Β и Γ мери Ρ [VII. 35]. Али, најмањи 

мултиплум бројева Β и Γ јесте Ζ, значи и Ζ мери Ρ [VII. 13]. А пошто је Ζ према Ρ 

ὁ δὲ Δ ηὸλ Κ ἤηνη κεηξεῖ ἢ νὐ κεηξεῖ. κεηξείηω πξόηεξνλ. θαὶ ὁζάθηο ὁ Δ ηὸλ Κ κεηξεῖ, 

ηνζαπηάθηο θαὶ ὁ Ε ηὸλ Λ κεηξείηω. θαὶ ἐπεὶ ἰζάθηο ὁ Α ηὸλ Θ κεηξεῖ θαὶ ὁ Β ηὸλ Ζ, 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Ζ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ὁ Γ πξὸο 

ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Κ, θαὶ ἔηη ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Λ: νἱ Θ, 

Ζ, Κ, Λ ἄξα ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ ἔλ ηε ηῷ ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β θαὶ ἐλ ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ 

Γ θαὶ ἔηη ἐλ ηῷ ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Ε ιόγῳ. ιέγω δή, ὅηη θαὶ ἐιάρηζηνη. εἰ γὰξ κή εἰζηλ νἱ Θ, 

Ζ, Κ, Λ ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐιάρηζηνη ἔλ ηε ηνῖο ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β θαὶ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ θαὶ 
ἐλ ηῷ ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Ε ιόγνηο, ἔζηωζαλ νἱ Ν, Ξ, Μ, Ο. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ 

Β, νὕηωο ὁ Ν πξὸο ηὸλ Ξ, νἱ δὲ Α, Β ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ 

αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε κείδωλ ηὸλ κείδνλα θαὶ ὁ ἐιάζζωλ ηὸλ ἐιάζζνλα, 

ηνπηέζηηλ ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ, ὁ Β ἄξα ηὸλ Ξ 

κεηξεῖ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ Γ ηὸλ Ξ κεηξεῖ: νἱ Β, Γ ἄξα ηὸλ Ξ κεηξνῦζηλ: θαὶ ὁ 

ἐιάρηζηνο ἄξα ὑπὸ ηῶλ Β, Γ κεηξνύκελνο ηὸλ Ξ κεηξήζεη. ἐιάρηζηνο δὲ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ 

κεηξεῖηαη ὁ Ζ: ὁ Ζ ἄξα ηὸλ Ξ κεηξεῖ ὁ κείδωλ ηὸλ ἐιάζζνλα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ 

ἄξα ἔζνληαί ηηλεο ηῶλ Θ, Ζ, Κ, Λ ἐιάζζνλεο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἔλ ηε ηῷ ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β 

θαὶ ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ θαὶ ἔηη ηῷ ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Ε ιόγῳ. Μὴ κεηξείηω δὴ ὁ Δ ηὸλ Κ. 

θαὶ εἰιήθζω ὑπὸ ηῶλ Δ, Κ ἐιάρηζηνο κεηξνύκελνο ἀξηζκὸο ὁ Μ. θαὶ ὁζάθηο κὲλ ὁ Κ 

ηὸλ Μ κεηξεῖ, ηνζαπηάθηο θαὶ ἑθάηεξνο ηῶλ Θ, Ζ ἑθάηεξνλ ηῶλ Ν, Ξ κεηξείηω, ὁζάθηο 

δὲ ὁ Δ ηὸλ Μ κεηξεῖ, ηνζαπηάθηο θαὶ ὁ Ε ηὸλ Ο κεηξείηω.  

ἐπεὶ ἰζάθηο ὁ Θ ηὸλ Ν κεηξεῖ θαὶ ὁ Ζ ηὸλ Ξ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Ν 

πξὸο ηὸλ Ξ. ὡο δὲ ὁ Θ πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, 

νὕηωο ὁ Ν πξὸο ηὸλ Ξ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Ξ πξὸο ηὸλ Μ. 

πάιηλ, ἐπεὶ ἰζάθηο ὁ Δ ηὸλ Μ κεηξεῖ θαὶ ὁ Ε ηὸλ Ο, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο 

ὁ Μ πξὸο ηὸλ Ο: νἱ Ν, Ξ, Μ, Ο ἄξα ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ ἐλ ηνῖο ηνῦ ηε Α πξὸο ηὸλ Β 

θαὶ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ θαὶ ἔηη ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Ε ιόγνηο. ιέγω δή, ὅηη θαὶ ἐιάρηζηνη ἐλ 

ηνῖο ΑΒ, ΓΓ, ΔΕ ιόγνηο. εἰ γὰξ κή, ἔζνληαί ηηλεο ηῶλ Ν, Ξ, Μ, Ο ἐιάζζνλεο ἀξηζκνὶ 
ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐλ ηνῖο ΑΒ, ΓΓ, ΔΕ ιόγνηο. ἔζηωζαλ νἱ Π, Ρ, , Σ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Π 

πξὸο ηὸλ Ρ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νἱ δὲ Α, Β ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη κεηξνῦζη ηνὺο 

ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο αὐηνῖο ἰζάθηο ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο 

ηὸλ ἑπόκελνλ, ὁ Β ἄξα ηὸλ Ρ κεηξεῖ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ Γ ηὸλ Ρ κεηξεῖ: νἱ Β, Γ ἄξα 

ηὸλ Ρ κεηξνῦζηλ. θαὶ ὁ ἐιάρηζηνο ἄξα ὑπὸ ηῶλ Β, Γ κεηξνύκελνο ηὸλ Ρ κεηξήζεη. 

ἐιάρηζηνο δὲ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ κεηξνύκελόο ἐζηηλ ὁ Ζ: ὁ Ζ ἄξα ηὸλ Ρ κεηξεῖ. θαί ἐζηηλ ὡο 

ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Ρ, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ : θαὶ ὁ Κ ἄξα ηὸλ  κεηξεῖ. κεηξεῖ δὲ θαὶ ὁ Δ ηὸλ 

: νἱ Δ, Κ ἄξα ηὸλ  κεηξνῦζηλ. θαὶ ὁ ἐιάρηζηνο ἄξα ὑπὸ ηῶλ Δ, Κ κεηξνύκελνο ηὸλ  

κεηξήζεη. ἐιάρηζηνο δὲ ὑπὸ ηῶλ Δ, Κ κεηξνύκελόο ἐζηηλ ὁ Μ: ὁ Μ ἄξα ηὸλ  κεηξεῖ ὁ 

κείδωλ ηὸλ ἐιάζζνλα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ.  

 

                                                 
1
 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 

2
 VII.35 Ако два броја мере неки број, онда и најмањи број који они мере мери тај број. 
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као К према , то К мери . Но и Е мери , значи Е и К мере . Међутим, тада и 

најмањи мултиплум бројева Е и К мери  [VII. 35]. Али, најмањи мултиплум 

бројева Е и К је М, те према томе и М мери , већи мери мањи, а то је немогуће. 

Према томе, не постоје непрекидно пропорционални бројеви у размерама А према 

Β, Γ према Γ и Е према Ε, који би били мањи од бројева Ν, Ξ, М, О.  

 

На овај начин су бројеви Ν, Ξ, М, О најмањи непрекидно пропорционални бројеви 

који су у размерама А према Β, Γ према Γ, Е према Ε. А то је и требало доказати. 

νὐθ ἄξα ἔζνληαί ηηλεο ηῶλ Ν, Ξ, Μ, Ο ἐιάζζνλεο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ἔλ ηε ηνῖο ηνῦ 

Α πξὸο ηὸλ Β θαὶ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ θαὶ ἔηη ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Ε ιόγνηο: νἱ Ν, Ξ, Μ, Ο ἄξα 

ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐιάρηζηνί εἰζηλ ἐλ ηνῖο ΑΒ, ΓΓ, ΔΕ ιόγνηο: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 5 

 

Површински бројеви су један према другом у размери састављени од размера 

страна. 
 

Нека А и Β буду површински бројеви и нека су стране А бројеви Γ и Γ, а стране Β 

бројеви Е и Ε.  

 

Тврдим да се бројеви А, Β налазе у размери састављеној од страна. 

 

Заиста, за размере страна Γ према Е и Γ према Ε узмимо најмање непрекидно 

пропорционалне бројеве Ζ, Θ, К са размерама Γ према Е и Γ према Ε, тако да је Γ 

према Е као Ζ према Θ и Γ према Ε као Θ према К [VIII. 4]1. И нека Γ помножено 

са Е даје Λ.  

 

 
 

Пошто Γ помножено са Γ даје А, а помножено са Е даје Λ, биће Γ према Е као А 

према Λ [VII. 17]2. Али је Γ према Е као Ζ према Θ, па према томе је Ζ према Θ 

као А према Λ. Затим, пошто Е помножено са Γ производи Λ, а помножено са Ε 

производи Β, биће Γ према Ε као Λ према Β [VII. 17]. Али је Γ према Ε као Θ 

према К, значи Θ се односи према К као Λ према Β. А доказали смо да је Ζ према 

Θ као А према Λ. Стога према једнакоудаљености и Ζ се односи према К као А 

према Β [VII. 14]3. Али размера Ζ према К је састављена од страна.  

Οἱ ἐπίπεδοι ἀπιθμοὶ ππὸρ ἀλλήλοςρ λόγον ἔσοςζι ηὸν ζςγκείμενον ἐκ ηῶν 

πλεςπῶν.  

 

Ἔζηωζαλ ἐπίπεδνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, θαὶ ηνῦ κὲλ Α πιεπξαὶ ἔζηωζαλ νἱ Γ, Γ ἀξηζκνί, ηνῦ 

δὲ Β νἱ Δ, Ε:  

 

ιέγω, ὅηη ὁ Α πξὸο ηὸλ Β ιόγνλ ἔρεη ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ πιεπξῶλ.  

 

Λόγωλ γὰξ δνζέληωλ ηνῦ ηε ὃλ ἔρεη ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε εἰιήθζωζαλ 

ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἐιάρηζηνη ἐλ ηνῖο ΓΔ, ΓΕ ιόγνηο, νἱ Ζ, Θ, Κ, ὥζηε εἶλαη ὡο κὲλ ηὸλ Γ πξὸο 

ηὸλ Δ, νὕηωο ηὸλ Ζ πξὸο ηὸλ Θ, ὡο δὲ ηὸλ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ηὸλ Θ πξὸο ηὸλ Κ. θαὶ 

ὁ Γ ηὸλ Δ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Λ πνηείηω.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ηὸλ κὲλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Δ πνιιαπιαζηάζαο 

                                                 
1
 VIII.4 За произвољан број размера датих у најмањим бројевима наћи најмање непрекидно пропорционалне бројеве у датим размерама. 

2
 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 

3
 VII.14 Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге исто толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако удаљени бројеви у истој 

размери. 
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На овај начин и размера А према Β је састављена од страна, а то је требало 

доказати. 

ηὸλ Λ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Λ. ὡο δὲ ὁ Γ πξὸο 

ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Θ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Λ. 

πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Λ πεπνίεθελ, ἀιιὰ κὴλ θαὶ ηὸλ Ε 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Λ πξὸο ηὸλ 

Β. ἀιι' ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Κ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Θ πξὸο ηὸλ Κ, νὕηωο ὁ 

Λ πξὸο ηὸλ Β. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὡο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Λ: δη' ἴζνπ ἄξα 

ἐζηὶλ ὡο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Κ, [ νὕηωο ] ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ὁ δὲ Ζ πξὸο ηὸλ Κ ιόγνλ ἔρεη ηὸλ 

ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ πιεπξῶλ:  

 

θαὶ ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ Β ιόγνλ ἔρεη ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ πιεπξῶλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 6 

 

Ако у низу произвољног броја непрекидно пропорционалних бројева први не 

мери други, онда ниједан од осталих неће мерити ниједан други. 
 

Нека у низу неколико непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ, Е број А не 

мери Β.  

 

 
 

Тврдим да ниједан од њих не мери ниједан други. 

 

Да бројеви А, Β, Γ, Γ, Е не мере узастопце један други, то је очевидно, јер А не 

мери Β. Тврдим да ниједан од њих не мери ниједан други. Заиста, ако је то могуће, 

нека А мери Γ. И колико постоји бројева А, Β, Γ, толико узмимо најмањих бројева 

Ε, Ζ, Θ који су у истим размерама као и бројеви А, Β и Γ [VII. 33]1. Пошто су 

бројеви Ε, Ζ, Θ у истим размерама као и бројеви А, Β, Γ а и у истом броју као и 

бројеви А, Β, Γ биће, према једнакоудаљености, А према Γ као и Ε према Θ [VII. 

14]2. И ако је А према Β као Ε према Ζ, а А не мери Β, онда ни Ε не мери Ζ [VII. 

Деф. 213]. Према томе, Ε није ни јединица, јер јединица мери сваки број.  

ὰν ὦζιν ὁποζοιοῦν ἀπιθμοὶ ἑξῆρ ἀνάλογον, ὁ δὲ ππῶηορ ηὸν δεύηεπον μὴ 

μεηπῇ, οὐδὲ ἄλλορ οὐδεὶρ οὐδένα μεηπήζει.  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, Δ, ὁ δὲ Α ηὸλ Β κὴ 

κεηξείηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη νὐδὲ ἄιινο νὐδεὶο νὐδέλα κεηξήζεη.  

 

Ὅηη κὲλ νὖλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, Δ ἑμῆο ἀιιήινπο νὐ κεηξνῦζηλ, θαλεξόλ: νὐδὲ γὰξ ὁ Α ηὸλ 

Β κεηξεῖ. ιέγω δή, ὅηη νὐδὲ ἄιινο νὐδεὶο νὐδέλα κεηξήζεη. εἰ γὰξ δπλαηόλ, κεηξείηω ὁ 

Α ηὸλ Γ. θαὶ ὅζνη εἰζὶλ νἱ Α, Β, Γ, ηνζνῦηνη εἰιήθζωζαλ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ 

αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Α, Β, Γ νἱ Ε, Ζ, Θ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Ε, Ζ, Θ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζὶ 

                                                 
1
 VII.33 За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим размерама као и дати. 

2
 VII.14 Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге исто толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако удаљени бројеви у истој 

размери. 
3
 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
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На овај начин су бројеви Ε и Θ узајамно прости [VIII. 3]1  (то значи Ε не мери Θ). 

А ако је Ε према Θ као и А према Γ, онда ни А не мери Γ. На сличан начин се 

доказује да ниједан од бројева не мери ниједан други. А то је и требало доказати. 

ηνῖο Α, Β, Γ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ Α, Β, Γ ηῷ πιήζεη ηῶλ Ε, Ζ, Θ, δη' ἴζνπ ἄξα 

ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Θ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, 

νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, νὐ κεηξεῖ δὲ ὁ Α ηὸλ Β, νὐ κεηξεῖ ἄξα νὐδὲ ὁ Ε ηὸλ Ζ: νὐθ ἄξα 

κνλάο ἐζηηλ ὁ Ε: ἡ γὰξ κνλὰο πάληα ἀξηζκὸλ κεηξεῖ.  
 

θαί εἰζηλ νἱ Ε, Θ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο [ νὐδὲ ὁ Ε ἄξα ηὸλ Θ κεηξεῖ ]. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Ε 

πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ: νὐδὲ ὁ Α ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ. ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη 

νὐδὲ ἄιινο νὐδεὶο νὐδέλα κεηξήζεη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 VIII.3 Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и они су најмањи од бројева који су у истој размери са њима, онда су крајњи од њих узајамно прости. 
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VIII. 7 

 

Ако у низу непрекидно пропорционалних бројева први мери крајњи, онда он 

мери и други. 
 

Нека у низу непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ број А мери број Γ.  

 

 
 

Тврдим да број А мери и Β. 

 

Заиста, ако А не мери Β, ниједан број не мери неки други [VIII. 6]1. Међутим, број 

А мери Γ. Према томе, и А мери Β.  

 

А то је требало доказати. 

ὰν ὦζιν ὁποζοιοῦν ἀπιθμοὶ [ ἑξῆρ ] ἀνάλογον, ὁ δὲ ππῶηορ ηὸν ἔζσαηον μεηπῇ, 

καὶ ηὸν δεύηεπον μεηπήζει.  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, ὁ δὲ Α ηὸλ Γ κεηξείηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ὁ Α ηὸλ Β κεηξεῖ.  
 

εἰ γὰξ νὐ κεηξεῖ ὁ Α ηὸλ Β, νὐδὲ ἄιινο νὐδεὶο νὐδέλα κεηξήζεη: κεηξεῖ δὲ ὁ Α ηὸλ Γ. 

κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Α ηὸλ Β:  

 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 VIII.6 Ако у низу произвољног броја непрекидно пропорционалних бројева први не мери други, онда ниједан од осталих неће мерити ниједан други. 
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VIII. 8 

 

Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији 

са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима 

моћи уметнути исти толики број непрекидно пропорционалних бројева. 

 

Нека су између два броја А и Β уметнути бројеви Γ и Γ који су у непрекидној 

пропорцији са њима, и нека је А према Β као Е према Ε.  

 

 
 

Тврдим, да ће се исто онолико бројева колико је у непрекидној пропорцији 

уметнуто између бројева А и Β, моћи уметнути непрекидно пропорционалних 

бројева и између Е и Ε. 

 

Заиста, колико је по количини бројева А, Β, Γ, Γ узмимо толико најмањих бројева 

Ζ, Θ, К, Λ који су у истој размери са бројевима А, Β, Γ, Γ [VII. 33]1. Тада су крајњи 

Ζ и Λ узајамно прости [VIII. 3]2. И пошто су бројеви А, Β, Γ, Γ у истој размери са 

бројевима Ζ, Θ, К и Λ а и количина бројева А, Β, Γ, Γ једнака је количини бројева 

Ζ, Θ, К и Λ биће, према једнакоудаљености, А према Β као Ζ према Λ [VII. 14]3. 

Али је А према Β као Е према Ε, те је и Ζ према Λ као Е према Ε. Но, Ζ и Λ су 

узајамно прости, а узајамно прости су и најмањи [VII.21]4; према томе, најмањи 

бројеви мере исти број пута бројеве, који су са њима у истој размери, већи мери 

ὰν δύο ἀπιθμῶν μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ ἀνάλογον ἐμπίπηωζιν ἀπιθμοί, ὅζοι εἰρ 

αὐηοὺρ μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ ἀνάλογον ἐμπίπηοςζιν ἀπιθμοί, ηοζοῦηοι καὶ εἰρ 

ηοὺρ ηὸν αὐηὸν λόγον ἔσονηαρ [ αὐηοῖρ ] μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ ἀνάλογον 

ἐμπεζοῦνηαι.  

 

Γύν γὰξ ἀξηζκῶλ ηῶλ Α, Β κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπηπηέηωζαλ ἀξηζκνὶ νἱ 
Γ, Γ, θαὶ πεπνηήζζω ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε:  

 

ιέγω, ὅηη ὅζνη εἰο ηνὺο Α, Β κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί, 

ηνζνῦηνη θαὶ εἰο ηνὺο Δ, Ε κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπεζνῦληαη.  

 

 

                                                 
1
 VII.33 За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим размерама као и дати. 

2
 VIII.3 Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и они су најмањи од бројева који су у истој размери са њима, онда су крајњи од њих узајамно прости. 

3
 VII.14 Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге исто толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако удаљени бројеви у истој 

размери. 
4
 VII.21 Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој размери. 
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већи и мањи мери мањи, тј. претходни мери претходни, а наредни – наредни 

[VII.20]1. Према томе, Ζ мери Е исти број пута као што Λ мери Ε. А колико пута Ζ 

мери Е толико пута ће сваки од Θ и К мерити М и Ν. Значи, бројеви Ζ, Θ, К и Λ 

мере исти број пута бројеве Е, М, Ν, Ε. И према томе су бројеви Ζ, Θ, К, Λ у истој 

размери са бројевима Е, М, Ν, Ε [VII. Деф. 21]2. Али, Ζ, Θ, К, Λ су у истој размери 

са бројевима А, Γ, Γ, Β, па према томе су и бројеви А, Γ, Γ, Β у истој размери са 

бројевима Е, М, Ν, Ε. Али бројеви А, Γ, Γ, Β су непрекидно пропорционални, онда 

су и бројеви Е, М, Ν, Ε непрекидно пропорционални.  

 

Те тако, колико је бројева у непрекидној пропорцији уметнуто између бројева А и 

Β, исто толики број непрекидно пропорционалних бројева може се уметнути и 

између Е и Ε. А то је и требало доказати. 

 

Ὅζνη γάξ εἰζη ηῷ πιήζεη νἱ Α, Β, Γ, Γ, ηνζνῦηνη εἰιήθζωζαλ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ 

αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Α, Γ, Γ, Β νἱ Ζ, Θ, Κ, Λ: νἱ ἄξα ἄθξνη αὐηῶλ νἱ Ζ, Λ πξῶηνη 

πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Α, Γ, Γ, Β ηνῖο Ζ, Θ, Κ, Λ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζίλ, θαί 
ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ Α, Γ, Γ, Β ηῷ πιήζεη ηῶλ Ζ, Θ, Κ, Λ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ 

Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Λ. ὡο δὲ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε: θαὶ 
ὡο ἄξα ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Λ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε. νἱ δὲ Ζ, Λ πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ 
ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε 

κείδωλ ηὸλ κείδνλα θαὶ ὁ ἐιάζζωλ ηὸλ ἐιάζζνλα, ηνπηέζηηλ ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ 

ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ. ἰζάθηο ἄξα ὁ Ζ ηὸλ Δ κεηξεῖ θαὶ ὁ Λ ηὸλ Ε. 

ὁζάθηο δὴ ὁ Ζ ηὸλ Δ κεηξεῖ, ηνζαπηάθηο θαὶ ἑθάηεξνο ηῶλ Θ, Κ ἑθάηεξνλ ηῶλ Μ, Ν 

κεηξείηω: νἱ Ζ, Θ, Κ, Λ ἄξα ηνὺο Δ, Μ, Ν, Ε ἰζάθηο κεηξνῦζηλ. νἱ Ζ, Θ, Κ, Λ ἄξα ηνῖο 

Δ, Μ, Ν, Ε ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζίλ. ἀιιὰ νἱ Ζ, Θ, Κ, Λ ηνῖο Α, Γ, Γ, Β ἐλ ηῷ αὐηῷ 

ιόγῳ εἰζίλ: θαὶ νἱ Α, Γ, Γ, Β ἄξα ηνῖο Δ, Μ, Ν, Ε ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζίλ. νἱ δὲ Α, Γ, Γ, 

Β ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ: θαὶ νἱ Δ, Μ, Ν, Ε ἄξα ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ.  

 

ὅζνη ἄξα εἰο ηνὺο Α, Β κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί, 

ηνζνῦηνη θαὶ εἰο ηνὺο Δ, Ε κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί: 
ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 

2
 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
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VIII. 9 

 

Ако су између два узајамно проста броја уметнути са њима непрекидно 

пропорционални бројеви, моћи ће се исти толики број непрекидно 

пропорционалних бројева уметњути и између сваког од тих бројева и 

јединице. 
 

Нека су А и Β два узајамно проста броја и нека су између њих уметнути са њима 

непрекидно пропорционални бројеви  и ; и нека је Е јединица.  

 

 
 

Тврдим да ће се исти толики број непрекидно пропорционалних бројева, колико 

их је у непрекидној пропорцији уметнуто између бројева А и Β, моћи уметнути 

између сваког од бројева А и Β и јединица. 

 

Заиста, узмимо два најмања броја Ε и Ζ, који су у истој размери са бројевима А, Γ, 

Γ, Β; затим узмимо три најмања броја Θ, К, Λ итд., за по један више док њихова 

количина не буде једнака количини бројева А, Γ, Γ, Β [VIII. 2]1. Узмимо их и нека 

то буду бројеви М, Ν, Ξ, Ο. Очевидно је да Ε помножено самим собом даје Θ, а 

помножено са Θ производи М, и да Ζ помножено само собом даје Λ, а помножено 

са Λ производи О [VIII. 2, Последица.]2. И пошто су М, Ν, Ξ, О најмањи и у истој 

размери као што је и Ε према Ζ, то су и А, Γ, Γ, Β најмањи од оних бројева који су 

у истој размери као Ε према Ζ [VIII. 1]3; а пошто је и количина бројева М, Ν, Ξ, О 

једнака количини бројева А, Γ, Γ, Β биће и сваки број од М, Ν, Ξ, О једнак сваком 

ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππῶηοι ππὸρ ἀλλήλοςρ ὦζιν, καὶ εἰρ αὐηοὺρ μεηαξὺ καηὰ ηὸ 

ζςνεσὲρ ἀνάλογον ἐμπίπηωζιν ἀπιθμοί, ὅζοι εἰρ αὐηοὺρ μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ 

ἀνάλογον ἐμπίπηοςζιν ἀπιθμοί, ηοζοῦηοι καὶ ἑκαηέπος αὐηῶν καὶ μονάδορ 

μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ ἀνάλογον ἐμπεζοῦνηαι.  

 

Ἔζηωζαλ δύν ἀξηζκνὶ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο νἱ Α, Β θαὶ εἰο αὐηνὺο κεηαμὺ θαηὰ ηὸ 

ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπηπηέηωζαλ νἱ Γ, Γ, θαὶ ἐθθείζζω ἡ Δ κνλάο:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ὅζνη εἰο ηνὺο Α, Β κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί, 
ηνζνῦηνη θαὶ ἑθαηέξνπ ηῶλ Α, Β θαὶ ηῆο κνλάδνο κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ 

ἐκπεζνῦληαη.  

 

Δἰιήθζωζαλ γὰξ δύν κὲλ ἀξηζκνὶ ἐιάρηζηνη ἐλ ηῷ ηῶλ Α, Γ, Γ, Β ιόγῳ ὄληεο νἱ Ε, Ζ, 

                                                 
1
 VIII.2 Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних бројева који су у датој размери. 

2
 VIII.2 Последица Из овог је јасно да ако имамо три броја у непрекидној пропорцији најмања од бројева који су у истој размери, онда су крајњи бројеви квадрати, а ако имамо четири 

броја - крајњи бројеви су кубови. 
3
 VIII.1 Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и крајњи од њих узајамно прости, они су најмањи од бројева који су, у истој размери са њима. 
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одговарајућем броју од А, Γ, Γ, Β. Према томе је М једнако А, а О једнако Β. И 

пошто Ε помножено саму собом производи Θ, онда Ε мери Θ према броју јединица 

у Ε. Значи, исти број пута јединица Е мери број Ε и број Ε мери број Θ. Према 

томе се јединица Е односи према броју Ε као и Ε према Θ. Затим, пошто Ε 

помножено са Θ производи М, број Θ мери М према броју јединица у Ε. А и 

јединица Е мери број Ε према броју јединица у њему самом. На овај начин исти 

број пута јединица Е мери број Ε и број Θ мери М. Према томе, јединица Е стоји 

према броју Ε као Θ према М [VII. Деф. 21]1. А доказано је да је јединица Е према 

броју Ε као Ε према Θ. Значи да је јединица Е према броју Ε, као Ε према Θ и као 

Θ према М. Али, М је једнако А, па се стога јединица Е односи према Ε као Ε 

према Θ и као Θ према А. Из тих разлога је и јединица Е према броју Ζ, као и Ζ 

према Λ и као Λ према Β.  

 

Дакле, колико је уметнуто непрекидно пропорционалних бројева између А и Β, 

исто толико непрекидно пропорционалних бројева моћи се уметнути између 

сваког од бројева А, Β и јединице. А то је и требало доказати. 

ηξεῖο δὲ νἱ Θ, Κ, Λ, θαὶ ἀεὶ ἑμῆο ἑλὶ πιείνπο, ἕωο ἂλ ἴζνλ γέλεηαη ηὸ πιῆζνο αὐηῶλ ηῷ 

πιήζεη ηῶλ Α, Γ, Γ, Β. εἰιήθζωζαλ, θαὶ ἔζηωζαλ νἱ Μ, Ν, Ξ, Ο. θαλεξὸλ δή, ὅηη ὁ κὲλ 

Ε ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Θ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Θ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Μ 

πεπνίεθελ, θαὶ ὁ Ζ ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Λ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Λ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ο πεπνίεθελ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Μ, Ν, Ξ, Ο ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ 

ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Ε, Ζ, εἰζὶ δὲ θαὶ νἱ Α, Γ, Γ, Β ἐιάρηζηνη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ 

ἐρόληωλ ηνῖο Ε, Ζ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ Μ, Ν, Ξ, Ο ηῷ πιήζεη ηῶλ Α, Γ, Γ, Β, 

ἕθαζηνο ἄξα ηῶλ Μ, Ν, Ξ, Ο ἑθάζηῳ ηῶλ Α, Γ, Γ, Β ἴζνο ἐζηίλ: ἴζνο ἄξα ἐζηὶλ ὁ κὲλ Μ 

ηῷ Α, ὁ δὲ Ο ηῷ Β. θαὶ ἐπεὶ ὁ Ε ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Θ πεπνίεθελ, ὁ Ε ἄξα ηὸλ 

Θ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Ε κνλάδαο. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Ε θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ 

κνλάδαο: ἰζάθηο ἄξα ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Ε ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Ε ηὸλ Θ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Δ 

κνλὰο πξὸο ηὸλ Ε ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Θ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Ε ηὸλ Θ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Μ πεπνίεθελ, ὁ Θ ἄξα ηὸλ Μ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Ε κνλάδαο. 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ Δ κνλὰο ηὸλ Ε ἀξηζκὸλ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: ἰζάθηο ἄξα ἡ Δ 

κνλὰο ηὸλ Ε ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Θ ηὸλ Μ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Δ κνλὰο πξὸο ηὸλ Ε 

ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Μ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὡο ἡ Δ κνλὰο πξὸο ηὸλ Ε ἀξηζκόλ, 

νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Θ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ Δ κνλὰο πξὸο ηὸλ Ε ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ 

Θ θαὶ ὁ Θ πξὸο ηὸλ Μ. ἴζνο δὲ ὁ Μ ηῷ Α: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Δ κνλὰο πξὸο ηὸλ Ε ἀξηζκόλ, 

νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Θ θαὶ ὁ Θ πξὸο ηὸλ Α. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ἡ Δ κνλὰο πξὸο ηὸλ 

Ζ ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Λ θαὶ ὁ Λ πξὸο ηὸλ Β.  

 

ὅζνη ἄξα εἰο ηνὺο Α, Β κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί, 
ηνζνῦηνη θαὶ ἑθαηέξνπ ηῶλ Α, Β θαὶ κνλάδνο ηῆο Δ κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ 

ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 10 

 

Ако су између сваког од два броја и јединице уметнути непрекидно 

пропорционални бројеви, онда, колико буде непрекидно пропорционалних 

бројева уметнуто између сваког од њих и јединице, исто толико ће се моћи 

уметнути непрекидно пропорционалних бројева и између самих тих бројева. 
 

Нека су између сваког од бројева А и Β и јединице Γ уметнути непрекидно 

пропорционални бројеви Γ, Е и Ε, Ζ.  

 

 
 

Тврдим, да колико је између сваког од бројева А, Β и јединице  уметнуто 

непрекидно пропорционалних бројева, исто толико ће се моћи уметнути 

непрекидно пропорционалних бројева и између бројева А и Β. 

 

Заиста, нека Γ помножено са Ε производи Θ, а Γ и Ε, помножено са Θ производи К 

односно Λ. 

Пошто се јединица Γ односи према броју Γ као Γ према Е, то значи да јединица Γ 

исто толико пута мери број Γ колико број Γ мери Е [VII. Деф. 21]1 . Али јединица 

Γ мери број Γ према броју јединица у Γ па стога помножено самом собом 

производи Е. Даље, пошто се јединица Γ односи према броју Γ, као Е према А, 

значи да јединица Γ исто толико пута мери број Γ колико број Е мери А. Али 

јединица Γ мери број Γ према броју јединица у Γ, значи и Е мери А према броју 

јединица у Γ; према томе, Γ помножено са Е производи А [VII. 17]2 . Из истих 

ὰν δύο ἀπιθμῶν ἑκαηέπος καὶ μονάδορ μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ ἀνάλογον 

ἐμπίπηωζιν ἀπιθμοί, ὅζοι ἑκαηέπος αὐηῶν καὶ μονάδορ μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ 

ἀνάλογον ἐμπίπηοςζιν ἀπιθμοί, ηοζοῦηοι καὶ εἰρ αὐηοὺρ μεηαξὺ καηὰ ηὸ ζςνεσὲρ 

ἀνάλογον ἐμπεζοῦνηαι.  

 

Γύν γὰξ ἀξηζκῶλ ηῶλ Α, Β θαὶ κνλάδνο ηῆο Γ κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ 

ἐκπηπηέηωζαλ ἀξηζκνὶ νἵ ηε Γ, Δ θαὶ νἱ Ε, Ζ:  
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разлога и Ε помножено само собом даје Ζ, а помножено са Ζ производи Β [VII. 

18]1 . Тако опет Γ помножено само собом даје Е, а помножено са Ε производи Θ, 

биће Γ према Ε као Е према Θ [VII. 17]. Из истих разлога ће бити и Γ према Ε као 

Θ према Ζ. Према томе је Е према Θ као Θ према Ζ. Даље, пошто Γ помножено са 

Е и Θ производи А односно К, биће Е према Θ као А према К. Али је Е према Θ 

као Γ према Ε. И према томе је Γ према Ε као А према К. Заиста, пошто свако Γ и 

Ε помножено са Θ производи К, односно Λ, биће Γ према Ε као К према Λ [VII. 

18]. Али је Γ према Ε као А према К, што значи да је А према К као К према Λ. 

Осим тога, пошто Ε помножено сваким од Θ и Ζ производи Λ односно Β, биће Θ 

према Ζ као Λ према Β [VII. 17] . А ако је Θ према Ζ, као Γ према Ε, биће Γ према 

Ε као Γ према Β. А доказано је да је и Γ према Ε као А према К и као К према Λ. А 

услед тога је А према К као К према Λ и као Λ према Β.  

 

На овај начин су бројеви А, К, Λ, Β непрекидно пропорционални. И онолико 

колико је између сваког од бројева А, Β и јединице Γ уметнуто непрекидно 

пропорционалних бројева, исто толико је уметњуто непрекидно пропорционалних 

бројева између самих бројева А и Β. А то је требало доказати. 

 
 

ιέγω, ὅηη ὅζνη ἑθαηέξνπ ηῶλ Α, Β θαὶ κνλάδνο ηῆο Γ κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο 

ἀλάινγνλ ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί, ηνζνῦηνη θαὶ εἰο ηνὺο Α, Β κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο 

ἀλάινγνλ ἐκπεζνῦληαη.  

 

Ὁ Γ γὰξ ηὸλ Ε πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Θ πνηείηω, ἑθάηεξνο δὲ ηῶλ Γ, Ε ηὸλ Θ 

πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Κ, Λ πνηείηω. Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ Γ κνλὰο πξὸο ηὸλ Γ 

ἀξηζκόλ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, ἰζάθηο ἄξα ἡ Γ κνλὰο ηὸλ Γ ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Γ ηὸλ 

Δ. ἡ δὲ Γ κνλὰο ηὸλ Γ ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ κνλάδαο: θαὶ ὁ Γ ἄξα ἀξηζκὸο 

ηὸλ Δ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ κνλάδαο: ὁ Γ ἄξα ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ 

πεπνίεθελ. πάιηλ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ Γ [ κνλὰο ] πξὸο ηὸλ Γ ἀξηζκὸλ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ 

Α, ἰζάθηο ἄξα ἡ Γ κνλὰο ηὸλ Γ ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Δ ηὸλ Α. ἡ δὲ Γ κνλὰο ηὸλ Γ 
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ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ κνλάδαο: θαὶ ὁ Δ ἄξα ηὸλ Α κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ 

κνλάδαο: ὁ Γ ἄξα ηὸλ Δ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ κὲλ Ε 

ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Ζ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. 

θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Ε πνιιαπιαζηάζαο 

ηὸλ Θ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ 

θαὶ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Ζ. θαὶ ὡο ἄξα ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Θ 

πξὸο ηὸλ Ζ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Γ ἑθάηεξνλ ηῶλ Δ, Θ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Κ 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Κ. ἀιι' ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ 

Θ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Κ. πάιηλ, 

ἐπεὶ ἑθάηεξνο ηῶλ Γ, Ε ηὸλ Θ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Κ, Λ πεπνίεθελ, ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Λ. ἀιι' ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Α 

πξὸο ηὸλ Κ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Κ, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Λ. ἔηη ἐπεὶ ὁ Ε ἑθάηεξνλ 

ηῶλ Θ, Ζ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Λ, Β πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Θ πξὸο ηὸλ 

Ζ, νὕηωο ὁ Λ πξὸο ηὸλ Β. ὡο δὲ ὁ Θ πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε: θαὶ ὡο ἄξα ὁ 

Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Λ πξὸο ηὸλ Β. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὅ ηε Α 

πξὸο ηὸλ Κ θαὶ ὁ Κ πξὸο ηὸλ Λ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Κ, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Λ θαὶ 
ὁ Λ πξὸο ηὸλ Β.  

 

νἱ Α, Κ, Λ, Β ἄξα θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἑμῆο εἰζηλ ἀλάινγνλ. ὅζνη ἄξα ἑθαηέξνπ ηῶλ Α, Β 

θαὶ ηῆο Γ κνλάδνο κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπίπηνπζηλ ἀξηζκνί, ηνζνῦηνη 

θαὶ εἰο ηνὺο Α, Β κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἐκπεζνῦληαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 11 

 

За два квадратна броја постоји један средње пропорционалан број и размера 

квадратног броја према квадратном је два пута више од размере стране 

према страни. 

 

Нека су А и Β два квадратна броја и страна А је Γ, а страна Β и Γ.  

 

 
 

Тврдим, да за бројеве А и Β постоји један средње пропорционалан број и да је 

размера А према Β два пута виша од размере Γ према Γ. 

 

Нека Γ, помножено са Γ, производи Е. Пошто је А квадрат, а Γ је његова страна, Γ 

помножено само собом даје А. Из истих разлога Γ помножено само собом даје Β. 

Пошто сад Γ помножено сваким од бројева Γ и Γ даје А односно Е, биће Γ према 

Γ, као А према Е [VII. 17]1. Из истих разлога је и Γ према Γ као Е према Β [VII. 

18]2. И према томе је А према Е као Е према Β. На овај начин за два броја А и Β 

постоји средње пропорционалан број. 

И тврдим да је размера А према Β два пута виша од размере Γ према Γ. Заиста, 

пошто су три броја А, Е, Β непрекидно пропорционални, биће размере А према Β 

два пута више од А према Е [V. Деф. 9]3.  

 

А ако се А односи према Е као Γ према Γ, биће размера А према Β два пута виша 

од размере стране Γ према страни Γ. А то је требало доказати. 

Δύο ηεηπαγώνων ἀπιθμῶν εἷρ μέζορ ἀνάλογόν ἐζηιν ἀπιθμόρ, καὶ ὁ ηεηπάγωνορ 

ππὸρ ηὸν ηεηπάγωνον διπλαζίονα λόγον ἔσει ἤπεπ ἡ πλεςπὰ ππὸρ ηὴν πλεςπάν.  

 

Ἔζηωζαλ ηεηξάγωλνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, θαὶ ηνῦ κὲλ Α πιεπξὰ ἔζηω ὁ Γ, ηνῦ δὲ Β ὁ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηῶλ Α, Β εἷο κέζνο ἀλάινγόλ ἐζηηλ ἀξηζκόο, θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β δηπιαζίνλα 

ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ.  

 

Ὁ Γ γὰξ ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πνηείηω. θαὶ ἐπεὶ ηεηξάγωλόο ἐζηηλ ὁ Α, πιεπξὰ 

δὲ αὐηνῦ ἐζηηλ ὁ Γ, ὁ Γ ἄξα ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ 

θαὶ ὁ Γ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. ἐπεὶ νὖλ ὁ Γ ἑθάηεξνλ ηῶλ Γ, Γ 

πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Δ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ 

Α πξὸο ηὸλ Δ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Β. θαὶ ὡο ἄξα 
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ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Β. ηῶλ Α, Β ἄξα εἷο κέζνο ἀλάινγόλ ἐζηηλ 

ἀξηζκόο. Λέγω δή, ὅηη θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. 

ἐπεὶ γὰξ ηξεῖο ἀξηζκνὶ ἀλάινγόλ εἰζηλ νἱ Α, Δ, Β, ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ Β δηπιαζίνλα ιόγνλ 

ἔρεη ἤπεξ ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ. ὡο δὲ ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ.  

 

ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ Β δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ Γ πιεπξὰ πξὸο ηὴλ Γ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 
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VIII. 12 

 

За два кубна броја постоје два средње пропорционална броја и размера куба 

према кубу је три пута виша од размере стране према страни. 
 

Нека су А и Β два кубна броја и страна А је Γ, а страна Β је Γ.  

 

 
 

Тврдим да за А и Β постоје два средње пропорционална броја и размера А према Β 

је три пута виша од размере Γ према Γ. 

 

Заиста, нека Γ помножено саму собом даје Е, помножено са Γ даје Ε, а Γ 

помножено сама собом даје Ζ, и Ε, помножено сваким од звездица Γ и Γ, 

производи Θ и К. Пошто је А куб, чија је страна Γ, и Γ помножено саму собом даје 

Е, онда Γ помножено саму собом даје Е, а помножено са Е даје А. Из истих 

разлога Γ помножена само собом даје Ζ, а помножено са Ζ даје Β. И пошто Γ 

помножено сваким од Γ и Γ даје Е, односно Ε биће Γ према Γ као Е према Ε [VII. 

17]1. Из истих разлога је и Γ према Γ као Ε према Ζ [VII. 18]2 . Затим, пошто Γ 

помножено сваким од Е и Ε даје А, односно Θ, биће Е према Ε као А према Θ [VII. 

17]  . А ако је Е према Ε као Γ према Γ, биће Γ према Γ и као А према Θ. Даље, 

пошто свако Γ, Γ помножено са Ε производи Θ односно К, биће Γ према Γ као Θ 

према К [VII. 18]. Затим, пошто Γ помножено сваким од Ε, Ζ производи К односно 

Β, биће Ε према Ζ, као К према Β [VII. 17] . А Ε је према Ζ и као Γ према Γ. На 

овај начин, пошто је Γ према Γ као А према Θ и као Θ према К и као К према Β, то 

значи да за два броја А и Β постоје два средње пропорционална броја Θ и К. 

Тврдим још и да је размера А према Β три пута виша од размере Γ према Γ. 

Заиста, пошто су А, Θ, К, Β четири непрекидна пропорционална броја, биће 

размера А према Β три пута виша од размере А према Θ [V. Def. 10]3.  

Δύο κύβων ἀπιθμῶν δύο μέζοι ἀνάλογόν εἰζιν ἀπιθμοί, καὶ ὁ κύβορ ππὸρ ηὸν 

κύβον ηπιπλαζίονα λόγον ἔσει ἤπεπ ἡ πλεςπὰ ππὸρ ηὴν πλεςπάν.  

 

Ἔζηωζαλ θύβνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β θαὶ ηνῦ κὲλ Α πιεπξὰ ἔζηω ὁ Γ, ηνῦ δὲ Β ὁ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηῶλ Α, Β δύν κέζνη ἀλάινγόλ εἰζηλ ἀξηζκνί, θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β ηξηπιαζίνλα 

                                                 
1
 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 

2
 VII.18 Ако два броја множећи један број производе два броја, онда добијени бројеви стоје у истој размери као и бројеви множиоци. 

3
 V. Деф. 10 Ако су четири величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да је размера прве величине према четвртој трипут виша од размере прве величине према 

другој; и тако увек, на сличан начин, док постоји пропорционалност. 
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А ако је А према Θ као Γ према Γ, то је и размера А према Β три пута виша од 

размере Γ према Γ. А то је требало доказати. 

ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ.  

 

Ὁ γὰξ Γ ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πνηείηω, ηὸλ δὲ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ε 

πνηείηω, ὁ δὲ Γ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ πνηείηω, ἑθάηεξνο δὲ ηῶλ Γ, Γ ηὸλ Ε 

πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Θ, Κ πνηείηω. Καὶ ἐπεὶ θύβνο ἐζηὶλ ὁ Α, πιεπξὰ δὲ 

αὐηνῦ ὁ Γ, θαὶ ὁ Γ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πεπνίεθελ, ὁ Γ ἄξα ἑαπηὸλ κὲλ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Δ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. δηὰ ηὰ 

αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ Γ ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Ζ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑθάηεξνλ ηῶλ Γ, Γ πνιιαπιαζηάζαο 

ἑθάηεξνλ ηῶλ Δ, Ε πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε. δηὰ 

ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Γ ἑθάηεξνλ ηῶλ 

Δ, Ε πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Α, Θ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, 

νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Θ. ὡο δὲ ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ 

πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Θ. πάιηλ, ἐπεὶ ἑθάηεξνο ηῶλ Γ, Γ ηὸλ Ε 

πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Θ, Κ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ 

Θ πξὸο ηὸλ Κ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Γ ἑθάηεξνλ ηῶλ Ε, Ζ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Κ, Β 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Β. ὡο δὲ ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, 

νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὅ ηε Α πξὸο ηὸλ Θ θαὶ ὁ Θ 

πξὸο ηὸλ Κ θαὶ ὁ Κ πξὸο ηὸλ Β. ηῶλ Α, Β ἄξα δύν κέζνη ἀλάινγόλ εἰζηλ νἱ Θ, Κ. Λέγω 

δή, ὅηη θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β ηξηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. ἐπεὶ γὰξ 

ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἀλάινγόλ εἰζηλ νἱ Α, Θ, Κ, Β, ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ Β ηξηπιαζίνλα ιόγνλ 

ἔρεη ἤπεξ ὁ Α πξὸο ηὸλ Θ.  

 

ὡο δὲ ὁ Α πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: θαὶ ὁ Α [ ἄξα ] πξὸο ηὸλ Β ηξηπιαζίνλα 

ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 13 

 

Ако постоји произвољан број непрекидно пропорционалних бројева и сваки 

такав број помножен самим собом производи нешто (неки број), онда су и 

добијени бројеви (квадрати) непрекидно пропорционални. Иако полазни 

бројеви, помножени добијеним, производе нешто (неке бројеве) онда су и тако 

добијени бројеви (кубови) пропорционални (то се исто продужује и даље). 
 

Нека су А, Β, Γ, неки произвољно непрекидно пропорционални бројеви, то значи 

да је А према Β као Β према Γ и нека се од А, Β, Γ помножених самим собом 

добијају бројеви Γ, Е, Ε, а од помножених Γ, Е, Ε добијају бројеви Ζ, Θ, К.  

 

 
 

Тврдим, да су бројеви Γ, Е, Ε и бројеви Ζ, Θ, К непрекидно пропорционални. 

 

Заиста, нека А помножена са Β производи Λ, а свако од А и Β помножено са Λ 

производи М односно Ν. Затим, Β помножено са Γ производи Ξ, а свако од Β и Γ 

помножено са Ξ производи О односно Π. 

Слично горе наведеном доказује се да су бројеви Γ, Λ, Е и Ζ, М, Ν, Θ непрекидно 

пропорционални са размером А према Β и да су још и бројеви Е, Ξ, Ε и Θ, О, Π, К 

непрекидно пропорционални са размером Β према Γ. И даље, да је А према Β као 

Β према Γ, те према томе су и бројеви Γ, Λ, Е у истој размери као и бројеви Е, Ξ, Ε 

и још као и бројеви Ζ, М, Ν, Θ према бројевима Θ, О, Π и К [VII.14]1.  И количина 

бројева Γ, Λ, Е једнака је количини бројева Е, Ξ, Ε. А и количина бројева Ζ, М, Ν, 

ὰν ὦζιν ὁζοιδηποηοῦν ἀπιθμοὶ ἑξῆρ ἀνάλογον, καὶ πολλαπλαζιάζαρ ἕκαζηορ 

ἑαςηὸν ποιῇ ηινα, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐηῶν ἀνάλογον ἔζονηαι: καὶ ἐὰν οἱ ἐξ ἀπσῆρ 

ηοὺρ γενομένοςρ πολλαπλαζιάζανηερ ποιῶζί ηιναρ, καὶ αὐηοὶ ἀνάλογον ἔζονηαι [ 

καὶ ἀεὶ πεπὶ ηοὺρ ἄκποςρ ηοῦηο ζςμβαίνει ].  

 

Ἔζηωζαλ ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ, νἱ Α, Β, Γ, ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Β 

πξὸο ηὸλ Γ, θαὶ νἱ Α, Β, Γ ἑαπηνὺο κὲλ πνιιαπιαζηάζαληεο ηνὺο Γ, Δ, Ε πνηείηωζαλ, 

ηνὺο δὲ Γ, Δ, Ε πνιιαπιαζηάζαληεο ηνὺο Ζ, Θ, Κ πνηείηωζαλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη νἵ ηε Γ, Δ, Ε θαὶ νἱ Ζ, Θ, Κ ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ.  

                                                 
1
 VII.14 Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге исто толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако удаљени бројеви у истој 

размери. 
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Θ једнака је количини бројева Θ, О, Π, К,  

 

те је тада, према једнакој удаљености, Γ према Е, као Е према Ε и Ζ према Θ, као 

Θ према К. А то је требало доказати. 

 

Ὁ κὲλ γὰξ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Λ πνηείηω, ἑθάηεξνο δὲ ηῶλ Α, Β ηὸλ Λ 

πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Μ, Ν πνηείηω. θαὶ πάιηλ ὁ κὲλ Β ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο 

ηὸλ Ξ πνηείηω, ἑθάηεξνο δὲ ηῶλ Β, Γ ηὸλ Ξ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Ο, Π 

πνηείηω. Ὁκνίωο δὴ ηνῖο ἐπάλω δείμνκελ, ὅηη νἱ Γ, Λ, Δ θαὶ νἱ Ζ, Μ, Ν, Θ ἑμῆο εἰζηλ 

ἀλάινγνλ ἐλ ηῷ ηνῦ Α πξὸο ηὸλ Β ιόγῳ, θαὶ ἔηη νἱ Δ, Ξ, Ε θαὶ νἱ Θ, Ο, Π, Κ ἑμῆο εἰζηλ 

ἀλάινγνλ ἐλ ηῷ ηνῦ Β πξὸο ηὸλ Γ ιόγῳ. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕηωο ὁ Β πξὸο 

ηὸλ Γ: θαὶ νἱ Γ, Λ, Δ ἄξα ηνῖο Δ, Ξ, Ε ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζὶ θαὶ ἔηη νἱ Ζ, Μ, Ν, Θ ηνῖο 

Θ, Ο, Π, Κ. θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ κὲλ ηῶλ Γ, Λ, Δ πιῆζνο ηῷ ηῶλ Δ, Ξ, Ε πιήζεη, ηὸ δὲ ηῶλ 

Ζ, Μ, Ν, Θ ηῷ ηῶλ Θ, Ο, Π, Κ:  

 

δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο κὲλ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, ὡο δὲ ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Θ, 

νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Κ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 14 

 

Ако квадрат мери квадрат, онда и страна мери страну; и ако страна мери 

страну, онда и квадрат мери квадрат. 
 

Нека су А и Β квадратни бројеви, а Γ и Γ су њихове стране и нека А мери Β.  

 

 
 

Тврдим да и Γ мери Γ. 

 

Заиста, нека Γ помножено са Γ производи Е, тада су А, Е, Β непрекидно 

пропорционални са размером Γ према Γ [VIII. 11]1. Пошто су А, Е, Β непрекидно 

пропорционални и А мери Β, онда и А мери Е [VIII. 7]2, а ако је А према Е као Γ 

према Γ, онда и Γ мери Γ [VII. Деф. 21]3. 

Затим, нека Γ мери Γ. Тврдим да и А мери Β. 

Заиста, на основу истих расуђивања и на сличан начин се доказује да су А, Е, Β 

непрекидно пропорционални у размери Γ према Γ. И пошто је Γ према Γ као А 

према Е, а Γ мери Γ, онда и А мери Е. Међутим, А, Е, Β су непрекидно 

пропорционални, а то значи и А мери Β [VII. Деф. 21]. 

 

На овај начин, ако квадрат мери квадрат, онда и страна мери страну; и ако страна 

мери страну, онда и квадрат мери квадрат. А то је требало доказати. 

ὰν ηεηπάγωνορ ηεηπάγωνον μεηπῇ, καὶ ἡ πλεςπὰ ηὴν πλεςπὰν μεηπήζει: καὶ ἐὰν 

ἡ πλεςπὰ ηὴν πλεςπὰν μεηπῇ, καὶ ὁ ηεηπάγωνορ ηὸν ηεηπάγωνον μεηπήζει.  

 

Ἔζηωζαλ ηεηξάγωλνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, πιεπξαὶ δὲ αὐηῶλ ἔζηωζαλ νἱ Γ, Γ, ὁ δὲ Α ηὸλ Β 

κεηξείηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ὁ Γ ηὸλ Γ κεηξεῖ.  
 

Ὁ Γ γὰξ ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πνηείηω: νἱ Α, Δ, Β ἄξα ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ ἐλ 

ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ ιόγῳ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Α, Δ, Β ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ, θαὶ κεηξεῖ ὁ Α ηὸλ 

Β, κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Α ηὸλ Δ. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: κεηξεῖ 
ἄξα θαὶ ὁ Γ ηὸλ Γ. Πάιηλ δὴ ὁ Γ ηὸλ Γ κεηξείηω: ιέγω, ὅηη θαὶ ὁ Α ηὸλ Β κεηξεῖ. Σῶλ 

γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέληωλ ὁκνίωο δείμνκελ, ὅηη νἱ Α, Δ, Β ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ ἐλ 

ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ ιόγῳ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ, 

κεηξεῖ δὲ ὁ Γ ηὸλ Γ, κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Α ηὸλ Δ. θαί εἰζηλ νἱ Α, Δ, Β ἑμῆο ἀλάινγνλ: 

                                                 
1
 VIII.11 За два квадратна броја постоји један средње пропорционалан број и размера квадратног броја према квадратном је два пута више од размере стране према страни. 

2
 VIII.7 Ако у низу непрекидно пропорционалних бројева први мери крајњи, онда он мери и други. 

3
 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
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κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Α ηὸλ Β.  

 

ὰλ ἄξα ηεηξάγωλνο ηεηξάγωλνλ κεηξῇ, θαὶ ἡ πιεπξὰ ηὴλ πιεπξὰλ κεηξήζεη: θαὶ ἐὰλ ἡ 

πιεπξὰ ηὴλ πιεπξὰλ κεηξῇ, θαὶ ὁ ηεηξάγωλνο ηὸλ ηεηξάγωλνλ κεηξήζεη: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 
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VIII. 15 

 

Ако кубни број мери кубни број, онда ивица мери ивицу; и ако ивица мери 

ивицу, онда куб мери куб. 
 

Неки кубни број А мери кубни број Β, ивица броја А је Γ, и броја Β је Γ.  

 

 
 

Тврдим да Γ мери Γ. 

 

Заиста, нека Γ помножено само собом даје Е, а Γ помножено само собом даје Ζ, и 

још Γ помножено са Γ даје Ε, а свако од Γ и Γ помножено са Ε даје Θ односно К. 

Јасно је да су Е, Ε, Ζ и А, Θ, К, Β непрекидно пропорционални са размером Γ 

према Γ [VIII. 111, 122]. И пошто су А, Θ, К, Β непрекидно пропорционални, а А 

мери Β онда А мери Θ [VIII. 7]3. А ако је А према Θ као Γ према Γ онда и Γ мери Γ 

[VII. Деф. 21]4. 

Нека сад Γ мери Γ. Тврдим да и А мери Β. 

Заиста, на основу истих расуђивања на сличан начин се доказује да су А, Θ, К, Β 

непрекидно пропорционални са размером Γ према Γ. И пошто Γ мери Γ, а Γ је 

према Γ као А према Θ, онда и А мери Θ.  

 

На овај начин А мери и Β. А то је требало доказати. 

ὰν κύβορ ἀπιθμὸρ κύβον ἀπιθμὸν μεηπῇ, καὶ ἡ πλεςπὰ ηὴν πλεςπὰν μεηπήζει: 

καὶ ἐὰν ἡ πλεςπὰ ηὴν πλεςπὰν μεηπῇ, καὶ ὁ κύβορ ηὸν κύβον μεηπήζει.  

 

Κύβνο γὰξ ἀξηζκὸο ὁ Α θύβνλ ηὸλ Β κεηξείηω, θαὶ ηνῦ κὲλ Α πιεπξὰ ἔζηω ὁ Γ, ηνῦ δὲ 

Β ὁ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ὁ Γ ηὸλ Γ κεηξεῖ.  
 

Ὁ Γ γὰξ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Δ πνηείηω, ὁ δὲ Γ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ 

πνηείηω, θαὶ ἔηη ὁ Γ ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ε [ πνηείηω ], ἑθάηεξνο δὲ ηῶλ Γ, Γ ηὸλ 

Ε πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Θ, Κ πνηείηω. θαλεξὸλ δή, ὅηη νἱ Δ, Ε, Ζ θαὶ νἱ Α, Θ, 

Κ, Β ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ ἐλ ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ ιόγῳ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Α, Θ, Κ, Β ἑμῆο 

ἀλάινγόλ εἰζηλ, θαὶ κεηξεῖ ὁ Α ηὸλ Β, κεηξεῖ ἄξα θαὶ ηὸλ Θ. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ 

Θ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Γ ηὸλ Γ. Ἀιιὰ δὴ κεηξείηω ὁ Γ ηὸλ Γ: ιέγω, 

                                                 
1
 VIII.11 За два квадратна броја постоји један средње пропорционалан број и размера квадратног броја према квадратном је два пута више од размере стране према страни. 

2
 VIII.12 За два кубна броја постоје два средње пропорционална броја и размера куба према кубу је три пута виша од размере стране према страни. 

3
 VIII.7 Ако у низу непрекидно пропорционалних бројева први мери крајњи, онда он мери и други. 

4
 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ОСМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

ὅηη θαὶ ὁ Α ηὸλ Β κεηξήζεη. Σῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέληωλ ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, 

ὅηη νἱ Α, Θ, Κ, Β ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ ἐλ ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Γ ιόγῳ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ ηὸλ Γ 

κεηξεῖ, θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Θ, θαὶ ὁ Α ἄξα ηὸλ Θ κεηξεῖ:  
 

ὥζηε θαὶ ηὸλ Β κεηξεῖ ὁ Α: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 16 

 

Ако квадратни број не мери квадратни број, онда ни страна не мери страну; и 

ако страна не мери страну, онда ни квадрат не мери квадрат. 

 

Нека су А и Β квадратни бројеви, а Γ и Γ су њихове стране и нека А не мери Β.  

 

 
 

Тврдим на ни Γ не мери Γ. 

 

Заиста, ако Γ мери Γ, онда и А мери Β [VIII. 14]1. Али А не мери Β, значи и Γ не 

мери Γ. 

Затим, нека Γ не мери Γ. Тврдим да ни А не мери Β. 

Заиста, ако А мери Β, онда и Γ мери Γ [VIII. 14] .  

 

Али, Γ не мери Γ, значи ни А не мери Β. А то је требало доказати. 

ὰν ηεηπάγωνορ ἀπιθμὸρ ηεηπάγωνον ἀπιθμὸν μὴ μεηπῇ, οὐδὲ ἡ πλεςπὰ ηὴν 

πλεςπὰν μεηπήζει:  

 

θἂλ ἡ πιεπξὰ ηὴλ πιεπξὰλ κὴ κεηξῇ, νὐδὲ ὁ ηεηξάγωλνο ηὸλ ηεηξάγωλνλ κεηξήζεη. 

εζηωζαλ ηεηξάγωλνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, πιεπξαὶ δὲ αὐηῶλ ἔζηωζαλ νἱ Γ, Γ, θαὶ κὴ 

κεηξείηω ὁ Α ηὸλ Β:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη νὐδὲ ὁ Γ ηὸλ Γ κεηξεῖ.  
 

Δἰ γὰξ κεηξεῖ ὁ Γ ηὸλ Γ, κεηξήζεη θαὶ ὁ Α ηὸλ Β. νὐ κεηξεῖ δὲ ὁ Α ηὸλ Β: νὐδὲ ἄξα ὁ Γ 

ηὸλ Γ κεηξήζεη. Μὴ κεηξείηω [ δὴ ] πάιηλ ὁ Γ ηὸλ Γ: ιέγω, ὅηη νὐδὲ ὁ Α ηὸλ Β 

κεηξήζεη. Δἰ γὰξ κεηξεῖ ὁ Α ηὸλ Β, κεηξήζεη θαὶ ὁ Γ ηὸλ Γ.  

                                                 
1
 VIII.14 Ако квадрат мери квадрат, онда и страна мери страну; и ако страна мери страну, онда и квадрат мери квадрат. 
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νὐ κεηξεῖ δὲ ὁ Γ ηὸλ Γ: νὐδ' ἄξα ὁ Α ηὸλ Β κεηξήζεη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

VIII. 17 

 

Ако кубни број не мери кубни број, онда ни ивица не мери ивицу; и ако ивица 

не мери ивицу, онда ни куб не мери куб. 

 

Нека кубни број А не мери кубни број Β и ивица А је Γ, а ивица Β је Γ.  

 

 
 

Тврдим да ни Γ не мери Γ. 

 

Заиста, ако Γ мери Γ, онда и А мери Β [VIII. 15]1. Али, А не мери Β, значи ни Γ не 

мери Γ. 

Затим, нека Γ не мери Γ. Тврдим да ни А не мери Β. Заиста, ако А мери Β, онда и Γ 

мери Γ [VIII. 15].  

 

Али, Γ не мери Γ, значи, ни А не мери Β. А то је требало доказати. 

ὰν κύβορ ἀπιθμὸρ κύβον ἀπιθμὸν μὴ μεηπῇ, οὐδὲ ἡ πλεςπὰ ηὴν πλεςπὰν 

μεηπήζει: κἂν ἡ πλεςπὰ ηὴν πλεςπὰν μὴ μεηπῇ, οὐδὲ ὁ κύβορ ηὸν κύβον 

μεηπήζει.  

 

Κύβνο γὰξ ἀξηζκὸο ὁ Α θύβνλ ἀξηζκὸλ ηὸλ Β κὴ κεηξείηω, θαὶ ηνῦ κὲλ Α πιεπξὰ ἔζηω 

ὁ Γ, ηνῦ δὲ Β ὁ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ὁ Γ ηὸλ Γ νὐ κεηξήζεη.  

 

                                                 
1
 VIII.15 Ако кубни број мери кубни број, онда ивица мери ивицу; и ако ивица мери ивицу, онда куб мери куб. 
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Δἰ γὰξ κεηξεῖ ὁ Γ ηὸλ Γ, θαὶ ὁ Α ηὸλ Β κεηξήζεη. νὐ κεηξεῖ δὲ ὁ Α ηὸλ Β: νὐδ' ἄξα ὁ Γ 

ηὸλ Γ κεηξεῖ. Ἀιιὰ δὴ κὴ κεηξείηω ὁ Γ ηὸλ Γ: ιέγω, ὅηη νὐδὲ ὁ Α ηὸλ Β κεηξήζεη. Δἰ 
γὰξ ὁ Α ηὸλ Β κεηξεῖ, θαὶ ὁ Γ ηὸλ Γ κεηξήζεη. νὐ κεηξεῖ δὲ ὁ Γ ηὸλ Γ:  

 

νὐδ' ἄξα ὁ Α ηὸλ Β κεηξήζεη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 18 

 

За два слична површинска броја постоји средње пропорционалан број; и 

размера површинског броја према сличном површинском броју је два пута 

виша од размере хомологних страна. 
 

Нека су А и Β два слична површинска броја и нека су бројеви Γ и Γ стране броја 

А, а Е и Ε броја Β. И пошто слични површински бројеви имају сличне стране [VII. 

Деф. 21]1, биће Γ према Γ као Е према Ε.  

 

 
 

Сада тврдим, да за бројеве А и Β постоји средње пропорционалан број и да је 

размера А према Β два пута виша од размере Γ према Е или од размере Γ према Ε, 

тј. хомологне стране према хомологној (страни). 

 

Пошто је Γ према Γ као Е према Ε, биће, после пермутовања, Γ према Е као Γ 

према Ε [VII. 13]2. И пошто су Γ и Γ стране површинског броја А, онда Γ 

помножено са Γ даје А. Из истих разлога и Е помножено са Ε даје Β. Нека сад Γ 

помножено са Е производи Ζ. И пошто Γ помножено са Γ производи А, а 

помножено са Е производи Ζ, биће Γ према Е као А према Ζ [VII. 17]3. Али, ако је 

Γ према Е као Γ према Ε, биће и Γ према Ε као А према Ζ. Затим, пошто Е 

помножено са Γ производи Ζ, а помножено са Ε производи Β, биће Γ према Е као 

Ζ према Β [VII. 17]. А доказано је да је Γ према Ε као А према Ζ. И према томе је 

А према Ζ као Ζ према Β. Значи, бројеви А, Ζ, Β су непрекидно пропорционални. 

На овај начин за бројеве А и Β постоји средње пропорционални број. 

Тврдим, да је размера А према Β два пута виша од размере хомологне стране 

према хомологној страни, тј. од размере Γ према Е или размере Γ према Ε. Заиста, 

Δύο ὁμοίων ἐπιπέδων ἀπιθμῶν εἷρ μέζορ ἀνάλογόν ἐζηιν ἀπιθμόρ: καὶ ὁ ἐπίπεδορ 

ππὸρ ηὸν ἐπίπεδον διπλαζίονα λόγον ἔσει ἤπεπ ἡ ὁμόλογορ πλεςπὰ ππὸρ ηὴν 

ὁμόλογον πλεςπάν.  

 

Ἔζηωζαλ δύν ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, θαὶ ηνῦ κὲλ Α πιεπξαὶ ἔζηωζαλ νἱ Γ, Γ 

ἀξηζκνί, ηνῦ δὲ Β νἱ Δ, Ε. θαὶ ἐπεὶ ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ νἱ ἀλάινγνλ ἔρνληεο ηὰο 

πιεπξάο, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε.  

 

                                                 
1
 VII.Деф.22 Слични површински или запремински бројеви су они чије су стране односно ивице пропроционалне. 

2
 VII.13 Ако су четири броја пропорционални, они ће бити пропорцинални и пермутовани. 

3
 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ОСМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

пошто су А, Ζ, Β непрекидно пропорционални, размера А према Β два пута је 

виша од размере А према Ζ [V. Деф. 9]1. И, А је према Ζ као Γ према Е, и као Γ 

према Ε.  

 

На овај начин и размере А према Β два пута виша од размере Γ према Е или 

размере Γ према Ε. А то је требало доказати. 

 
 

ιέγω νὖλ, ὅηη ηῶλ Α, Β εἷο κέζνο ἀλάινγόλ ἐζηηλ ἀξηζκόο, θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β 

δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ ἢ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, ηνπηέζηηλ ἤπεξ ἡ 

ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ ὁκόινγνλ [ πιεπξάλ ].  

 

Καὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Γ 

πξὸο ηὸλ Δ, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε. θαὶ ἐπεὶ ἐπίπεδόο ἐζηηλ ὁ Α, πιεπξαὶ δὲ αὐηνῦ νἱ Γ, Γ, ὁ Γ 

ἄξα ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ Δ ηὸλ Ε 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. ὁ Γ δὴ ηὸλ Δ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ πνηείηω. θαὶ 
ἐπεὶ ὁ Γ ηὸλ κὲλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Δ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Ζ. ἀιι' ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ 

Δ, [ νὕηωο ] ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Ζ. πάιηλ, 

ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ κὲλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ζ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Ε πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Β. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὡο ὁ Γ 

                                                 
1
 V. Деф. 9 Ако су три величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да је размера прве величине према трећој двапут виша од размере прве величине према другој. 
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πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Ζ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Β. 

νἱ Α, Ζ, Β ἄξα ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ. ηῶλ Α, Β ἄξα εἷο κέζνο ἀλάινγόλ ἐζηηλ ἀξηζκόο. 

Λέγω δή, ὅηη θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο 

ηὴλ ὁκόινγνλ πιεπξάλ, ηνπηέζηηλ ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ ἢ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε. ἐπεὶ γὰξ νἱ Α, 

Ζ, Β ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ, ὁ Α πξὸο ηὸλ Β δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ πξὸο ηὸλ Ζ. θαί 

ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὅ ηε Γ πξὸο ηὸλ Δ θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε.  

 

θαὶ ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ Β δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ ἢ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 19 

 

За два слична запреминска броја постоје два средње пропорционална броја; и 

размера запреминског броја према сличном запреминском је три пут виша од 

размера хомологне ивице према хомологној ивици. 
 

Нека су А и Β два запреминска броја и ивице броја А - Γ, Γ, Е, а ивице броја Β - Ε, 

Ζ, Θ. И пошто слични запремински бројеви имају сличне ивице [VII. Def. 21]1, 

биће Γ према Γ као Ε према Ζ, и Γ према Е као Ζ према Θ.  

 

 
 

Тврдим, да за бројеве А и Β постоје два средња пропорционална броја и да је 

размера А према Β три пута виша од размере Γ према Ε и Ε према Ζ и Е према Θ. 

 

Заиста, нека Γ помножено са Γ производи К, а Ε помножено са Ζ производи Λ. 

Пошто су Γ и Γ у истој размери са Ε и Ζ, и од Γ и Γ је образовано К, а од Ε и Ζ је 

образовано Λ, то су К и Λ слични површински бројеви [VII. Деф. 21], па према 

томе за К и Λ постоји један средњи пропорционалан број [VIII.18]2. Нека то буде 

број М. И нека је М производ Γ и Ε, како је то доказано у претходној теореми 

[VIII. 18]. И пошто Γ помножено са Γ производи К, а помножено са Ε производи 

М, биће Γ према Ε, као К према М [VII. 17]3. Али, К је према М као М према Λ. 

Према томе су бројеви К, М и Λ непрекидно пропорционални у размери Γ према 

Ε. И пошто је Γ према Γ као Ε према Ζ, биће после пермутовања, Γ према Ε као Γ 

према Ζ [VII. 13]4. Из истих разлога је и Γ према Ζ као Е према Θ. На тај начин су 

Δύο ὁμοίων ζηεπεῶν ἀπιθμῶν δύο μέζοι ἀνάλογον ἐμπίπηοςζιν ἀπιθμοί: καὶ ὁ 

ζηεπεὸρ ππὸρ ηὸν ὅμοιον ζηεπεὸν ηπιπλαζίονα λόγον ἔσει ἤπεπ ἡ ὁμόλογορ 

πλεςπὰ ππὸρ ηὴν ὁμόλογον πλεςπάν.  

 

Ἔζηωζαλ δύν ὅκνηνη ζηεξενὶ νἱ Α, Β, θαὶ ηνῦ κὲλ Α πιεπξαὶ ἔζηωζαλ νἱ Γ, Γ, Δ, ηνῦ δὲ 

Β νἱ Ε, Ζ, Θ. θαὶ ἐπεὶ ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ νἱ ἀλάινγνλ ἔρνληεο ηὰο πιεπξάο, ἔζηηλ ἄξα 

ὡο κὲλ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, ὡο δὲ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Ζ πξὸο 

ηὸλ Θ.  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηῶλ Α, Β δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπίπηνπζηλ ἀξηζκνί, θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Β 

ηξηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ἔηη ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ.  

 

                                                 
1
 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 

2
 VIII.18 За два слична површинска броја постоји средње пропорционалан број; и размера површинског броја према сличном површинском броју је два пута виша од размере хомологних 

страна. 
3
 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 

4
 VII.13 Ако су четири броја пропорционални, они ће бити пропорцинални и пермутовани. 
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бројеви К, М, Λ непрекидно пропорционални у размери Γ према Ε и Γ према Ζ и 

још Е према Θ. Па нека свако од Е, Θ помножено са М производи Ν, односно Ξ. А 

пошто је А запремински број са ивицама Γ, Γ, Е то Е помножено производом Γ и Γ 

производи А. Али је производ Γ и Γ једнак К, значи Е помножено са К производи 

А. Из истих разлога и Θ помножено са Λ производи Β. И пошто Е помножено са К 

производи А, а помножено са М производи Ν, биће К према М као А према Ν [VII. 

17]  . А ако је К према М као Γ према Ε и као Γ према Ζ још као Е према Θ, биће и 

Γ према Ε и Γ према Ζ и Е према Θ, као А према Ν. Затим, пошто свако од Е и Θ 

помножено са М производи Ν, односно Ξ, биће Е према Θ као Ν према Ξ [VII. 

18]1. Али је Е према Θ као Γ према Ε и као Γ према Ζ. И према томе је Γ према Ε и 

Γ према Ζ и Е према Γ као А према Ν и као Ν према Ξ . Затим, пошто Θ 

помножено са М производи Ξ, али и помножено са Λ производи Β, биће М према 

Λ као Ξ према Β [VII. 17]. Али, М је према Λ као Γ према Ε и као Γ према Ζ и као 

Е према Θ . И према томе, као што се односи Γ према Ε и Γ према Ζ и Е према Θ, 

односи се не само Ξ према Β, већ и А према Ν и Ν према Ξ. На овај начин су 

бројеви А, Ν, Ξ, Β непрекидно пропорционални у размери наведених ивица. 

Тврдим да је и размера А према Β три пут виша од размере хомологне ивице 

према хомологној ивици, тј. од размере броја Γ према броју звездица Ε или Γ 

према Ζ или још Е према Θ. Заиста, пошто су бројеви А, Ν, Ξ, Β четири 

непрекидно пропорционална броја, биће размера А према Β три пута виша од 

размере А према Ν [V. Деф. 10]2. Али, како је доказано, А се односи према Ν као Γ 

према Ε и као Γ према Ζ још као Е према Θ.  

 

На овај начин, размера А према Β је три пут виша од размере хомологних ивица, 

тј. од размере броја Γ према броју Ε и Γ према Ζ и још Е према Θ. А то је требало 

доказати. 

Ὁ Γ γὰξ ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Κ πνηείηω, ὁ δὲ Ε ηὸλ Ζ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Λ 

πνηείηω. θαὶ ἐπεὶ νἱ Γ, Γ ηνῖο Ε, Ζ ἐλ ηῷ αὐηῷ ιόγῳ εἰζίλ, θαὶ ἐθ κὲλ ηῶλ Γ, Γ ἐζηηλ ὁ 

Κ, ἐθ δὲ ηῶλ Ε, Ζ ὁ Λ, νἱ Κ, Λ [ ἄξα ] ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ ἀξηζκνί: ηῶλ Κ, Λ ἄξα εἷο 

κέζνο ἀλάινγόλ ἐζηηλ ἀξηζκόο. ἔζηω ὁ Μ. ὁ Μ ἄξα ἐζηὶλ ὁ ἐθ ηῶλ Γ, Ε, ὡο ἐλ ηῷ πξὸ 

ηνύηνπ ζεωξήκαηη ἐδείρζε. θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ ηὸλ κὲλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Κ πεπνίεθελ, 

ηὸλ δὲ Ε πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Μ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Κ 

πξὸο ηὸλ Μ. ἀιι' ὡο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Μ, ὁ Μ πξὸο ηὸλ Λ. νἱ Κ, Μ, Λ ἄξα ἑμῆο εἰζηλ 

ἀλάινγνλ ἐλ ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Ε ιόγῳ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ὁ Ε 

πξὸο ηὸλ Ζ, ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ. δηὰ ηὰ αὐηὰ 

δὴ θαὶ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ. νἱ Κ, Μ, Λ ἄξα ἑμῆο εἰζηλ ἀλάινγνλ 

ἔλ ηε ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Ε ιόγῳ θαὶ ηῷ ηνῦ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ἔηη ηῷ ηνῦ Δ πξὸο ηὸλ Θ. 

ἑθάηεξνο δὴ ηῶλ Δ, Θ ηὸλ Μ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Ν, Ξ πνηείηω. θαὶ ἐπεὶ 
ζηεξεόο ἐζηηλ ὁ Α, πιεπξαὶ δὲ αὐηνῦ εἰζηλ νἱ Γ, Γ, Δ, ὁ Δ ἄξα ηὸλ ἐθ ηῶλ Γ, Γ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. ὁ δὲ ἐθ ηῶλ Γ, Γ ἐζηηλ ὁ Κ: ὁ Δ ἄξα ηὸλ Κ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ Θ ηὸλ Λ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ 

Β πεπνίεθελ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ Κ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ, ἀιιὰ κὴλ θαὶ ηὸλ Μ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ν πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Μ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ 

Ν. ὡο δὲ ὁ Κ πξὸο ηὸλ Μ, νὕηωο ὅ ηε Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ἔηη ὁ Δ πξὸο 

ηὸλ Θ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Α 

πξὸο ηὸλ Ν. πάιηλ, ἐπεὶ ἑθάηεξνο ηῶλ Δ, Θ ηὸλ Μ πνιιαπιαζηάζαο ἑθάηεξνλ ηῶλ Ν, Ξ 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Ν πξὸο ηὸλ Ξ. ἀιι' ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ 

Θ, νὕηωο ὅ ηε Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ 

πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὅ ηε Α πξὸο ηὸλ Ν θαὶ ὁ Ν πξὸο ηὸλ Ξ. πάιηλ, 

ἐπεὶ ὁ Θ ηὸλ Μ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Ξ πεπνίεθελ, ἀιιὰ κὴλ θαὶ ηὸλ Λ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Μ πξὸο ηὸλ Λ, νὕηωο ὁ Ξ πξὸο ηὸλ 

Β. ἀιι' ὡο ὁ Μ πξὸο ηὸλ Λ, νὕηωο ὅ ηε Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ὁ Δ πξὸο 

ηὸλ Θ. θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο νὐ 

κόλνλ ὁ Ξ πξὸο ηὸλ Β, ἀιιὰ θαὶ ὁ Α πξὸο ηὸλ Ν θαὶ ὁ Ν πξὸο ηὸλ Ξ. νἱ Α, Ν, Ξ, Β ἄξα 

ἑμῆο εἰζηλ ἀλάινγνλ ἐλ ηνῖο εἰξεκέλνηο ηῶλ πιεπξῶλ ιόγνηο. Λέγω, ὅηη θαὶ ὁ Α πξὸο 

ηὸλ Β ηξηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ ὁκόινγνλ πιεπξάλ, 

ηνπηέζηηλ ἤπεξ ὁ Γ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ Ε ἢ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ἔηη ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ. ἐπεὶ 
γὰξ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ νἱ Α, Ν, Ξ, Β, ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ Β 

ηξηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ὁ Α πξὸο ηὸλ Ν. ἀιι' ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Ν, νὕηωο ἐδείρζε ὅ 

ηε Γ πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ἔηη ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ.  

 

θαὶ ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ Β ηξηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη ἤπεξ ἡ ὁκόινγνο πιεπξὰ πξὸο ηὴλ 

                                                 
1
 VII.18 Ако два броја множећи један број производе два броја, онда добијени бројеви стоје у истој размери као и бројеви множиоци. 

2
 V.Деф.10 Ако су четири величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да је размера прве величине према четвртој трипут виша од размере прве величине према другој; и тако увек, на 

сличан начин, док постоји пропорционалност. 
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ὁκόινγνλ πιεπξάλ, ηνπηέζηηλ ἤπεξ ὁ Γ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ Ε θαὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ζ θαὶ ἔηη 

ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

VIII. 20 

 

Ако за два броја постоји средње пропорционалан број, они су слични 

површински бројеви. 
 

Нека за два броја А и Β постоји средње пропорционални број Γ.  

 

 
 

Тврдим, да су А и Β слични површински бројеви. 

 

Заиста, узмимо најмање бројеве Γ, Е који су у истој размери са бројевима А и Γ 

[VII. 33]1. Тада Γ мери А исто онолико пута колико Е мери Γ [VII.20]2. Нека Γ 

онолико пута мери А, колико је јединица у Ε; значи Ε помножено са Γ производи 

А. На овај начин је А површински број, и његове стране су Γ и Ε. Затим, пошто су 

Γ и Е најмање од оних који су у истој размери са Γ и Β, онда колико пута Γ мери 

Γ, толико пута и Е мери Β [VII. 20]. И колико пута Е мери Β, нека је толико 

јединица у Ζ. Према томе, Е мери Β према броју јединица у Ζ и Ζ помножено са Е 

производи Β. На овај начин је Β површински број, а његове стране су Е и Ζ. Према 

томе су А и Β површински бројеви. Тврдим да су они и слични. Заиста, пошто Ε 

помножено са Γ производи А, а помножено са Е производи Γ, биће Γ према Е као 

А према Γ, тј. и као Γ према Β[VII. 17]3. Затим, пошто Е помножено сваким од Ε и 

Ζ производи Γ односно Β, биће Ε према Ζ као Γ према Β [VII. 17]; али Γ је према 

ὰν δύο ἀπιθμῶν εἷρ μέζορ ἀνάλογον ἐμπίπηῃ ἀπιθμόρ, ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἔζονηαι 

οἱ ἀπιθμοί.  
 

Γύν γὰξ ἀξηζκῶλ ηῶλ Α, Β εἷο κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπηπηέηω ἀξηζκὸο ὁ Γ:  

 

 
 

                                                 
1
 VII.33 За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим размерама као и дати. 

2
 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 

3
 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 
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Β као Γ према Е. И према томе је Γ према Е као Ε према Ζ. А, после пермутације, 

Γ је према Ε као Е према Ζ [VII.13]1.  

 

На овај начин су А и Β слични површински бројеви и њихове стране су 

пропорционалне. А то је требало доказати. 

ιέγω, ὅηη νἱ Α, Β ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ ἀξηζκνί.  
 

Δἰιήθζωζαλ [ γὰξ ] ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Α, Γ νἱ Γ, Δ: 

ἰζάθηο ἄξα ὁ Γ ηὸλ Α κεηξεῖ θαὶ ὁ Δ ηὸλ Γ. ὁζάθηο δὴ ὁ Γ ηὸλ Α κεηξεῖ, ηνζαῦηαη 

κνλάδεο ἔζηωζαλ ἐλ ηῷ Ε: ὁ Ε ἄξα ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. ὥζηε ὁ Α 

ἐπίπεδόο ἐζηηλ, πιεπξαὶ δὲ αὐηνῦ νἱ Γ, Ε. πάιηλ, ἐπεὶ νἱ Γ, Δ ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ 

αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Γ, Β, ἰζάθηο ἄξα ὁ Γ ηὸλ Γ κεηξεῖ θαὶ ὁ Δ ηὸλ Β. ὁζάθηο δὴ ὁ 

Δ ηὸλ Β κεηξεῖ, ηνζαῦηαη κνλάδεο ἔζηωζαλ ἐλ ηῷ Ζ. ὁ Δ ἄξα ηὸλ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ 

ηῷ Ζ κνλάδαο: ὁ Ζ ἄξα ηὸλ Δ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. ὁ Β ἄξα ἐπίπεδόο 

ἐζηη, πιεπξαὶ δὲ αὐηνῦ εἰζηλ νἱ Δ, Ζ. νἱ Α, Β ἄξα ἐπίπεδνί εἰζηλ ἀξηζκνί. ιέγω δή, ὅηη 

θαὶ ὅκνηνη. ἐπεὶ γὰξ ὁ Ε ηὸλ κὲλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Δ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, 

ηνπηέζηηλ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Β. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Δ ἑθάηεξνλ ηῶλ Ε, Ζ πνιιαπιαζηάζαο ηνὺο Γ, 

Β πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Β. ὡο δὲ ὁ Γ πξὸο ηὸλ 

Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ. θαὶ 
ἐλαιιὰμ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ζ.  

 

νἱ Α, Β ἄξα ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ ἀξηζκνί: αἱ γὰξ πιεπξαὶ αὐηῶλ ἀλάινγόλ εἰζηλ: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1
 VII.13 Ако су четири броја пропорционални, они ће бити пропорцинални и пермутовани. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ОСМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

VIII. 21 

 

Ако за два броја постоје два средња пропорционална броја, они су слични 

запремински бројеви. 
 

Нека за два броја А и Β постоје два средње пропорционална броја Γ и Γ.  

 

 
 

Тврдим да су А и Β слични запремински бројеви. 

 

Заиста, узмимо три најмања броја Е, Ε, Ζ који су у истој размери са бројевима А, 

Γ, Γ [VII. 331 или VIII. 22]. Тада су крајњи Е и Ζ узајамно прости [VIII. 3]3, пошто 

за бројеве Е и Ζ постоји један средње пропорционалан број Ε, биће Е и Ζ слични 

површински бројеви [VIII. 20]4. Нека су Θ и К стране броја Е, а Λ и М стране Ζ. 

Тада је јасно да су бројеви Е, Ε, Ζ непрекидно пропорционални према М. И пошто 

су бројеви Е, Ε, Ζ најмањи од оних који имају са бројевима А, Γ, Γ исте размере, и 

у истој су количини бројеви Е, Ε, Ζ са бројевима А, Γ, Γ, биће према једнако 

удаљености Е према Ζ, као А према Γ [VII.14]5. Бројеви Е и Ζ су узајамно прости, 

прости и најмањи [VII.21]6, а најмањи мере бројеве који су са њима у истој 

размери исти број пута и то већи мере веће и мањи мере мање, тј. претходни - 

претходне и наредни - наредне [VII.20]7. Према томе, Е мери А исти број пута као 

ὰν δύο ἀπιθμῶν δύο μέζοι ἀνάλογον ἐμπίπηωζιν ἀπιθμοί, ὅμοιοι ζηεπεοί εἰζιν οἱ 
ἀπιθμοί.  
 

Γύν γὰξ ἀξηζκῶλ ηῶλ Α, Β δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπηπηέηωζαλ ἀξηζκνὶ νἱ Γ, Γ:  

 

 
 

                                                 
1
 VII.33 За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим размерама као и дати. 

2
 VIII.2 Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних бројева који су у датој размери. 

3
 VIII.3 Ако су неки бројеви, у произвољном броју, непрекидно пропорционални и они су најмањи од бројева који су у истој размери са њима, онда су крајњи од њих узајамно прости. 

4
 VIII.20 Ако за два броја постоји средње пропорционалан број, они су слични површински бројеви. 

5
 VII.14 Ако се бројеви, узети по пар, од једне произвољне множине бројева и од друге исто толике множине бројева, налазе у истој размери, биће и подједнако удаљени бројеви у истој 

размери. 
6
 VII.21 Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој размери. 

7
 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 
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што и Ζ мери Γ. Нека у Ν буде онолико јединица колико пута Е мери А. Тада Ν 

помножено са Е производи А. Али, Е је производ од Θ и К. Према томе, Ν 

помножено производом Θ и К даје А. На овај начин број А је запремински број, а 

његове ивице су Θ, К, Ν. Затим, пошто су Е, Ε, Ζ, најмањи од бројева који су у 

размери бројева Γ, Γ, Β, онда Е мери исти онолики број пута број Γ као што Ζ 

мери Β. Нека у Ξ буде онолико јединица колико пута Е мери Γ. Према томе, Ζ 

мери Β према броју јединица у Ξ и на овај начин Ξ помножено са Ζ производи Β. 

Али, Ζ је производ од Λ и М, па према томе Ξ помножено са производом Λ и М 

даје Β. На овај начин Β је запремински број, а ивице су му Λ, М, Ξ. Тако су А и Β 

запремински бројеви. 

Тврдим да су они и слични. Заиста, пошто бројеви Ν и Ξ помножени са Е 

производе А односно Γ, биће Ν према Ξ као А према Γ, тј. као Е према Ε [VII. 18]1. 

Али, Е према Ε је као Θ према Λ и као К према М. И према томе је Θ према Λ као 

К према М и као Ν према Ξ.  

 

А како су Θ, К, Ν ивице броја А, а Ξ, Λ, М ивице броја Β, онда су А и Β слични 

запремински бројеви. А то је требало доказати. 

ιέγω, ὅηη νἱ Α, Β ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ.  

 

Δἰιήθζωζαλ γὰξ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Α, Γ, Γ ηξεῖο νἱ 
Δ, Ε, Ζ: νἱ ἄξα ἄθξνη αὐηῶλ νἱ Δ, Ζ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ. θαὶ ἐπεὶ ηῶλ Δ, Ζ εἷο 

κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπέπηωθελ ἀξηζκὸο ὁ Ε, νἱ Δ, Ζ ἄξα ἀξηζκνὶ ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ. 

ἔζηωζαλ νὖλ ηνῦ κὲλ Δ πιεπξαὶ νἱ Θ, Κ, ηνῦ δὲ Ζ νἱ Λ, Μ. θαλεξὸλ ἄξα ἐζηὶλ ἐθ ηνῦ 

πξὸ ηνύηνπ, ὅηη νἱ Δ, Ε, Ζ ἑμῆο εἰζηλ ἀλάινγνλ ἔλ ηε ηῷ ηνῦ Θ πξὸο ηὸλ Λ ιόγῳ θαὶ ηῷ 

ηνῦ Κ πξὸο ηὸλ Μ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Δ, Ε, Ζ ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο 

Α, Γ, Γ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ πιῆζνο ηῶλ Δ, Ε, Ζ ηῷ πιήζεη ηῶλ Α, Γ, Γ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ 

ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ. νἱ δὲ Δ, Ζ πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ 
ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο αὐηνῖο ἰζάθηο ὅ ηε 

κείδωλ ηὸλ κείδνλα θαὶ ὁ ἐιάζζωλ ηὸλ ἐιάζζνλα, ηνπηέζηηλ ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ 

ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ: ἰζάθηο ἄξα ὁ Δ ηὸλ Α κεηξεῖ θαὶ ὁ Ζ ηὸλ Γ. 

ὁζάθηο δὴ ὁ Δ ηὸλ Α κεηξεῖ, ηνζαῦηαη κνλάδεο ἔζηωζαλ ἐλ ηῷ Ν. ὁ Ν ἄξα ηὸλ Δ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. ὁ δὲ Δ ἐζηηλ ὁ ἐθ ηῶλ Θ, Κ: ὁ Ν ἄξα ηὸλ ἐθ ηῶλ Θ, 

Κ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. ζηεξεὸο ἄξα ἐζηὶλ ὁ Α, πιεπξαὶ δὲ αὐηνῦ εἰζηλ νἱ 
Θ, Κ, Ν. πάιηλ, ἐπεὶ νἱ Δ, Ε, Ζ ἐιάρηζηνί εἰζη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Γ, Γ, 

Β, ἰζάθηο ἄξα ὁ Δ ηὸλ Γ κεηξεῖ θαὶ ὁ Ζ ηὸλ Β. ὁζάθηο δὴ ὁ Δ ηὸλ Γ κεηξεῖ, ηνζαῦηαη 

κνλάδεο ἔζηωζαλ ἐλ ηῷ Ξ. ὁ Ζ ἄξα ηὸλ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Ξ κνλάδαο: ὁ Ξ ἄξα 

ηὸλ Ζ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. ὁ δὲ Ζ ἐζηηλ ὁ ἐθ ηῶλ Λ, Μ: ὁ Ξ ἄξα ηὸλ ἐθ 

ηῶλ Λ, Μ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. ζηεξεὸο ἄξα ἐζηὶλ ὁ Β, πιεπξαὶ δὲ αὐηνῦ 

εἰζηλ νἱ Λ, Μ, Ξ: νἱ Α, Β ἄξα ζηεξενί εἰζηλ. Λέγω [ δή ], ὅηη θαὶ ὅκνηνη. ἐπεὶ γὰξ νἱ Ν, Ξ 

ηὸλ Δ πνιιαπιαζηάζαληεο ηνὺο Α, Γ πεπνηήθαζηλ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Ν πξὸο ηὸλ Ξ, ὁ Α 

πξὸο ηὸλ Γ, ηνπηέζηηλ ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε. ἀιι' ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Ε, ὁ Θ πξὸο ηὸλ Λ θαὶ ὁ Κ 

πξὸο ηὸλ Μ: θαὶ ὡο ἄξα ὁ Θ πξὸο ηὸλ Λ, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Μ θαὶ ὁ Ν πξὸο ηὸλ Ξ.  

 

θαί εἰζηλ νἱ κὲλ Θ, Κ, Ν πιεπξαὶ ηνῦ Α, νἱ δὲ Ξ, Λ, Μ πιεπξαὶ ηνῦ Β. νἱ Α, Β ἄξα 

ἀξηζκνὶ ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 VII.18 Ако два броја множећи један број производе два броја, онда добијени бројеви стоје у истој размери као и бројеви множиоци. 
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VIII. 22 

 

Ако су три броја непрекидно пропорционална и први је квадрат, онда је и 

трећи квадрат. 
 

Нека су три броја А, Β, Γ непрекидно пропорционална и први А је квадрат.  

 

 
 

Твдим да је и трећи Γ квадрат. 

 

Заиста, пошто је за бројеве А и Γ број Β средње пропорционални број, онда су А и 

Γ слични површински бројеви [VIII. 20]1.  

 

Али, А је квадрат, онда је квадрат и број Γ. А то је требало доказати. 

ὰν ηπεῖρ ἀπιθμοὶ ἑξῆρ ἀνάλογον ὦζιν, ὁ δὲ ππῶηορ ηεηπάγωνορ ᾖ, καὶ ὁ ηπίηορ 

ηεηπάγωνορ ἔζηαι.  

 

Ἔζηωζαλ ηξεῖο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, ὁ δὲ πξῶηνο ὁ Α ηεηξάγωλνο ἔζηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ὁ ηξίηνο ὁ Γ ηεηξάγωλόο ἐζηηλ.  

 

πεὶ γὰξ ηῶλ Α, Γ εἷο κέζνο ἀλάινγόλ ἐζηηλ ἀξηζκὸο ὁ Β, νἱ Α, Γ ἄξα ὅκνηνη ἐπίπεδνί 
εἰζηλ.  

 

ηεηξάγωλνο δὲ ὁ Α: ηεηξάγωλνο ἄξα θαὶ ὁ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1
 VIII.20 Ако за два броја постоји средње пропорционалан број, они су слични површински бројеви. 
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VIII. 23 

 

Ако су четири броја непрекидно пропорционална и први је куб, онда је и 

четврти куб. 

 

Нека су четири броја А, Β, Γ, Γ непрекидно пропорционална, и А је куб.  

 

 
 

Тврдим да је и четврти Γ куб. 

 

Заиста, пошто за бројеве А и Γ постоје два непрекидно пропорционална броја Β и 

Γ биће А и Γ слични запремински бројеви [VIII. 21]1.  

 

Али, А је куб, онда је куб и број Γ. А то је требало доказати. 

ὰν ηέζζαπερ ἀπιθμοὶ ἑξῆρ ἀνάλογον ὦζιν, ὁ δὲ ππῶηορ κύβορ ᾖ, καὶ ὁ ηέηαπηορ 

κύβορ ἔζηαι.  

 

Ἔζηωζαλ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, ὁ δὲ Α θύβνο ἔζηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ὁ Γ θύβνο ἐζηίλ.  

 

πεὶ γὰξ ηῶλ Α, Γ δύν κέζνη ἀλάινγόλ εἰζηλ ἀξηζκνὶ νἱ Β, Γ, νἱ Α, Γ ἄξα ὅκνηνί εἰζη 

ζηεξενὶ ἀξηζκνί. θύβνο δὲ ὁ Α:  

 

θύβνο ἄξα θαὶ ὁ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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 VIII.21 Ако за два броја постоје два средња пропорционална броја, они су слични запремински бројеви. 
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VIII. 24 

 

Ако су два броја један према другом у размери квадратног броја према 

квадратном и први број је квадрат, онда је и други квадрат. 
 

Нека су два броја А и Β један према другом у размери квадратног броја Γ према 

квадратном броју Γ и број А је квадрат.  

 

 
 

Тврдим да је и Β квадрат. 

 

Заиста, пошто су Γ и Γ квадрати, онда су Γ и Γ слични површински бројеви. Према 

томе, за бројеве Γ и Γ постоји средњи пропорционалан број [VIII. 18]1. И број Γ је 

према Γ као А према Β. Према томе, за бројеве А и Β постоји средње 

пропорционалан број [VIII.8]2.  

 

А пошто је А квадрат, то је и Β квадрат. То је требало доказати. 

ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππὸρ ἀλλήλοςρ λόγον ἔσωζιν, ὃν ηεηπάγωνορ ἀπιθμὸρ ππὸρ 

ηεηπάγωνον ἀπιθμόν, ὁ δὲ ππῶηορ ηεηπάγωνορ ᾖ, καὶ ὁ δεύηεπορ ηεηπάγωνορ 

ἔζηαι.  

 

Γύν γὰξ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β πξὸο ἀιιήινπο ιόγνλ ἐρέηωζαλ, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο ὁ Γ 

πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκὸλ ηὸλ Γ, ὁ δὲ Α ηεηξάγωλνο ἔζηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ὁ Β ηεηξάγωλόο ἐζηηλ.  

 

πεὶ γὰξ νἱ Γ, Γ ηεηξάγωλνί εἰζηλ, νἱ Γ, Γ ἄξα ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ. ηῶλ Γ, Γ ἄξα εἷο 

κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηεη ἀξηζκόο. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ 
ηῶλ Α, Β ἄξα εἷο κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηεη ἀξηζκόο.  

 

θαί ἐζηηλ ὁ Α ηεηξάγωλνο: θαὶ ὁ Β ἄξα ηεηξάγωλόο ἐζηηλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1
 VIII.18 За два слична површинска броја постоји средње пропорционалан број; и размера површинског броја према сличном површинском броју је два пута виша од размере хомологних 

страна. 
2
 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 
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VIII. 25 

 

Ако су два броја један према другом у размери кубног броја према кубном и 

први број је куб, онда је и други куб. 
 

Нека су два броја А и Β један према другом у размери кубног броја Γ према 

кубном броју Γ и број Α је куб.  

 

 
 

Тврдим да је и Β куб. 

 

Заиста, пошто су Γ и Γ кубови, Γ и Γ су слични запремински бројеви. Према томе 

за Γ и Γ постоје два средње пропорционална броја [VIII.19]1. Али, онолико колико 

средње пропорционалних бројева постоји између Γ и Γ, исто толико постоји и 

између бројева који су у истој размери са њима [VIII. 8]2. На тј начин и за бројеве 

А и Β постоје два средње пропорционална броја. Нека су уметнути бројеви Е и Ε. 

Сад пошто су четири броја А, Е, Ε, Β непрекидно пропорционални и А је куб, онда 

је и Β куб.  

 

А то је требало доказати. 

ὰν δύο ἀπιθμοὶ ππὸρ ἀλλήλοςρ λόγον ἔσωζιν, ὃν κύβορ ἀπιθμὸρ ππὸρ κύβον 

ἀπιθμόν, ὁ δὲ ππῶηορ κύβορ ᾖ, καὶ ὁ δεύηεπορ κύβορ ἔζηαι.  

 

Γύν γὰξ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β πξὸο ἀιιήινπο ιόγνλ ἐρέηωζαλ, ὃλ θύβνο ἀξηζκὸο ὁ Γ πξὸο 

θύβνλ ἀξηζκὸλ ηὸλ Γ, θύβνο δὲ ἔζηω ὁ Α:  

 

 
 

ιέγω [ δή ], ὅηη θαὶ ὁ Β θύβνο ἐζηίλ.  

 

πεὶ γὰξ νἱ Γ, Γ θύβνη εἰζίλ, νἱ Γ, Γ ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ: ηῶλ Γ, Γ ἄξα δύν κέζνη 

                                                 
1
 VIII.19 За два слична запреминска броја постоје два средње пропорционална броја; и размера запреминског броја према сличном запреминском је три пут виша од размера хомологне 

ивице према хомологној ивици. 
2
 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 
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ἀλάινγνλ ἐκπίπηνπζηλ ἀξηζκνί. ὅζνη δὲ εἰο ηνὺο Γ, Γ κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ 

ἐκπίπηνπζηλ, ηνζνῦηνη θαὶ εἰο ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο αὐηνῖο: ὥζηε θαὶ ηῶλ Α, Β 

δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπίπηνπζηλ ἀξηζκνί. ἐκπηπηέηωζαλ νἱ Δ, Ε.  

 

ἐπεὶ νὖλ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ νἱ Α, Δ, Ε, Β ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ, θαί ἐζηη θύβνο ὁ Α, 

θύβνο ἄξα θαὶ ὁ Β: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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VIII. 26 

 

Слични површински бројеви су један према другом у размери квадратног 

броја према квадратном. 
 

Нека су А и Β слични површински бројеви.  

 

 
 

Тврдим да је размера А према Β као размера квадратног броја према квадратном 

броју. 

 

Заиста, пошто су А и Β слични површински бројеви онда за бројеве А, Β постоји 

један средње пропорционалан број [VIII. 18]1. Нека он постоји и нека то буде број 

Γ. Узмимо најмање бројеве Γ, Е, Ε који су у истој размери са бројевима А, Γ, и Β 

[VII. 332 или VIII. 23]. Тада су крајњи бројеви Γ и Ε квадрати [VIII. 2, Последица]4.  

 

А пошто је Γ према Ε као А према Β, а Γ и Ε су квадрати, биће и размера А према 

Β размера квадратног броја према квадратном броју. А то је требало доказати. 

Οἱ ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀπιθμοὶ ππὸρ ἀλλήλοςρ λόγον ἔσοςζιν, ὃν ηεηπάγωνορ ἀπιθμὸρ 

ππὸρ ηεηπάγωνον ἀπιθμόν.  

 

Ἔζηωζαλ ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ὁ Α πξὸο ηὸλ Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ 

ἀξηζκόλ.  

 

πεὶ γὰξ νἱ Α, Β ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ, ηῶλ Α, Β ἄξα εἷο κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηεη 

ἀξηζκόο. ἐκπηπηέηω θαὶ ἔζηω ὁ Γ, θαὶ εἰιήθζωζαλ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ 

ιόγνλ ἐρόληωλ ηνῖο Α, Γ, Β νἱ Γ, Δ, Ε: νἱ ἄξα ἄθξνη αὐηῶλ νἱ Γ, Ε ηεηξάγωλνί εἰζηλ. θαὶ 
ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Ε, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, θαί εἰζηλ νἱ Γ, Ε ηεηξάγωλνη, ὁ Α 

ἄξα πξὸο ηὸλ Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ:  

 

                                                 
1
 VIII.18 За два слична површинска броја постоји средње пропорционалан број; и размера површинског броја према сличном површинском броју је два пута виша од размере хомологних 

страна. 
2
 VII.33 За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим размерама као и дати. 

3
 VIII.2 Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних бројева који су у датој размери. 

4
 VIII.2 Последица Из овог је јасно да ако имамо три броја у непрекидној пропорцији најмања од бројева који су у истој размери, онда су крајњи бројеви квадрати, а ако имамо четири 

броја - крајњи бројеви су кубови. 
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ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

VIII. 27 

 

Слични запремински бројеви су један према другог у размери кубног броја 

према кубном броју. 
 

Нека су А и Β слични запремински бројеви.  

 

 
 

Тврдим да је размера А према Β као кубног броја према кубном. 

 

Заиста, пошто су А и Β слични запремински бројеви, а за А и Β постоје два средње 

пропорционална броја [VIII. 19]1. Нека постоје и нека то буду бројеви Γ и Γ. 

Узмимо најмање бројеве Е, Ε, Ζ, Θ који су у истој размери и у истој количини са 

бројевима А, Γ, Γ и Β [VII. 332 или VIII. 23]. Пошто су крајњи од њих Е и Θ кубови 

и пошто је Е према Θ као А према Β, биће и размера А према Β као кубног броја 

према кубном броју [VIII. 2, Последица]4.  

 

А то је требало доказати. 

Οἱ ὅμοιοι ζηεπεοὶ ἀπιθμοὶ ππὸρ ἀλλήλοςρ λόγον ἔσοςζιν, ὃν κύβορ ἀπιθμὸρ ππὸρ 

κύβον ἀπιθμόν.  

 

Ἔζηωζαλ ὅκνηνη ζηεξενὶ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ὁ Α πξὸο ηὸλ Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ θύβνο ἀξηζκὸο πξὸο θύβνλ ἀξηζκόλ.  

 

πεὶ γὰξ νἱ Α, Β ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ, ηῶλ Α, Β ἄξα δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπίπηνπζηλ 

ἀξηζκνί. ἐκπηπηέηωζαλ νἱ Γ, Γ, θαὶ εἰιήθζωζαλ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ 

ἐρόληωλ ηνῖο Α, Γ, Γ, Β ἴζνη αὐηνῖο ηὸ πιῆζνο νἱ Δ, Ε, Ζ, Θ: νἱ ἄξα ἄθξνη αὐηῶλ νἱ Δ, Θ 

θύβνη εἰζίλ. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Θ, νὕηωο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ ὁ Α ἄξα πξὸο ηὸλ 

Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ θύβνο ἀξηζκὸο πξὸο θύβνλ ἀξηζκόλ:  

                                                 
1
 VIII.19 За два слична запреминска броја постоје два средње пропорционална броја; и размера запреминског броја према сличном запреминском је три пут виша од размера хомологне 

ивице према хомологној ивици. 
2
 VII.33 За дату произвољну множину бројева наћи најмање бројеве који су у истим размерама као и дати. 

3
 VIII.2 Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних бројева који су у датој размери. 

4
 VIII.2 Последица Из овог је јасно да ако имамо три броја у непрекидној пропорцији најмања од бројева који су у истој размери, онда су крајњи бројеви квадрати, а ако имамо четири 

броја - крајњи бројеви су кубови. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ОСМА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 


