
 

 

Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 

 
ПРИЛОЗИ ЗА НАСТАВУ У КОЈИМА СУ КОРИШЋЕНИ  ЕЛЕКТРОНСКИ ЗАПИСИ ПРЕВОДА АКАДЕМИКА АНТОНА БИЛИМОВИЋА 
КОЈЕ ЈЕ ПРИРЕДИО ПРОФ. ДР ЗОРАН ЛУЧИЋ1 И НАЈСТАРИЈЕ САЧУВАНЕ ГРЧКЕ ВЕРЗИЈЕ ЕЛЕМЕНАТА ПОЗНАТЕ И КАО Е8882 

 

 

 
“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига 

Елемeната налазимо садржај рашчлањен на шест делова. 

Једино уколико ће негде неки од тих делова бити непотребан 

моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. 

...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика 

Египта, Месопотамије и Старе Грчке Математички факултет 

Београд, дигитално издање 

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)). 

 

Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже 

шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  

одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног 

одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба 

урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити 

дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

 

И током рашчлањивања претставки по Проклусу у тексту који 

следи одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како 

је у листи која непосредно претходи представљено. 
 

 
 

 

                                                 
1 http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/ 
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Целовит текст се сада чува у Bodleian бибилотеци, Oxford University)  

У овом прилогу је дат упоредни текст на српском (Превод Антуна Билимовића) и грчком језику (Heiberg).  
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КЊИГА IX 

 

 

Пропозиције 

 

 
1. Ако два слична површинска броја помножена један другим производе нешто, 

добивени број је квадрат. 

2. Ако два броја помножена један другим производе квадрат, они су слични површински 

бројеви. 

3. Ако кубни број помножен сам собом производи нешто, добивени број је куб. 

4. Ако кубни број помножен кубним бројем производи нешто, добијени број је куб. 
5. Ако неки број множи куб и производи куб, биће и тај број куб. 

6. Ако број помножен сам собом производи куб, биће и сам тај број куб. 

7. Ако сложен број множећи неки број производи нешто, добивени број је запремински. 
8. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом 

месту, биће број на трећем месту и сваки други иза њега квадрат, на четвртом месту и 

сваки трећи иза њега куб, на седмом месту и сваки шести иза њега у исти мах и куб и 
квадрат. 

9. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом 

месту, и први број иза јединице је квадрат, биће и сви остали квадрати, а ако је први иза 
јединице куб, биће и сви остали кубови. 

10. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом 

месту, и први број иза јединице није квадрат, онда ни један од осталих бројева неће бити 

квадратсем броја на трећем месту и сваког другог иза њега. И ако први број иза јединице 

није куб, онда ниједан од осталих бројева неће бити куб, сем броја на четвртом месту и 

сваког трећег иза њега. 
11. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом 

месту, онда мањи мери већи према једном од бројева који се налази међу 

пропорционалним бројевима. 
Последица 

И јасно је да је број према којем мањи број мери већи исто толико удаљен од већег на 

страну мањег колико је мањи број удаљен иза јединице. 
12. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом 

месту, и последњи број се мери неким простим бројевима, онда се тим истим простим 

бројевима мери и први број иза јединице. 
13. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева са јединицом на првом 

месту, и број, први иза јединице је прост, онда се највећи број неће никаквим другим 

бројевима мерити сем оних који су међу пропорционалним бројевима. 

14. Најмањи од бројева који се мере датим простим бројевима неће се мерити никаквим 

другим простим бројем сем датих. 

15. Ако су три непрекидно пропорционална броја најмања од оних који су са њима у 
истој размери, биће збир ма која два од њих узајамно прост са осталим. 

16. Ако су два броја узајамно проста, онда први број према другом неће бити као други 

према неком трећем. 

17. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева и крајњи су узајамно 

прости, онда се не може први односити према другом као последњи према ма ком другом 

броју. 

18. За два дат броја испитати, може ли се наћи за њих трећи пропорционални број. 
19. За три дата броја испитати кад се може наћи за њих четврти пропорционални број. 

20. Простих бројева је више од сваке одређене множине простих бројева. 

21. Ако се сабере ма колико парних бројева, биће и збир паран број. 
22. Ако се сабере ма колико непарних бројева, али паран број сабирака, биће и збир 

паран број. 

23. Ако се сабере ма колико непарних бројева али непаран број сабирака, биће и цело 
непаран број. 

24. Ако се од парног броја одузме паран број, биће остатак паран број. 

25. Ако се од парног број одузме непаран број, биће остатак непаран број. 
26. Ако се од непарног броја одузме непаран, биће остатак паран број. 

27. Ако се од непарног броја одузме паран број, биће остатак непаран број. 

28. Ако непаран број помножен парним бројем производи нешто, добивени број је паран. 

29. Ако непаран број помножен непарним бројем производи нешто, добивени број је 

непаран. 

30. Ако непаран број мери паран, он ће мерити и његову половину. 
31. Ако је непаранброј са неким бројем узајамно прост, биће он узајамно прост и са 

двоструким тим бројем. 

32. Сваки од бројева, који се добивају од двојке непрекидним удвостручавањем, је само 
парно-паран број. 

33. Ако број има непарну половину, он је само парно непаран. 

34. Ако број не припада ни бројевима који се добивају од двојке непрекидним 
удвостручавањем, ни бројевима који имају непарну половину, он је или парно-паран или 

парно-непаран. 

35. Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева па се од другог и 
последњег одузме исти број једнак првом броју, остатак од другог односи се према 

првом броју као остатак од последњег према збиру свих испред њега. 

36. Ако се узме ма колико пропорционалних бројева са јединицом на првом месту у 

размери један прем два и то дотле док збир свих тих бројева не постане прост број и ако 

тај збир помножен последњим бројем производи нешто, биће добивени број савршен
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 IX. 1 

 

Ако два слична површинска броја помножена један другим производе нешто, 

добивени број је квадрат. 

 

Нека су А и Β два слична површинска броја и А помножено са Β производи Γ.  

 

 
 

Тврдим да је Γ квадрат.  

 

Заиста нека А помножено само собом производи Γ, тада је Γ квадрат. Уколико А 

помножено самим собом производи Γ, а помножено са Β производи Γ, биће А 

према Β као Γ према Γ [VII.17] 1. И пошто су А и Β слични површински бројеви 

може се уметнути између А и Β један средње пропорционалан број [VIII.18]2. А 

ако су између два броја уметнути бројеви у непрекидној пропорцији са њима, онда 

колико је уметнуто тих бројева, исто толико се може уметнути и између бројева 

који су у истој размери са њима [VIII.8]3.  Према томе се између Γ и Γ може 

уметнути један средње пропорцоналан број.  

 

А како је Γ квадрат, биће квадрат и Γ. А то је требало доказати. 

ὰλ δύν ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἀξηζκνὶ πνιιαπιαζηάζαληεο ἀιιήινπο πνηῶζί ηηλα, ὁ 

γελόκελνο ηεηξάγσλνο ἔζηαη.  

 

Ἔζησζαλ δύν ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, θαὶ ὁ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πνηείησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὁ Γ ηεηξάγσλόο ἐζηηλ.  

                                                 
1 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 
2 VIII.18 За два слична површинска броја постоји средње пропорционалан број; и размера површинског броја према сличном површинском броју је два пута виша од размере хомологних 
страна. 
3 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 
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Ὁ γὰξ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείησ. ὁ Γ ἄξα ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. ἐπεὶ νὖλ ὁ 

Α ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Α, Β ὅκνηνη 

ἐπίπεδνί εἰζηλ ἀξηζκνί, ηῶλ Α, Β ἄξα εἷο κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηεη ἀξηζκόο. ἐὰλ δὲ δύν 

ἀξηζκῶλ κεηαμὺ θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀλάινγνλ ἐκπίπησζηλ ἀξηζκνί, ὅζνη εἰο αὐηνὺο 

ἐκπίπηνπζη, ηνζνῦηνη θαὶ εἰο ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο: ὥζηε θαὶ ηῶλ Γ, Γ εἷο 

κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηεη ἀξηζκόο. θαί ἐζηη ηεηξάγσλνο ὁ Γ:  

 

ηεηξάγσλνο ἄξα θαὶ ὁ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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IX. 2 

 

Ако два броја помножена један другим производе квадрат, они су слични 

површински бројеви. 
 

Нека су А и Β два броја и А помножено са Β производи квадрат Γ.  

 

 
 

Тврдим да су Аи Β слични површински бројеви. 

 

Заиста, нека А помножено са собом производи Γ, тада је Γ квадрат. Уколико А 

помножено са собом производи Γ, поможено са Β производи Γ, биће А према Β 

као Γ према Γ [VII.17] 1. А ако је Γ, а такође и Γ квадрат биће А и Β слични 

површински бројеви. Тада се између бројева Γ и Γ може уметнути један средње 

пропорционалан број [VIII.18]2. А пошто се Γ односи према Γ као А према Β, 

може се уметнути један средње пропорционалан број и између бројева А и Β 

[VIII.8]3.  

 

Ако је сад између бројева уметнут један средње пропорционалан број, они су 

слични површински бројеви. А то је требало доказати. 

ὰλ δύν ἀξηζκνὶ πνιιαπιαζηάζαληεο ἀιιήινπο πνηῶζη ηεηξάγσλνλ, ὅκνηνη 

ἐπίπεδνί εἰζηλ ἀξηζκνί.  
 

Ἔζησζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, θαὶ ὁ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηεηξάγσλνλ ηὸλ Γ 

πνηείησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη νἱ Α, Β ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ ἀξηζκνί. Ὁ γὰξ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πνηείησ: ὁ Γ ἄξα ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Α ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ὁ 

Γ πξὸο ηὸλ Γ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ ηεηξάγσλόο ἐζηηλ, ἀιιὰ θαὶ ὁ Γ, νἱ Γ, Γ ἄξα ὅκνηνη ἐπίπεδνί 
εἰζηλ. ηῶλ Γ, Γ ἄξα εἷο κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηεη. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕησο ὁ 

Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ ηῶλ Α, Β ἄξα εἷο κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηεη. ἐὰλ δὲ δύν ἀξηζκῶλ εἷο 

κέζνο ἀλάινγνλ ἐκπίπηῃ, ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ [ νἱ ] ἀξηζκνί:  
 

νἱ ἄξα Α, Β ὅκνηνί εἰζηλ ἐπίπεδνη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 
2 VIII.18 За два слична површинска броја постоји средње пропорционалан број; и размера површинског броја према сличном површинском броју је два пута виша од размере хомологних 
страна. 
3 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕВЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

 

IX. 3 

 

Ако кубни број помножен сам собом производи нешто, добивени број је куб. 
 

Неки кубни број А помножен сам собом производи Β.  

 

 
 

Тврдим, да је Β куб.  

 

Заиста, узмимо ивицу Γ куба А и нека Γ помножено само собом производи Γ. Тада 

је јасно да Γ помножено са Γ производи А. И пошто Γ помножено самом собом 

производи Γ, Γ мери број Γ према броју јединица у Γ. Према томе се јединица 

односи према Γ као Γ према Γ [VII.Деф.21]1. Даље, пошто Γ поможено са Γ 

производи А, Γ мери А према броју јединица у Γ. Али и јединица мери Γ према 

броју јединица у том броју. Међутим јединица се односи према Γ као Γ према Γ. И 

према томе је јединица према Γ као Γ према Γ и као Γ према А. На овај начин су 

између јединице и А уметнута два средње пропорционална броја Γ и Γ у 

непрекидној пропорцији. Затим, пошто А поможено само собом производи Β, А 

мери Β према броју јединица у А. Али и јединица мери А према броју јединица у 

самом себи. Па према томе се јединица односи према А као А према Β 

[VII.Деф.20]. Међутим између јединице и А уметнута су два средње 

пропорционална броја, па се, значи, могу уметнути и између јединице и Β два 

средње пропорционална броја [VIII.8]2.  А ако су између два броја уметнута два 

средње пропорционална броја и први број је куб, онда је и други куб.  

 

А ако је А куб биће и Β куб. А то је требало доказати. 

ὰλ θύβνο ἀξηζκὸο ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο πνηῇ ηηλα, ὁ γελόκελνο θύβνο ἔζηαη.  

 

Κύβνο γὰξ ἀξηζκὸο ὁ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πνηείησ: 

 

 
 

 ιέγσ, ὅηη ὁ Β θύβνο ἐζηίλ.  

 

Δἰιήθζσ γὰξ ηνῦ Α πιεπξὰ ὁ Γ, θαὶ ὁ Γ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείησ. 

θαλεξὸλ δή ἐζηηλ, ὅηη ὁ Γ ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑαπηὸλ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ὁ Γ ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὑηῷ κνλάδαο. 

ἀιιὰ κὴλ θαὶ ἡ κνλὰο ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ κνλὰο 

πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Γ ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ, ὁ 

Γ ἄξα ηὸλ Α κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ κνλάδαο. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ κνλὰο ηὸλ Γ θαηὰ ηὰο ἐλ 

αὐηῷ κνλάδαο: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Α. ἀιι' ὡο ἡ κνλὰο 

πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Γ, νὕησο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ θαὶ 
ὁ Γ πξὸο ηὸλ Α. ηῆο ἄξα κνλάδνο θαὶ ηνῦ Α ἀξηζκνῦ δύν κέζνη ἀλάινγνλ θαηὰ ηὸ 

ζπλερὲο ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνὶ νἱ Γ, Γ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β 

πεπνίεθελ, ὁ Α ἄξα ηὸλ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὑηῷ κνλάδαο. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ κνλὰο ηὸλ 

Α θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Α, ὁ Α πξὸο ηὸλ Β. ηῆο 

δὲ κνλάδνο θαὶ ηνῦ Α δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπεπηώθαζηλ ἀξηζκνί: θαὶ ηῶλ Α, Β ἄξα 

δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπεζνῦληαη ἀξηζκνί. ἐὰλ δὲ δύν ἀξηζκῶλ δύν κέζνη ἀλάινγνλ 

ἐκπίπησζηλ, ὁ δὲ πξῶηνο θύβνο ᾖ, θαὶ ὁ δεύηεξνο θύβνο ἔζηαη.  

 

θαί ἐζηηλ ὁ Α θύβνο: θαὶ ὁ Β ἄξα θύβνο ἐζηίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
2 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 
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Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

IX. 4 

 

Ако кубни број помножен кубним бројем производи нешто, добијени број је 

куб. 
 

Нека кубни број А помножен кубним бројем Β производи број Γ.  

 

 
 

Тврдим да је Γ куб. 

 

Заиста, нека А помножено само собом производи Γ. Тада је Γ куб [IX.3]1. Пошто А 

помножено само собом производи Γ, а помножено са Β производи Γ, биће А према 

према Β као Γ према Γ [VII.17] 2. Али и А и Β су кубови, значи и А и Β су слични 

запремински бројеви. Према томе се између А и Β могу уметнути два средње 

пропорционална броја [VIII.19]3. А тада се и између и Γ и Γ могу уметнути два 

средње пропорционална броја [VIII.8]4.   

 

А ако је Γ куб, биће и Γ куб. А то је требало доказати. 

ὰλ θύβνο ἀξηζκὸο θύβνλ ἀξηζκὸλ πνιιαπιαζηάζαο πνηῇ ηηλα, ὁ γελόκελνο θύβνο 

ἔζηαη.  

 

Κύβνο γὰξ ἀξηζκὸο ὁ Α θύβνλ ἀξηζκὸλ ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὁ Γ θύβνο ἐζηίλ.  

 

Ὁ γὰξ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείησ: ὁ Γ ἄξα θύβνο ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Α 

ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Α, Β θύβνη 

εἰζίλ, ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ νἱ Α, Β. ηῶλ Α, Β ἄξα δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπίπηνπζηλ 

ἀξηζκνί: ὥζηε θαὶ ηῶλ Γ, Γ δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπεζνῦληαη ἀξηζκνί.  
 

θαί ἐζηη θύβνο ὁ Γ: θύβνο ἄξα θαὶ ὁ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1 IX.3 Ако кубни број помножен сам собом производи нешто, добивени број је куб. 
2 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 
3 VIII.19 За два слична запреминска броја постоје два средње пропорционална броја; и размера запреминског броја према сличном запреминском је три пут виша од размера хомологне 
ивице према хомологној ивици. 
4 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 
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ДЕВЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

 

IX. 5 

 

Ако неки број множи куб и производи куб, биће и тај број куб. 
 

Нека неки број Β множи кубни број А и производи куб Γ.  

 

 
 

Тврдим да је и Β куб. 

 

Заиста, нека А помножено само собом производи Γ. Тада је и Γ куб [IX.3]1. И 

пошто А помножено само собом производи Γ, помножено са Β производи Γ, биће 

А према Β као Γ према Γ [VII.17] 2. Пошто су Γ и Γ кубови, они су слични 

запремински бројеви. Значи, између Γ и Γ могу се уметнути два средње 

пропорционална броја [VIII.19]3. А како је Γ према Γ као А према Β , то се између 

А и Β могу уметнути два средње пропорционалана број [VIII.8]4.   

 

Али А је куб, па је тада и Β куб. Ато је требало доказати. 

ὰλ θύβνο ἀξηζκὸο ἀξηζκόλ ηηλα πνιιαπιαζηάζαο θύβνλ πνηῇ, θαὶ ὁ 

πνιιαπιαζηαζζεὶο θύβνο ἔζηαη.  

 

Κύβνο γὰξ ἀξηζκὸο ὁ Α ἀξηζκόλ ηηλα ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο θύβνλ ηὸλ Γ πνηείησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὁ Β θύβνο ἐζηίλ.  

 

Ὁ γὰξ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείησ: θύβνο ἄξα ἐζηίλ ὁ Γ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Α 

ἑαπηὸλ κὲλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Γ, Γ θύβνη εἰζίλ, 

ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ. ηῶλ Γ, Γ ἄξα δύν κέζνη ἀλάινγνλ ἐκπίπηνπζηλ ἀξηζκνί. θαί ἐζηηλ 

ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, νὕησο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ ηῶλ Α, Β ἄξα δύν κέζνη ἀλάινγνλ 

ἐκπίπηνπζηλ ἀξηζκνί.  
 

θαί ἐζηη θύβνο ὁ Α: θύβνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ὁ Β: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 IX.3 Ако кубни број помножен сам собом производи нешто, добивени број је куб. 
2 VII.17 Ако један број множећи два броја производи два броја, онда се добијена два броја налазе у истој размери као и бројеви који се множе. 
3 VIII.19 За два слична запреминска броја постоје два средње пропорционална броја; и размера запреминског броја према сличном запреминском је три пут виша од размера хомологне 
ивице према хомологној ивици. 
4 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 
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Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

IX. 6 

 

Ако број помножен сам собом производи куб, биће и сам тај број куб. 
 

Нека број А помножен сам собом производи кубни број Β.  

 

 
 

Тврдим да је и А куб. 

 

Заиста, нека А множећи Β роизводи Γ. Уколико број А помножен сам собом 

производи Β, а помножен бројем Β производи Γ, онда је Γ куб. И пошто А 

помножено само собом производи Β, онда А мери Β према броју својих јединица. 

Али и јединица мери А према броју јединица у А. Према томе се јединице односе 

према А као А према Β [VII.Деф.21]1. И пошто А помножено са Β производи Γ, 

онда Β мери Γ према броју јединица у А. Али и јединица мери број А према броју 

јединица у А. Према томе се јединица односи према А као Β према Γ [VII.Деф.20]. 

А пошто су Β и Γ кубови, они су слични запремински бројеви. На овај начин су 

између Β и Γ уметнута два средње пропорционална броја [VIII.19]2. Али Β се 

односи према Γ као А према Β.  

 

Значи, и за А и за Β постоје два средње пропорционална броја [VIII.8]3. А како је Β 

куб, биће и А куб. А то је требало доказати. 

ὰλ ἀξηζκὸο ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο θύβνλ πνηῇ, θαὶ αὐηὸο θύβνο ἔζηαη.  

 

Ἀξηζκὸο γὰξ ὁ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο θύβνλ ηὸλ Β πνηείησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη θαὶ ὁ Α θύβνο ἐζηίλ.  
 
ν γὰξ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείησ. ἐπεὶ νὖλ ὁ Α ἑαπηὸλ κὲλ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ὁ Γ ἄξα 

θύβνο ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Α ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ, ὁ Α ἄξα ηὸλ Β 

κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὑηῷ κνλάδαο. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ κνλὰο ηὸλ Α θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ 

κνλάδαο. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Α, νὕησο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β. θαὶ ἐπεὶ ὁ Α ηὸλ Β 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, ὁ Β ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Α κνλάδαο. 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ κνλὰο ηὸλ Α θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ 

Α, νὕησο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ. ἀιι' ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Α, νὕησο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: θαὶ ὡο 

ἄξα ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Β, Γ θύβνη εἰζίλ, ὅκνηνη ζηεξενί εἰζηλ. 

ηῶλ Β, Γ ἄξα δύν κέζνη ἀλάινγόλ εἰζηλ ἀξηζκνί. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Α πξὸο 

ηὸλ Β.  

 

θαὶ ηῶλ Α, Β ἄξα δύν κέζνη ἀλάινγόλ εἰζηλ ἀξηζκνί. θαί ἐζηη θύβνο ὁ Β: θύβνο ἄξα 

ἐζηὶ θαὶ ὁ Α: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
2 VIII.19 За два слична запреминска броја постоје два средње пропорционална броја; и размера запреминског броја према сличном запреминском је три пут виша од размера хомологне 
ивице према хомологној ивици. 
3 VIII.8 Ако су између два броја уметнути бројеви, који су у непрекидној пропорцији са њима, онда ће се између два друга броја, који су у истој размери са првима моћи уметнути исти 

толики број непрекидно пропорционалних бројева. 
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IX. 7 

 

Ако сложен број множећи неки број производи нешто, добивени број је 

запремински. 
 

Нека сложен број А помножен неким бројем Β произведи Γ.  

 

 
 

Тврдим да је Γ запремински број. 

 

Заиста, пошто је А сложен број, он се мери неким бројем [VII.Деф.14]1. Нека се 

мери бројем Γ, и нека се колико пута Γ мери А, исто толико јединица налази у Е. 

Пошто сад Γ мери број А према броју јединица у Е, Е помножено са Γ производи 

А [VII.Деф.16]2. Како А помножено са Β производи Γ, а А је производ од Γ и Е, 

значи производ од Γ и Е помножен са Β производи Γ.  

 

На овај начин Γ је запремински број са ивицама Γ, Е, Β. А то је требало доказати. 

ὰλ ζύλζεηνο ἀξηζκὸο ἀξηζκόλ ηηλα πνιιαπιαζηάζαο πνηῇ ηηλα, ὁ γελόκελνο 

ζηεξεὸο ἔζηαη.  

 

Σύλζεηνο γὰξ ἀξηζκὸο ὁ Α ἀξηζκόλ ηηλα ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πνηείησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὁ Γ ζηεξεόο ἐζηηλ. πεὶ γὰξ ὁ Α ζύλζεηόο ἐζηηλ, ὑπὸ ἀξηζκνῦ ηηλνο 

κεηξεζήζεηαη. κεηξείζζσ ὑπὸ ηνῦ Γ, θαὶ ὁζάθηο ὁ Γ ηὸλ Α κεηξεῖ, ηνζαῦηαη κνλάδεο 

ἔζησζαλ ἐλ ηῷ Δ. ἐπεὶ νὖλ ὁ Γ ηὸλ Α κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Δ κνλάδαο, ὁ Δ ἄξα ηὸλ Γ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ, ὁ δὲ Α ἐζηηλ ὁ ἐθ ηῶλ Γ, Δ, ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Γ, Δ ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ.  

 

ὁ Γ ἄξα ζηεξεόο ἐζηηλ, πιεπξαὶ δὲ αὐηνῦ εἰζηλ νἱ Γ, Δ, Β: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VII.Деф.14 Сложен број је онај који се мери неким бројем. 
2 VII.Деф.16 Каже се да се један број множи другим бројем кад се први број узима као сабирак онолико пута колико је јединица у другом броју; и тада се добија неки број. 
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IX. 8 

 

Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом 

на првом месту, биће број на трећем месту и сваки други иза њега квадрат, на 

четвртом месту и сваки трећи иза њега куб, на седмом месту и сваки шести 

иза њега у исти мах и куб и квадрат. 
 

Нека постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ, Е, Ε са 

јединицом на првом месту.  

 

 
 

Тврдим да је број на трећем месту, број Β и сваки други иза њега квадрат, на 

четвртом месту, број Γ, и сваки трећи иза њега куб, на седмом месту, број Ε, и 

сваки шести иза њега у исти мах и куб и квадрат. 

 

Заиста, пошто се јединица односи према А као А према Β, јединица мери исти број 

пута А као што А мери број Β [VII.Деф.21]1. Али јединица мери број А према 

броју јединица у њему. И А мери Β према броју јединица у А. Према томе А 

помножено самом собом производи Β. Значи, Β је квадрат. Пошто су Β Γ и Γ 

непрекидно пропорционални, а Β је квадрат, биће и Γ квадрат [VIII.22]2. Из истих 

разлога је и Ε квадрат. Слично се доказује да је и сваки други иза њега квадрат. 

Даље тврдим да је број на четвртом месту, број Γ, и сваки трећи број иза њега куб. 

Заиста, пошто се јединица односи према А као Β према Γ, јединица мери исто 

онолико пута А, колико Β мери Γ. Али јединица мери број А према броју јединица 

у А. И Β мери Γ према броју јединица у А. Стога А помножено са Β производи Γ. 

Пошто А помножено само собом производи Β, а помножено са Β производи Γ, 

ὰλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ὦζηλ, ὁ κὲλ ηξίηνο ἀπὸ ηῆο 

κνλάδνο ηεηξάγσλνο ἔζηαη θαὶ νἱ ἕλα δηαιείπνληεο, ὁ δὲ ηέηαξηνο θύβνο θαὶ νἱ 
δύν δηαιείπνληεο πάληεο, ὁ δὲ ἕβδνκνο θύβνο ἅκα θαὶ ηεηξάγσλνο θαὶ νἱ πέληε 

δηαιείπνληεο.  

 

Ἔζησζαλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, Δ, Ε:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὁ κὲλ ηξίηνο ἀπὸ ηῆο κνλάδνο ὁ Β ηεηξάγσλόο ἐζηη θαὶ νἱ ἕλα δηαιείπνληεο 

πάληεο, ὁ δὲ ηέηαξηνο ὁ Γ θύβνο θαὶ νἱ δύν δηαιείπνληεο πάληεο, ὁ δὲ ἕβδνκνο ὁ Ε 

θύβνο ἅκα θαὶ ηεηξάγσλνο θαὶ νἱ πέληε δηαιείπνληεο πάληεο.  

 

πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Α, νὕησο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ἰζάθηο ἄξα ἡ κνλὰο ηὸλ 

Α ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Α ηὸλ Β. ἡ δὲ κνλὰο ηὸλ Α ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ 

κνλάδαο: θαὶ ὁ Α ἄξα ηὸλ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Α κνλάδαο. ὁ Α ἄξα ἑαπηὸλ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ: ηεηξάγσλνο ἄξα ἐζηὶλ ὁ Β. θαὶ ἐπεὶ νἱ Β, Γ, Γ ἑμῆο 

ἀλάινγόλ εἰζηλ, ὁ δὲ Β ηεηξάγσλόο ἐζηηλ, θαὶ ὁ Γ ἄξα ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ 

δὴ θαὶ ὁ Ε ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ νἱ ἕλα δηαιείπνληεο πάληεο 

ηεηξάγσλνί εἰζηλ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ ὁ ηέηαξηνο ἀπὸ ηῆο κνλάδνο ὁ Γ θύβνο ἐζηὶ θαὶ νἱ 

δύν δηαιείπνληεο πάληεο. ἐπεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Α, νὕησο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, 

ἰζάθηο ἄξα ἡ κνλὰο ηὸλ Α ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Β ηὸλ Γ. ἡ δὲ κνλὰο ηὸλ Α ἀξηζκὸλ 

                                                 
1 VII.Деф.21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
2 VIII.22 Ако су три броја непрекидно пропорционална и први је квадрат, онда је и трећи квадрат. 
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биће Γ куб. А како су Γ, Γ, Е, Ε непрекидно пропорционални, и Γ је куб, биће и Ε 

куб [VIII.23]1. А доказано је да је Ε и квадрат. На овај начин је број на седмом 

месту у исти мах и куб и квадрат. А то је требало доказати. 

κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Α κνλάδαο: θαὶ ὁ Β ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Α κνλάδαο: 

ὁ Α ἄξα ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ. ἐπεὶ νὖλ ὁ Α ἑαπηὸλ κὲλ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ, θύβνο 

ἄξα ἐζηὶλ ὁ Γ. θαὶ ἐπεὶ νἱ Γ, Γ, Δ, Ε ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ, ὁ δὲ Γ θύβνο ἐζηίλ, θαὶ ὁ Ε 

ἄξα θύβνο ἐζηίλ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ηεηξάγσλνο: ὁ ἄξα ἕβδνκνο ἀπὸ ηῆο κνλάδνο θύβνο ηέ 

ἐζηη θαὶ ηεηξάγσλνο. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ νἱ πέληε δηαιείπνληεο πάληεο θύβνη ηέ 

εἰζη θαὶ ηεηξάγσλνη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VIII.23 Ако су четири броја непрекидно пропорционална и први је куб, онда је и четврти куб. 
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IX. 9 

 

Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом 

на првом месту, и први број иза јединице је квадрат, биће и сви остали 

квадрати, а ако је први иза јединице куб, биће и сви остали кубови. 
 

Нека постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ, Е, Ε са 

јединицом на првом месту и нека је број иза јединице, број А квадрат.  

 

 
 

Тврдим да су и сви остали бројеви квадрати. 

 

Да је број на трећем месту, број Β, и сваки други иза њега квадрат, то је већ 

доказано [IX.8]1. Али тврдим да су и сви остали квадрати. Заиста, пошто су А, Β, Γ 

непрекидно пропорционални, а А је квадрат биће и Γ квадрат [VIII.22]2. Затим, 

пошто су Β, Γ, Γ непрекидно пропорционални и Β је квадрат, биће и Γ квадрат 

[VIII.22]3. Слично се доказује да су исви остали квадрати. 

Сад, нека А буде куб. Тврдим да су и сви остали бројеви кубови. 

Да је број на четвртом месту, број Γ, и сваки трећи иза њега куб, то је доказано 

[IX.8]. Тврдим и да су сви остали кубови. Заиста, пошто се јединица односи према 

А као А према Β, јединица мери исти број пута А као што А мери Β. Али јединица 

мери А према броју јединица у њему. И А мери Β према броју јединица у А. 

Према томе А помножено само собом производи Β. И А је куб [IX.3]4. А пошто су 

ὰλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἑμῆο θαηὰ ηὸ ζπλερὲο ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ ὦζηλ, ὁ δὲ 

κεηὰ ηὴλ κνλάδα ηεηξάγσλνο ᾖ, θαὶ νἱ ινηπνὶ πάληεο ηεηξάγσλνη ἔζνληαη. θαὶ ἐὰλ 

ὁ κεηὰ ηὴλ κνλάδα θύβνο ᾖ, θαὶ νἱ ινηπνὶ πάληεο θύβνη ἔζνληαη.  

 

Ἔζησζαλ ἀπὸ κνλάδνο ἑμῆο ἀλάινγνλ ὁζνηδεπνηνῦλ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, Γ, Γ, Δ, Ε, ὁ δὲ 

κεηὰ ηὴλ κνλάδα ὁ Α ηεηξάγσλνο ἔζησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη θαὶ νἱ ινηπνὶ πάληεο ηεηξάγσλνη ἔζνληαη.  

 

Ὅηη κὲλ νὖλ ὁ ηξίηνο ἀπὸ ηῆο κνλάδνο ὁ Β ηεηξάγσλόο ἐζηη θαὶ νἱ ἕλα δηαιείπνληεο 

πάληεο, δέδεηθηαη: ιέγσ [ δή ], ὅηη θαὶ νἱ ινηπνὶ πάληεο ηεηξάγσλνί εἰζηλ. ἐπεὶ γὰξ νἱ Α, 

Β, Γ ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ, θαί ἐζηηλ ὁ Α ηεηξάγσλνο, θαὶ ὁ Γ [ ἄξα ] ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. 

πάιηλ, ἐπεὶ [ θαὶ ] νἱ Β, Γ, Γ ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ, θαί ἐζηηλ ὁ Β ηεηξάγσλνο, θαὶ ὁ Γ [ 

ἄξα ] ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ νἱ ινηπνὶ πάληεο ηεηξάγσλνί εἰζηλ. 

Ἀιιὰ δὴ ἔζησ ὁ Α θύβνο: ιέγσ, ὅηη θαὶ νἱ ινηπνὶ πάληεο θύβνη εἰζίλ. Ὅηη κὲλ νὖλ ὁ 

ηέηαξηνο ἀπὸ ηῆο κνλάδνο ὁ Γ θύβνο ἐζηὶ θαὶ νἱ δύν δηαιείπνληεο πάληεο, δέδεηθηαη: 

ιέγσ [ δή ], ὅηη θαὶ νἱ ινηπνὶ πάληεο θύβνη εἰζίλ. ἐπεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Α, 

                                                 
1 IX.8 Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом месту, биће број на трећем месту и сваки други иза њега квадрат, на четвртом месту и сваки 

трећи иза њега куб, на седмом месту и сваки шести иза њега у исти мах и куб и квадрат. 
2 VIII.22 Ако су три броја непрекидно пропорционална и први је квадрат, онда је и трећи квадрат. 
3 VIII.22 Ако су три броја непрекидно пропорционална и први је квадрат, онда је и трећи квадрат. 
4 IX.3 Ако кубни број помножен сам собом производи нешто, добивени број је куб. 
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четири броја А, Β, Γ и Γ непрекидно пропорционална и А је куб, биће и Γ куб 

[VIII.23]1.  

 

Из истих разлога је и Е куб и сви остали - кубови. А то је требало доказати. 

νὕησο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ἰζάθηο ἄξα ἡ κνλὰο ηὸλ Α κεηξεῖ θαὶ ὁ Α ηὸλ Β. ἡ δὲ κνλὰο ηὸλ 

Α κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: θαὶ ὁ Α ἄξα ηὸλ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὑηῷ 

κνλάδαο: ὁ Α ἄξα ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. θαί ἐζηηλ ὁ Α θύβνο. ἐὰλ 

δὲ θύβνο ἀξηζκὸο ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο πνηῇ ηηλα, ὁ γελόκελνο θύβνο ἐζηίλ: θαὶ ὁ Β 

ἄξα θύβνο ἐζηίλ.  

 

θαὶ ἐπεὶ ηέζζαξεο ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, Γ, Γ ἑμῆο ἀλάινγόλ εἰζηλ, θαί ἐζηηλ ὁ Α θύβνο, θαὶ ὁ 

Γ ἄξα θύβνο ἐζηίλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ὁ Δ θύβνο ἐζηίλ, θαὶ ὁκνίσο νἱ ινηπνὶ πάληεο 

θύβνη εἰζίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VIII.23 Ако су четири броја непрекидно пропорционална и први је куб, онда је и четврти куб. 
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ΙX. 10 

 

Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом 

на првом месту, и први број иза јединице није квадрат, онда ни један од 

осталих бројева неће бити квадрат сем броја на трећем месту и сваког другог 

иза њега. И ако први број иза јединице није куб, онда ниједан од осталих 

бројева неће бити куб, сем броја на четвртом месту и сваког трећег иза њега. 
 

Нека постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ, Е, Ε са 

јединицом на првом месту инека број иза јединице, број А, није квадрат.  

 

 
 

 

Тврдим да ни један од осталих бројева неће бити квадрат сем броја на трећем 

месту и сваког другог иза њега. 

 

Заиста, ако је могуће, нека Γ буде квадрат. Исто тако нека Β  буде квадрат [IX.8]1. 

Према томе су бројеви Β и Γ у истој размери као и квадратни број према 

квадратном. А пошто је Β према Γ као А према Β, биће и бројеви А и Β у истој 

размери као квадратни број према квадратном. Према томе су А и Β слични 

површински бројеви [VIII.26]2. Али Β је квадрат, значи и А је квадрат. А то није 

претпостављено. Значи Γ није квадрат. Слично се доказује и да ниједан од осталих 

бројева неће бити квадрат сем броја на трећем месту и сваког другог иза њега. 

Нека сад А не буде куб. Тврдим да ниједан од осталих бројева неће бити куб сем 

броја на четвртом месту и сваког трећег иза њега. 

Заиста, ако је могуће, нека је Γ куб. А и Γ је куб, пошто је то број на четвртом 

месту [IX.8]. А пошто се Γ односи према Γ као Β према Γ, значи и размера Β према 

Γ је размера куба према кубу. Али Γ је куб, па према томе је и Β куб [VIII.25]3. 

ὰλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ [ ἑμῆο ] ἀλάινγνλ ὦζηλ, ὁ δὲ κεηὰ ηὴλ 

κνλάδα κὴ ᾖ ηεηξάγσλνο, νὐδ' ἄιινο νὐδεὶο ηεηξάγσλνο ἔζηαη ρσξὶο ηνῦ ηξίηνπ 

ἀπὸ ηῆο κνλάδνο θαὶ ηῶλ ἕλα δηαιεηπόλησλ πάλησλ. θαὶ ἐὰλ ὁ κεηὰ ηὴλ κνλάδα 

θύβνο κὴ ᾖ, νὐδὲ ἄιινο νὐδεὶο θύβνο ἔζηαη ρσξὶο ηνῦ ηεηάξηνπ ἀπὸ ηῆο κνλάδνο 

θαὶ ηῶλ δύν δηαιεηπόλησλ πάλησλ.  

 

Ἔζησζαλ ἀπὸ κνλάδνο ἑμῆο ἀλάινγνλ ὁζνηδεπνηνῦλ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β, Γ, Γ, Δ, Ε, ὁ δὲ 

κεηὰ ηὴλ κνλάδα ὁ Α κὴ ἔζησ ηεηξάγσλνο: 

 

 
 

ιέγσ, ὅηη νὐδὲ ἄιινο νὐδεὶο ηεηξάγσλνο ἔζηαη ρσξὶο ηνῦ ηξίηνπ ἀπὸ ηῆο κνλάδνο [ θαὶ 

ηῶλ ἕλα δηαιεηπόλησλ ].  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, ἔζησ ὁ Γ ηεηξάγσλνο. ἔζηη δὲ θαὶ ὁ Β ηεηξάγσλνο: νἱ Β, Γ ἄξα πξὸο 

ἀιιήινπο ιόγνλ ἔρνπζηλ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. θαί ἐζηηλ 

ὡο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Α πξὸο ηὸλ Β: νἱ Α, Β ἄξα πξὸο ἀιιήινπο ιόγνλ ἔρνπζηλ, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ὥζηε νἱ Α, Β ὅκνηνη ἐπίπεδνί εἰζηλ. θαί 
ἐζηη ηεηξάγσλνο ὁ Β: ηεηξάγσλνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ὁ Α: ὅπεξ νὐρ ὑπέθεηην. νὐθ ἄξα ὁ Γ 

                                                 
1 IX.8 Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом месту, биће број на трећем месту и сваки други иза њега квадрат, на четвртом месту и сваки 
трећи иза њега куб, на седмом месту и сваки шести иза њега у исти мах и куб и квадрат. 
2 VIII.26 Слични површински бројеви су један према другом у размери квадратног броја према квадратном. 
3 VIII.25 Ако су два броја један према другом у размери кубног броја према кубном и први број је куб, онда је и други куб. 
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Пошто се сад јединица односи према А као А према Β, а како јединица мери А 

према броју јединица у њему, то и А мери Β према броју јединица у А. Према томе 

је А помножено самим собом произвело куб Β. Али ако број помножен сам собом 

производи куб, онда је и сам тај број куб [IX.6]1. Значи А је куб. А то није 

претпостављено.  

 

Значи Γ није куб. Слично се доказује и да ниједан од осталих бројева неће бити 

куб сем броја на четвртом месту и сваког трећег иза њега. А то је требало 

доказати. 

ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη νὐδ' ἄιινο νὐδεὶο ηεηξάγσλόο ἐζηη ρσξὶο 

ηνῦ ηξίηνπ ἀπὸ ηῆο κνλάδνο θαὶ ηῶλ ἕλα δηαιεηπόλησλ. Ἀιιὰ δὴ κὴ ἔζησ ὁ Α θύβνο. 

ιέγσ, ὅηη νὐδ' ἄιινο νὐδεὶο θύβνο ἔζηαη ρσξὶο ηνῦ ηεηάξηνπ ἀπὸ ηῆο κνλάδνο θαὶ ηῶλ 

δύν δηαιεηπόλησλ. Δἰ γὰξ δπλαηόλ, ἔζησ ὁ Γ θύβνο. ἔζηη δὲ θαὶ ὁ Γ θύβνο: ηέηαξηνο 

γάξ ἐζηηλ ἀπὸ ηῆο κνλάδνο. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ: θαὶ ὁ Β ἄξα 

πξὸο ηὸλ Γ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ θύβνο πξὸο θύβνλ. θαί ἐζηηλ ὁ Γ θύβνο: θαὶ ὁ Β ἄξα θύβνο 

ἐζηίλ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Α, ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ἡ δὲ κνλὰο ηὸλ Α κεηξεῖ 
θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο, θαὶ ὁ Α ἄξα ηὸλ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὑηῷ κνλάδαο: ὁ Α 

ἄξα ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο θύβνλ ηὸλ Β πεπνίεθελ. ἐὰλ δὲ ἀξηζκὸο ἑαπηὸλ 

πνιιαπιαζηάζαο θύβνλ πνηῇ, θαὶ αὐηὸο θύβνο ἔζηαη. θύβνο ἄξα θαὶ ὁ Α: ὅπεξ νὐρ 

ὑπόθεηηαη.  

 

νὐθ ἄξα ὁ Γ θύβνο ἐζηίλ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη νὐδ' ἄιινο νὐδεὶο θύβνο ἐζηὶ ρσξὶο 

ηνῦ ηεηάξηνπ ἀπὸ ηῆο κνλάδνο θαὶ ηῶλ δύν δηαιεηπόλησλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 IX.6 Ако број помножен сам собом производи куб, биће и сам тај број куб. 
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ΙX. 11 

 

Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом 

на првом месту, онда мањи мери већи према једном од бројева који се налази 

међу пропорционалним бројевима. 
 

Нека постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева Β, Γ, Γ, Е са 

јединицом А на првом месту.  

 

 
 

Тврдим да од бројева Β, Γ, Γ, Е мањи број Β мери Е према једном од бројева Γ и Γ. 

 

Заиста, пошто се јединица А односи према Β као Γ према Е, јединица А мери број 

Β исто онолико пута колико број Γ мери број Е. Тада, после пермутовања, 

јединица А мери број Γ исто онолико пута колико број Β мери број Е [VII.15]1. 

Али јединица А мери Γ према броју јединица у њему самом, па, према томе, и Β 

мери број Е према броју јединица у Γ.  

 

На овај начин мањи број Β мери већи Е према једном од бројева међу 

пропорционалним бројевима. 

 

Последица 

 

И јасно је да је број према којем мањи број мери већи исто толико удаљен од већег 

на страну мањег колико је мањи број удаљен иза јединице. 

ὰλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ὦζηλ, ὁ ἐιάηησλ ηὸλ κείδνλα 

κεηξεῖ θαηά ηηλα ηῶλ ὑπαξρόλησλ ἐλ ηνῖο ἀλάινγνλ ἀξηζκνῖο.  

 

Ἔζησζαλ ἀπὸ κνλάδνο ηῆο Α ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Β, Γ, Γ, Δ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ηῶλ Β, Γ, Γ, Δ ὁ ἐιάρηζηνο ὁ Β ηὸλ Δ κεηξεῖ θαηά ηηλα ηῶλ Γ, Γ. πεὶ γάξ 

ἐζηηλ ὡο ἡ Α κνλὰο πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, ἰζάθηο ἄξα ἡ Α κνλὰο ηὸλ Β 

ἀξηζκὸλ κεηξεῖ θαὶ ὁ Γ ηὸλ Δ: ἐλαιιὰμ ἄξα ἰζάθηο ἡ Α κνλὰο ηὸλ Γ κεηξεῖ θαὶ ὁ Β ηὸλ 

Δ. ἡ δὲ Α κνλὰο ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο: θαὶ ὁ Β ἄξα ηὸλ Δ κεηξεῖ 

θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ κνλάδαο:  

 

ὥζηε ὁ ἐιάζζσλ ὁ Β ηὸλ κείδνλα ηὸλ Δ κεηξεῖ θαηά ηηλα ἀξηζκὸλ ηῶλ ὑπαξρόλησλ ἐλ 

ηνῖο ἀλάινγνλ ἀξηζκνῖο.  

 

Πόξηζκα 

 

Καὶ θαλεξόλ, ὅηη ἣλ ἔρεη ηάμηλ ὁ κεηξῶλ ἀπὸ κνλάδνο, ηὴλ αὐηὴλ ἔρεη θαὶ ὁ θαζ' ὃλ 

κεηξεῖ ἀπὸ ηνῦ κεηξνπκέλνπ ἐπὶ ηὸ πξὸ αὐηνῦ. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1
 VII.15 Ако јединица мери други неки број, а трећи број мери исти број пута четврти број, онда, после пермутације, јединица мери исти број пута трећи број као што други број мери 

четврти број. 
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ΙX. 12 

 

Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом 

на првом месту, и последњи број се мери неким простим бројевима, онда се 

тим истим простим бројевима мери и први број иза јединице. 
 

Нека постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ са 

јединицом на првом месту.  

 

 
 

Тврдим да се оним простим бројевима којим се мери број Γ, истим тим простим 

бројевима мери и А. 

 

Нека се Γ мери неким простим бројем Е. Тврдим да се и А мери са Е. Заиста, нека 

се не мери, и Е је прост број. А сваки прост број је прост са сваким бројем којег не 

мери [VII.29]1. Значи бројеви Е и А су међусобно прости. Пошто број Е мери број 

Γ, нека га мери према броју Ε и тада Е помножено са Ε производи Γ. Затим, пошто 

А мери број Γ према броју јединица у Γ [IX.11 и последица]2, то А помножено са Γ 

производи Γ. Значи производ А и Γ је једнак производу Е и Ε. И тада се А односи 

према Е као Ε према Γ  [VII.19]3. Но А и Е су прости, прости и најмањи [VII.21]4, а 

најмањи бројеви мере исти број пута бројеве који су у истој размери са њима 

[VII.20]5, и то предходни мери предходни, а наредни мери наредни. Дакле Е мери 

Γ. Нека мери према броју Ζ. Тада Е помножено са Ζ производи Γ. Али на основу 

горе наведеног и А помножено са Β производи Γ [IX.11 и последица]. Значи 

ὰλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ὦζηλ, ὑθ' ὅζσλ ἂλ ὁ ἔζραηνο 

πξώησλ ἀξηζκῶλ κεηξῆηαη, ὑπὸ ηῶλ αὐηῶλ θαὶ ὁ παξὰ ηὴλ κνλάδα κεηξεζήζεηαη.  

 

Ἔζησζαλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηδεπνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὑθ' ὅζσλ ἂλ ὁ Γ πξώησλ ἀξηζκῶλ κεηξῆηαη, ὑπὸ ηῶλ αὐηῶλ θαὶ ὁ Α 

κεηξεζήζεηαη.  

 

Μεηξείζζσ γὰξ ὁ Γ ὑπό ηηλνο πξώηνπ ἀξηζκνῦ ηνῦ Δ: ιέγσ, ὅηη ὁ Δ ηὸλ Α κεηξεῖ. κὴ 

γάξ: θαί ἐζηηλ ὁ Δ πξῶηνο, ἅπαο δὲ πξῶηνο ἀξηζκὸο πξὸο ἅπαληα, ὃλ κὴ κεηξεῖ, πξῶηόο 

ἐζηηλ: νἱ Δ, Α ἄξα πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ Γ κεηξεῖ, κεηξείησ 

αὐηὸλ θαηὰ ηὸλ Ε: ὁ Δ ἄξα ηὸλ Ε πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ. πάιηλ, ἐπεὶ ὁ Α 

ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ κνλάδαο, ὁ Α ἄξα ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ Δ ηὸλ Ε πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Α, 

Γ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἐθ ηῶλ Δ, Ε. ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ, ὁ Ε πξὸο ηὸλ Γ. νἱ δὲ Α, Δ 

πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ 

ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ: κεηξεῖ 

ἄξα ὁ Δ ηὸλ Γ. κεηξείησ αὐηὸλ θαηὰ ηὸλ Ζ: ὁ Δ ἄξα ηὸλ Ζ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ. ἀιιὰ κὴλ δηὰ ηὸ πξὸ ηνύηνπ θαὶ ὁ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

                                                 
1 VII.29 Сваки прост број и сваки други број, који тај прост број не мери, узајамно су прости. 
2 IX.11 и последица  Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом месту, онда мањи мери већи према једном од бројева који се налази међу 

пропорционалним бројевима. И јасно је да је број према којем мањи број мери већи исто толико удаљен од већег на страну мањег колико је мањи број удаљен иза јединице. 
3 VII.19 Ако су четири броја пропорционална онда је број-производ првог и четвртог броја једанак броју-производу другог и трећег броја. И ако је производог првог и четвртог броја једнак 
броју-производу другог и трећег броја, та четири броја су пропорционална. 
4 VII.21 Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој размери. 
5 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 
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производ од А и Β једнак је производу од Е и Ζ. И тада се А односи према Е као Ζ 

према Β [VII.19]. Али А и Е су прости, прости и најмањи [VII.21], а најмањи 

бројеви мере исти број пута бројеве који су у истој размери са њима, и то 

претходни мери предходни и наредни - наредни [VII.20]. Дакле Е мери Β. Нека 

мери према броју Θ. Тада Е помножено са Θ производи Β. Али и А помножено 

самим собом производи Β [IX.8]1. Значи производ од Е и Θ једнак је квадрату над 

А. И тада се Е односи према А као А према Θ [VII.19]. Међутим, А и Е су прости, 

прости и најмањи [VII.21], а најмањи бројеви мере исти број пута бројеве који су у 

истој размери са њима и то предходни мери предходни и наредни - наредни 

[VII.20]. Значи Е мери А како предходни мери предходни. Али оно и не мери, а то 

је немогуће. Значи Е и А нису међусобно прости. Они су сложени. Али сложени 

бројеви се мере неким простим бројем [VII.Деф.14]2. И како се предпоставља да је 

Е прост број, а прост број се не мери другим бројем сем самим собом, то Е мери А 

и Е, па према томе Е мери А. Али Е мери и Γ. Дакле Е мери А и Γ.  

 

На сличан начин се доказује да којим било простим бројевима се мери , тим 

истим бројевима се мери и А, а то је требало доказати. 

πεπνίεθελ. ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Α, Β ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἐθ ηῶλ Δ, Ζ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ, 

ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Β. νἱ δὲ Α, Δ πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ 
κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο αὐηνῖο ἰζάθηο ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ ἡγνύκελνλ 

θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ: κεηξεῖ ἄξα ὁ Δ ηὸλ Β. κεηξείησ αὐηὸλ θαηὰ ηὸλ Θ: ὁ Δ 

ἄξα ηὸλ Θ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ Α ἑαπηὸλ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Δ, Θ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ Α. ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ Α, ὁ Α πξὸο ηὸλ Θ. νἱ δὲ Α, Δ πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ ἐιάρηζηνη, 

νἱ δὲ ἐιάρηζηνη κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ 

ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ: κεηξεῖ ἄξα ὁ Δ ηὸλ Α ὡο ἡγνύκελνο 

ἡγνύκελνλ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ νὐ κεηξεῖ: ὅπεξ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα νἱ Δ, Α πξῶηνη πξὸο 

ἀιιήινπο εἰζίλ. ζύλζεηνη ἄξα. νἱ δὲ ζύλζεηνη ὑπὸ [ πξώηνπ ] ἀξηζκνῦ ηηλνο 

κεηξνῦληαη. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ πξῶηνο ὑπόθεηηαη, ὁ δὲ πξῶηνο ὑπὸ ἑηέξνπ ἀξηζκνῦ νὐ 

κεηξεῖηαη ἢ ὑθ' ἑαπηνῦ, ὁ Δ ἄξα ηνὺο Α, Δ κεηξεῖ: ὥζηε ὁ Δ ηὸλ Α κεηξεῖ. κεηξεῖ δὲ θαὶ 

ηὸλ Γ: ὁ Δ ἄξα ηνὺο Α, Γ κεηξεῖ.  
 

ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη ὑθ' ὅζσλ ἂλ ὁ Γ πξώησλ ἀξηζκῶλ κεηξῆηαη, ὑπὸ ηῶλ αὐηῶλ 

θαὶ ὁ Α κεηξεζήζεηαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 IX.8 Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом месту, биће број на трећем месту и сваки други иза њега квадрат, на четвртом месту и сваки 

трећи иза њега куб, на седмом месту и сваки шести иза њега у исти мах и куб и квадрат. 
2 VII.Деф.14 Сложен број је онај који се мери неким бројем. 
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ΙX. 13 

 

Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева са јединицом 

на првом месту, и број, први иза јединице је прост, онда се највећи број неће 

никаквим другим бројевима мерити сем оних који су међу пропорционалним 

бројевима. 
 

Нека постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ, са 

јединицом на првом месту, и нека је први иза јединице, број А, прост број.  

 

 
 

Тврдим да се највећи број Γ неће мерити никаквим другим бројевима сем А, Β, Γ. 

 

Заиста, ако је могуће, нека се он мери бројем Е и нека Е не буде ниједан од бројева 

А, Β, Γ. Јасно је да Е није прост број. Јер ако је Е прост број и мери Γ, он мора 

мерити и прост број А [IX.12]1, који са њим није исти, а то је немогуће. Значи Е 

није прост број. Он је сложен. Али се сваки сложен број мери неким простим 

бројем [VII.31]2. Према томе број Е се мери неким простим бројом. Тврдим да се 

он не мери никаквим простим бројем сем броја А. Заиста, ако се Е мери неким 

другим бројем, а Е мери Γ, онда тај други број мери и Γ. А тада тај број мери и А 

[IX.12], који је прост број и није исти са њим. А то је немогуће. Дакле А мери Е. И 

пошто Е мери Γ, нека ге мери према броју Ε. Тврдим да бој Ε није исти ни са 

једним од бројева А, Β, Γ. Јер ако је Ε исти са једним од А, Β; Γ и мери Γ према 

броју Е, тада и један од бројева А, Β, Γ мери Γ према броју Е. Али један од бројева 

А, Β, Γ мери Γ према неком од А, Β, Γ [IX.11]3. И према томе је Е један од бројева 

А, Β, Γ. А то се не претпоставља. Слично се доказује да се Ε мери бројем А, па се 

поново доказује да Ε није прост број. Заиста, ако је тако и он мери Γ, мериће и А 

[IX.12], прост број, са којим он није исти. А то је немогуће. Према томе Ε није 

ὰλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ὦζηλ, ὁ δὲ κεηὰ ηὴλ κνλάδα 

πξῶηνο ᾖ, ὁ κέγηζηνο ὑπ' νὐδελὸο [ ἄιινπ ] κεηξεζήζεηαη παξὲμ ηῶλ 

ὑπαξρόλησλ ἐλ ηνῖο ἀλάινγνλ ἀξηζκνῖο.  

 

Ἔζησζαλ ἀπὸ κνλάδνο ὁπνζνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, ὁ δὲ κεηὰ ηὴλ 

κνλάδα ὁ Α πξῶηνο ἔζησ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὁ κέγηζηνο αὐηῶλ ὁ Γ ὑπ' νὐδελὸο ἄιινπ κεηξεζήζεηαη παξὲμ ηῶλ Α, Β, Γ.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, κεηξείζζσ ὑπὸ ηνῦ Δ, θαὶ ὁ Δ κεδελὶ ηῶλ Α, Β, Γ ἔζησ ὁ αὐηόο. 

θαλεξὸλ δή, ὅηη ὁ Δ πξῶηνο νὔθ ἐζηηλ. εἰ γὰξ ὁ Δ πξῶηόο ἐζηη θαὶ κεηξεῖ ηὸλ Γ, θαὶ ηὸλ 

Α κεηξήζεη πξῶηνλ ὄληα κὴ ὢλ αὐηῷ ὁ αὐηόο: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ὁ Δ 

πξῶηόο ἐζηηλ. ζύλζεηνο ἄξα. πᾶο δὲ ζύλζεηνο ἀξηζκὸο ὑπὸ πξώηνπ ηηλὸο ἀξηζκνῦ 

κεηξεῖηαη: ὁ Δ ἄξα ὑπὸ πξώηνπ ηηλὸο ἀξηζκνῦ κεηξεῖηαη. ιέγσ δή, ὅηη ὑπ' νὐδελὸο 

ἄιινπ πξώηνπ κεηξεζήζεηαη πιὴλ ηνῦ Α. εἰ γὰξ ὑθ' ἑηέξνπ κεηξεῖηαη ὁ Δ, ὁ δὲ Δ ηὸλ Γ 

κεηξεῖ, θἀθεῖλνο ἄξα ηὸλ Γ κεηξήζεη: ὥζηε θαὶ ηὸλ Α κεηξήζεη πξῶηνλ ὄληα κὴ ὢλ 

αὐηῷ ὁ αὐηόο: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. ὁ Α ἄξα ηὸλ Δ κεηξεῖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ Γ κεηξεῖ, 
κεηξείησ αὐηὸλ θαηὰ ηὸλ Ε. ιέγσ, ὅηη ὁ Ε νὐδελὶ ηῶλ Α, Β, Γ ἐζηηλ ὁ αὐηόο. εἰ γὰξ ὁ Ε 

ἑλὶ ηῶλ Α, Β, Γ ἐζηηλ ὁ αὐηὸο θαὶ κεηξεῖ ηὸλ Γ θαηὰ ηὸλ Δ, θαὶ εἷο ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ ηὸλ 

Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὸλ Δ. ἀιιὰ εἷο ηῶλ Α, Β, Γ ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηά ηηλα ηῶλ Α, Β, Γ: θαὶ ὁ Δ 

ἄξα ἑλὶ ηῶλ Α, Β, Γ ἐζηηλ ὁ αὐηόο: ὅπεξ νὐρ ὑπόθεηηαη. νὐθ ἄξα ὁ Ε ἑλὶ ηῶλ Α, Β, Γ 

                                                 
1 IX.12 Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом месту, и последњи број се мери неким простим бројевима, онда се тим истим простим 

бројевима мери и први број иза јединице. 
2 VII.31 Сваки сложени број се мери неким простим бројем. 
3 IX.11 Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом месту, онда мањи мери већи према једном од бројева који се налази међу пропорционалним 

бројевима.  
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прост број. Он је сложен. Али се сваки сложен број мери неким простим бројем 

[VII.31]. Према томе се број Ε мери неким простим бројем. Тврдим да се он не 

мери никквим простим бројем сем броја А. Заиста ако неки други прост број мери 

Ε, а Ε мери Γ, онда тај други број мери и Γ. А тада тај број мери и А [IX.12], који 

је прост број и није исти са њим. А то је немогуће. Значи А мери Ε. И пошто Е 

мери Γ према Ε, онда Е помножено Ε производи Γ. Али, исто тако и А помножено 

са Γ производи Γ. Али исто тако и А помножено са Γ производи Γ [IX.11]. Према 

томе је производ А и Γ једнак производу Е и Ε. На тај начин имамо пропорцију: А 

је према Е као Ε према Γ [VII.19]1. Али А мери Е, па и Ε мери Γ. Нека мери према 

броју Ζ. Слично се доказује да Ζ није исти број ни са једним од А и Β и да се тај 

број мери бројем А. И пошто Ε мери Γ према броју Ζ, то Ε помножено са Ζ 

производи Γ [IX.11]. Према томе је производ А и Β једнак производу Ε и Ζ. На тај 

начин имамо пропорцију: А се односи према Ε као Ζ према Γ [VII.19]. Али А мери 

Ε, па и Ζ мери Β. Нека мери према броју Θ. Слично се доказује да број Θ није исти 

са А. И пошто Ζ мери Β према броју Θ, Ζ помножено са Θ производи Β. Али и А 

помножено самим собом производи Β [IX.8]2. Према томе производ од Θ и Ζ 

једнак је квадрату над А. На овај начин Θ је према А као А према Ζ [VII.19]. Али 

А мери Ζ, значи и Θ мери А, мери прост број који није исти са њим. А то је 

бесмислено.  

 

Према томе, највећи број Γ неће се мерити никаквим другим бројевима сем 

бројева А, Β, Γ. А то је требало доказати. 

ἐζηηλ ὁ αὐηόο. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη κεηξεῖηαη ὁ Ε ὑπὸ ηνῦ Α, δεηθλύληεο πάιηλ, ὅηη 

ὁ Ε νὔθ ἐζηη πξῶηνο. εἰ γάξ, θαὶ κεηξεῖ ηὸλ Γ, θαὶ ηὸλ Α κεηξήζεη πξῶηνλ ὄληα κὴ ὢλ 

αὐηῷ ὁ αὐηόο: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ: νὐθ ἄξα πξῶηόο ἐζηηλ ὁ Ε: ζύλζεηνο ἄξα. ἅπαο 

δὲ ζύλζεηνο ἀξηζκὸο ὑπὸ πξώηνπ ηηλὸο ἀξηζκνῦ κεηξεῖηαη: ὁ Ε ἄξα ὑπὸ πξώηνπ ηηλὸο 

ἀξηζκνῦ κεηξεῖηαη. ιέγσ δή, ὅηη ὑθ' ἑηέξνπ πξώηνπ νὐ κεηξεζήζεηαη πιὴλ ηνῦ Α. εἰ 

γὰξ ἕηεξόο ηηο πξῶηνο ηὸλ Ε κεηξεῖ, ὁ δὲ Ε ηὸλ Γ κεηξεῖ, θἀθεῖλνο ἄξα ηὸλ Γ κεηξήζεη: 

ὥζηε θαὶ ηὸλ Α κεηξήζεη πξῶηνλ ὄληα κὴ ὢλ αὐηῷ ὁ αὐηόο: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. ὁ Α 

ἄξα ηὸλ Ε κεηξεῖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὸλ Ε, ὁ Δ ἄξα ηὸλ Ε πνιιαπιαζηάζαο 

ηὸλ Γ πεπνίεθελ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ Α ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ: ὁ ἄξα ἐθ 

ηῶλ Α, Γ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἐθ ηῶλ Δ, Ε. ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Δ, νὕησο ὁ Ε 

πξὸο ηὸλ Γ. ὁ δὲ Α ηὸλ Δ κεηξεῖ: θαὶ ὁ Ε ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ. κεηξείησ αὐηὸλ θαηὰ ηὸλ Ζ. 

ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη ὁ Ζ νὐδελὶ ηῶλ Α, Β ἐζηηλ ὁ αὐηόο, θαὶ ὅηη κεηξεῖηαη ὑπὸ ηνῦ 

Α. θαὶ ἐπεὶ ὁ Ε ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὸλ Ζ, ὁ Ε ἄξα ηὸλ Ζ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ Α ηὸλ Β πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Α, 

Β ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἐθ ηῶλ Ε, Ζ. ἀλάινγνλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Ε, ὁ Ζ πξὸο ηὸλ Β. κεηξεῖ 
δὲ ὁ Α ηὸλ Ε: κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Ζ ηὸλ Β. κεηξείησ αὐηὸλ θαηὰ ηὸλ Θ. ὁκνίσο δὴ 

δείμνκελ, ὅηη ὁ Θ ηῷ Α νὐθ ἔζηηλ ὁ αὐηόο. θαὶ ἐπεὶ ὁ Ζ ηὸλ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὸλ Θ, ὁ Ζ 

ἄξα ηὸλ Θ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ Α ἑαπηὸλ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ: ὁ ἄξα ὑπὸ Θ, Ζ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ Α ηεηξαγώλῳ. 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Α, ὁ Α πξὸο ηὸλ Ζ. κεηξεῖ δὲ ὁ Α ηὸλ Ζ: κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Θ 

ηὸλ Α πξῶηνλ ὄληα κὴ ὢλ αὐηῷ ὁ αὐηόο: ὅπεξ ἄηνπνλ.  

 

νὐθ ἄξα ὁ κέγηζηνο ὁ Γ ὑπὸ ἑηέξνπ ἀξηζκνῦ κεηξεζήζεηαη παξὲμ ηῶλ Α, Β, Γ: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VII.19 Ако су четири броја пропорционална онда је број-производ првог и четвртог броја једанак броју-производу другог и трећег броја. И ако је производог првог и четвртог броја једнак 
броју-производу другог и трећег броја, та четири броја су пропорционална. 
2 IX.8 Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева, са јединицом на првом месту, биће број на трећем месту и сваки други иза њега квадрат, на четвртом месту и сваки 

трећи иза њега куб, на седмом месту и сваки шести иза њега у исти мах и куб и квадрат. 
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ΙX. 14 

 

Најмањи од бројева који се мере датим простим бројевима неће се мерити 

никаквим другим простим бројем сем датих. 
 

Нека је А најмањи број који се мери простим бројевима Β, Γ, Γ.  

 

 
 

Тврдим, да се А неће мерити никаквим простим бројем сем бројева Β, Γ, Γ. 

 

Заиста, ако је могуће, нека се број А мери простим бројем Е који није исти ни са 

једним од бројева Β, Γ, Γ. Пошто Е мери А нека га мери према броју Ε. Тада Е 

помножено са Ε производи А. И А се мери простим бројевима Β, Γ, Γ. Ако сад два 

броја помножена један другим производе нешто, и то добивено се мери неким 

простим бројем, онда тај прост број мери и један од полазна два броја [VII.30]1. 

Према томе, Β, Γ, Γ мере један од бројева Е и Ε. Али они не мере број Е, јер је Е 

прост број и није исти ни са једним од Β, Γ, Γ. Значи, они мере број Ε, мањи од А. 

А то је немогуће, јер се претпоставља да је А најмањи број који се мери бројевима 

Β, Γ, Γ.  

 

На овај начин се број А неће мерити никаквим другим простим бројем сем Β, Γ, Γ. 

А то је требало доказати. 

ὰλ ἐιάρηζηνο ἀξηζκὸο ὑπὸ πξώησλ ἀξηζκῶλ κεηξῆηαη, ὑπ' νὐδελὸο ἄιινπ 

πξώηνπ ἀξηζκνῦ κεηξεζήζεηαη παξὲμ ηῶλ ἐμ ἀξρῆο κεηξνύλησλ.  

 

ιάρηζηνο γὰξ ἀξηζκὸο ὁ Α ὑπὸ πξώησλ ἀξηζκῶλ ηῶλ Β, Γ, Γ κεηξείζζσ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὁ Α ὑπ' νὐδελὸο ἄιινπ πξώηνπ ἀξηζκνῦ κεηξεζήζεηαη παξὲμ ηῶλ Β, Γ, Γ. Δἰ 

γὰξ δπλαηόλ, κεηξείζζσ ὑπὸ πξώηνπ ηνῦ Δ, θαὶ ὁ Δ κεδελὶ ηῶλ Β, Γ, Γ ἔζησ ὁ αὐηόο. 

θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ ηὸλ Α κεηξεῖ, κεηξείησ αὐηὸλ θαηὰ ηὸλ Ε: ὁ Δ ἄξα ηὸλ Ε πνιιαπιαζηάζαο 

ηὸλ Α πεπνίεθελ. θαὶ κεηξεῖηαη ὁ Α ὑπὸ πξώησλ ἀξηζκῶλ ηῶλ Β, Γ, Γ. ἐὰλ δὲ δύν 

ἀξηζκνὶ πνιιαπιαζηάζαληεο ἀιιήινπο πνηῶζί ηηλα, ηὸλ δὲ γελόκελνλ ἐμ αὐηῶλ κεηξῇ 

ηηο πξῶηνο ἀξηζκόο, θαὶ ἕλα ηῶλ ἐμ ἀξρῆο κεηξήζεη: νἱ Β, Γ, Γ ἄξα ἕλα ηῶλ Δ, Ε 

κεηξήζνπζηλ. ηὸλ κὲλ νὖλ Δ νὐ κεηξήζνπζηλ: ὁ γὰξ Δ πξῶηόο ἐζηη θαὶ νὐδελὶ ηῶλ Β, Γ, 

Γ ὁ αὐηόο. ηὸλ Ε ἄξα κεηξνῦζηλ ἐιάζζνλα ὄληα ηνῦ Α: ὅπεξ ἀδύλαηνλ. ὁ γὰξ Α 

ὑπόθεηηαη ἐιάρηζηνο ὑπὸ ηῶλ Β, Γ, Γ κεηξνύκελνο.  

 

νὐθ ἄξα ηὸλ Α κεηξήζεη πξῶηνο ἀξηζκὸο παξὲμ ηῶλ Β, Γ, Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VII.30 Ако два броја после множења дају производ који се мери неким простим бројем, онда се тим простим бројем мери и један од првобитних бројева. 
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ΙX. 15 

 

Ако су три непрекидно пропорционална броја најмања од оних који су са 

њима у истој размери, биће збир ма која два од њих узајамно прост са 

осталим. 
 

Нека су три непрекидно пропорционална броја А, Β, Γ најмања од оних који су са 

њима у истој размери.  

 

 
 

Тврдим да је збир два од А, Β, Γ узајамно прост са осталим, тј. збир А и Β са Γ, 

збир Β и Γ са А и збир А и Γ са Β. 

 

Заиста, узмимо два најмања броја ΓЕ и ЕΕ који су у истој размери са бројевима А, 

Β, Γ [VIII.2]1. Јасно је да ΓЕ помножено само собом производи А, помножено са 

ЕΕ производи Β и ЕΕ помножено само собом производи Γ [VIII.2]. И пошто су ΓЕ 

и ЕΕ најмањи, они су узајамно прости [VII.22]2. Међутим, ако су два броја 

узајамно проста, биће и њихов збир узајамно прост у односу на сваки од њих 

[VII.28]3. Према томе је ΓΕ узајамно прост са сваким од ΓЕ и ЕΕ. Али и ΓЕ је 

узајамно прост са ЕΕ. Значи ΓΕ и ΓЕ су узајамно прости са ЕΕ. Али, ако су два 

броја сваки посебно узајамно прости са неким трећим бројем, онда је и производ 

састављен од њих узајамно прост са тим бројем [VII.24]4. Према томе је производ 

од ΕΓ и ΓЕ узајамно прост са ЕΕ, а такође и производ од ΕΓ и ΓЕ узајамно прост 

са квадратом на ЕΕ [VII.25]5. [Заиста, ако су два броја узајамно проста, биће и 

квадрат добивен од једног узајамно прост са другим]. Али производ од ΕΓ и ΓЕ је 

квадрат на ΓЕ заједно са производом ΓЕ и ЕΕ [II.3]6. Значи, квадрат на ΓЕ више 

ὰλ ηξεῖο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ὦζηλ ἐιάρηζηνη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόλησλ 

αὐηνῖο, δύν ὁπνηνηνῦλ ζπληεζέληεο πξὸο ηὸλ ινηπὸλ πξῶηνί εἰζηλ.  

 

Ἔζησζαλ ηξεῖο ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ ἐιάρηζηνη ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόλησλ αὐηνῖο 

νἱ Α, Β, Γ:  

 

 
 

έγσ, ὅηη ηῶλ Α, Β, Γ δύν ὁπνηνηνῦλ ζπληεζέληεο πξὸο ηὸλ ινηπὸλ πξῶηνί εἰζηλ, νἱ κὲλ 

Α, Β πξὸο ηὸλ Γ, νἱ δὲ Β, Γ πξὸο ηὸλ Α θαὶ ἔηη νἱ Α, Γ πξὸο ηὸλ Β.  

 

Δἰιήθζσζαλ γὰξ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ ηῶλ ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἐρόλησλ ηνῖο Α, Β, Γ δύν νἱ 

ΓΔ, ΔΕ. θαλεξὸλ δή, ὅηη ὁ κὲλ ΓΔ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Α πεπνίεθελ, ηὸλ δὲ ΔΕ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Β πεπνίεθελ, θαὶ ἔηη ὁ ΔΕ ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πεπνίεθελ. θαὶ ἐπεὶ νἱ ΓΔ, ΔΕ ἐιάρηζηνί εἰζηλ, πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ. ἐὰλ δὲ δύν 

ἀξηζκνί πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο ὦζηλ, θαὶ ζπλακθόηεξνο πξὸο ἑθάηεξνλ πξῶηόο ἐζηηλ: 

θαὶ ὁ ΓΕ ἄξα πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ πξῶηόο ἐζηηλ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ 

ΔΕ πξῶηόο ἐζηηλ: νἱ ΓΕ, ΓΔ ἄξα πξὸο ηὸλ ΔΕ πξῶηνί εἰζηλ. ἐὰλ δὲ δύν ἀξηζκνὶ πξόο 

                                                 
1 VIII.2 Наћи онолико колико се тражи најмањих непрекидно пропорционалних бројева који су у датој размери. 
2 VII.22 Бројеви, који су најмањи међу онима који су у истој размери са њима, узајамно су прости. 
3 VII.28 Ако су два броја узајамно проста, онда је и њихов збир узајамно прост према сваком од њих; и ако су збир и један од бројева узајамно прости, онда су и првобитни бројеви узајамно 

прости. 
4 VII.24 Ако су два броја прости у односу на неки број, онда је и њихов производ прост у односу на тај број. 
5 VII.25 Ако су два броја узајмно проста, онда је производ једног самим собом узајамно прост са другим бројем. 
6 II.3 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, правоугаоник обухваћен целом дужи и једним од отсечака једнак је збиру правоугаоника обухваћена обама отсечцима и квадрата 

на првом отсечку. 
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производ ΓΒ и ЕΕ је узајамно прост према квадрату на ЕΕ. А како је квадрат на Γ 

број А, производ ΓЕ и ЕΕ број Β и квадрат на ЕΕ-Γ, биће збир састављен од А и Β 

узајамно прост са Γ. Слично се доказује да је и збир састављен од Β и Γ узајамно 

прост са А. Тврдим још да је и збир А и Γ узајамно прост са Β. Заиста, пошто је ΓΕ 

узајамно прост према сваком од ΓЕ и ЕΕ, биће и квадрат на ΓΕ узајамно прост са 

производом од ΓЕ и ЕΕ [VII.24, VII.25]. Али квадрат на ΓΕ једнак је квадратима на 

ΓЕ и ЕΕ више двоструки производ ΓЕ и ЕΕ [II.4]1. Према томе је збир квадрата на 

ΓЕ и ЕΕ заједно са двоструким производом ΓЕ и ЕΕ узајамно прост са производом 

ΓЕ и ЕΕ. После раздвајања добивамо да је збир квадрата на ΓЕ и ЕΕ заједно са 

њеним производом ΓЕ и ЕΕ узајамно прост са производом ΓЕ и ЕΕ. После још 

једног раздвајања добивамо да је збир квадрата на ΓЕ и ЕΕ узајамно прост са 

производом ΓЕ и ЕΕ.  

 

А како је квадрат на ΓЕ број А, производ ΓЕ и ЕΕ број Β и квадрат на ЕΕ број Γ, 

биће збир састављен од А и Γ узајамно прост са Β. А то је требало доказати. 

ηηλα ἀξηζκὸλ πξῶηνη ὦζηλ, θαὶ ὁ ἐμ αὐηῶλ γελόκελνο πξὸο ηὸλ ινηπὸλ πξῶηόο ἐζηηλ: 

ὥζηε ὁ ἐθ ηῶλ ΕΓ, ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ πξῶηόο ἐζηηλ: ὥζηε θαὶ ὁ ἐθ ηῶλ ΕΓ, ΓΔ πξὸο ηὸλ 

ἀπὸ ηνῦ ΔΕ πξῶηόο ἐζηηλ. [ ἐὰλ γὰξ δύν ἀξηζκνὶ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο ὦζηλ, ὁ ἐθ ηνῦ 

ἑλὸο αὐηῶλ γελόκελνο πξὸο ηὸλ ινηπὸλ πξῶηόο ἐζηηλ ]. ἀιι' ὁ ἐθ ηῶλ ΕΓ, ΓΔ ὁ ἀπὸ 

ηνῦ ΓΔ ἐζηη κεηὰ ηνῦ ἐθ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ: ὁ ἄξα ἀπὸ ηνῦ ΓΔ κεηὰ ηνῦ ἐθ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ πξὸο 

ηὸλ ἀπὸ ηνῦ ΔΕ πξῶηόο ἐζηηλ. θαί ἐζηηλ ὁ κὲλ ἀπὸ ηνῦ ΓΔ ὁ Α, ὁ δὲ ἐθ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ ὁ 

Β, ὁ δὲ ἀπὸ ηνῦ ΔΕ ὁ Γ: νἱ Α, Β ἄξα ζπληεζέληεο πξὸο ηὸλ Γ πξῶηνί εἰζηλ. ὁκνίσο δὴ 

δείμνκελ, ὅηη θαὶ νἱ Β, Γ πξὸο ηὸλ Α πξῶηνί εἰζηλ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ νἱ Α, Γ πξὸο ηὸλ Β 

πξῶηνί εἰζηλ. ἐπεὶ γὰξ ὁ ΓΕ πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ πξῶηόο ἐζηηλ, θαὶ ὁ ἀπὸ ηνῦ 

ΓΕ πξὸο ηὸλ ἐθ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ πξῶηόο ἐζηηλ. ἀιιὰ ηῷ ἀπὸ ηνῦ ΓΕ ἴζνη εἰζὶλ νἱ ἀπὸ ηῶλ 

ΓΔ, ΔΕ κεηὰ ηνῦ δὶο ἐθ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ: θαὶ νἱ ἀπὸ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ ἄξα κεηὰ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΓΔ, ΔΕ πξὸο ηὸλ ὑπὸ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ πξῶηνί [ εἰζη ]. δηειόληη νἱ ἀπὸ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ κεηὰ ηνῦ 

ἅπαμ ὑπὸ ΓΔ, ΔΕ πξὸο ηὸλ ὑπὸ ΓΔ, ΔΕ πξῶηνί εἰζηλ. ἔηη δηειόληη νἱ ἀπὸ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ 

ἄξα πξὸο ηὸλ ὑπὸ ΓΔ, ΔΕ πξῶηνί εἰζηλ.  

 

θαί ἐζηηλ ὁ κὲλ ἀπὸ ηνῦ ΓΔ ὁ Α, ὁ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΓΔ, ΔΕ ὁ Β, ὁ δὲ ἀπὸ ηνῦ ΔΕ ὁ Γ νἱ Α, 

Γ ἄξα ζπληεζέληεο πξὸο ηὸλ Β πξῶηνί εἰζηλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
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ΙX. 16 

 

Ако су два броја узајамно проста, онда први број према другом неће бити као 

други према неком трећем. 
 

Нека су два броја А и Β узајамно проста.  

 

 
 

Тврдим да неће бити А према Β као Β према неком трећем. 

 

Заиста, нека буде могуће да је А према Β као Β према Γ. Али А и Β су узајамно 

прости, а узајамно прости бројеви су и најмањи [VII.21]1, а како најмањи бројеви 

мере исти број пута бројеве који су са њима у истој размери, претходни-

предходни, а наредни-наредни [VII.20]2, значи А ће мерити Β како предходни 

мери предходни. Али, А мери и само себе, према томе А мери А и Β, који су 

узајамно прости. А то је бесмислено.  

 

Значи, не стоји А према Β као Β према Γ. А то је требало доказати. 

ὰλ δύν ἀξηζκνὶ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο ὦζηλ, νὐθ ἔζηαη ὡο ὁ πξῶηνο πξὸο ηὸλ 

δεύηεξνλ, νὕησο ὁ δεύηεξνο πξὸο ἄιινλ ηηλά. 

 

Γύν γὰξ ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο ἔζησζαλ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη νὐθ ἔζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Β πξὸο ἄιινλ ηηλά. Δἰ γὰξ δπλαηόλ, 

ἔζησ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ. νἱ δὲ Α, Β πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ 
ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε 

ἡγνύκελνο ηὸλ ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ: κεηξεῖ ἄξα ὁ Α ηὸλ Β ὡο 

ἡγνύκελνο ἡγνύκελνλ. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἑαπηόλ: ὁ Α ἄξα ηνὺο Α, Β κεηξεῖ πξώηνπο ὄληαο 

πξὸο ἀιιήινπο: ὅπεξ ἄηνπνλ.  

 

νὐθ ἄξα ἔζηαη ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 VII.21 Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој размери. 
2 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 
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ΙX. 17 

 

Ако постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева и крајњи су 

узајамно прости, онда се не може први односити према другом као последњи 

према ма ком другом броју. 
 

Нека постоји ма колико непрекидно пропорционалних бројева А, Β, Γ, Γ и крајњи 

од њих А и Γ су узајамно прости.  

 

 
 

Тврдим да се не може А односити према Β као Γ према ма ком другом броју. 

 

Заиста, ако је могуће, нека буде А према Β као Γ према Е. Тада је, после 

пермутовања, А према Γ као Β према Е [VII.13]1. Међутим, А и Γ су прости, 

прости и најмањи [VII.21]2, а како најмањи бројеви мере бројеве који су са њима у 

истој размери исти број пута, и то претходни мери претходни и наредни-наредни 
[VII.20]3, значи А мери Β. А пошто је А према Β као Β према Γ, Β мери Γ. На овај 

начин и А мери Γ. А пошто је Β према Γ као Γ према Γ, а Β мери Γ, Γ мери Γ. Али 

А мери Γ. Према томе А мери и Γ, а мери и само себе. Дакле А мери А и Γ, који су 

прости, а то је немогуће.  

 

Значи, не може Бити А према Ε ко 6 према ма ком другом броју. А то је требало 

доказати. 

ὰλ ὦζηλ ὁζνηδεπνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ, νἱ δὲ ἄθξνη αὐηῶλ πξῶηνη πξὸο 

ἀιιήινπο ὦζηλ, νὐθ ἔζηαη ὡο ὁ πξῶηνο πξὸο ηὸλ δεύηεξνλ, νὕησο ὁ ἔζραηνο 

πξὸο ἄιινλ ηηλά.  

 

Ἔζησζαλ ὁζνηδεπνηνῦλ ἀξηζκνὶ ἑμῆο ἀλάινγνλ νἱ Α, Β, Γ, Γ, νἱ δὲ ἄθξνη αὐηῶλ νἱ Α, 

Γ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο ἔζησζαλ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη νὐθ ἔζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Γ πξὸο ἄιινλ ηηλά. Δἰ γὰξ δπλαηόλ, 

ἔζησ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ: ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Γ, 

ὁ Β πξὸο ηὸλ Δ. νἱ δὲ Α, Γ πξῶηνη, νἱ δὲ πξῶηνη θαὶ ἐιάρηζηνη, νἱ δὲ ἐιάρηζηνη ἀξηζκνὶ 
κεηξνῦζη ηνὺο ηὸλ αὐηὸλ ιόγνλ ἔρνληαο ἰζάθηο ὅ ηε ἡγνύκελνο ηὸλ ἡγνύκελνλ θαὶ ὁ 

ἑπόκελνο ηὸλ ἑπόκελνλ. κεηξεῖ ἄξα ὁ Α ηὸλ Β. θαί ἐζηηλ ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, ὁ Β πξὸο 

ηὸλ Γ. θαὶ ὁ Β ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ: ὥζηε θαὶ ὁ Α ηὸλ Γ κεηξεῖ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ Β πξὸο 

ηὸλ Γ, ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, κεηξεῖ δὲ ὁ Β ηὸλ Γ, κεηξεῖ ἄξα θαὶ ὁ Γ ηὸλ Γ. ἀιι' ὁ Α ηὸλ Γ 

ἐκέηξεη: ὥζηε ὁ Α θαὶ ηὸλ Γ κεηξεῖ. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἑαπηόλ. ὁ Α ἄξα ηνὺο Α, Γ κεηξεῖ 
πξώηνπο ὄληαο πξὸο ἀιιήινπο: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ.  

 

νὐθ ἄξα ἔζηαη ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, νὕησο ὁ Γ πξὸο ἄιινλ ηηλά: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VII.13 Ако су четири броја пропорционални, они ће бити пропорцинални и пермутовани. 
2 VII.21 Међусобно прости бројеви су најмањи од оних који су са њима у истој размери. 
3 VII.20 Најмањи међу бројевима који су истој размери мере остале исти број пута и то већи мери веће и мањи мање. 
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ΙX. 18 

 

За два дата броја испитати, може ли се наћи за њих трећи пропорционални 

број. 

 

Нека су дата два броја А и Β  

 

 
 

и нека треба испитати, да ли се може наћи за њих трећи пропорционални број. 

 

Бројеви А и Β су или узајамно прости или нису. Доказано је већ да се не може 

наћи неки трећи пропорционални број ако су они узајамно прости [IX .16]1. 

Нека сад А и Β нису узајамно прости. И нека Β помножено само собом производи 

Γ. Тада А или мери Γ или не мери. Нека прво мери и то према броју Γ. На овај 

начин А помножено са Γ производи Γ. Али и Β помножено само собом производи 

Γ. Значи производ А и Γ једнак је квадрату на Β. На овај начин је А према Β као Β 

према Γ [VII.19]2, и значи да је Γ трећи пропорционалан број за бројеве А и Β. 

Нека сад А не мери Γ. Тврдим да је тада немогуће наћи неки трећи број 

пропорционалан бројевима А и Β. Заиста, ако је то могуће, нека Γ буде тај нађени 

број. Тада је производ од А и Γ једнак квадрату на Β. Али квадрат на Β је Γ, значи 

производ од А и Γ једнакје Γ. А како А помножено са Γ производи Γ, А мери Γ 

према броју Γ. Али се претпоставља да га оно и не мери. А то је бесмислено.  

 

Дакле немогуће је да за А и Β постоји трећи пропорционални број ако А не мери 

Γ. А то је требало доказати. 

Δύν ἀξηζκῶλ δνζέλησλ ἐπηζθέςαζζαη, εἰ δπλαηόλ ἐζηηλ αὐηνῖο ηξίηνλ ἀλάινγνλ 

πξνζεπξεῖλ.  

 

Ἔζησζαλ νἱ δνζέληεο δύν ἀξηζκνὶ νἱ Α, Β,  

 

 
 

θαὶ δένλ ἔζησ ἐπηζθέςαζζαη, εἰ δπλαηόλ ἐζηηλ αὐηνῖο ηξίηνλ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ. Οἱ 

δὴ Α, Β ἤηνη πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζὶλ ἢ νὔ. θαὶ εἰ πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο εἰζίλ, 

δέδεηθηαη, ὅηη ἀδύλαηόλ ἐζηηλ αὐηνῖο ηξίηνλ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ. Ἀιιὰ δὴ κὴ 

ἔζησζαλ νἱ Α, Β πξῶηνη πξὸο ἀιιήινπο, θαὶ ὁ Β ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ 

πνηείησ: ὁ Α δὴ ηὸλ Γ ἤηνη κεηξεῖ ἢ νὐ κεηξεῖ. κεηξείησ πξόηεξνλ θαηὰ ηὸλ Γ: ὁ Α ἄξα 

ηὸλ Γ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ὁ Β ἑαπηὸλ πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ 

Γ πεπνίεθελ: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Α, Γ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ Β. ἔζηηλ ἄξα ὡο ὁ Α πξὸο ηὸλ Β, 

ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ: ηνῖο Α, Β ἄξα ηξίηνο ἀξηζκὸο ἀλάινγνλ πξνζεύξεηαη ὁ Γ. Ἀιιὰ δὴ κὴ 

κεηξείησ ὁ Α ηὸλ Γ: ιέγσ, ὅηη ηνῖο Α, Β ἀδύλαηόλ ἐζηη ηξίηνλ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ 

ἀξηζκόλ. εἰ γὰξ δπλαηόλ, πξνζεπξήζζσ ὁ Γ. ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Α, Γ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ 

Β. ὁ δὲ ἀπὸ ηνῦ Β ἐζηηλ ὁ Γ: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ Α, Γ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ Γ. ὥζηε ὁ Α ηὸλ Γ 

πνιιαπιαζηάζαο ηὸλ Γ πεπνίεθελ: ὁ Α ἄξα ηὸλ Γ κεηξεῖ θαηὰ ηὸλ Γ. ἀιιὰ κὴλ 

ὑπόθεηηαη θαὶ κὴ κεηξῶλ: ὅπεξ ἄηνπνλ.  

 

νὐθ ἄξα δπλαηόλ ἐζηη ηνῖο Α, Β ηξίηνλ ἀλάινγνλ πξνζεπξεῖλ ἀξηζκόλ, ὅηαλ ὁ Α ηὸλ Γ 

κὴ κεηξῇ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 IX .16 Ако су два броја узајамно проста, онда први број према другом неће бити као други према неком трећем. 
2 VII.19 Ако су четири броја пропорционална онда је број-производ првог и четвртог броја једанак броју-производу другог и трећег броја. И ако је производог првог и четвртог броја једнак 

броју-производу другог и трећег броја, та четири броја су пропорционална. 


