EYKINAOBHUN EJEMEHTHA

IMTPUJIO3U 3A HACTABY ¥V KOJUMA CY KOPUIIREHM EJIEKTPOHCKU 3AITMCHU ITPEBOJJA AKAJEMUKA AHTOHA BUJIMMOBHWRA
KOIJE JE IIPUPEMO [TPO®. JIP 30PAH JIYUMR' U HAJCTAPUJE CAUYBAHE I'PUKE BEP3UJE EJIEMEHATA ITO3HATE 1 KAO E8882

“... Kako o Toj mpercraBuu, Tako 0 CBaKoj, y CBUX 13 Kibura
EnemeHaTa Halla3uMo Cazipykaj palldlameH Ha IeCT AeJIOBa.
Jenuno yxomuko he Herzie HeKH Of THX JeJIoBa OMTH HeroTpebaH
Mohu he ce U30CTaBUTH, aly IIPBH, METH U IECTH HUKAI. [1] Na datoj duzi sagraditi ravnostran trougao.
.."“(Munomr Panojunh Ommra matemaTnka — MaremaTtuka 2] Neka bude AB data duz.
Erunra, Meconoramuje u Crape I'puke MaremaTnuku dakyiarer

beorpan, qururtanHo uzname

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)).

Pretstavka 1.

3aTuM ce IeNoBU 03HAYABAjy M ONHUCYjy Ha cienehn HauuH:

[1] IIpernocTaBKka NcKa3UBaba CTABA I/I€ Ce KaxkKe
LITA je 1aTo, a ITa ce Tpaxu (Protasis)

[2] U3narame (excrio3uiyja), MpeacTaBibame
onpeheHor nrKa, reoMeTpHjcke GUrype, 00eIexeHor
onpehernm cnosuma (ekthesis)

[3] OnmpehuBame (nerepMuHanuja) oHOTa MITO TPEda

Slika 21
[3] Treba sagraditi ravnostran trougao na duzi AB (sl. 21).
[4] Iz sredista A razmakom AB opisimo krug BG'D (postulat 3) i, sem toga, iz sredista
B razmakom BA opisimo krug AGE i iz tacke G gde se krugovi nzajamno seku povucimo

ypamuTH ca JukoM u3nokenum y [2] (diorismos) do AiB duzi GA i GB (postulat 1).

[4] Koncrpykuuja (rpabheme) kojom Tpeda sorpaauty [5] Kako je, naime, tacka A srediste kruga BG'D, duz AG je jednaka duzi AB (definicija
JIaTH JIMK y CBPXy nokasa (Kataskeue) 15), zatim, kako je tacka B srediste kruga AGE, duz BG je jednaka duzi BA. Dokazano
[5] dokas3 (apdeixis) je pak da je duz GA jednaka duzi AB, dakle, svaka od duzi GA i GB jednaka je duzi
[6] 3aksbyuax (SUmpersma) AB, no ono §to je necem jednako, jednako je medu sobom (aksioma 1). Dakle, duz G'A je

jednaka duzi G B, dakle, tri duzi GA, AB, BG jednake su medu sobom.
[6] Dakle, trougao ABG je ravnostran (definicija 24) i sagraden na datoj duzi AB, sto

U ToKOM palndiambHuBama MPeTcTaBky 1mo [IpoKiIycy y TeKCTY Koju . o1
je trebalo uraditi.

cienu oarosapajyhu nemosu he ce u3aBajatu 60jaMa OHAKO Kako
j€ y JIMCTH KOja HEMOCPEIHO MPETXOAU MPECTaBILEHO.

! http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Llenosut Tekct ce caza uysa y Bodleian 6uéunorenn, Oxford University)
Y oBom npumJiory je nat ynopeanu tekcr Ha cprickoMm (IIpeBox Anryna Buianmosuha) u rpukom jesuxy (Heiberg).



EYK/IMJOBU EJIEMEHTHU

JEBETA KIbUT'A

KIbUT A IX

Ipono3unmje

1. Axo 1Ba clIMYHA MOBPIIMHCKA Opoja MOMHOXKEHA jejaH JPYTHM IIPOU3BOJIE HEIITO,
no0uBeHH Opoj je KBaapart.

2. Axo 11Ba Opoja MOMHOXKEHA je/laH JPYTHM IIPOU3BOAE KBaJIpaT, OHH Cy CIMYHHU HOBPIIMHCKU
Opojesu.

3. Ako KyOHH OpOj MOMHOXEH caM COO0M MPOM3BOIH HEIITO, JOOUBEHH OPOj je KyO.

4. Axo xyOHH Opoj TOMHOXEH KyOHHM OpojeM IPOU3BOIY HEIITO, 100ujeHH Opoj je KyO.

5. Ako Heku Opoj MHOKH Ky0 | IIpon3BoAH KyO, 6uhe u Taj 6poj Kyo.

6. Ako Opoj MOMHOXEH caM coOoM nmporn3Boau Ky0, buhe u cam Taj O6poj ky6.

7. Axo cioxeH 6poj MEHOkehy Hek 6poj IPOU3BOIM HENITO, TOOMBEHHU OpOj je 3aIpeMUHCKH.
8. AKo 10CTOjH Ma KOJIMKO HENPEKHIHO MPONOPIMOHATHUX OpojeBa, ca jeIMHNUIIOM Ha TIPBOM
Mecty, Ouhe Opoj Ha Tpehem MecTy ¥ CBaku APYTH H3a Hera KBaJpart, Ha YeTBPTOM MECTY H
cpaku Tpehn n3a mera Ky, Ha CEIMOM MECTY M CBAKH IIIECTH H3a FHeTa y HCTH MaxX M Ky H
KBajpaT.

9. AKO MOCTOjU Ma KOJMKO HEMPEKUAHO MPOMOPILMOHATHIX OpojeBa, ca jeqHHHIIOM Ha MPBOM
MecTy, ¥ IpBH Opoj M3a jequHHIle je KBaapaT, Onhe ¥ CBU OCTaIH KBaJpaTH, a ako je IIPBU n3a
jenunuLe Kyo, Ouhe ¥ CBH OCTaIM KyOOBH.

10. AKO MOCTOjH Ma KOJIMKO HEMPEKUIHO MPOHOPIHOHAIHUX OpojeBa, ca jeAnHHUIIOM Ha IPBOM
MeECTy, ¥ IPBHU OpOj W32 jeJMHULIC HUje KBAJpaT, OH/Ia HU jefiaH 01 ocTayinx OpojeBa Hehe Outn
KBazpaTceM Opoja Ha TpeheM MecTy U cBaKor Ipyror u3a mera. V ako nmpeu Opoj 13a jeanHuIe
HHje Ky0, OH/Ia HHjejaH o] OCTAINX OpojeBa Hehie 6uTh Ky0, ceM Opoja Ha YETBPTOM MECTY U
cBakor Tpeher u3a mera.

11. Axo 1OCTOjM Ma KOJIMKO HEMPEKUTHO MPOHNOPIMOHAIHHX OpojeBa, ca jeANHHUIIOM Ha IPBOM
MeCTy, OHI]a Marbu MepH Belin mpema jeHoM of1 OpojeBa Koju ce Hamasu mehy
TIPOTIOPIMOHATHIM OpojeBUMa.

Tocneauna

U jacHo je ma je 6poj mpema KojeM Marbu 6poj Mepr Belin HCTO TOJHKO yaasbeH o Beher Ha
CTpaHy MameT KOJINKO je MamH Opoj y/laJbeH 13a je/IMHAIIE.

12. Axo 1oCTOjM Ma KOJIMKO HEMPEKHUIHO MPOHOPIMOHAIHHX OpojeBa, ca jeANHHUIIOM Ha IPBOM
MECTY, ¥ IOCIIe/[bU Opoj ce MepH HEKUM MPOCTHM OpojeBUMa, OHJ]A C€ THM HCTHUM MPOCTHM
OpojeBnMa MepH 1 TpBH OpOj M3a jeMHUILE.

13. Ako mocToju Ma KOJIMKO HENPEKHIHO TIPOMOPIHOHAIHNX OpojeBa ca jeIMHAUIIOM Ha IIPBOM
MecTy, i Opoj, IPBH K32 jeAUHHUIIE je MPOCT, OH/a ce HajBelin 6poj Helie HUKAKBUM APYTHM
OpojeBnMa MEPHTH CEM OHUX KOju cy Meljy mporopiroHaHuM 6pojeBruma.

14. Hajmamn of OpojeBa Koju ce Mepe JaTUM MPOCcTHM OpojeBrMa Helie ce MEepUTH HUKAKBUM
JIPYTHM TIPOCTUM OpOjeM CeM aThX.

15. Ako cy Tpu HeNPEeKHIAHO MPOIOPIMOHAIHA Opoja HajMamka O OHHUX KOjH Cy ca FbHMa y
HCTOj pa3MepH, buhe 30up Ma Koja 11Ba 011 BHX y3ajaMHO IIPOCT €a OCTaJIMM.

16. Axo cy n1Ba 6poja y3ajaMHO IIpOCTa, OHJA IPBHU Opoj pema apyrom Hehe 6utn xao xpyru
npeMa HekoM Tpehem.

17. Ako mocTOju Ma KOJIMKO HEMPEKUIHO IPOMOPLHOHAIHUX OpojeBa U KPajibu Cy y3ajaMHO
[POCTH, OHJIA CE HE MOXKE IIPBH OJAHOCHTH [IPEMa JPYroM Kao HOCIE/HH IpeMa Ma KOM JIPYTroM
6pojy.

18. 3a xBa mat Opoja ucHUTATH, MOXKE JIU ce Hahy 3a BUX Tpehu PONOpIUOHATHE OPOj.

19. 3a Tpu nara 6poja HCIIUTATH KaJ| ce MOXke Hahy 3a BbHX YETBPTHU IIPOIOPIUOHAIHH OPOj.
20. IIpocTux OpojeBa je BUlle O cBake oapeherHe MHOKHHE IPOCTHX OpojeBa.

21. Axo ce cabepe Ma KOJIMKO apHUX OpojeBa, Ouhe u 30up napan Opoj.

22. Axo ce cabepe Ma KOJIMKO HerlapHUX OpojeBa, anu napaH Opoj cabupaka, ouhe u 36up
napas 6poj.

23. Ako ce cabepe Ma KOJIMKO HellapHUX OpojeBa ai HerapaH Opoj cabupaka, 6uhe u neno
Hernapal 0poj.

24. Axo ce on mapHor 6poja oxy3me mapad 6poj, 6uhe ocrarak mapas 6poj.

25. Axo ce ox napHor Opoj oiy3me Henapan 0poj, Ouhe ocrarak HermapaH Opoj.

26. Axo ce o HemapHOT Opoja ojy3Me HenapaH, ouhe octarak napas Opoj.

27. Axo ce on HemapHoTr Opoja oxy3me mapan 6poj, 6uhe octarak Hemapas Opoj.

28. Axo HemapaH 6poj TOMHOXEH ITapHUM OpojeM IIPOM3BOIM HEIITO, JOOMBEHHU Opoj je mapaH.
29. Axo HemapaH Opoj TOMHOXEH HEIapHUM OpojeM IPOM3BOH HELITO, TOOMBEHH Opoj je
Herapax.

30. Ako HemapaH Opoj MepH TapaH, oH fie MEpUTH 1 FErOBY MOJIOBUHY.

31. Ako je HerapaHOpOj ca HeKnM GpojeM y3ajaMHO mpocT, Ouhe OH y3ajaMHO ITPOCT U ca
BOCTPYKHM THM OpOjeM.

32. CBaxku oz OpojeBa, Koju ce ToOHBajy OX ABOjKE HENPEKUTHAM YABOCTPYIaBAbEM, j€ CaMO
IIapHO-TIapaH 6poj.

33. Ako 6poj nMa HemapHy MOJOBHHY, OH j€ CAMO MapHO HEMapaH.

34. Axo Opoj He mpuTaza H1 OpojeBUMa KOju ce 100MBajy 0J1 IBOjKE HETIPEKUTHIM
YIBOCTpYyYaBarmeM, HU OpojeBHMa KOjU NMajy HellapHY IOJIOBHHY, OH je WM NTapHO-IIapaH WK
HapHO-HeMapaH.

35. AKO 1T0CTOj1 Ma KOJIMKO HETIPEKUIHO MPOTIOPIIMOHANHIX OpojeBa 11a ce off APYTor 1
HOCTIeA’BET Oy3Me UCTH Opoj jemHaK IPBOM OpOjy, OCTaTaK O IPYTOT OXHOCH ce IpeMa
PBOM Opojy Kao ocTaTak oJf MOCIIEIEr peMa 30Hpy CBUX HCIIPE]] Ehera.

36. AKo ce y3Me Ma KOJIMKO MPOTIOPIIMOHANHIX OpojeBa ca jeJMHAIIOM Ha IIPBOM MECTY Yy
pa3MepH jesiaH MpeM JiBa M TO JO0TJIE JIOK 30Mp CBUX THX OpojeBa He MOCTaHe MPOCT Opoj U ako
Taj 30Up MOMHOXKEH MOCIEABUM OpojeM MPou3BoIU HemTo, Ouhe noduBeHn 6poj caBpiIeH

3opunia Munatosuh: [Ipunosu 3a HacTaBy y Kojuma cy KopuiheHn enekTpoHCckH 3anucu EnemenaTa koje je npupenuo npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapuje cauyBaHe Bep3uje Enemenara nozHare kao E§88



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT' A

IX. 1

AKO 1Ba CIMYHA IOBPLIMHCKA GPoja MOMHOKEHA jelaH APYruM npoussone Hewro, E@v 5Uo Opowor £minsdor Apidpol morroriaci@oavtes GrANLovg toridoi Tva, 6

no0uBeHH Opoj je kBagpar. yevopevog TeTpAyvos Ectal.
Heka cy A u B 1sa cimana nospuiscka 0poja u A OMHOXEHO ca B poussomu I'. "Ectwcav Uo duotot éminedot Apipol oi A, B, kal 6 A tOv B modamlacidoag tov I
notelto:

B T m >

Tepaum na je I' kBagpar.

3ancra Heka A IOMHOXEHO caMo co0OM Mpou3Bou A, Tana je A KBaapaT. YKOJIMKO A
MTOMHOKEHO CaMUM COOOM Mpom3Bou A, a moMHOKeHo ca B nmpoussoau I, 6uhe A
npema B kao A mpema I' [VI1.17] . Y mommro ¢y A u B cliudsu moBpIHHCKE 6pojeBr
Moxe ce yMeTHyTH H3Meljy A i B jenan cpenme npomoprmonanas 6poj [VI11.18]4 A
aKo cy u3Mmel)y 1Ba 6poja yMeTHYTH OpOjeBH Y HEPEKUIHO] HPOIIOPLHjHU ca BbUMA, OHJIA
KOJIMKO je YMETHYTO THX OpOjeBa, HCTO TOJIMKO ce MOXe YMETHYTH U u3Mel)y OpojeBa
KOju ¢y y uctoj pasmepu ca muma [VI11.8]°. TIpema tome ce mamehy A u T Mosxe
YMETHYTH jeJlaH CPe/iibe MPOIopIIoHaNIaH 0poj.

A kako je A xBagpar, 6uhe kBagpar u I'. A To je Tpebano 1oka3atu.

Myw, 611 O T tetpdywvog €otiv.

1 VI11.17 Axo jenan 6poj MrOKehn 1Ba Gpoja Mpou3BoaM aBa Gpoja, OHA ce J00HjeHa aBa Gpoja Haase Y HCTOj pasMepH Kao i GpOjeBH KOjH e MHOXE.

2V/111.18 3a 1Ba cIMUHA TOBPIIMECKA GPOja MOCTOjH CPEIHHe MPOTOPIHOHATAH GPOj; U pa3Mepa MOBPITMHCKOT OPoja MpeMa CIIHYHOM MOBPIIHHCKOM 6pOjy je ABa IyTa BHIIA O Pa3Mepe XOMONOTHHX
CTpaHa.

3 VI111.8 Ako cy u3meljy 1Ba 6poja yMETHYTH GpojeBH, KOjH Cy Y HEMPEKUIHOj TIPOMOPIIHjH ca BuMa, ora he ce u3meljy Ba Apyra 6poja, KOji Cy y MCTOj pa3MepH ca mpBiMa MOhH yMETHYTH HCTH
TOJUKHU OPOj HEIIPEKH/IHO NPONOPLINOHATHIX OpojeBa.

3oprria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHcky 3amucu Enemenara koje je npupeano npod. ap 3opau Jlyanh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT'A

0 yap A €avtdv modhomhacidoag tOv A Toteitm. 6 A Gpa tetplywvog Eotiy. £nel olv O
A €010V pév molomhacidcag TOv A memoinkey, T0v 8€ B moddamlocidoag tOv I’
nenoinkev, Eotv po Wg O A mpOg OV B, 0Utwg 6 A mpdg tov I'. kai €nei oi A, B Guotot
Eninedol sicty (’]pl@pol’ v A, B Gpa eic pécog (’]vdkoyov é},UII'TE‘lTSl dplﬂu(’)g £av 8¢ dUo
Clpl@pu)v petafl kotd 10 G'Uvsxsg CvalXoyov Epmmwcw Opleuol Ocot slg aU‘coUg
Eunlmonct tocolUtot kal &g ToU¢ OV altOV )»Oyov Exovmg Wote xal T@v A, T g
pécog avaroyov Eumintel AptOpdc. kol €611 TeTpAymvog O A:

tetpdymvog Apa kai O I': Onep €351 Seicar.

3opuna Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y kojuMa cy kopunrheHn eneKTpoHcky 3anucu Enemenata koje je npupenno npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapHje cadyBaHe Bep3uje Enemenara moznate xao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT'A
1X.2
AKo 1Ba Opoja MOMHOKeHA jeJaH IPYruM IPOU3BO/le KBAJPAT, OHM CY CJIMYHHU ‘EQiv 500 @p1Bpol molromlaciicavres AAANlovg Tor@dat TeTpAymvov, Opoto
NOBPIIMHCKH OpPOjeBH. €ninedol gicwv Ap1Opoi.
Heka cy A u B 1Ba Opoja u A nomHoxeHo ca B mpoussozu ksazpar I'. "Ectwcav 3Uo Apibuoi oi A, B, xai 0 A 10v B moAlamhacidoog tetpdyovov TOv T
notelto:

TBpauM 1a cy Au B ciimuHM nOBpIIMHCKH OpOjeBH.

3amncTa, HeKa A MOMHOXEHO ca co00M Mpom3BoAu A, Taja je A KBaapaT. YKOIHKO A
TTOMHO’KEHO ca co00M mpom3Boau A, momoxkeHo ca B mpoussoau I, 6uhe A npema B
kao A mpema I [VII.17] . A axo je A, a taxolje u I kanpar Guhe A u B cruamnn
noBpurHCku 6pojeBu. Tana ce n3mely 6pojea A u I' MOke yMETHYTH jeJjaH Cpeame
npomnoprmonanan 6poj [VII1.18]% A mowTo ce A ommocy npema I kao A npema B,
MOXE CE€ YMETHYTH jefIaH Cpe/ihe Mponopironanan 6poj u uamely 6pojesa A u B

[vVi.gsp.

Axo je can uzmeljy 6pojeBa YMETHYT jelaH Cpeiibe MPOmopIuruoHaiaH Opoj, OHU Cy
CIIMYHH MOBPIIMHCKH OpojeBH. A To je Tpebao JoKa3aTH.

Myo, Otioi A, B Opotot Eninedol gicty dpiduoi. O yap A Eavtdv modlomhacidcog TOv A
noteito: 0 A pa teTplymvog €otwv. kol €nel 0 A €avtOv pév moAlomhosidsog TOv A
nemomkey, TOv 8& B moAlomhocidoag tOv I memoinkev, £otty pa (¢ O A mpoc 10V B, 0
A pO¢ TOVv T, xai €nel 0 A teTpAywvog Eotty, GALMA xal O T, of A, T @po. Opotor éninedoi
glow. T@v A, T pa eig péoog avaroyov Epminter. kai Eotv g 6 A mpog OV T, 0Utwrg O
A mpO¢ tOv B: xal 1@v A, B dpo. eig p€cog Avaloyov umintet. €av 6€ SUo ApOU@Y elc
pécog avaroyov Epminty), Opotot Eninedoi giow [ oi ] pdpoi:

ol Gpa A, B Opotoi icwv Eninedot: Onep €8¢t Selcar.

1 VI11.17 Axko jenan 6poj MuOKehH 1B Gpoja Mpou3BoM ABa Gpoja, oA ce 100HjeHa 1Ba 6poja Halase y HCTOj pasMepH Kao U GPOjeBH KOjH ce MHOKE.

2V/111.18 3a 1Ba cIMUHA MOBPIIMECKA GPOja MOCTOjH CPEHHe MPOTOPIHOHATAH GPOj; U pa3Mepa MOBPITMHCKOT OPoja MpeMa CIIHYHOM MOBPIIHHCKOM 6POjy je ABa IyTa BHIIA O Pa3Mepe XOMONOTHHX
CTpaHa.

3 VI111.8 Ako cy u3meljy 1Ba 6poja yMETHYTH GpojeBH, KOjH Cy Y HEMPEKUIHOj TIPOMOPIIHjH ca BuMa, ora he ce u3meljy Ba Apyra 6poja, KOji Cy y MCTOj pa3MepH ca mpBiMa MOhH yMETHYTH HCTH
TOJMKHU OPOj HEIIPEKH/IHO MPONOPIIMOHATIHUX OpojeBa.

3oprria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHcky 3amucu Enemenara koje je npupeano npod. ap 3opau Jlyanh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT' A

IX.3

AKo KyOHHM OpPOj MOMHOKEH caM cOOOM NPOU3BOAN HELITO, 100MBEHHU OPOj je KyO.

Hexu ky6HU 6poj A moMHOXEH cam coboM mpou3Boau B.

Tepaum, aa je B ky6.

3amncra, y3mumo uBuity I' ky6a A u Heka [ moMHOkeHO camo cobom npomsBoan A. Tama
je jacHo ma I momuOXeHO ca A mpousBoau A. U momro I' TOMHOKEHO caMoM coOoM
npousBou A, I mepu 6poj A npema 6pojy jenqunnna y I'. [Ipema Tome ce jennnuna
onnocu nipema I kao I" mpema A [VII.)Ie(l).Zl]l. Jaswe, nomro I momoxkeno ca A
npousBou A, A mepu A nipema 6pojy jenqununa y I'. Amm u jequanna mepu I mpema
Opojy jenunuia y Tom 6pojy. Mehyrum jemununa ce ognocu npema I kao ' mpema A. 1
mnmpemMa Tome je jeaununa npema I xao I mpema A u xao I mpema A. Ha oBaj HaumH cy
u3Mel)y jenuHUIE 1 A yMeTHYTa JiBa Cpeambe mponopunonanta opoja [l u Ay
HETIPEKUTHOj MTPOTIOPIIHjH. 3aTUM, TTOMTO A TOMOXKEHO caMo coOoM mpom3soau B, A
mepu B npema Opojy jennanma y A. Anu U jeAMHUIIA MepH A pema Opojy jeInHHna y
camoM cebu. [Ta mpema Tome ce jequHuIA OJHOCH rTpemMa A kao A npema B
[VII.ded.20]. Mehyrum usmeljy jequanie u A yMETHYTa Cy [1Ba CPEEHE
MPOIIOpIHOHANHA Opoja, Ta ce, 3HaYM, MOTY YMeTHYTH U uzmel)y jenunure u B n1Ba
cpenme nponopruonansa 6poja [VIIL8]%. A axo cy usmeljy 1Ba Gpoja ymernyTa 18a
Cpelibe TIPOIopIHOHAIHA Opoja 1 IpBH Opoj je KyO, OHAa je ¥ ApYTH KyO.

A axo je A xy0 ouhe n B xy0. A To je Tpebano goka3ary.

‘Eav kUBog @pOp0g £avTOv molrumhusidoag moufj Tiva, O Yevopevog kUBog Ecton.

KUBoc yap ap10udc 6 A £avtov moilamhactdoag tOv B oeitw:

Myo, 611 6 B kUBog Eotiv.

EiMe0w yap tol A mhevpd O T, kal 0 I' £avtOv moAlamiactdcog TOv A moteitw.
@avepOv 8N €otty, 011 0 I 10v A moAhomhactdoag TOv A memoinkev. kai €nsl O I £antOv
rolamlocidoog TOv A menoinkey, 0 I' Gpo 1OV A petpel kotd tac &v aUt@ povadac.
AMAQ pfv kai 1) povag 10v I' petpel katd 1dg &v alt® povddag: €otiv Apo g ) povdg
npO¢ TOv I, 0 T mpOg 10V A. m@hv, €nel O I’ Ov A modhamhacidcag tOv A memoinkev, O
A Gpa OV A petpel kotd tdg &v 1@ I povadag. petpel 8€ kal N povag tov I kard tag €v
alt® povasoc: oty Apa Wg N povag mpdg tOv I, 6 A mpdg OV A. GAL' (¢ ) povag
npbg ovI,o0r npbg 70V A xal Gg v':'lpoc r] povag mpog 10v T, oUtwg O T mpdg TOV A ai
0A npog 0V A. ‘cr]g apa uovaSog kol to0 A Gpleuou dUo ui—:cm avaioyov katd t0
m)vsxsg £u1t8mw1<acw @pBpoi ol T, A. mAwv, €mei 0 A EqvtOv noMomkactGGag 0v B
nsnoanav 0A Gpa 0v B uatpal Kotd ‘cag &v alt@d uovaé‘)(xg usrpal 3€ Kol N uovclg 0V
A xatd tag €v alt®d uovGSag €otv Gpa (Dg n uov(:lg npOg OV A, O A npog 70v B. 1fig
N3 uovClSog kai ol A 0o u£<501 avaioyov Eunsmo.)Kacw ap1Opoi: kai T@v A, B dpa
dUo pécot Avaroyov Eumecolvror Apidpoi. £Av € SUo ApOudy dUo pécol dvaroyov
gunintooty, 6 & mpdrog kUPog A, kal 6 deltepog kUBog Eotar.

kol €o1tv 0 A kUBoc: kal 0 B Gpa kUPog Eotiv: Omep £8et Seléan.

L VII.Jed.21 BpojeBu cy nponopyuorantu ako je Ipex Gpoj HCTOCTPYKH MYJITHILTYM, HIIH HCTH JIC0, HIIH HCTH JISJIOBH OJ1 PYTOT, KAo ITO je Tpefiu 071 4eTBpTOT.
2VI111.8 Ako cy u3meljy 1Ba 6poja yMETHYTH GpojeBH, KOjH Cy Y HEMPEKUIHOj TPOMOPIIH]H ca HuMa, ouja he ce u3meljy Ba apyra 6poja, Koju Cy y MCTOj pasMepH ca npBuMa Molil YMETHYTH HCTH

TOJIMKH OPOj HEPEKHIHO MPOMOPIHOHATHUX OpojeBa.

3opuiia Munarosuh: ITpuiosu 3a HacTaBy y KojuMa cy KopuiheHH enekTpoHckH 3amucu Enemenara koje je npupeauo npod. ap 3opau Jlyauh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT' A

IX. 4

AKo KyOHHM OpPOj MOMHOKEeH KYOHUM OpojeM NMpou3BoAY HELITO, 100ujeHH 0poj je
KYO.

Hexa xy6uUM Opoj A momHOXeH KyOHIM Opojem B mpomsBou 6poj I

Tepaum na je I' ky0.

3anicra, Heka A IOMHOYXEHO camo coGom npomsoan A. Taxa je A ky6 [1X.3]%. Iomro A
TIOMHOKEHO caMO cOO0M MPOM3BOAM A, a MOMHOXKEHO ca B mpousBoau I, 6uhe A mpema
npema B kao A mpema I' [VI1.17]%. Ami it A u B cy ky6oBu, 3Haun u A i B ¢y caudam
3anpeMuHcku OpojeBu. [Ipema Tome ce n3mely A u B Mory ymetHyTH IBa Cpeame
nponopuronansa 6poja [VII1.19]°. A tana ce n m3meljy u A u I' Mory ymeTHyTH [Ba
cpemme nponopiuonansa 6poja [VI11.8]%.

A ako je A xy0, 6uhe u I ky06. A To je Tpebaso goKa3aTH.

1 IX.3 Axo ky6HU 6pO]j TOMHOKEH caM COBOM IIPOM3BOIH HELITO, 00HBeHH 6poj je Ky6.

‘Eav kUBog @p10pog kUBov Ap1Bpov moriamhasi@oog woufj Twva, 6 yevopevog kUBog
£oton.

KUBoc yap ap10udc 6 A kUBov dpidudv 10v B tolhamiacidoog tOv T motsito:

Myw, 611 0 T kUPog Eoriv.

0 yap A €avtdv modamiacidoog TOv A moteitw: O A Gpa kUBog Eotiv. kal el 0 A
€aqutOV pEv moAkomhaoidoag TOV A memoikev, TOv 8& B moAlamhacidoag tOv I’
nemoinkev, £otv Apa WG 0 A mpOg 0V B, oltmg O A mpdg tOv I, xal €rel of A, B xUBot
eioiv, Opotot otepeol ciowv oi A, B. t@v A, B Gpa 8Uo p€cot Gvaroyov Eumintovcty
apdpoi: Wote kal 1@v A, T 8Uo pé€cor dv@royov Eumesolviar ApiOpoi.

kai o1 kUBog O A: kUBog Apa kai O I': Onep £5e1 Seitau.

2VI1.17 Ako jenan 6poj MHOxehn J1Ba Gpoja IPOH3BOIM JBa GPOja, OHIA ce 0OHjeHa Ba Gpoja Halase Y HCTOj pasMepH Kao i OPOjeBH KOjU Ce MHOXE.
8 VI11.19 3a ;Ba cimuHa 3ampeMUHCKa Gpoja TIOCTOje JIBa CPEJIHbe TIPOTIOPIHOHANHA Gpoja; ¥ pasMepa 3apeMHHCKOT GPOja peMa CIMYHOM 3aIPEMHHCKOM je TPH MyT BHIIA 07 Pa3Mepa XOMOJIOTHE

HBHIIC IPEMa XOMOJIOTHO] HBHUIIH.

*VI111.8 Ako cy u3meljy 1Ba 6poja yMETHYTH GpOjeBH, KOjH Cy Y HEMPEKUIHOj TIPONOPIIHjH ca BuMa, ora he ce u3meljy Ba Apyra 6poja, KOji Cy y MCTOj pa3MepH ca mpBiMa MOhH YMETHYTH HCTH

TOJIMKH OPOj HEPEKHIHO MPOMOPIHOHATIHUX OpojeBa.

3opuiia Munarosuh: ITpuiosu 3a HacTaBy y KojuMa cy KopuiheHH enekTpoHckH 3amucu Enemenara koje je npupeauo npod. ap 3opau Jlyauh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT' A

IX.5

AKo HeKkH 0pP0j MHOKH KY0 M mpou3Boau Ky0, Ouhe u Taj 6poj kyo.

Hexa neku 6poj B MHOXH KyOHE Opoj A u mpou3Boau Ky6 I

Tepaum na je u B xy6.

3ancra, Heka A TOMHOKEHO camo co6om npomsonu A. Taxa je u A ky6 [IX.3]% U
MOIITO A TIOMHOKEHO caMo cO00M Mpon3BoH A, ToMHOXEHO ca B npoussou I', Gulie
A mipema B kao A mpema I' [VI1.17] 2. [owrro ¢y A u I KyGOBH, OHH CY CIHYHI
3anpeMUuHCKH OpojeBu. 3Haun, nuamelhy A u I’ MOTy ce yMETHYTH JIBa CPEIhe
nponopuronansa 6poja [VII1.19]°. A kako je A npema I' kao A npema B , To ce m3mely
A 1 B MOTy YMeTHYTH JBa cpejiibe mporopironanana 6poj [VI11.8]%.

Amu A je xy0, na je tana u B ky6. Ato je Tpebano mokazaTy.

1 IX.3 Axo ky6HU 6pO]j TOMHOKEH caM COBOM IIPOM3BOIH HELITO, 00HBeHH 6poj je Ky6.

‘Eav kUBog @p10pog Apidpov Tiva morianhasi@oog kUPov wofj, kol O
nolhamhooiocOeic kKUBog EoTar.

KUBoc yap ap10udc 6 A dpidpdv tva 10v B moAlamhasidoog kUBov 1ov I moteitm:

A€y, 611 0 B kUPBog Eoriv.

0 yap A €ontOv rorramracidoag tOv A moteitm: kUBog Gpa €otiv O A. kal €mei O A
€autOV pEv moAkomhaoidoag TOV A memoikev, TOv 8¢ B moAlamhacidoag tOv I’
nemoinkev, £otv Apa WG 0 A mpOg OV B, O A mp0Og tOv I, kai €nel of A, T kUBo gisiv,
Ouotot otepeoi iotv. T@v A, T Gpa U0 pécot Avaroyov éumintovoty Apduoi. kai Eoty
¢ O A mpOg 10V T, ot O A mpd¢ tOv B: xal 1@v A, B &po. 8Uo pécot Gvaroyov
éumintovoty Apiopoi.

kai €ot1 kUBog 0 A: xUBoc Gpa £oti kal 6 B: Onep €51 Seifon.

2VI11.17 Ako jenan 6poj MHOehn JIBa Gpoja IPOH3BOIM JIBa GpOja, OHIA ce I0OHjeHa aBa Gpoja Haase Y HCTOj pasMepH Kao H GPOjeBH KOjH Ce MHOKE.
3 V111.19 3a 1Ba cudna 3ampeMuHCKa GPOja IOCTOje Ba CPEhe MPOMOPIHOHATHA 6Poja; i pasMepa 3aIpeMUHCKOT 6poja peMa CIHIHOM 3aIPEMUHCKOM j€ TPH IyT BHIIA OJ pa3sMepa XOMOJIOTHE

MBHUIIC TTIPEMa XOMOJIOI‘HOj HUBUILIHA.

*VI111.8 Ako cy u3meljy 1Ba 6poja yMETHYTH GPOjeBH, KOji Cy Y HENPEKUIHO] TIPOMOPIIHjH ca BuMa, orja hie ce u3meljy Ba Apyra 6poja, Koji Cy Y HCTOj pasMepH ca mpBuMa Mol YMETHYTH HCTH

TOJUKHU OPOj HEIIPEKH/IHO NPONOPLINOHATHIX OpojeBa.

3oprria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHcky 3amucu Enemenara koje je npupeano npod. ap 3opau Jlyanh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT'A

IX. 6

AKo Opoj MOMHOKEH caM cOOOM NMPou3BoH Ky0, Ouhe u cam Taj 6poj Kyo.

Hexka 6poj A moMHOxeH caM co60M mpon3Boau KyOHu O6poj B.

Tepaum na je u A xy0.

3amncra, Heka A MHOxkehu B pousBogu . Ykonmko 6poj A mOMHOMXeEH caM cooom
npousBoau B, a momHOXeH O6pojem B poussoau I, ora je I' ky6. U momro A
MMOMHOEHO caMo coOoM Tipon3Boau B, oHma A mMepu B mpema Opojy CBOjUX jeTHHHUIIA.
A ¥ jequnuIa Mepu A npema Opojy jenununa y A. [Ipema Tome ce jeMHHIE OTHOCEe
npema A kao A mpema B [VI1.Jled.21]". Y nomro A momuoxeno ca B nponssou T,
onna B mepu I' mpema Opojy jeanunna y A. Ann u jequauna Mepu 6poj A mpema 6pojy
jemununa y A. TIpema ToMme ce jeaunuia ogHocu nmpema A kao B mpema I' [VI1I.Ted.20].
A momto cy B u I' xy0oBH, OHM Cy CIMYHM 3alIpEMUHCKH OpojeBu. Ha oBaj HauuH cy
mmehy B n I yMeTHyTa /1Ba Ccpetibe mporopiironanta 6poja [V111.19]%. A B ce
onnocu npema I' kao A npema B.

3maun, u 3a A 1 3a B nocroje aBa cpenme nponopruonansa 6poja [VIIL8]. A kaxo je B
Ky0, 6uhe n A xy0. A To je Tpebaso goKazaTH.

‘EQv Gp1opog £0vTOv Torlamiaci@cag kUBov o, kai a0TOg kUPog Ectan.

Ap1Op0c yap 0 A €ontov modhamhactdoag kUBov TOv B noteitw:

pyrq ate U’urn'nw.& 5 ooulijor o A opd
mppa&{r—'cﬁmmémm\&
&(wpo,&,'ropdpﬁyﬂ{b.mmrmn- I8 ¢

611\%%(- ppulmr. o (-o.pcu-np,k,
mﬁuqu-lw Top & wabraron

{. o

Myw, Ot xal 0 A kUBog €otiv.’

0 yp A 1OV B todomhacidoag tOv I moteito. énel olv 6 A €avtdv pév
molamlocidoag TOv B memoinkev, tOv 8€ B moAamlacidoog tOv I memoinkev, O I' Gpa
KL'JBog €otiv. Kol €mel 0 A EqvtOv noMankamC’]cag 10v B nsnol’mcsv 0A 6pa 10v B
petpel katd tdg &v alt® pova6ag uatpsl S€ xal ) uovag T0v A xatd rag &v alt®
povasdag. €otiv Clpa wg N uovag npOg 0V A, ouru)g 0A npOg 70V B. kal €nel 0 A 10v B
noManlamacag ov I nsnoansv 0B Gpa 70v I petpel kard rag &vii) A uova&xg
usrpsl 8 Kol 1 povag 0V A xatd tag &v alt® uova&xg €ty Gpa wg 1] povag npOg 0V
A, ourcog 0B npOg T0v I. GAN d)g n povag TrpOg 0V A, oUt(og 0 A mpOg 1OV B: kai (¢
Gpa O A mp0¢ OV B, 0 B mpO¢ tOv I'. kail €rel oi B, T «UPot &isiv, Opotot otepeoi eicwy.
1@v B, I @pa 8Uo pécot varoyov sicv Apidpoi. kai oty g O B mpog 0v I, 0 A mpOg
70v B.

kol t@v A, B @pa 800 pécor AvAroyov eictv Apidpoi. xai o1t kUBog 0 B: kUBog Gpa
ot kol O A: Orep E5e1 Seitar.

1 VI1.ded.21 BpojeBu cy nponopyuonanki ako je IpeH Gpoj HCTOCTPYKH MYJITHIUTYM, HIIH HCTH JI€0, MM HCTH JISTIOBH OJ] IPYTOT, Kao IITO je Tpehiu 01 4eTBpTor.
2VI11.19 3a Ba ciMuHa 3aMpeMUHCKa Gpoja TIOCToje JIBa CPEJIH-e TIPONOPIHOHANHA GPoja; ¥ pasMepa 3aIpeMHHCKOT Gpoja peMa CIMYHOM 3ampEeMHHCKOM je TPH ITyT BHIIA 07 Pa3Mepa XOMOIIOTHE

HBHIIE IIPEMa XOMOJIOTHO] UBHIIH.

3 VI111.8 Ako cy u3meljy Ba 6poja yMEeTHYTH GpojeBH, KOjH Cy Y HEMPEKUIHOj POMOPIIHjH ca BuMa, oraa he ce u3mely aBa apyra 6poja, KOji Cy y MCTOj pasMepH ca mpBuMa Mol YMETHYTH HCTH

TOJHUKH OPOj HENPEeKHHO IPONOPIIHOHATHIX OpojeBa.

3opuna Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y kojuMa cy kopunrheHn eneKTpoHcky 3anucu Enemenata koje je npupenno npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapHje cadyBaHe Bep3uje Enemenara moznate xao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT' A

AKo cj10:keH 0poj MHOKehH HekH Opoj MPOU3BOAM HELITO, JOOUBEHH OpOj je
3anpeMHHCKH.

Hexa cnoxxen 6poj A moMHOkeH HeknM OpojeM B mpomssenn I

0

A E

Tepaum na je I' 3anmpemuHCKH Opoj.

3amcTa, TOWITO je A crokeH 6poj, oH ce Mepu Heknm Gpojem [V11.Jled.14]". Heka ce
Mepu OpojeM A, 1 Heka ce KOJMKO myTa A MepH A, HCTO TOJIMKO jeNHUIIA Hama3u y E.
ITomTo cag A mepu 6poj A mpema Opojy jenununa y E, E moMHOXeHO ca A mpousBoan
A [VI1.Jled.16]% Kako A momHokeHo ca B mpomssomn I', a A je mpomssox o1 A i E,
3Ha4yn npomn3Box o1 A u E momuoxeH ca B mpousBoau I

Ha oBaj HaumH I je 3anpemuHcku Opoj ca uBunama A, E, B. A To je Tpebaio qokasaru.

VI ded.14 Croxcen 6poj je oHaj KOju ce MEpH HEKHM Gpojem.

IX. 7

‘E@iv 6UvOsTog Ap1Op0g Apidpov Tiva molhamhasi@oag woufj Twva, O yevopevog
o1epe0; EoTa.

TUvOetog yap Ap1OpOc O A Ap1OudY Tva TOv B modhamiacidoog tOv I motsito:

Myo, 011 0 T otepedc €otiv. Enel yap 0 A cUvOetdg Eotiv, Uno AptOpol tivog
petpndfoetat. petpeicOm Und 100 A, kal 06dkig 0 A tOv A petpel, tocalton povddeg
€otwoay v T E. énel olv O A 1OV A petpel kord g év 16 E povadag, 6 E dpa tov A
moAomhacidcog TOv A memoinkey. kol €nel O A tOv B moAlomhacidoag tOv I
nemoinkev, 0 8€ A €otty O €x v A, E, 0 dpa €x dv A, E 10v B moAhamiactdcog tOv I
TEMOINKEV.

0T Gpa o1epe0c €ottv, mhevpal 8 alitol eiowv ol A, E, B: Omep €5e1 Seican.

2VI11Jded.16 Kaxe ce ma ce jenan 6poj muooicu Ipyram 6pojeM Kaz ce pBH 6poj y3uMa Kao cabHpak OHOTHMKO MyTa KOJHKO je jeIHHHIa y APYTOM Opojy; i Tafa ce JoOHja HeKH 6poj.

3oprria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHcky 3amucu Enemenara koje je npupeano npod. ap 3opau Jlyanh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT'A

1X. 8

AKO NOCTOjM Ma KOJIMKO HENMPEKHIHO NMPONOPIHOHAIHUX OpojeBa, ca jeIMHUIIOM
Ha NpBOM MecTy, 6uhe 6poj Ha TpeheM MecTy M CBaKkM APYrH U3a kera KBajapar, Ha
YeTBPTOM MecCTy U cBaku Tpehu u3a mera Ky0, Ha ceAMOM MeCTY H CBAKH IIECTH
M3a Iera y MCTH Max H Ky0 U KBaapar.

Hexka mocroju Ma KOJIHMKO HEMPEKUIHO MponopurnoHarHux opojesa A, B, I', A, E, Z ca
JEIMHUIIOM Ha ITPBOM MECTY.

N M B> T m

TepauMm na je 6poj Ha Tpehem mecty, Opoj B u cBaku mpyru n3a mera KBaapar, Ha
4eTBPTOM MecTy, O6poj I, u cBaku Tpehn u3a mera ky0, Ha ceaMoM MecTy, Opoj Z, 1
CBaKH LIECTH M3a Hera y NCTU MaX M Ky0 M KBajparT.

3aucTa, MOIITO Ce jeMUHMIIA OJTHOCH mpeMa A kao A mpema B, jenuHuia Mmepu HCTH Opoj
myTa A kao mto A mepu 6poj B [VII.JIed.21]". Anu jexunnna mepu 6poj A mpema
Opojy jenuuuma y memy. I A mepu B pema Opojy jeaunumna y A. [Ipema Tome A
MOMHOKEHO caMoM coOoM mpousBoau B. 3Haun, B je kBagpat. [Tomro cy BT u A
HENPEKHIHO TPOTIOPIHOHATHH, a B je kBazpar, Guhe n A kBampar [VI11.22]% U3 nerux
pasiora je u Z xBangpat. CIM4YHO ce T0Ka3yje Ja je U CBaKH JPYTH h3a mhera KBaapar.
[Hasse TBpanM 1a je Opoj Ha yeTBpTOM MecTy, Opoj I', n cBaku Tpehu O6poj n3a mera kyo.
3ancra, TOMLITO Ce jeIMHUIIA OHOCH TTpeMa A kao B mpema I, jexununia mepu ucro
OHOJIMKO TyTa A, Kosnko B mepu I'. Anu jenununa mepu 6poj A npema 6pojy jeaquHuna
y A. 11 B mepu I' npema 6pojy jenununa y A. Crora A moMHOxeHo ca B pousBoan I'.
ITomro A momHOXeHO caMo co6oM mpou3Boau B, a momuoxeHo ca B nponssoan I,

‘EQv Gno uovuﬁog Omocololv apleuol €Eijc avuloyov wcw O pev rplrog ano i
povaﬁog rstpuymvog €oton kal oi Eva Swulﬂ:ovrsg, 0 6€ ‘rs‘mptog KUBog Kol ol
300 Srudeimovreg TlvTeg, 0 OE EPdopog kUPog Apa kal TeTpAymvog kal of TEvTe
Swadeimovreg.

"Ectwoay and povadoc 0mocowolv dpdpol €Efc dv@loyov ol A, B, T, A, E, Z:

uﬂ‘ ‘oy rakrm o !nulrp LWBUss” G-QGJ

D‘IQG" As

L 5

oﬂ'l‘n;o\mﬁﬂt‘*&l«f{m,n_ S

Myw, 611 O pév tpitog Ano Tii¢ povadog 0 B tetplymvOc €ott kal of Eva Stoleimovteg
Tavtec, 0 8€ t€taptoc O T kUPog kal oi SUo Srakeimovteg navrec, O S& ERSopog O Z
kUPog Guo kal TetpAymvog kal ol tévte Stdeinovieg mAvreg.

Enel yap éotv wg f uov(:lg npOg 0V A, 0Um)g 0 A mpO¢ 0V B, Icamg Gpa n uovag 0V
A Gp1Budv psrpsl kol O A 1OV B. r| o€ povcg 70V A ApOpov parpsl Katd rClg &v alt®
povadag: kol 0 A Apa t0v B petpel katd tdg €v 1@ A povadag. O A Gpa Eavtdv
rolamlocidoag TOv B memoinkev: tetplymvog Apa €otiv O B. kol £nel ol B, T, A €Efc
avaroyodv eiowv, 0 8€ B tetpdymvog €otiv, kai O A Gpa teTpAymvog Eotiy. S1d 10 altd
3N kal O Z tetplymvog €otiv. Opoing 8N deiopev, Ot kal of Eva Stodeinovteg mAvreg
1eTpayavoi sicwv. Aym 8, 011 kal O T€taptoc Ano Tiig povadog O I kUPoc ot kai ol
dUo Sraheimovteg navrec. £nel yap €otiv WG M povag mpog TOv A, oUteg O B mpdg tov T,
ioakig Apa N povac TOv A ApOuOV petpel kol 0 B tOv T, ) 8€ povag tOv A aptdudv

1 VII.ded.21 BpojeBu cy nponopyuonanu ako je Ipea Gpoj HCTOCTPYKH MYJITHIUTYM, HIIH HCTH JI€0, HIIH HCTH JIETIOBH OJ] APYTOT, Kao ITO je Tpeliu 0j1 4eTBpTOr.
2V111.22 Axo cy Tpu 6poja HenpeKH/HO IPOIOPIHOHATHA H IIPBH je KBapaT, OH/a je i Tpehn KBaapar.

3opuna Munarosuh: I1punosu 3a HacTaBy y kojuMa cy kopuntheHn enekTpoHckH 3anucu Enemenata koje je npupeano npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapuje cauyBaHe Bep3uje Enemenara nozHare kao E§88



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT'A

6uhe I xy6. A kako cy I', A, E, Z nenpexumno nporopuuonanay, u I je ky6, 6uhe u Z petpel kard 1ag &v 1@ A povadag: kai 0 B dpo tOv T petpel kotd tdg €v @) A povaso:

ky6 [VI11.23]". A nokasano je na je Z n xsanpar. Ha oaj HaquH je 6poj Ha ceMoM 0 A 8pa 1OV B nodhomhacidsag tov I menoikey. énel olv O A €qutOv pév

MECTY y HCTH MaX U Ky0 1 KBajpar. A TO je TpeOalIo 10Ka3aTH. rolamlocidoog TOv B memoinkev, tOv 8€ B moAamhacidoog tOv I' memoinkev, kUBog
Gpo. €otiv O T, kal €rel of T, A, E, Z €Efig GvaloyOv eicty, 0 8€ I kUBog €otiv, kai O Z
Gpa kUBoc €otiv. €5eiyOn € Kol tetpdywvoc: O Apa EBSopog And ¢ povadoc kUPoc 1€
€ott kal TeTpAymvog. Opoiag 8N Seiopev, Ot kal of Tévie Soheinovieg nAvteg kUPot T€
glot kal TeTpAywvor: Omep £5s1 Seitau.

1 VI111.23 Axo cy geTpu 6poja HEMPEKHUHO MPOTOPIMOHANHA 1 TIPBH je Kyb, OH/IA j& W YeTBPTH KYO.

3opuna Munarosuh: I1punosu 3a HacTaBy y kojuMa cy kopuntheHn enekTpoHckH 3anucu Enemenata koje je npupeano npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapuje cauyBaHe Bep3uje Enemenara nozHare kao E§88



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT' A

IX.9

AKO NOCTOjH Ma KOJIMKO HENPEKUIHO NPONOPUHOHATHHUX OpojeBa, ca jeAMHUIIOM
HA MPBOM MeCTY, M IPBHU Opoj U3a jenuHUIE je KBaapaT, ouhe u cBU ocTaiu
KBAaJpaTH, a aKO je NPBH U3a jeAnHuLe Ky0, Ouhe u cBM ocTau Ky0OBH.

Hexka mocroju Ma KOJMKO HEMPEKUIHO MponopurnoHarHux opojesa A, B, I', A, E, Z ca
JEIMHUIIOM Ha TIPBOM MECTY U Heka je Opoj u3a jenuHuie, 6poj A KBaapart.

B T om

TBpauM 1a cy U CBU OCTaJIM OpOjeBH KBaApaTH.

[a je 6poj Ha Tpehem mecty, Opoj B, u cBaku npyru u3a mera KBaapar, To je Beh
mokazano [IX.8]%. Anu TBpuM 1a cy i cBH OcTanM KBagpaTH. 3amcTa, momrTo cy A, B, T
HEMPEKH/HO MPOIOPIHOHATHH, a A je kBampar ouhe u I’ kaapar [VI11.22]2. 3atmm,
nourro cy B, I', A HenpekuHo nponopunoHanyu u B je kBaxpat, 6uhe n A kBagpar
[V111.22]%. Cruraso ce mokasyje /ia Cy MCBH OCTAITH KBaIPATH.

Cap, Hexa A Oyzne ky0. TBpauM z1a cy U cBU octanu O6pojeBd KyOoBH.

[a je 6poj Ha yeTBpTOM MecTy, O6poj I', u cBaku Tpehu n3a mwera Ky0, To je 10Ka3aHO
[IX.8]. TBpan™m u ma cy cBH ocTaiau KyOOBH. 3aHCTa, TIOITO CE jeMHNIIA OTHOCH TIpeMa
A xao A mpema B, jenuanna Mepu uct 6poj myta A kao mrto A Mepu B. Amm jenquHuna
Mepu A nipema Opojy jenuHuna y memy. M A mepu B pema Opojy jenunnma y A.
Ipema ToMe A TIOMHOKEHO caMo cobom mpousson B. 1 A je ky6 [1X.3]%. A momro cy

‘Eav ano uovuﬁog Omocorolv £§I]g Katd 10 m)vsxsg a ptﬁuol avalo'yov o)cw 0 5¢
uaru mv uovuﬁu rsrpuymvog |1 Kal oi Lourol nuvrsg rsrpuy(ovm £covrar. kol £Qv
0 peta THY povasa kUPog l], kal oi hourol TAvreg kUPor Ecovrar.

"Ectocav and povadog £Efc Gvatoyov Ocowdnmotolv dpduoi of A, B, T, A, E, Z, 0 3¢
petd v povada 0 A tetplymvoc Eotwm:

AMyw, 61t xai of Aowrol Tdvreg tetpdywvol Ecovrat.

‘Ot pév olv 6 tpitog And tfig povddog 6 B tetplymvic éott kal of éva Stwdeimovtes
navreg, S€detkton: A€yo [ 8N ], 6t kal of Aowol mAvteg tetpdymvol icty. Enel yap oi A,
B, I €&fig dvaroydv ciotv, kai €otv 0 A tetpdywmvoc, kol 0 T' [ dpo. ] tetpdynvog €otiy.
nahv, €nel [ kai ] oi B, T, A €£fjc GvAroyov eicy, kai €otiv O B tetpdymvoc, kol 0 A [
apa. ] terpdyovic €otv. Opoing 8 deifopey, Ot kal of Aowol nAvteg tetpdymvol iotv.
AMG 3 €otm 6 A kUBog: Aéym, 8Tt kai of Aowrol Tavteg kUBot glotv. ‘Ot pév olv &
€taptog Ano 1fic povadog O T kUPoc €oti kal of SUo drakeinovieg ndvreg, SEdeuctan:
Myo [ 81 ], Ot xai oi Lowrol ndvteg kUPoL giciv. Enel ydp Eotv g 1 povdg mpOg OV A,

1 IX.8 AKo MOCTOjH Ma KOITHKO HEMPEKH/IHO TPOMOPIMOHATHIX GpOjeBa, ca jeIMHHIIOM Ha IPBOM MecTy, 6ihie 6poj Ha TpeheM MecTy i CBakH IPyTH H3a Hera KBajparT, Ha YeTBPTOM MECTY H CBAKH

tpelin u3a mera Kyo, Ha CeIMOM MECTY U CBAaKH LIIECTH M3a Hera y HCTH MaxX U KyO U KBaJpaT.

2V111.22 Axo cy TpH 6poja HeIPEKHHO IPOMOPIHOHATHA i NIPBH je KBAPAT, OHIA je i Tpehn KBaapar.
3 VI11.22 Axo cy Tpu 6poja HEMPEKHIHO MPOOPIMOHATIHA ¥ TIPBH je KBAJpaT, OHa je i Tpehn KBapar.

*1X.3 Ako KyGHE 6POj TOMHOXKEH caM coGOM IPOHU3BOHM HEIITO, JOOHBEHH Gpoj je Kyo.
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JEBETA KIbUT' A
4eTUPH 6%)oja A, B, T u A menpexuaHo nponopiuoHanaa u A je ky0, 6uhe u A xy6 oUtmg 0 A npdg 1OV B, iodiig Gpa N povag tOv A petpel kai © A tOv B. fj € povag tOv
[vin.23]~ A petpel kotd tac &v alt®d povadac: kai O A Gpo 1OV B petpel katd tac &v alt®d
. . povadag: 0 A @po EontOv moAamiactdcog TOv B memoinkev. kai €otiv 0 A kUBog. £av
W3 uerux pasnora je u E xy0 u cBu octami - Ky6oBu. A To je Tpebaro JokasaTH. 5€ kUPog ApBuOg EantOv ToAkamiactdcag motf] Tva, O yevOuevog kUBog €otiv: kal O B

Gpa kUBoc €otiv.

kal énel €ocapeg Apdpoi ol A, B, T, A €Efic Avaloydv ciow, kol €ottv O A xUBoc, kal O
A Gpo. kUBog £otiv. 810 1 alta 3N kal O E kUPoc €otiv, kal Opoing of Aotmol mdvreg
kUPo gioiv: Onep £5e1 SeTkau.

1 VI111.23 Axo cy geTpu 6poja HEMPEKHHO POTOPIMOHANHA H TIPBH je Kyb, OH/Ia j& I UeTBPTH KY6.
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IX. 10

AKO IOCTOjM Ma KOJIMKO HelTPeKHIHO NPONOPIHOHAIHUX OpojeBa, ca jeIMHUIIOM
HA MPBOM MeCTY, M IPBHU OPoOj U3a jeIMHHUIIE HUje KBAAPAT, OHIA HU jeaH O]
octaux OpojeBa Hehe OuTH KBaapaT ceM Opoja Ha TpeheMm MecTy M CBaKor Apyror
u3a mera. U ako npsu 0poj u3a jequnuine Huje Ky0, OH1a HUjeJaH 0/ OCTAJIHUX
OpojeBa Hehe OuTH Ky0, ceM Opoja Ha 4eTBPTOM MecTy H cBakor Tpeher usa mera.

Hexka mocroju Ma KOJMKO HEMPEKUIHO MponopurnoHarHux opojesa A, B, I', A, E, Z ca
JjEIMHUIIOM Ha TIPBOM MECTY WHeKa Opoj u3a jemnunuie, 6poj A, HUje KBapar.

TBpauM J1a HU jeaH o] OCTaIuX OpojeBa Hehe OUTH KBajpat ceM Opoja Ha Tpehem
MECTY U CBAKOT JAPYIOT U3a Hera.

3ancra, axo je Moryhe, Heka I' Gyse kBampar. Mcro Tako Heka B Gye kBampar [1X.8]%
IIpema Tome cy 6pojeBu B u [ y ncroj pasmepu kao u kBagpaTHu Opoj pema
kBagpatHoM. A momro je B mpema I" kao A mpema B, 6uhe u 6pojeBu A u B y ucroj
pasMmepu Kao KBajpatHu Opoj mpema KBaapaTHoM. [Ipema Tome cy A u B crmunu
nosprmsckr 6pojesn [VI11.26]%. Anu B je kaapar, 3uaun u A je kBagpar. A To HUje
npernocraBsbeHo. 3Hauu I Huje kBagpar. CIMYHO ce JoKa3yje U Ja HUjeJaH O OCTaInX
OpojeBa Hehe OuTH KBaapat ceM Opoja Ha Tpehem MecTy U CBaKoT JAPYror u3a mera.
Heka can A He Oyze ky0. TBpauM 1a HUjeaaH o octanux OpojeBa Hehe Outu ky6 cem
Opoja Ha YETBPTOM MECTY U CBaKkor Tpeher m3a mera.

3ancra, ako je moryhe, Heka je A ky0. A u I je ky0, momro je To Opoj Ha YETBPTOM
mecty [IX.8]. A momrro ce I ogrocu npema A xao B npema I', 3Haun u pazmepa B mpema
I je pasmepa kyba npema ky6y. Ami I je ky6, ma mpema Tome je i B ky6 [VI11.25]°,

‘EQv Gno uovuﬁog Omocololv apleuol [ sing ] avuloyov Qow, 0 & usra ﬂ]v
povaﬁa MY 'rs‘rpay(x)vog, oUd' @rrog 0U6£Ig 'rsrpuy(ovog €oton x(x)plg Tol ‘rpl‘rm)
ano i uova&og kal T@v Eva SrwrewmOvVTOVY TAVTOY. Kai €0y O usﬂ:l ﬂ]v uovuﬁa
kUBog pR N, 0USE @rrog 00deic KUPog Eotar yopig Tol TeT@pTov ANO ThC povadog
Kai T@v U0 SruretTOVTOV TAVTOY.

"Ectwoay Gnod povadoc £Efic Gvaioyov Ocodnmotolv Apibuoi oi A, B, T, A, E, Z, 0 3¢
petd thv povado 0 A uf) €oto TeTpAymvoc:

B X QPP i
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AMeyw, 611 0USE AAhog oUdeic Tetplymvog Eotat yopig tol Tpitov AnO thic povadoc [ kal
v Eva Sodemoviav .

Ei yap dvvatov, €oto O I' tetpdymvoc. £ott 8¢ kol O B tetplymvoc: of B, T’ Gpo mpdg
axnovg A0yov Exovaty, Ov teTpymvoc ApOudg mpOg tetpdymvoy Aplouov. kai Eotty
W 0B mpOctOvT, 0 A npég 10v B: oi A, B Gpa. npbg dkhl”]kovg AOyov éxoucw Ov
tsrp(]y(ovog Opl@pOg npOg rsrpaywvov OplOva Wote ol A, B Ouowl £ninedol siowv. kal
€ot1 tetpaywvog O B: tetpdymvog Apo €oti kal O A: Orep oUy, Unéxerto. oUk Gpo O T

! IX.8 AKo moCTOj1 Ma KOJMKO HEMPEKHIHO MPOIOPIHOHATHIX 6POjeBa, ca jeHHHIIOM Ha PBOM MecTy, 6ihe 6poj Ha TpeheM MecTy i CBAKM APYTH H3a Hera KBaJpar, Ha YeTBPTOM MECTY U CBAKH

Tpehu u3a mwera Kyo, Ha CeZIMOM MECTY M CBAaKH ILIECTH U3a Hera y MCTH Max U KyO U KBajpar.

2VI11.26 CiuyHu TIOBPIIMHCKH GPOjEBH Cy jeIaH MpeMa APYroM Y pasMepH KBapaTHOT 6poja IpemMa KBaapaTHOM.
2 VI11.25 Axo cy mBa Gpoja jenan mpema ApyroM y pasMeps KyGHOr 6poja mpema KyGHOM ¥ IpBH 6poj je Ky6, OHaa je u ApyrH Kyo.
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IomTo ce can jefmunIa ofHOCH TIpeMa A kao A npema B, a kaxo jenununa mepu A 1eTpAymvOg €6Ttv. Opoimg 3N deiopev, 011 008" GAhoc oUSelg TeTpaywvig Eott Yopig
npema Opojy jeuHuIa y IeMy, TO 1 A Mepu B npema 6pojy jemunuua y A. Ilpema Tome 100 tpitov dnd tiig povasdog kai t@v Eva Stakewmdvrov. AAA 6 un €oto O A kUBoc.
Je A IOMHOKEHO camuM co60M npousseo Ky B. A ako 6poj HOMHOXKEH caM co0oM  jéywm, Bt 008" Glhog oUdeic kUPog Eatar ympig ol tetdprov dmd tfig povadog kol v
npom3Bojw KyG, OHa je  cam Taj 6poj ky6 [1X.6]". 3naum A je ky6. A 1o Huje dUo dadewmOvtamv. Ei yap Suvatdv, £otm 0 A kUPog. €ott 5€ kal O I' kUPog: Tétaptoc
LDETOCTARECHOL yc']p €ottv Amo g uovééog kai oty W O I npbg 10V A, 0 B p0¢ 10V I': xai 0 B Gpa
npog ov I )»Oyov EXSL Ov KUBog npog KUBov kai éotiv O T’ KUBog Kol O B Gpa KUBog
€otiv. kol Enel Eotv W N povClg npOg TOVA 0A npOg 70v B, 1 8¢ povag 0v A parpsl
katd 1dg &v alt@® povadog, kai O A Gpo tOv B petpel kotd tdg év alt® povddec: 6 A
Gpa €avtOv morhamhacidoag kUBov TOv B memoinkev. £av 8€ Ap1OUOC EavtOy
molamlocidoog kUBov o], kal altdg kUPog £otar. kUBog Apa kal O A: Onep oUy,
UmOkettor.

3nauu A Hyje ky6. ClIMYHO ce JoKa3yje U Ja HHjelaH oJ] ocTaaux OpojeBa Hehe OuTH
Ky0 ceM Opoja Ha 4eTBPTOM MeCTy U cBakor Tpeher u3a mera. A To je Tpedano
JIOKa3aTH.

oUk Gpa. 0 A kUPog £otiv. Opoing 81 deiopey, 0Tt 008" GAhog oUSelc kUPog €oti ympic
100 Tetdptov And Ti]g povadoc kai v dUo SakemOvtwv: Omep £5et Seicon.

1 IX.6 Ako 6poj moMHOXKEH cam cO60M Mpou3BoIH Ky6, Gulic 1 caM Taj 6poj Ky6.
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IX. 11

AKO NOCTOjH Ma KOJIMKO HENPEKUIHO NPONOPUHOHATHHUX OpojeBa, ca jeAMHUIIOM
HA MPBOM MeCTY, OH/Ia Malbu Mepu Behu npema jennom o 6pojeBa Koju ce HAJIA3U
Mel)y nponopuuoHajHuM OpojeBHMA.

Hexka mocroju Ma KOJMKO HEMPEKUIHO MponopuruoHaHux opojea B, I, A, E ca
JEIMHUTIOM A Ha IPBOM MECTY.

Tepaum na ox 6pojesa B, I', A, E mamu 6poj B mepu E npema jerHom ox 6pojea I' u A.

3amcTa, nomTo ce jeauHuna A omHocu mpema B kao A npema E, jenuauna A mepu 0poj
B ucto oHonmko myta konmko 6poj A mepu 6poj E. Tana, mocne nepmyTtoBama,
jenuanIa A Mepr 6poj A HCTO OHOTHKO TyTa KoJMKo 6poj B mepn 6poj E [VII1.15]%
Amm jemuanna A Mepu A mpema Opojy jeIMHAIA Y BbeMy caMoM, T1a, ipeMa Tome, u B
mepu Opoj E mpema 6pojy jenuanma y A.

Ha oBaj Haunn mamu 06poj B mepu Behn E npema jennom o 6pojeBa mehy
MPONOPLIMOHATIHUM OpojeBUMa.

Tlocnenuma

U jacHo je na je 6poj mpema KojeM MamH Opoj MepH BehH HCTO TOJMKO ynajbeH oJ Beher
Ha CTpaHy Mamer KOJIMKO je MamH Opoj yAaJbeH H3a jeIHHHLIC.

‘Eav ano uovu&og Omocorolv um()uol séng uvuhwov wow 6 érartTov TOV peilova
netpel kotd Tva T@v UapyOvrov €v Toig Avaioyov ApiOpois.

"Ectwcav And povadog tiic A 0mocotolv appol Efc Gv@loyov oi B, T, A, E:

Myw, 6t t®dv B, T, A, E 0 é\dyiotoc O B 10V E petpel kat@ tvo tddv T, A. Enel yap
€otv 0 1 A povag mpOg tOv B, oUtwg 0 A mpdg 10V E, icdkic dpa N A povag tov B
Ap1OuOV petpel kol 0 A tOv E: Evolrdé dpa icdric ) A povdc tOv A petpel kal O B 1Ov
E. 1 8€ A povag t0v A petpsl kotd 1ac &v altd) povadag: kal O B dpa tOv E petpsi
kotd tag €v 1@ A povasdag:

Wote 0 EMdccmy O B 10V peiova tOv E petpel katd tva Apiopov 1@y Umopydviov &v
10l Avaioyov Ap1OUOIG.

Mopopa

Kal pavepOv, Ot v Exet A& 0 petpdv And povadog, thv althy €xet kai O kad' Ov
petpel Ano 1ol petpovpévov €mi 10 mp0O altol. Onep £5e1 Seikou.

1V11.15 Ako JjeAMHUIA MEepH IPYTH HeKU Opoj, a Tpehn 6poj Mepu uctu Opoj myTa 4eTBpTH Opoj, OHJIA, TOCIIe TIepMyTaLyje, jeIHHILa MepH UCTH Opoj myTa Tpehu Opoj kao mro apyru 6poj Mepu

4eTBpTH OpOj.

3oprria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHcky 3amucu Enemenara koje je npupeano npod. ap 3opau Jlyanh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT' A

IX. 12

AKO NOCTOjH Ma KOJIMKO HENPEKUIHO NPONOPUHOHATHHUX OpojeBa, ca jeAMHUIIOM
Ha MPBOM MecCTY, M OC/Ie1 6POj ce MepH HEKUM IIPOCTHM OpojeBMMa, OHA ce
THM HCTHM NPOCTHM OpojeBMMa MepH U NIPBU 0poj U3a jequHM1Ie.

Hexka mocroju Ma KOJTMKO HEMPEKHUIHO MPONOpIHoHATHUX Opojea A, B, I', A ca
JEIMHUIIOM Ha TIPBOM MECTY.

—

moe> = @ >
@

TBpauUM 1a ce OHUM NPOCTUM OpOjeBUMA KOJUM ce MepH Opoj A, HCTHM THM IPOCTHM
OpojeBuMa MepH H A.

Hexa ce A mepu Hexkum npoctum 6pojem E. TBpanm na ce u A mepu ca E. 3ancra, Heka
ce He Mepy, U E je mpoct Opoj. A cBaku IpocT Opoj je MpocT ca cBakMM OpojeM Kojer He
mepu [VI1.29]%. 3uaun Gpojesu E i A cy meljyco6uo npoctu. Iowrro 6poj E Mepu 6poj
A, Heka ra mepu ipeMa 6pojy Z u taga E nomHoXeHo ca Z npou3Boau A. 3aTUM, TOIITO
A Mepu 6poj A mpema 6pojy jemmanma y I' [IX.11 n mocneaumal?, To A moMHOKeHO ca I
npomnsBoau A. 3naun npousBox A u I je jennak nmpomssoxay E u Z. U Tana ce A ogHOCH
npema E kao Z npema I' [VI11.19]°. Ho A u E ¢y npoctn, mpoctn u Hajmarsi [V11.21]4, a
HajMamu OpojeBH Mepe UCTH Opoj ImyTa OpojeBe KOju Cy y UCTO] pasMepH ca HhIMa
[V11.20]°, 1 To mpeaxoHI MepH TIPEAXOIHH, a HApeaHH MepH Hapeaun. Jlakne E mepu
I'. Heka mepu npema 6pojy H. Tana E nomuosxeno ca H npounssoau I'. Anu Ha ocHOBY
rope HaBeJieHOT U A omMHOxeHo ca B mpoussoau I' [IX.11 u nocnenunnal. 3naun

1 V11.29 Cpaxu npoct 6poj 1 cBaKM APYrH GPoj, KOjH Taj MpocT 6poj He MEPH, y3ajaMHO CY MPOCTH.

Eav and povasoc Omocotoliv Apdpol ££fc avaioyov Qotv, Ug' dowv v 6 Eoyatoc
TpWTOV ApudV petpfitor, Umd 1@v alt@v xai O Tapd v povada petpndfcetar.

"Ectwcav And povadog Omocodnmotolv Apibuoi Gvaioyov o A, B, T, A:

Ay, 611 Ug' Ocwv Gv 0 A mpwtev ApBudy petpiitat, Und tdv altdv kal 6 A
petpndnoeton.

Metpeichm yap 0 A Und tivog pwrov Apdpol tol E: AMéyw, 011 0 E 10V A petpel. un
¥@p: kai €otv 0 E mpidrog, Anag 5€ mpidrog ApOudg pOc Arava, Ov un petpel, ipidtog
éotwv: oi E, A Gpa mp@dtor mpdg AAMLovG giciv. kal €mel O E 10v A petpel, petpeito
altov katd 10v Z: O E Gpa 10v Z molamhacidcag tOv A memoinkev. ndy, €nei 0 A
10V A petpel kotd tdg &v 1@ T povadag, 6 A Apa t0v I’ modhamhacidcog tOv A
nsnoinst axa ul’]v kai O E 10v Z noMomkamdcag 0V A nsnoinst' 0a pa £k TV A,
I Icog €oti 1) €x 10V E, Z. Eotiv apa wg 0 A npdg OV E, 0 Z npog 0OvI. 0i € A, E
npmrm ol 8€ TEp(DTOl Kol mewrm ol &€ melcrot usrpoum toUg 10V otV XOyov
€yovrog ioaxic 6 te fyoUpevog TOv fyoUuevov kol O EnOuevoc TOV EnOUEVOV: HETPET
Qpa. O E 10v I. petpeitm altov kard t0v H: O E Gpa t0v H oA omiocidsag tov I
nemoimkev. AAAA ufv $10 10 mp0d toUtov kai 0 A TOv B moAlomhacidsag tOv I’

21X.11 n mocieanna AKoO MOCTOjH Ma KOJHKO HEMPEKH/HO IPONOPIHOHANHIX OpojeBa, ca jeIMHAIIOM Ha IPBOM MeCTY, OHAa Mamby Mepu Behu mpema jexHom ox 6pojeBa koju ce Hamasu melyy
MIPOIIOPIMOHATHIM OpojeBuMa. U jacHo je 1a je 6poj npema kojeM MamH Opoj MepH BehH HCTO TOJIMKO yIaJbeH O Behier Ha CTpaHy Mamber KOJIMKO je Mamby Opoj yaajbeH 13a jeJHHHMIIC.
3 VI1.19 Ako cy ueTupu 6poja IPOIOPIHOHATHA OHIA je GPOj-POH3BO/ MPBOT M YeTBPTOr Gpoja jemanak 6pojy-npoussomy apyror u Tpeher 6poja. U ako je mpou3BOIOr IPBOT U YETBPTOT Gpoja jeqHak

6pojy-niponsBoxy apyror u Tpeher 6poja, Ta yeTnpu 6poja Cy HPOMOpPIHOHATHA.
*VI11.21 MehycobHo mpocti GpojeBH Cy HajMarbH 0/ OHUX KOjH Cy Ca BHMA Y HCTO] Pa3MepH.

® VI11.20 Hajmamu Mely GpojeBrMa Koju Cy HCTOj pa3sMepy Mepe ocTaie HeTH 6poj myTa i To Behn Mepy Behie 1 Mambu Marbe.
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npousBoz o A u B jennax je mpousBoay ox E u H. U tana ce A onnocu npema E xao H
npema B [VI1.19]. Anu A u E cy npocr, npoctu u Hajmawu [VI1.21], a Hajmamu
OpojeBu Mepe UcTH Opoj myTa OpojeBe KOjH CY Y HCTOj pa3MepH ca HbHMa, U TO
MPETXOHU MEPH NPEIX0IHU U HapeanH - Hapeauu [V11.20]. Maxne E mepu B. Heka
Mepu npema 6pojy ©. Tama E momHuokeHO ca © mponsBoau B. A 1 A TOMHOKEHO
camum cobom mpomssoan B [IX.8]%. 3uaun npomssox ox E u © jeanax je kpagpary Hazx
A. U tana ce E omHocu nipema A kao A npema © [VI11.19]. Mehyrum, A u E cy npocty,
npoctu u Hajmawbu [VI1.21], a Hajmamu GpojeBr Mepe uctu Opoj myta Opojese Koju ¢y y
HCTO] pa3MepH ca BbUMa U TO MPEIXO0AHH MEPH NIPEIXOIHH U HAPEIHHU - HAPEIHH
[V11.20]. 3naun E Mepu A Kako MpeaxoJHH MEPH MPEAXOAHN. ATl OHO U HE MEPH, a TO
je Hemoryhe. 3naun E n A Hucy melhyco6Ho npoctu. OHU Cy CII0KeHHU. AT CIIOKEHH
6pojesu ce Mepe Hekum npoctum Gpojem [VII.Jed.14]%. U kako ce mpearnocTapsba aa je
E mpoct 6poj, a mpocT Opoj ce He MepH APYruM Opojem cem camuM cobom, To E mepu A
u E, na npema Tome E mepu A. Anmu E mepu u A. Jlakne E mepu A u A.

Ha ciimuan HaumH ce gokasyje 1a KojuM OHMJIO MPOCTHM OpojeBHMa ce MepH A, THM
ucTHM OpojeBHMa ce MEPH U A, a TO je Tpebajo 10oKa3aTH.

nemoimkev. 0 Apa €k v A, B icog €oti 1@ €x t@v E, H. €otiv Apa g O A mpOg 1oV E,
OH npbg T0vB. oI ¢ A, E np(I)rot ol &€ np(I)tot Kal é)\.(’JXLG’EOl ol 8¢ ékdxlc‘cot dplﬂuoi
uerpoum toU¢ 1OV altOv Adyov Exovmg aUroIg ioaxic 6 e ron pevog 0V nyoUuavov
Kol O EnOpsvog 10V EnOpEVOV: HeTpel Clp(x 0 E 10v B. pstpslru) alt0v kotd T0v O: 0 E
apa t0v O moilomhacidoag tOv B memoinkey. GAAA unv kai O A €avtlv
nolamlocidoog TOv B memoinkev: 0 Gpa €k 1@v E, O foog €oti 14) And 100 A. €otiy
Gpa wc O E mpOc 10v A, 0 A mpOc TOVv ©. oi 3¢ A, E mpidtor, oi 5€ mpidtor kal EMdyioTo,
ol 8¢ éMdyiotot petpolict ToUg TOV alitOv Abdyov Exovtag iolxig O te NyoUuevog TOV
fyoUpevov kai O €mOusvog TOv Endpevov: petpel Apa 0 E 10v A g NyoUusvog
fyoUpevoy. GG pnv kai oU petpel: Onep AdUvatov. oUk Gpa ol E, A mpitor mpOg
aanovg eioiv. cUvOetor Gpa. oi 6€ cUvbetol UnO [ mpwtov | Apduol Tivog
petpolvran. kai €nel O E mp@dtog Undkettar, O 8& mp@dtog Und Et€pov Ap1Bpol ol
petpeitot i Ug' €ovtol, 0 E pa toUc A, E petpel: Wote 0 E 10v A petpel. petpel € kai
70v A: 0 E Gpa toUc A, A petpel.

Opoiamg M dei&opsv, 011 Ug' Oowv Gv O A TpWTOV ApBUMdY petpital, Und T@v alt@®dv
kal O A petpnroestar. Onep £5e1 Seitau.

1 IX.8 Ako MocTOjH Ma KONHKO HEMPEKH/IHO TPOMOPIMOHATHIX GPOjeBa, ca jeIMHUIIOM Ha IPBOM MecTy, Gilie 6poj Ha TpeheM MecTy i CBaku IpYTH H3a Hera KBajlpaT, Ha 4eTBPTOM MECTY H CBAKH

tpehin u3a mera Ky0, Ha CEIMOM MECTY U CBAKH IIIECTH M3a Hera y UCTH MaxX U KyO M KBaJpaT.
2VI1.Jed.14 Crosicen 6poj je OHaj KOjH Ce MEpH HEKHM GpojeM.
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AKO NOCTOjH Ma KOJIMKO HENPEKUIHO NPONOPUHOHATHHUX OpojeBa ca jeAMHULIOM
HA NPBOM MeCTY, M 0pP0j, NPBHU U3a jeJUHHULIE je mpocT, oHaa ce HajBehu Opoj nehe
HHUKAKBHUM JIPYyruM GpojeBHMa MEPUTH CeM OHHX KOju cy Meh)y nponopumoHaj Hum
OpojeBuma.

Hexka mocroju Ma KOJTMKO HEMMPEKUIHO MPONOpIHOHATHUX OpojeBa A, B, T, A, ca
JEIMHUIIOM Ha TIPBOM MECTY, M HEKa je MPBH U3a jeuHuIle, Opoj A, mpocT Opoj.

A 0

Tepaum na ce Hajehn Opoj A Hehe MepuTH HUKakBUM IpyruM OpojeBuMa cem A, B, I

3ancra, ako je moryhe, Heka ce oH Mepu Opojem E u Heka E He Oyze Hujenan o OpojeBa
A, B, I'. Jacho je na E Huje nmpoct 6poj. Jep ako je E mpoct 6poj u mepu A, oH Mopa
MepuTH i rpocT 6poj A [1X.12]%, xoju ca muM Huje ueTH, a To je Hemoryhe. 3naun E
HHje TpocT Opoj. OH je clokeH. Al ce CBaKH CI0KEH OPOj MEepH HEKUM MPOCTHM
opojem [V11.31]°. IIpema Tome 6poj E ce Mepi HekmM mpocTimM 6pojom. TBp/IIM 1a ce
OH HE MepH HHUKAaKBUM IPOCTUM OpojeM ceM Opoja A. 3aucra, ako ce E Mepu Hekum
npyrum 6pojem, a E mepu A, onna Taj npyru 6poj Mepu u A. A tana taj 6poj Mepu 1 A
[1X.12], xoju je mpoct 6poj 1 Huje uCTH ca BuUM. A To je Hemoryhe. lakie A mepu E. U
nomro E mepu A, Heka re mepu npema 0pojy Z. Tpaum 1a 60j Z HUje UCTH HU ca
jemumM oxt OpojeBa A, B, I'. Jep ako je Z uctu ca jemanm ox A, B; I' n mepu A mpema
opojy E, tana u jenan ox 6pojesa A, B, I mepu A npema 6pojy E. Anm jenan ox 6pojeBa
A, B, T mepu A pema Hexom o A, B, I' [IX.11]°. U mpema Tome je E jenan o Gpojesa
A, B, I'. A 1o ce He npernocrasba. CandHO ce T0Kasyje fa ce Z Mepu OpojeM A, ma ce
MOHOBO JI0Ka3yje Jia Z Huje mpoct 0poj. 3aucTa, ako je Tako u oH Mepu A, mepuhe u A
[1X.12], mpoct 6poj, ca kojum oH Huje ucTu. A To je Hemoryhe. [Ipema Tome Z Huje

Eav @r0 povasog dmocowdv Apibpoi £Efig Gvanoyov Doy, 0 3& petd Ty povasa
np@Ttoc R, 6 pé€yiotog Un' 0USevOg [ @rhov | petpnOnocTon TapES T@V
UnapyOvTov €v Toig Gvaioyov Apidpoic.

"Ectocav and povadog Omocotolv Apidpoi £Efc GvAloyov oi A, B, T, A, 0 8€ petd thv
povada 6 A mpdtog Eoto:

Myo, 0110 péyiotog alitdv O A Ur' 0U8evdg GAhov petpndfoeton mapes v A, B, T.

Ei yap Suvatdv, petpeicOm Und 100 E, kol 0 E pmdevi 1@v A, B, T’ €oto 6 altdc,
@avepOv 3N, 011 0 E np@dtog oUk Eotwv. £ yap 0 E np®dt0g o1t kal petpel tOv A, kal tOv
A petpfioet mp@drov Ovra pf @v alt® 6 altdc: Onep €otiv AdUvatov. oUx Gpa O E
np@10¢ €011v. cUvBeToc Apa. Tl 8€ cUvbeTog Ap1OUOC UnO TpwTov TtvOg Ap1duol
petpeitar 0 E Apo. Und nptov tivog Aptdpol petpeitat. Aéyom 8, Ott U’ oUdevOg
@\ov Tpwrov petpndioetar ANy 100 A. & yap U’ €1€pov petpeitan O E, 0 6€ E t0v A
petpel, klkeivog Gpo tOv A petphoet: Mote kal 10v A petpfioet mpidrov Ovia pf v
alt® 0 alt0g: Onep Eotiv AdUvatov. O A Gpo. tOv E petpel. kol énel 0 E 10v A petpel,
petpeito aUtov kard 10V Z. Aéyw, 011 0 Z oUdevi tdv A, B, T €otv 0 alUtOg. i yap 6 Z
&vi1iv A, B, I’ €ottv 0 altOg kai petpel 0V A kotd 0V E, kai eic 8pa v A, B, T 10v
A petpel kord t0v E. A eig t@v A, B, T 10v A petpel kotd v t@dv A, B, T xai O E
Gpo. Evi TV A, B, T €ottv 0 altog: Omep oUy UnOketton. oUk Apa O Z &vi tdv A, B, T’

1 IX.12 Ako TOCTOj| Ma KONMKO HENPEKHIHO MPOTOPLHOHATHIX 6pojeBa, ca je/IHHHUIIOM Ha PBOM MECTY, I HOCIEIHH 6poj ce MEpH HEKHM MPOCTHM GPOjeBHMa, OHJIA Ce THM HCTHM MPOCTHM

OpojeBnMa MepH 1 NPBU Opoj U3a jeAUHHUIIE.
2V/I11.31 Craku crioeHu Opoj ce MepH HEeKHM MPOCTHM OpojeM.

% 1X.11 Ako mocTojH Ma KOJMKO HEMPEKH/HO MPONOPIMOHATHUX OpojeBa, ca jeIMHIIIOM Ha IPBOM MECTY, OH/Ia Markn Mepu Behi npema jeHoM o1 GpojeBa Koju ce Hanasu Mel)y TIpONOpIHOHATHIM

OpojeBuMa.
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npoct 6poj. OH je croxeH. AJM ce CBaKH CI0KEH Opoj MEpU HEKUM MPOCTUM OpojeM
[V11.31]. TIpema Tome ce 6poj Z Mepu HEKUM HpocTHM Opojem. TBpauM 1ia ce OH He
MepH HUKKBHAM IIPOCTHM OpojeM ceM Opoja A. 3aucra ako HEKH JPYyTH MpocT Opoj MepH
Z,aZ mepu A, oHza taj apyru 6poj Mepu 1 A. A tazna taj 6poj mepu u A [1X.12], koju
je mpocT Opoj 1 HUje uCTH ca BUM. A TO je Hemoryhe. 3Haun A mepu Z. U nomro E
MepH A nipema Z, ona E momHoxeHo Z npousBoau A. And, HCTO TaKo U A TIOMHOXKEHO
ca I' npousBoau A. Anmu ucto Tako u A momuHoxeHo ca I npousoau A [IX.11]. TTpema
ToMme je mpousBoa A u I jennak mpoussBony E u Z. Ha taj HaunH umamo nponopuujy: A
je mpema E xao Z mpema I' [VI1.19]%. Ami A mepn E, ma u Z mepu I'. Hexa mepn mpema
opojy H. Cnmuno ce noka3syje na H Huje uctu 6poj aHu ca jennum ox A u B u na ce 1aj
6poj mepu 6pojem A. U momro Z mepu I” mpema 6pojy H, To Z nmomuoxeno ca H
npomssou I [1X.11]. TIpema Tome je mpouseon A u B jenHak npoussoxny Z u H. Ha Taj
HAaYMH UMaMo mporopiujy: A ce oxHocu npema Z kao H npema I' [VI1.19]. Anu A mepu
Z, na u H mepu B. Heka mMepu npema 0pojy ©. CindHo ce nokasyje na 6poj ® Huje UCTH
ca A. U nomro H mepu B pema 6pojy ®, H momHoxkeHO ca ® npousBoau B. Amu u A
TOMHOEHO caMiM coGoM mpomsson B [1X.8]2 Tpema Tome npomssox o ® i H
jemHax je kagpary Hajx A. Ha oBaj Haunn @ je mpema A kao A npema H [VI1.19]. Anu
A mepu H, 3Haun n ® mepu A, mepu mpocT Opoj KOjHu HHje UCTH ca BUM. A To je
6ecMHCIICHO.

IIpema Tome, HajBehu Opoj A Hehe ce MEepUTH HUKaKBUM JIPYruM OpojeBHMa ceM
opojeBa A, B, I'. A To je Tpebaio mokaszatu.

€otv O al’Jtég (')poiu)g Sf] 88|’§0p8v on pstpsTwu 0 Z U0 1ol A, SSLKVL'JV‘csg @y, Ot
0 Z oUk €omt npwrog el yClp, Kol puetpel TOv A, kol TOv A pstpncst npidrov Ovia ur] v
alt® O alt0c: Onep Eotiv AdUvatov: oUk Gpa mpdtd Ectiv O Z: chszrog apa anag
5€ cUvBetog GplepOg Um0 npwrov nvOg Clpt@pou psrpsltou 0 Z Gpa Umd npwrou erg
ap19p0U ua‘cpslwl )\/Ey(o 3n, 6t U(p ErEpon npwrov oU uarpn@ncsarm n)»r]v 100 A. &l
vAp EtepOc T1g TpAtog TOV Z petpel, 0 8€ Z 10V A petpel, kAxeivog Apa tOv A petphost:
Wote kal TOv A petphost mpidtov Ovia pf) Wv altd O altdg: Onep Eotiv AdUvaTtov. O A
Gpa t0v Z petpel. kal €nel O E 10V A petpel katd t0v Z, 0 E dpa 10V Z nolhamhocidcog
70V A memoinkev. GAAA prv kol 0 A tOv I' molomhacidcag TOv A memoinkev: O Gpa €k
v A, T icoc €oti 10 €k 1@V E, Z. Avaloyov Gpa £otiv g 0 A tpOg OV E, oUtmg 0 Z
npOC OV I. 0 8€ A 10V E petpel: kai 0 Z pa tOv I petpel. petpeitm altov katd tOv H.
Opoiamg 3N dei&opev, Ot1 6 H 008evi 10 A, B €otiv 0 alt0c, kal Ott petpsitar Und tol
A. xol €nel 0 Z 10v I petpel katd t0v H, 0 Z dpa t0v H norlamhacidoag tOv I’
nemoinkey. AAA pny kai 0 A tOv B molamlocidooag tOv I memoinkev: 0 Gpa €k t@dv A,
B icog €01l 10 €x Thv Z, H. Gvaroyov dpa g 0 A mp0Og tOv Z, 0 H mpOg 10v B. petpel
5€ 0 A 10v Z: netpel Gpa kol 0 H 10v B. petpeito altov kotd tOv O. Opoing or
deiopev, 011 0 O 1) A oUxk £ottv O alTOC. kal €nel O H t0v B petpel katd t0v ©, 0 H
Gpa 10v O molomhacidcag TOv B memoinkey. GAAG urv kai O A €avtOv
rolamlocidoog TOv B memoinkev: O Gpa Und O, H ioog éoti 16) And tol A tetporyve.
£otv Gpo WG 0 O PG TOV A, O A mpOc 10V H. petpel 6€ O A tOv H: petpsi dpo kai O ©
70V A p@tov Ovto un v alt@ 0 altoc: Onep Gromov.

oUk Gpa. O péyotoc O A Uno €t€pov ApOuol petpndnoeton mapes t@v A, B, T': Onep
Ede1 Selta,

1 VI11.19 Axko cy yetupu Gpoja MPONOPLHOHATHA OH/Ia je GPoj-TPOM3BO/ TPBOT M YETBPTOT Gpoja jenanak 6pojy-ponsBoy apyror u Tpeher 6poja. M ako je MpOH3BOIOT MPBOT U YETBPTOT 6poja jenHak

6pojy-ipon3Boay Apyror u Tpeher 6poja, Ta yeTupu 6poja Cy IpONOPIHOHATHA.

21X.8 AKO MOCTOjU Ma KOJIMKO HEMPEKHIHO MPOMOPIHOHANHIX 6pojeBa, ca jeMHUIIOM Ha IPBOM MecTy, Oulie 6poj Ha TpelieM MECTY M CBaKH JPYIH 134 Bera KBaJpar, Ha 4eTBPTOM MECTY H CBAKH

Tpehu u3a mera Ky0, Ha CEAMOM MECTY U CBaKH IIIECTH U3a Hera y HCTU Max U KyO U KBaJpar.
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Hajmamu o1 OpojeBa Koju ce Mepe 1aTHUM NpocTUM OpojeBuMa Hehe ce MepuTH
HHUKAKBHUM JIPYTUM NPOCTHM OpojeM ceM JaTHX.

Hexka je A Hajmamu Opoj Koju ce Mepu ipocTiM OpojeBuma B, T, A.

Tepanm, 1a ce A Hehe MepuTH HUKaKBUM IIPOCTUM OpojeM ceM Opojesa B, I, A.

3amcra, ako je Moryhe, Heka ce 6poj A Mepu npocTuM OpojeM E koju HUje uctu Hu ca
jemruMm ox 6pojesa B, I', A. Ilomto E Mepu A Heka ra mepu npema 6pojy Z. Taga E
MOMHOeHO ca Z npousBoau A. U A ce mepu npoctum OpojeBuma B, I', A. Ako cax aa
Opoja MOMHOYKEHA jelaH IPYTUM MTPOU3BOIC HEIITO, U TO TOOMBEHO CE MEPU HEKUM
IpocTHM GpojeM, OHA Taj IPOCT 6POj MEpH U jeliaH o1 nonasHa aea Gpoja [VI1.30]%
IIpema Tome, B, I', A mepe jenan on 6pojeBa E u Z. Anu onu He Mepe 0poj E, jep je E
npoct Opoj ¥ HUje UCTU HU ca jemHuM ox B, I', A. 3naun, onn mepe Opoj Z, Mamu ox A.
A 10 je HeMoryhe, jep ce peTocTaBba a je A HajMamu Opoj KOju ce MepH OpojeBUMa
B, T, A.

Ha oBaj Haumns ce O6poj A Hehe MepHUTH HUKAaKBHM JpyrHM IpocTiM Opojem cem B, I, A.
A To je Tpebaio 1oKa3aTy.

‘Eav !-:Mlxw‘rog apdpog Uno n:p(o-rcov upteuwv petpiitar, Un' 0USevOg GAkov
Tp@WTov Ap1Opol peTpndNosTar TopEL TV EX Apyiic petpolvrov.

E)Gyiotog yap Gpdpdc O A Und mpwrmv Apduddv t@v B, T, A petpeicbo:

Myw, 6110 A Ur' 0U8evOg GAlov mpwrov Apdpol petpndioceton mopef t@v B, I, A. Ei
¥0p Suvatdv, petpeicOm Und mpwrov 1ol E, kai O E pndevi t@v B, T, A €oto 6 altdg.
kol €mel O E 10v A petpel, petpeito altOv katd tOv Z: 0 E pa t0v Z morhamiacidcog
10V A menoinkey. kal petpeitar 0 A Und mpWrwv Apdudv t@dv B, T, A. éav 3¢ dUo
dpt@uoi noMunkamélcavrgg éMr’]Xovg mo1®dol Tva, TOV € ysv(')pzvov €€ alTdv petpli
TG np(mog ClplGuOg, Kol Eva Qv €E prr]g usrpncsa ol B, T, A CIpot Eva TV E, Z
psrpr](sovcw 0v pav oUv E oU pzrpr]coucsw 0 yap 13 npwtog €oti kol 0Udevi thdv B, T,
A 6 aUto¢. 10v Z Gpo. puetpoloty Eddccova Ovto ol A: bmep GdUvatov. O yap A
Undkerron EAAyiotog Und t@dv B, T, A petpolpevog.

oUk Gpa. TOv A petpriost mpltog AptOuodg napes v B, T, A: Onep €5e1 Selcan

1 V11.30 Ako Ba 6poja mocsie MHOMKERA 1ajy TIPOM3BOJI KOjH CE MEPH HEKHM TIPOCTHM GPOjeM, OHJIa ce THM NPOCTHM GPOjeM MEpH H jeaiaH o/l MPBOGUTHHX GpojeBa.
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AKO Cy TpPM HenpeKH/IHO MPONOPIUOHAIHA Opoja HajMamba 01 OHUX KOjH cy ca
BUMa y HCTOj pa3mepu, 6uhe 30Mp Ma Koja 1Ba 01 ILUX y3ajaMHO MPOCT ca
OCTAJUM.

Hexa cy Tpu HenpeknaHO nponopuuoHainHa 6poja A, B, I' Hajmama o oHEX Koju cy ca
BHMa Y HCTOj pa3Mepu.

Z

TBpaum 1a je 36up aBa ox A, B, I y3ajamHO mpocT ca octanuM, Tj. 30up AuB caT,
36up Bul' ca Auzoup Aul caB.

3ancra, y3MuMO JiBa HajMama 6poja AE n EZ xoju cy y ucroj pasmepu ca 6pojeBuma A,
B, I [VII1.2]% Jacuo je 1a AE OMHOKEHO caMo COGOM IPOH3BOIH A, IOMHOXKCHO Ca
EZ npoussoau B u EZ nomuoxeno camo cobom npoussoau I' [VI111.2]. U nomrro ¢y TE
i EZ najmarsy, orn cy y3ajamuo mpocti [V11.22]%. Meljytim, ako cy g8a 6poja
y3ajaMHO TpocTa, Orhe U BUXOB 30Up y3ajaMHO MPOCT y OJHOCY Ha CBAKH OJ1 FHHX
[V11.28]%. TIpema Tome je AZ y3ajamuo mpoct ca cBakiM ox AE n EZ. Ami ut AE je
y3ajamuo npoct ca EZ. 3naun AZ u AE cy y3ajamuo npoctu ca EZ. A, axo cy 1Ba
Opoja cBaku MoceOHO y3ajaMHO MPOCTH ca HeKUM TpehuM OpojeM, OHJIa je U TPOHU3BOJ
CcacTaBIbEH O] KX y3ajaMHO TpocT ca TiM 6pojem [V11.24]%. TIpema Tome je mponssox
on ZA n AE y3ajamuo npocrt ca EZ, a Takohe u npousBox ox ZA u AE y3ajamuo npocT
ca kBaapatom Ha EZ [V11.25]°. [3ancra, ako cy aBa 6poja y3ajaMuo npocta, Guhe u
KBaJpar JOOUBEH OJ1 JeJIHOT y3ajaMHO MpOoCT ca apyrum]. Amu npoussog o1 ZA u AE je
kBanpar ua AE 3ajenno ca npomssogom AE u EZ [11.3]°. 3naun, xeampar ua AE Bime

‘Eav ‘rpslg Upleuol £ uvukoyov Qo Eulxw'rm TGV 1OV alTOV AOyoV EYOVTEOV
altoig, 5Uo Onororoliv cuvTedEvTES TPOG TOV LoV p@Tol ciowy.

"Ectwcav tpeic Aptdpoi £Efic Gvaloyov EMdyiotor TV 1OV altdv Adyov €xdvimv altoig
ol A, B, T:

€yw, 011 TAV A, B, T U0 Omototov cuviebévieg mpOg OV howOv npidroi ioty, ol pév
A, B pO¢ tOv T, oi 8¢ B, " mp0¢ tOv A xal €Tt of A, T mpOc 0V B.

EiMpbwoay yap érdyiotor Aptdpoi tdv tov alitdv Aoyov €xdvtav toig A, B, T 8Uo oi
AE, EZ. pavepOv 81, 0t1 0 pév AE €avtdv morhomhacidoog 1Ov A nemoinkev, t0v 8¢ EZ
noMomkamdcag 10v B memoinkev, kol €110 EZ €avtov noMankamélcag ov T
nsnoanav kol €nel ol AE, EZ E?»axtcsrol giow, npwrot npOg (]Mr]}»ovg gioiv. €av 5€ dUo
a pteuol TEp(J)TOl npOg GMnkovg o, Kal cvvau(pmspog mpOg SKCIrspov np(MOg €oTv:
kol 0 AZ Gpo. mpOg Ekdtepov 1@v AE, EZ tp®dtog €ottv. GAMA pnv kal 0 AE mpOc t0v
EZ np®10g €otwv: ol AZ, AE Gpo. tpOg 10v EZ mp@dtoi eictv. €av 8¢ SUo Apdpol mpdg

1 V111.2 Hahu 0HONMKO KOJIMKO Ce TPay HajMAFHX HENPEKHIHO NPOTOPLHOHATHIX 6pojeBa KOjH Cy Y IaT0j pasMepH.
2V/11.22 Bpojesn, koju cy HajMamsi Mel)y OHEMa KOji CY y HCTO] Pa3MEpH Ca FHMa, Y3ajaMHO Cy TIPOCTH.
3 V11.28 Ako cy 1Ba 6poja y3ajaMHO IIPOCTa, OH/IA je U FHXOB 30Mp y3ajaMHO IPOCT MPEMa CBAKOM OJ] B-HX; H aKO Cy 30Up U jenan o1 6pojesa y3ajaMHO NPOCTH, OHJA CY M IPBOGHTHH GPOjEBH y3ajaMHO

TIPOCTH.

*VI11.24 Ako cy 1Ba 6poja IPOCTH y OJTHOCY Ha HeKH 6Poj, OH/IA j€ M FHXOB IPOM3BOJ MPOCT Y OJIHOCY Ha Taj 6poj.
®VI1.25 Ako cy aBa 6poja y3ajMHO IPOCTa, OHIA je IPOM3BO jeIHOT CAMHUM COOOM y3ajaMHO MPOCT Ca APYTHM OpojeM.
©11.3 Ako ce JiaTa 1y IPOM3BOJBHO TOJIE/TH HA J[BA OTCEUKa, IPABOYraoHHK 06yxBalicH IETOM Iy)H H je/IHHM O] OTCEYaKa jeHAK je 30Mpy MpaBOyraoHHKa obyxBaheHa o6ama OTCedlMMa i KBaapaTa

Ha IMPBOM OTCCYKY.

3opuiia Munarosuh: ITpuiosu 3a HacTaBy y KojuMa cy KopuiheHH enekTpoHckH 3amucu Enemenara koje je npupeauo npod. ap 3opau Jlyauh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888



EYK/IMJIOBH EJIEMEHTH

JEBETA KIbUT'A

npousBoa AB u EZ je y3ajamHo mpoct npema kBazapaty Ha EZ. A kako je kBagpaT Ha A
6poj A, mpousson AE u EZ 6poj B u xBanpar va EZ-I", 6uhe 30up cacraBiben oq A u B
y3ajamuo npoct ca I'. CiimaHo ce 1okasyje 1a je u 30up cacrasibeH o B u I yzajamuo
npoct ca A. TBpauM jorn 1a je n 30up A u I y3ajamuo npoct ca B. 3ancra, nomro je AZ
y3ajamHo npocT npema cBakoM o1 AE u EZ, 6uhe u kBagpar Ha AZ y3ajaMHO HIPOCT ca
npousBogioM o AE u EZ [VI11.24, VI1.25]. Anu kBagpar Ha AZ jesiHak je KBaapaTuMa Ha
AE n EZ sume goctpykn nponssoa AE u EZ [11.4]% TIpema Tome je 36up kBagpata Ha
AE u EZ 3ajenno ca nBoctpykuM npoussogoM AE n EZ y3ajaMHO pocT ca Iponu3BOI0M
AE u EZ. Tlocne pa3apajama 1ob6uBamo ja je 36up kBagparta Ha AE u EZ 3ajenHo ca
weHnM npousBoaoM AE u EZ y3ajamuo npoct ca npousBogom AE u EZ. Tlocne jomr
jemHor pa3aBajama noOuBamo 1a je 30up kBanpara Ha AE u EZ y3ajamuo npoct ca
npousBonoM AE u EZ.

A xako je kBagpat Ha AE 6poj A, nponsson AE u EZ 6poj B u xBanpar na EZ 6poj T,
6uhe 30up cactaBibeH ox A u I' y3ajamuo mpoct ca B. A To je Tpebano qokazaT.

Tva ApOpdv mpGrot Doy, kai O € al@dv yevopevog pdg 1OV Aomdy mpdtdc Eotwv:
Wote 0 &x v ZA, AE mpdg 10v EZ mp@dt0g €otiv: Wote kai 0 £k v ZA, AE npbg 0V
ano 1ol EZ npwrog €onwy. [ €av yap dUo 0p16u0| npldtot npog aMnhovg Wotv, 6 €k ol
€v0g alt@v ystpsvog npOg 70V LomOv nperg €otv |. GA' O €k 1@V ZA, AE 0 ano
100 AE €01t petd o0 €k 1@v AE, EZ: 6 dpa and 100 AE petd tol €k t@v AE, EZ mpOg
70v an0 1ol EZ np®dtdg €otty. kai €otiv O pév And 1ol AE O A, 0 8¢ €k 1@dv AE, EZ O
B, 0 8¢ and 100 EZ 0 I': ol A, B Gpa cuvtedévteg np0g tOv I' mpidrol sicty. Opoing 8N
deiopev, Ott kal of B, I' mpd¢ 1OV A mpdtoi gioty. A€ym 8, Oti kai oi A, I' mpoc tOv B
np@roi sicty. Enel yap O AZ mpOc Exdrepov t@v AE, EZ mp®dt0¢ €Ty, kai 0 nd tol
AZ mpO¢ 10V €x v AE, EZ np®t0¢ £ottv. AMA 1@ Gnd 100 AZ oot giciv oi And thv
AE, EZ peta 1ol Sig ék t@v AE, EZ: xai ol Gnd 1@v AE, EZ Gpo. petd 1ol Sig Und tdv
AE, EZ 1tpO¢ 10v Und t®v AE, EZ mp@toi [ €iot ]. S1A0vti oi And tdv AE, EZ pet@ tol
anaé Und AE, EZ mp0Oc 10v Uno AE, EZ nptoi eicwy. €11 S1eAdvtt o Gnd 1@v AE, EZ
Gpa mpOc OV Uno AE, EZ mptol giowy.

kai €otv O uév And 1ol AE 0 A, 0 8¢ Und tidv AE, EZ 0 B, 0 6 Gnd 1ol EZ O T oi A,
I" Gpa cvvtedevteg mpOg 10V B mp@droi iotv: Omep £5et Seitou.

1 11.4 Ako ce nata iy’ IPOM3BOIBHO TIOJIEIH, KBAJPAT Ha LEJI0j Iy’KH jeTHAK je 30Mpy KBapaTa Ha OTCEUIMMA U IBOCTPYKOT MPaBOyraoHHKa o0yxBaheHa oTceunuma.

3opuna Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y kojuMa cy kopunrheHn eneKTpoHcky 3anucu Enemenata koje je npupenno npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapHje cadyBaHe Bep3uje Enemenara moznate xao E888
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IX. 16

AKo cy 1Ba Opoja y3ajaMHO npocTa, OHAa NPBH 0poj npema Apyrom Hehe 6uTu Kao

APYIrd npeMa HeKoM TpeheM.

Hexka cy nBa 6poja A u B y3ajamuO mpocra.

Tepaum na vehe Outn A npema B kao B mpema HekoM Tpehem.

3amncra, Heka Oyzne moryhe na je A mpema B kao B npema I'. A A u B cy y3ajamuo
IPOCTH, a y3ajaMHO TpocTH Gpojes cy i Hajmamu [VI1.21]%, a kako Hajmamsu Gpojen
Mepe UCTH Opoj ImyTa OpojeBe KOjH Cy ca FbUMa Y HCTOj pa3MepH, MPETXOIHU-
npexxonuu, a Hapeauu-napeaun [V11.20]%, snaun A hie Meputi B Kako HpeaxoHu
MepH npenxoaHu. Anm, A Mepu u camo cebe, mpema ToMe A Mepu A u B, xoju cy
y3ajaMHO TPOCTH. A TO je OECMHUCIIEHO.

3Haun, He cToju A mpema B xao B mpema I'. A 1o je Tpebano moxasaTu.

1V11.21 Meljyco6Ho mpocTi GpojeBH Cy HajMaHH O OHHX KOjH CY Ca FHMa y HCTOj Pa3MEPH.

‘Eav 800 @ pleuol npu)'rm pog ukM]kovg (ocw oUk £otan Wg O mp&tog TPOg TOV
deUtepov, oUtmg O deltepog TpOc Arlov Tiva.

AUo yap apdpoi oi A, B mpdrot mpOg GAAAovg Ectmoay:

Myo, 011 oUk €otiv g O A mpdg tOv B, oUtwg 0 B mpdg Arov tvd. Ei yap Suvardv,
€t WG 0 A mpOc OV B, 0 B 1pOc 10V I'. of € A, B mpidtot, oi 6& npidtot kol
é%éxtc‘rot ol 8¢ é?»élxlc‘cm élpleuoi patpoﬁm TOUQ 0V a0V )»c')yov i'-fxovwg icc'lmg 01
r]yoUusvog 0V nyoUuavov Kol O EnOusvog 0V EnOusvov petpel Gpa 6 A tOv B wg
r]youusvog r]youusvov petpel 8€ kal €avtdv: O A dpa toUg A, B petpel mpwrovg dvtog
npOg AAANLovG: Omep Aromov.

oUk Gpa E€otan ¢ 0 A mpO¢ 0V B, oltawg O B mpd¢ 1OV I': Omep et Selta.

2V/11.20 Hajmamu meljy GpojeBrMa KOji Cy HCTOj pasMepH Mepe OCTaie HCTH 6poj myTa i To Behn Mepu Behe i Marmbu Marbe.

3oprria Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y KojuMa Cy KopHIIheHH enekTpoHcky 3amucu Enemenara koje je npupeano npod. ap 3opau Jlyanh
U HajcTapuje cadyBaHe Bep3uje Enemenara nosnare kao E888
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IX. 17

AKO NOCTOjH Ma KOJIMKO HENPEKUIHO NPONOPLUHOHAIHHUX OpojeBa U Kpajibu cy
y3ajaMHO MPOCTH, OH/IA ce He MOKe MPBU OTHOCHTH IPeMa JPYroM Kao HocJexbn
npemMa Ma KoM Apyrom opojy.

Hexa noctoju Ma KOJIMKO HETIPEKUIHO MPOIOpIHOHATIHUX OpojeBa A, B, I', A u kpajmn
Ol BUX A 1 A Cy y3ajaMHO IPOCTH.

TBpauM 1a ce He Moke A opgHOCHTH IpeMa B kao A mpema Ma koM ipyrom 6pojy.

3ancra, ako je Moryhe, Heka Oyzne A nmpema B xao A npema E. Tana je, mocie
nepMyToBama, A npema A kao B mpema E [VI1.13]%. Melyrnm, A i A cy npocri,
npocty 1 Hajmamsu [VI1.21]% a kako HajMars# 6poOjeBH Mepe 6pojeBe KOjH Cy ca HBHMa Y
HCTOj pa3sMepu UCTH Opoj TyTa, U TO MPETXOJHH MEPHU MPETXOIHH U HapeJHU-HAPETHI
[V11.20]%, 3Haun A mepu B. A momro je A mpema B xao B npema I', B mepu I'. Ha oBaj
HaynH 1 A mepu I'. A nomro je B npema I kao I" mpema A, a B mepu I', I' Mmepu A. Anm
A mepu I'. TIpema Tome A mMepu 1 A, a Mepu u camo cebe. lakine A mepu A u A, Koju cy
MpOCTH, a TO je HeMoryhe.

3Hauw, He Moxe butn A nmpema Z ko 6 npema Ma KoM Ipyrom 6pojy. A To je Tpedano
JIOKa3aTu.

1 VI1.13 Axko cy uernpu 6poja mpornopiuonansy, ouu hie GUTH IPONOPIUHATHE ¥ IIEPMyTOBAHI.
2V/11.21 Meljyco6Ho mpocTH 6pojeBH Cy HajMarsH O OHHX KOjH CY Ca FHMA Y HCTOj Pa3MEpH.

EQtv Doty 000161|1t01'0Uv uplﬁuol £§r|g uvaloyov ol 3€ Gxpor alT@V np(v)rm 7pog
akknlovg @av, oUk EoTar Q¢ O Tp@Tog TPOg TOV deUTepov, oUTmg O Ecyatog
7pOg GArov Tiva.

"Ectwoay Ocodnmotoliv Apdpoi £Efic Avaloyov oi A, B, T, A, ol &€ Gipor alt@®dv oi A,
A mpltor TpOg AALovG EcTmOoaV:

A pém’h °8'1°!"‘ l’-ﬁ?f“t‘*yﬂ"‘w*
'xvprIvP‘fP? m‘l“‘@- .‘.
'M'IMP(“‘I&‘““?

Ty MP( 94'? 8.647 ’

oy od G-Pm'roun‘*
W&P(wmwouc* oy
."?wv#w“"* °

$

/
s

Yy

P
Rl

{ “ A f

1<Z iR 5%

pas 5 ?) : »-
L. .

‘B, °““"’L oA wpoar
Myw, Ot oUk €ty ¢ O A mpOc 10V B, oUtwg 0 A mpOg GAkov tiva. Ei yap Suvatdv,
€5t WG O A TpOg OV B, oUtwg O A mpOg TOV E: Evarlag Gpa Eotiv g O A mpOg TOV A,
0 B npO¢ 10V E. 0i 8€ A, A mp@drot, oi 8 mpitot kal EAAYIGTOL, 0i 3E EAAYIGTOL Ap1BLOI
petpoliot ToUg OV altov Adyov Exovtag iodiig O e fyoUuevog tOv fyoUuevov kol O
£nOpevog TOV EnOpevoy. petpel dpo O A 1OV B. kal €otiv g 0 A 1p0Og OV B, 0 B mp0OC
70v I'. xai 0 B Gpa tOv I petpel: Mote kol 0 A 1Ov I petpel. kol €nei €ottv ¢ O B mpog
10V T, O I’ mpO¢ TOV A, petpel 5€ 0 B tOv I, petpel Gpa kol 6 I tOv A, GAL' 0 A 10v I
Enétpet: Wote O A kal OV A petpel. petpel O€ kol €0vtov. O A Gpa ToUg A, A petpel
npWrovg Ovtag TpOg AAMNAovG: Onep Eotiv ASUVaTOV.

oUxk Gpa Eotan g O A npOg TOv B, oUtwg 6 A mpdg GAhov tvd: Omep E5et Seltan.

% VI11.20 Hajmamu mel)y GpojeBiMa KOji Cy HCTOj pa3MepH Mepe ocTaie HCTH Opoj myTa i To Behiunr Mepu Behe 1 Mami Marbe.

3opuna Munarosuh: I1punosu 3a HacTaBy y kojuMa cy kopuntheHn enekTpoHckH 3anucu Enemenata koje je npupeano npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapuje cauyBaHe Bep3uje Enemenara nozHare kao E§88
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IX. 18

3a Ba gaTa 6poja mcuTaTH, MOKe JIM ce Hahu 3a BUX Tpehu NponopuHoHATHI
opoj.

Hexka cy nara nBa 6poja A u B

"Bl

M Heka Tpeba UCIIUTATH, 13 JIU ce MoXe Hahu 3a \buX TpehH IponopuroHaIHU Opoj.

bpojeBn A u B cy nim y3ajamuo npocty mim Hucy. JlokasaHo je Beh na ce He Moke
Hahn Hekn Tpehn TPOTOPIHOHATHN GPOj KO Cy OHH y3ajammo mpocti [1X .16]

Hexka cag A u B Hucy y3ajamuo npoctu. 1 Heka B moMHOMXeHO camo coO0M pOHU3BOAN
I'. Taga A uwmm mepu [” nunu He mepu. Heka npBo Mepu u To mpema 6pojy A. Ha oBaj
Ha4rH A TTOMHOKeHO ca A npousBou ['. Anu u B momMHOkEHO caMo coO0M MPOU3BOIH
I'. 3naum nmpomsBox A u A jenHak je kBaapaty Ha B. Ha oBaj HaunH je A npema B xao B
npema A [VI1.19]%, u 3naun na je A tpehu nponoprmonanan 6poj 3a Gpojese A u B.
Hexka can A we mepu I'. TBpium na je Taga Hemoryhe Hahu Heku Tpehu 6poj
npornopuroHanan 6pojeBuma A u B. 3ancra, ako je To Moryhe, Heka A Oyze Taj Hal)eHn
6poj. Tana je npousBox ox A u A jennak kBaaparty Ha B. Anu kBangpat Ha B je I, 3Haum
mpou3Boa o A u A jennakje I'. A xako A moMHOkeHO ca A mpousBoau [, A mepu I’
mpeMa 0pojy A. A ce IPeTnocTaBba /ia ra OHO M He MepH. A TO je 6eCMHUCIICHO.

[Haxne Hemoryhe je na 3a A u B mocroju Tpehu nponopuuoHanau 6poj ako A He Mepu
T'. A 10 je Tpebaso nokazaTH.

AUo ApOp@v 500EvTav EmokEyacOar, i SuvatOv Eotiv alToig Tpitov Avaroyov
TPOGEVPEIV.

"Ectocav oi 5o0évtec SUo Apdpoi oi A, B,

pop. ¥
TR 1)

o'p(u

&

L.?t
b brplan 1o

kal 3€ov Eot Emokéyaca, i Suvatov €ottv altolg Tpitov AvAioyov mpocevpelv. Ol
3N A, B ftot mp@drot mpog ArNAovg eisiv A oU. kal &l tp@tot TpOc AAMLoVE iciv,
d€detcto, 011 AdUvoTOV €oTiv altolg Tpitov Avaioyov mpocsvpelv. AAAG M) un
€otwcay ol A, B ipdtot tpOg AAANove, kai O B £0nt0v moAkamiacidsag tOv I
moteitm: O A 8 10v I flrot petpel f ol petpel. petpeito mpOtepov kotd OV A: 0 A Gpa
10V A modhomhacidcag tOv I memoiniey. AAAA pfv kai O B €010V moAamiacidcog TOv
r nsnoinst' o 6pa €k TV A, A ’I'cog €01l @) Ano 100 B. €otiv ('ip(x ¢ 0 A mpd¢ OV B,
0B npOg 10V A: 10ig A, B Clpa rpltog apOpog Cvalkoyov npocnUpntou 0 A. A\a 8I’] un
petpeitm 0 A 10v I Aéywm, Ot T0ic A, B A8Uvatdv €ott TpI‘COV Clvakoyov npocavpslv
Ap1Opuov. &i yap duvardv, mpoonuphcbm O A. 0 dpa €k TV A, A ioog €oti 16) And T00
B. 0 6€ and 10U B £€ottv O I 0 Gpa €k 1@V A, A Toog €oti 1 I'. Wote 0 A 10V A
molamhocidoog TOv I memoinkev: O A Gpo tOv I petpel katd tOv A, GAAA prv
UmOkerton kai ph) petp®dv: Omep Aromov.

oUxk @pa. Suvatov ot Toig A, B tpitov GvAloyov mpocevpelv ApiBudv, Otav O A tOv T
un petpfi: Omep €det Seitan.

1 IX .16 Axo cy aBa 6poja y3ajaMHO TIpoCcTa, OHJIa PBH 6Poj TIpeMa pyrom Hehe GUTH Kao Apyru npema HekoM Tpehem.
2V11.19 Ako cy uetnpu 6poja MPONOPIMOHATHA OHIA j¢ GPOj-IPOK3BOJ] MPBOT H YETBPTOT Gpoja jeiaHak 6pojy-pon3Boy Apyror u Tpeher 6poja. U ako je MpOM3BOIOL IPBOT H YETBPTOr Opoja jeHaK

6pojy-ipon3Boay Apyror u Tpeher 6poja, Ta yeTupu 6poja Cy IPONOPIHOHATIHA.

3opuna Munarosuh: IIpunosu 3a HacTaBy y kojuMa cy kopunrheHn eneKTpoHcky 3anucu Enemenata koje je npupenno npod. ap 3opan Jlyunh
U HajcTapHje cadyBaHe Bep3uje Enemenara moznate xao E888



