
 

 

 

 

Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 

 
ПРИЛОЗИ ЗА НАСТАВУ У КОЈИМА СУ КОРИШЋЕНИ  ЕЛЕКТРОНСКИ ЗАПИСИ ПРЕВОДА АКАДЕМИКА АНТОНА БИЛИМОВИЋА 
КОЈЕ ЈЕ ПРИРЕДИО ПРОФ. ДР ЗОРАН ЛУЧИЋ1 И НАЈСТАРИЈЕ САЧУВАНЕ ГРЧКЕ ВЕРЗИЈЕ ЕЛЕМЕНАТА ПОЗНАТЕ И КАО Е8882 

 

 

 
“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига 

Елемeната налазимо садржај рашчлањен на шест делова. 

Једино уколико ће негде неки од тих делова бити непотребан 

моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. 

...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика 

Египта, Месопотамије и Старе Грчке Математички факултет 

Београд, дигитално издање 

(http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/)). 

 

Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже 

шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  

одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног 

одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба 

урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити 

дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

 

И током рашчлањивања претставки по Проклусу у тексту који 

следи одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како 

је у листи која непосредно претходи представљено. 
 

 
 

 

                                                 
1 http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/ 
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Целовит текст се сада чува у Bodleian бибилотеци, Oxford University)  

У овом прилогу је дат упоредни текст на српском (Превод Антуна Билимовића) и грчком језику (Heiberg).  
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Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 
 

КЊИГА X 
 

Пропозиције 

 
1. Нека су дате две неједнаке величине. Ако од веће одузмемо величину већу од 

половине, а од остатка - већу од његове половине и тако поступамо непрекидно, остаће 
нека величина која је мања од дате мање величине. 

2. Две дате неједнаке величине су несамерљиве, ако при непрекидном одузимању мање 

величине од веће ниједан остатак не мери претходни остатак. 
3. Наћи за две дате самерљиве величине њихову највећу заједничку меру. 

Последица 

Из овог је јасно да, ако нека величина мери две величине, она мери и њихову највећу 
заједничку меру. 

4. Наћи за три дате самерљиве величине њихову највећу заједничку меру. 

Последица 
Из овог је јасно да, ако нека величина мери три величине, она мери и њихову највећу 

заједничку меру. На сличан начин се одређује највећа заједничка мера и за већи број 

величина, а и последица се проширује. 
5. Самерљиве велижине су у размери једна према другој као број према броју. 

6. Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су 

самерљиве. 
Последица 

Из овог је јасно да, ако постоје два броја, рецимо, Γ и Е и дуж, напр. А, онда се може 

начинити тако да буде број Γ према броју Е као дуж према дужи. 
7. Несамерљиве величине се не налази у размери једна према другој као број према 

броју. 

8. Ако се две величине не налазе у размери једна према другој као број према броју, те 
величине су несамерљиве. 

9. Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према 

квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према 
квадратном броју имају за стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима 

се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И 

квадрати који се не налазе у размери један према другом као квадратни број према 
квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 

Последица 

Из доказаног је јасно да су величине самерљиве по дужини увек самерљиве и у степену, 
а да величине самерљиве само у степену нису увек самерљиве и по дужини, [пошто се 

квадрати конструисани на самерљивим (по дужини) дужима налазе у размери квадратног 

броја према квадратном броју, тј. у размери броја према броју, они су према томе 
самерљиве]. На овај начин дужи самерљиве по дужини, самерљиве су не само по дужини 

већ и у степену. 

Лема 
У аритметикама се доказује да су слични површински бројеви у размери један према 

другом као квадратни број према квадратном броју и да, ако су два броја у размери 

квадратног броја према квадратном броју, они су слични површински бројеви. Из овог је 

очигледно, да површински бројеви, који нису слични, тј. немају пропорционалних 
страна, нису у размери квадратног броја према квадратном броју. Заиста, ако би они 

били у таквој размери, они би били слични површински, а то се не претпоставља. На овај 

начин површински бројеви нису слични нису у размери један према другом као 
квадратни број према двадратном броју. 

10. За дату дуж наћи две несамерљиве дужи, једну несамерљиву само по дужини, а другу 

несамерљиву и у степену. 
11. Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа 

самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива 

са четвртом. 
12. Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 

13. Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом 

величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
Лема 

За две дате неједнаке дужи наћи дуж за чији квадрат ће квадрат веће дужи бити већи од 

квадрата мање. 
14. Ако су дате четири пропорционален дужи и квадрат прве је већи од квадрата друге за 

квадрат дужи самерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи од 

квадрата четврте за квадрат дужи самерљиве по дужини са трећом. И ако је квадрат прве 
већи од квадрата друге за квадрат дужи несамерљиве по дужини са првом дужи, биће и 

квадрат треће већи од квадрата четврте за квадрат дужи несамерљиве по дужини са 

трећом. 
15. Ако се саберу две самерљиве величине, биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако 

је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 

(сабирци) самерљиве. 
16. Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, 

а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне 

величине (сабирци) несамерљиве. 
Лема 

Ако се на дужи конструише паралелограм са двадратном допуном, конструисани 

(паралелограм) је једнак правоугаонику чији су стране они делови дужи који су настали 
услед конструкције. 

17. Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном 

паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове 
самерљиве по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат 

дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од 

квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој 
је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата 

на мањој, он (паралелограм) ће делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
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18. Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном 
паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове 

несамерљиве по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој 
дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са 

већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је 

једанк четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће делити већу дуж на делове 
несамерљиве по дужини. 

Лема 

Пошто је доказано да су дужи самерљиве по дужини увек самерљиве и у степену, а 
самерљиве у степену нису увек самерљиве и по дужини, већ могу бити и самерљиве и 

несамерљиве по дужини, јасно је да, ако је нека дуж самерљива по дужини са датом 

рационалном дужи, она се зове рационална и самерљива не само по дужини већ и у 

степену, јер су самерљиве по дужини увек самерљиве и у степену. А ако је нека дуж, 

самерљива у степену са датом рационалном дужи, у исто време самерљива и по дужини, 

она се зове рационална и самерљива с њом како по дужини тако и у степену. Међутим, 
ако је нека дуж самерљива са датом рационалном дужи у степену, али несамерљива по 

дужини, она се тада зове рационална али самерљива само у степену. 

19. Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном 
или другом од наведених начина рационалан је. 

20. Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, 

самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
21. Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, 

а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква 

страна зове медијала. 
Лема 

Ако постоје две дужи, биће једна према другој као квадрат на првој према правоугаонику 

са двема овим дужима као странама. 

22. Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има 

рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 

23. Величина самерљива са медијалом је медијала. 
Последица 

Из овог је јасно да је површина самерљива са медијалном површином и сама медијална 

јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у степену, и ако је 
једна медијала и друга је медијала. 

Лема 
Што је било речено о рационалним дужима следује и за медијале, наиме: величина 

самерљива са медијалом по дужини зове се медијала и она је самерљива са њом не само 

по дужини већ и у степену, јер су величине, које су самерљиве по дужини, самерљиве и у 
степену. А ако је нека величина самерљива са медијалом у степену, а самерљива и по 

дужини, тада се обе величине зову медијале, и то самерљиве по по дужини и степену, а 

ако су самерљиве само у степену, тада се зову медијале самерљиве само у степену. 
24. Ако су стране правоугаоника медијале, самерљиве по дужини са раније наведеним 

тумачењем, правоугаоник је медијалан. 

25. Ако су стране правоугаоника медијале, самерљиве само у степену, биће правоугаоник 
или рационалан или медијалан. Нека су стране АΒ и ΒГ правоугаоника АΓ медијале, а 

самерљиве само у степену. Тврдим, да је АΓ или рационалан или медијалан. 

26. Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку 
рационалну површину. 

27. Наћи медијале, самерљиве само у степену, које су стране рационалног 
правоугаоника. 

28. Наћи медијале, самерљиве само у степену, које су стране медијалног правоугаоника. 

Лема 
Наћи таква два квадратна броја да и њихов збир буде квадратни број. 

Лема  

Наћи два квадратна броја чији збир није квадратни број. 
29. Наћи две, само у степену самерљиве, такве рационалне дужи да квадрат на већој буде 

већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је самерљива по дужини са већом. 

30. Наћи две, само у степену самерљиве, такве, рационалне дужи да квадрат на већој 
буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са 

већом. 

31. Наћи две, само у степену самерљиве, медијале тако да буду стране рационалног 

правоугаоника и да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи 

самерљивој са већом. 

32. Наћи две медијале самерљиве само у степену тако да буду стране медијалног 
правоугаоника и да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи 

самерљивој са већом. 

Лема 
Нека је АΒΓ правоугли троугао са правим углом А и нека је АΓ нормала. Тврдим, да је 

правоугаоник са странама ΓΒ и ΒΓ једнак квадрату на ΒА, правоугаоник са странама ΒΓ 

и ΓΓ једнак квадрату на ΓА, и правоугаоник са странама ΒΓ и ΓΓ једнак квадрату на АΓ, 
и још правоугаоник са странама ΒΓ и АΓ једнак је правоугаонику са странама ΒА и АΓ. 

33. Наћи такве две дужи, несамерљиве у степену, да површина састављена од квадрата 

нањима буде рационална, а правоугаоник обухваћен тим дужима медијалан. 
34. Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина састављена од квадрата на 

њима буде медијална, а правоугаоник обухваћен тим дужима рационалан. 

35. Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина сатављена од квадрата на 

њима буде медијална и правоугаоник обухваћен тим дужима медијалан, и при томе 

несамерљив са површином сатављеним од квадрата на њима. 

36. Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж 
ирационална: нека се зове биномијала. 

37. Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају 

рационалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове прва 
бимедијала. 

38. Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају 
медијалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове друга бимедијала. 

39. Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима 

рационалан, а правоугаоник обухваћен њима медијалан, биће цела дуж ирационална. 
Нека се она зове већа. 

40. Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима 

медијалан, аправоугаоник обухваћен њима рационалан,биће цела дуж ирационална. Нека 
се она зове "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине". 

41. Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степене, за које је збир квадрата на њима 

медијалан и правоугаоник обухваћен њима медијалан, и при томе је правоугаоник 
несамерљив са збиром квадрата,биће цела дуж ирационална. Нека се она зове "страна 

квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 

Лема 

http://poincare.matf.bg.ac.rs/nastavno/zlucic/EUKLID10_T_28_Lema_2.HTML
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Да се наведене ирационалне дуж само на један начин деле на дужи, од којих се, као од 
сабирака, образују изнесени типови ирационалности, доказаћемо после ове мале леме. 

42. Биномијала се дели на своје делове само једном тачком. 

43. Прва бимедијала се дели само једном тачком. 
44. Друга медијала се дели само једном тачком. 

45. "Већа" се дели само једном тачком. 

46. "Страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине" дели се само 
једном тачком. 

47. "Страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине" дели се само једном 

тачком. 
48. Наћи прву биномијалу. 

49. Наћи другу биномијалу. 

50. Наћи трећи биномијалу. 

51. Наћи четврту биномијалу. 

52. Наћи пету биномијалу. 

53. Наћи шесту биномијалу. 
Лема 

Нека су АΒ и ΒΓ два квадрата. Поставимо их тако да ΓΒ и ΒЕ буду у истој правој. Биће 

тада и ΕΒ у истој правој са ΒΖ. Па допунимо паралелограм АΓ. Тврдим да је АΓ квадрат, 
и да је правоугаоник ΓΖ средња пропорционала за квадрате АΒ и ΒΓ и правоугаоник ΓΓ 

средња пропорционала за квадрате АΓ и ΓΒ. 

54. Ако су рационална дуж и прва биономијала стране неког правоугаоника биће страна 
квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална, и то биномијала. 

55. Ако су рационална дуж и друга биномијала стране неког правоугаоника, биће страна 

квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална и то прва бимедијала. 
56. Ако су рационална дуж и трећа биномијала стране неког правоугаоника, биће страна 

квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационалан и то друга бимедијала. 

57. Ако су рационална дуж и четврта биномијала стране неког правоугаоника, биће 

страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална и то такозвана 

већа. 

58. Ако су рационална дуж и пета биномијала стране неког правоугаоника, биће страна 
квадрата са површином једнаком том правоугаонику такозвана страна квадрата једнаког 

збиру рационалне и медијалне површине. 

59. Ако су рационалан дуж и шеста биномијала стране неког правоугаоника, биће страна 
квадрата са површином једнаком том правоугаонику такозвана страна квадрат једнаког 

збиру две медијалне површине. 
Лема 

Ако је нека дуж подељена на неједнаке делове, збир квадрата на тим деловима је већи од 

двоструког правоугаоника обухваћеног тим неједнаким деловима. 
60. Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 

површини квадрата на биномијали, његова ширина је прва биномијала. 

61. Ако правоугаоник конструисан на рационалној дужи има површину једнаку 
површини квадрата на првој бимедијали, његова ширина је друга биномијала. 

62. Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 

површини квадрата на другој бимедијали, његова ширина је трећа биномијала. 
63. Ако правоугаонику, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 

површини квадрата на већој бимедијали, његова ширина је четврта биномијала. 

64. Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 
квадрату на страни квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине, његова 

ширина је пета биномијала. 

65. Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 
квадрату на стани квадрата једнаког збиру две медијалне површине њихова ширина је 

шест биномијала. 

66. Дуж самерљива по дужини са биномијалом и сама је биномијала истог реда. 
67. Дуж самерљива по дужини са бимедијалом и саме је бимедијала и то истог реда. 

68. Дуж самерљива са већом биће и сама већа. 

69. Дуж самерљива са "страном квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 
површине" и сама је "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине". 

70. Дуж самерљива са "страном квадрата једнаког збиру две медијалне површине" и сама 

је са "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 

71. При сабирању рационалног и медијалног (рационалне и медијалне површине) могу се 

добити четири ирационалности: или биномијала, или прва бимедијала, или "већа", или 
"страна квадрата једнаког збиру две рационалне и медијалне површине". 

72. При сабирању две међу собом несамерљиве медијалне површине могу се добити две 

остале ирационалност: или друга бимедијала или "страна квадрата једнаког збиру две 
медијалне површине". 

73. Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само 

у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
74. Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која 

обухвата са целом дужи рационалан правоугаоник биће остатак ирационалан. Нека се он 

зове прва апотома медијале. 
75. Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која са 

целом обухвата медијалан правоугаоник, биће остатак ирационалан. Нека се он зове 

друга апотома медијале. 

76. Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој 

и на целој је рационалан, и правоугаоник обухваћен истим дужима медијалан, биће 

остатак ирационалан. Нека се он зове "мањи". 
77. Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој 

и на целој је медијалан, и двоструки правоугаоник обухваћен истим дужима рационалан, 

биће остатак ирационалан. Нека се он зове "дуж која са рационалном образује цело 
медијално".*) 

78. Ако се од дужи одузме дуж несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој и 
на целој је медијалан и двоструки правоугаоник обухваћен истим дужима медијалан, а 

збир квадрата на тим дужима је несамерљив са двоструким правоугаоником истих 

страна, биће остатак ирационалан. 
79. Апотоми се може додати једна једина рационална дуж само у степену самерљива са 

целом дужи. 

80. Првој медијалној апотоми се се може додати једна једина медијала, само у степену 
самерљива са целом дужи, и која, заједно са целом дужи, обухвата рационалан 

правоугаоник. 

81. Другој медијалној апотоми се може додати једна једина медијала, само у степену 
самерљива са целом дужи, и која, заједно са целом дужи, обухвата медијалан 

правоугаоник. 
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82. "Мањој" се може додати једна једина дуж, у степену несамерљива са целом, која, 
заједно са целом, образује рационалан збир квадрата на тим дужима, и обухвата са њом 

медијалан правоугаоник. 

83. "Дужи која са рационалном образује медијално" се може додати једна једина дуж, у 
степену несамерљива са целом, која, заједно са целом, образује збир квадрата на тим 

дужима медијалан, а обухвата са њом провоугаоник рационалан. 

84. Дужи која се медијалном образује цело медијално се може додати једна једина дуж, у 
степену несамерљива са целом, која заједно са целом образује збир квадрата на тим 

дужима медијалан, обухвата са њом медијалан двоструки правоугаоник и при томе је 

поменути збир квадрата несамерљив са тим двоструким правоугаоником. 
85. Наћи прву апотому. 

86. Наћи другу апотому. 

87. Наћи трећу апотому. 

88. Наћи четврту апотому. 

89. Наћи пету апотому. 

90. Наћи шесту апотому. 
91. Ако је површина обухваћена рационалном дужи и првом апотомом, онда квадрат, 

једнак тој површини, има за страну апотому. 

92. Ако је површина обухваћена рационалном дужи и другом апотомом, онда квадрат, 
једнак тој површини, има за страну прву апотому медијале. 

93. Ако је површина обухваћена рационалном дужи и трећом апотомом, онда квадрат, 

једнак тој површини, има за страну другу апотому медијале. 
94. Ако је површина обухваћена рационалном дужи и четвртом апотомом, онда квадрат, 

једнак тој површини има за страну мању (ирационалност). 

95. Ако је површина обухваћена рационалном дужи и петом апотомом. онда квадрат, 
једнак тој површини, има за страну дуж која се рационалном образује цело медијално. 

96. Ако је површина обухваћена рационалном дужи и шестом апотомом, онда квадрат, 

једнак тој површини, има за страну "дуж која са медијалном образује медијално". 

97. Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на апотоми, има 

за ширину прву апотому. 

98. Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на првој 
медијалној апотоми, има за ширину другу апотому. 

99. Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на другој 

медијалној апотоми, има за ширину трећу апотому. 
100. Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на мањој 

(ирационали), има за ширину четврту апотому. 

101. Правоугаоник конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на "дужи која са 
рационалном образује цело медијално" има за ширину пету апотому. 

102. Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на "дужи која са 

медијалном образује цело медијално", има за ширину шесту апотому. 
103. Дуж самерљива по дужини са апотомом је апотома и то истога реда. 

104. Дуж самерљива са медијалном апотомом је медијална апотома и то истога реда. 

105. Дуж самерљива са мањом (ирационалом) је мања. 
106. Дуж самерљива са "дужи која са рационалном образује цело медијално" је дуж која 

са рационалномобразује цело медијално. 

107. Дуж самерљива са "дужи која са медијалном образује цело медијално" и сам је дуж 
која са медијалном образује цело медијално. 

108. При одузимању медијалне површине од рационалне појављују се две ирационалне 

дужи, апотома или мања. 

109. При одузимању рационалне површине од медијалне појављују се две ирагионалне 

дужи, прва медијална апотома или дуж која са рационалном образује цело медијално. 

110. При одузимању од једне медијалне површине друге медијалне површине, 
несамерљиве са првом, појављују се две остале ирационале друга медијална апотома или 

дуж која са медијалном образује цело медијално. 

111. Апотома није исто што и биномијала. 
Последица 

Апотома и ирационале које јој следују нису исте ни са медијалом ни међу собом. 

112. Квадрат на рационалној дужи, конструисан на биномијали има за ширину апотому, 
чије су рационале самерљиве са рационалама биномијале и у истој размери, и тако 

добивена апотома је истога реда као и биномијала. 

113. Квадрат на рационалној дужи, конструисан на апотоми има за ширину биномијалу, 
чије су рационале самерљиве са рационалама апотоме и у истој су размери, и тако 

добивена биномијала је истога реда као и апотома. 

114. Ако је површина (правоугаоника) обухваћена апотомом и биномијалом чије су 

рационале самерљиве са рационалама апотоме и у истој размери, биће страна квадрата 

једнаког тој површини рационална. 

Последица 
И услед тога постало нам је јасно да рационална површина може бити обухваћена 

ирационалним дужима. А то је требало доказати. 

115. Од медијале настаје бескрајно много ирационала и ниједна није иста ни са једном од 
претходних.
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Дефиниције 

 
1. Каже се да су величине самерљиве, ако имају заједничку меру и да су несамерљиве, 

ако се не може одредити никаква њихова заједничка мера. 

 
2. И да су дужи самерљиве у степену (квадратно), ако се на њима конструисани 

квадрати мере истом повшином, а несамерљиве кад се не може за квадрате на њима 

конструисане одредити никаква површина, као њихова заједничка мера. 
 

3. Под таквим претпоставкама се доказује да за неку дату дуж постоји бескрајно много 

како самерљивих тако и несамерљивих дужи било само по дужини било и у степену. И 
тада ћемо звати дату дуж рационалном, а дужи самерљиве са њом како и по дужини и у 

степену, тако и само у степену рационалним, а несамерљиве са њом - ирационалним. 

 

4. И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине 

рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - 

ирационалним, при чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то 
друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 

 

Друге дефиниције 

 

1. Дата је рационална дуж и биномијала подељена на два дела тако да је квадрат на већем 

делу већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи која је самерљива по дужини са 
већим делом. Ако је тај већи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, цела 

дуж се зове прва биномијала. 

 
2. Ако је мањи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се зове друга 

биномијала. 

 

3. Ако ниједан део није самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се трећа 

биномијала. 

 

4. Затим, ако квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи 
несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако је већи део самерљив по дужини са 

датом рационалном дужи, цела дуж зове четврта биномијала. 

 
5. А ако је мањи део - пета биномијала. 

 

6. А ако није ниједан - шеста биномијала. 

 

Треће дефиниције 

 
1. Дате су рационална дуж и апотома. Ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на 

додатку за квадрат на дужи самерљивој по дужини са целом дужи и цела дуж је 

самерљива по дужини са датом рационалном дужи, апотома се зове прва. 

 

2. А ако је додатак самерљив по дужини са датом рационалном дужи и квадрат на целој 

дужи већи од квадрата на додатку за квадрат дужи самерљиве са целом дужи, апотома 
се зове друга. 

 

3. А ако је ниједна дуж (ни цела дуж ни додатак) није самерљива по дужини са датом 
рационалном дужи и квадрат на целој дужи је већи од квадрата на додатку за квадрат 

дужи самерљиве са целом дужи, апотома се зове траћа. 

 
4. Затим, ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи 

несамерљивој по дужини са целом дужи и цела дуж је самерљива по дужини са датом 

рационалном дужи, апотома се зове четврта. 
 

5. А ако је самерљив додатак, пета. 

 

6. А ако ниједна дуж није самерљива, шеста. 
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X. 1 

 

 

Нека су дате две неједнаке величине. Ако од веће одузмемо величину већу од 

половине, а од остатка - већу од његове половине и тако поступамо 

непрекидно, остаће нека величина која је мања од дате мање величине. 
 

Нека су дате две неједнаке величине АΒ и Γ, од којих је АΒ већа.  

 

 
 

Тврдим да ће, ако од АΒ одузмемо величину већу од половине и од остатка - већу 

од његове половине и тако поступамо непрекидно, остати нека величина мања од 

Γ. 

 

Заиста, величина Γ поновљена више пута даје једном величину већу од АΒ [V. 

Деф. 4]1. Извршимо то понављање, и нека је ΓЕ мултиплум Γ већи од АΒ. 

Поделимо ΓЕ на делове ΓΕ, ΕΖ, ΖЕ једнаке величини Γ и одузмимо од АΒ 

величину АΘ већу од половине АΒ, а од АΘ величину ΘК већу од половине АΘ и 

тако поступимо непрекидно, док број поделака на АΒ не буде једнак броју 

поделака на ΓЕ. 

Нека је сад број поделака АК, КΘ, ΘΒ једнак броју поделака ΓΕ, ΕΖ, ΖЕ. Пошто је 

ΓЕ веће од АΒ, и од ΓЕ се одузима величина ЕΖ мања од половине ΓЕ, а од АΒ 

величина ΒΘ већа од половине АΒ, биће остатак ΖΓ већи од остатка ΘА. И пошто 

је ΖΓ веће од ΘА и од ΖΓ се одузима половина ΖΕ, а од ΘА величина ΘК већа од 

половине, биће и остатак ΓΕ већи од остатка АК. Али ΓΕ је једнако Γ. Значи и Γ је 

веће од АК. Па према томе је АК мање од Γ. 

На тај начин остаје од АΒ величина АК мања од дате мање величине Γ. А то је 

требало доказати. - Слично се доказује, кад се одузимају половине. 

Δύν κεγεζῶλ ἀλίζωλ ἐθθεηκέλωλ, ἐὰλ ἀπὸ ηνῦ κείδνλνο ἀθαηξεζῇ κεῖδνλ ἢ ηὸ ἥκηζπ θαὶ 
ηνῦ θαηαιεηπνκέλνπ κεῖδνλ ἢ ηὸ ἥκηζπ, θαὶ ηνῦην ἀεὶ γίγλεηαη, ιεηθζήζεηαί ηη κέγεζνο, ὃ 

ἔζηαη ἔιαζζνλ ηνῦ ἐθθεηκέλνπ ἐιάζζνλνο κεγέζνπο.  

 

Ἔζηω δύν κεγέζε ἄληζα ηὰ ΑΒ, Γ, ὧλ κεῖδνλ ηὸ ΑΒ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη, ἐὰλ ἀπὸ ηνῦ ΑΒ ἀθαηξεζῆ κεῖδνλ ἢ ηὸ ἥκηζπ θαὶ ηνῦ θαηαιεηπνκέλνπ κεῖδνλ ἢ ηὸ 

ἥκηζπ, θαὶ ηνῦην ἀεὶ γίγλεηαη, ιεηθζήζεηαί ηη κέγεζνο, ὃ ἔζηαη ἔιαζζνλ ηνῦ Γ κεγέζνπο. Τὸ Γ 

γὰξ πνιιαπιαζηαδόκελνλ ἔζηαη πνηὲ ηνῦ ΑΒ κεῖδνλ. πεπνιιαπιαζηάζζω, θαὶ ἔζηω ηὸ ΓΔ ηνῦ 

κὲλ Γ πνιιαπιάζηνλ, ηνῦ δὲ ΑΒ κεῖδνλ, θαὶ δηῃξήζζω ηὸ ΓΔ εἰο ηὰ ηῷ Γ ἴζα ηὰ ΓΕ, ΕΖ, ΖΔ, 

θαὶ ἀθῃξήζζω ἀπὸ κὲλ ηνῦ ΑΒ κεῖδνλ ἢ ηὸ ἥκηζπ ηὸ ΒΘ, ἀπὸ δὲ ηνῦ ΑΘ κεῖδνλ ἢ ηὸ ἥκηζπ ηὸ 

ΘΚ, θαὶ ηνῦην ἀεὶ γηγλέζζω, ἕωο ἂλ αἱ ἐλ ηῷ ΑΒ δηαηξέζεηο ἰζνπιεζεῖο γέλωληαη ηαῖο ἐλ ηῷ ΓΔ 

δηαηξέζεζηλ. Ἔζηωζαλ νὖλ αἱ ΑΚ, ΚΘ, ΘΒ δηαηξέζεηο ἰζνπιεζεῖο νὖζαη ηαῖο ΓΕ, ΕΖ, ΖΔ: θαὶ 

                                                 
1 V. Деф. 4 Каже се да су две величине у размери једна према другој ако неки мултиплум ма које од њих може бити већи од друге. 
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ἐπεὶ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΓΔ ηνῦ ΑΒ, θαὶ ἀθῄξεηαη ἀπὸ κὲλ ηνῦ ΓΔ ἔιαζζνλ ηνῦ ἡκίζενο ηὸ ΔΖ, 

ἀπὸ δὲ ηνῦ ΑΒ κεῖδνλ ἢ ηὸ ἥκηζπ ηὸ ΒΘ, ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΖΓ ινηπνῦ ηνῦ ΘΑ κεῖδόλ ἐζηηλ. θαὶ 
ἐπεὶ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΖΓ ηνῦ ΘΑ, θαὶ ἀθῄξεηαη ηνῦ κὲλ ΖΓ ἥκηζπ ηὸ ΖΕ, ηνῦ δὲ ΘΑ κεῖδνλ ἢ ηὸ 

ἥκηζπ ηὸ ΘΚ, ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΓΕ ινηπνῦ ηνῦ ΑΚ κεῖδόλ ἐζηηλ. ἴζνλ δὲ ηὸ ΓΕ ηῷ Γ: θαὶ ηὸ Γ 

ἄξα ηνῦ ΑΚ κεῖδόλ ἐζηηλ. ἔιαζζνλ ἄξα ηὸ ΑΚ ηνῦ Γ.  

 

Καηαιείπεηαη ἄξα ἀπὸ ηνῦ ΑΒ κεγέζνπο ηὸ ΑΚ κέγεζνο ἔιαζζνλ ὂλ ηνῦ ἐθθεηκέλνπ 

ἐιάζζνλνο κεγέζνπο ηνῦ Γ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. ὁκνίωο δὲ δεηρζήζεηαη, θἂλ ἡκίζε ᾖ ηὰ 

ἀθαηξνύκελα. 
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X. 2 

 

 

Две дате неједнаке величине су несамерљиве, ако при непрекидном 

одузимању мање величине од веће ниједан остатак не мери претходни 

остатак. 
 

Нека су АΒ и ΓΓ две неједнаке величине и АΒ мања, и нека при непрекидном 

одузимању мање величине од веће ниједан остатак не мери претходни остатак.  

 

 
 

Τврдим да су величине АΒ и ΓΓ несамерљиве. 

 

Заиста, ако су оне самерљиве, мери их иста величина. Нека их мери, ако је то 

могуће, и нека то буде величина Е. И нека АΒ после одмеравања ΕΓ даје остатак 

ΓΕ мањи од АΒ, и ΓΕ после одмеравања ΒΖ даје остатак АΖ мањи од ΓΕ, и тако 

поступамо непрекидно док не остане величина мања од Е. Нека је то извршено и 

нека је преостала величина АΖ мања од Е. Сад, пошто Е мери АΒ, а АΒ мези ΓΕ, 

значи Е мери ΓΕ. Но Е мери и целу дуж ΓΓ, значи Е мери и остатак ΓΕ. А како ΓΕ 

мери ΖΒ, Е мери и ΖΒ, а мери и целу дуж АΒ, па према томе Е мери и остатак АΖ 

- већа величина мери мању, а то је немогуће. Значи никаква величина не мери АΒ 

и ΓΓ.  

 

Дакле величине АБ и ΓΓ су несамерљиве. 

На овај начин, две дате неједнаке величине, итд. 

 

 

 

 

ὰλ δύν κεγεζῶλ [ ἐθθεηκέλωλ ] ἀλίζωλ ἀλζπθαηξνπκέλνπ ἀεὶ ηνῦ ἐιάζζνλνο ἀπὸ ηνῦ 

κείδνλνο ηὸ θαηαιεηπόκελνλ κεδέπνηε θαηακεηξῇ ηὸ πξὸ ἑαπηνῦ, ἀζύκκεηξα ἔζηαη ηὰ 

κεγέζε.  

 

Γύν γὰξ κεγεζῶλ ὄληωλ ἀλίζωλ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ θαὶ ἐιάζζνλνο ηνῦ ΑΒ ἀλζπθαηξνπκέλνπ ἀεὶ ηνῦ 

ἐιάζζνλνο ἀπὸ ηνῦ κείδνλνο ηὸ πεξηιεηπόκελνλ κεδέπνηε θαηακεηξείηω ηὸ πξὸ ἑαπηνῦ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἀζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ΑΒ, ΓΓ κεγέζε. Δἰ γάξ ἐζηη ζύκκεηξα, κεηξήζεη ηη αὐηὰ κέγεζνο. 

κεηξείηω, εἰ δπλαηόλ, θαὶ ἔζηω ηὸ Δ: θαὶ ηὸ κὲλ ΑΒ ηὸ ΕΓ θαηακεηξνῦλ ιεηπέηω ἑαπηνῦ 

ἔιαζζνλ ηὸ ΓΕ, ηὸ δὲ ΓΕ ηὸ ΒΖ θαηακεηξνῦλ ιεηπέηω ἑαπηνῦ ἔιαζζνλ ηὸ ΑΖ, θαὶ ηνῦην ἀεὶ 

γηλέζζω, ἕωο νὗ ιεηθζῆ ηη κέγεζνο, ὅ ἐζηηλ ἔιαζζνλ ηνῦ Δ. γεγνλέηω, θαὶ ιειείθζω ηὸ ΑΖ 

ἔιαζζνλ ηνῦ Δ. ἐπεὶ νὖλ ηὸ Δ ηὸ ΑΒ κεηξεῖ, ἀιιὰ ηὸ ΑΒ ηὸ ΓΕ κεηξεῖ, θαὶ ηὸ Δ ἄξα ηὸ ΕΓ 

κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸ ΓΓ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΓΕ κεηξήζεη. ἀιιὰ ηὸ ΓΕ ηὸ ΒΖ κεηξεῖ: 
θαὶ ηὸ Δ ἄξα ηὸ ΒΖ κεηξεῖ. κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸ ΑΒ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΑΖ κεηξήζεη, ηὸ 

κεῖδνλ ηὸ ἔιαζζνλ. ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ηὰ ΑΒ, ΓΓ κεγέζε κεηξήζεη ηη κέγεζνο:  

 

ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ΑΒ, ΓΓ κεγέζε. ὰλ ἄξα δύν κεγεζῶλ ἀλίζωλ, θαὶ ηὰ ἑμο. 
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X. 3 
 

 

Наћи за две дате самерљиве величине њихову највећу заједничку меру. 

 

Нека су дате две самерљиве величине АΒ и ΓΓ, од којих је АΒ мања. 

 

 
 

Треба наћи за АΒ и ΓΓ највећу заједничку меру. 

 

Величина АΒ може или да мери ΓΓ или не. Ако она мери, а мери и сама себе, биће 

АΒ заједничка мера за АΒ и ΓΓ. Јасно је да је она и највећа, јер не постоји 

величина већа од АΒ која мери АΒ. 

Нека сад АΒ не мери ΓΓ. Тада ће при непрекидном одузимању мање од веће неки 

остатак мерити једном претходни остатак, јер АΒ и ΓΓ нису несамерљиве [ X. 2]1. 

И нека АΒ после одмеравања ЕΓ остави мању од себе величину ЕΓ, и ЕΓ после 

одмеравања ΕΒ остави мању од себе величину АΕ, а АΕ нека мери ΓЕ. 

Пошто сад АΕ мери ΓЕ, а ΓЕ мери ΕΒ, мериће АΕ и ΕΒ. А оно мери ΓЕ, знажи АΕ 

и ΓЕ. А мери и ΓЕ, те значи мери и цело ΓΓ. Према томе је АΕ заједничка мера за 

АΒ и ΓΓ. Тврдим да је она и највећа. Ако није, постоји мера већа од АΕ која мери 

АΒ и ΓΓ. Нека то буде Ζ. Пошто сад Ζ мери АΒ, а АΒ мери ЕΓ, мериће Ζ и ЕΓ. А 

оно мери и цело ΓΓ, па према томе Ζ мери и остатак ΓЕ. Али ΓЕ мери ΕΒ, па 

значи Ζ мери и ΕΒ. А оно мери и цело АΒ, значи мери и остатак АΕ; веће мери 

мање, а то је немогуће. Према томе не мери величина већа од АΕ величине АΒ и 

ΓΓ. На овај начин је АΕ највећа заједничка мера за АΒ и ΓΓ. 

 

Према томе је за две дате самерљиве величине АΒ и ΓΓ нађена највећа заједничка 

мера. А то је требало доказати. 

 

Последица 

 

Из овог је јасно да, ако нека величина мери две величине, она мери и њихову 

највећу заједничку меру. 

 

 

 

Δύν κεγεζῶλ ζπκκέηξωλ δνζέληωλ ηὸ κέγηζηνλ αὐηῶλ θνηλὸλ κέηξνλ εὑξεῖλ.  

 

Ἔζηω ηὰ δνζέληα δύν κεγέζε ζύκκεηξα ηὰ ΑΒ, ΓΓ, ὧλ ἔιαζζνλ ηὸ ΑΒ:  

 

 
 

δεῖ δὴ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ εὑξεῖλ. Τὸ ΑΒ γὰξ κέγεζνο ἤηνη κεηξεῖ ηὸ ΓΓ ἢ 

νὔ. εἰ κὲλ νὖλ κεηξεῖ, κεηξεῖ δὲ θαὶ ἑαπηό, ηὸ ΑΒ ἄξα ηῶλ ΑΒ, ΓΓ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηίλ: θαὶ 
θαλεξόλ, ὅηη θαὶ κέγηζηνλ. κεῖδνλ γὰξ ηνῦ ΑΒ κεγέζνπο ηὸ ΑΒ νὐ κεηξήζεη. Μὴ κεηξείηω δὴ 

ηὸ ΑΒ ηὸ ΓΓ. θαὶ ἀλζπθαηξνπκέλνπ ἀεὶ ηνῦ ἐιάζζνλνο ἀπὸ ηνῦ κείδνλνο, ηὸ πεξηιεηπόκελνλ 

κεηξήζεη πνηὲ ηὸ πξὸ ἑαπηνῦ δηὰ ηὸ κὴ εἶλαη ἀζύκκεηξα ηὰ ΑΒ, ΓΓ: θαὶ ηὸ κὲλ ΑΒ ηὸ ΔΓ 

θαηακεηξνῦλ ιεηπέηω ἑαπηνῦ ἔιαζζνλ ηὸ ΔΓ, ηὸ δὲ ΔΓ ηὸ ΕΒ θαηακεηξνῦλ ιεηπέηω ἑαπηνῦ 

ἔιαζζνλ ηὸ ΑΕ, ηὸ δὲ ΑΕ ηὸ ΓΔ κεηξείηω. πεὶ νὖλ ηὸ ΑΕ ηὸ ΓΔ κεηξεῖ, ἀιιὰ ηὸ ΓΔ ηὸ ΕΒ 

κεηξεῖ, θαὶ ηὸ ΑΕ ἄξα ηὸ ΕΒ κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ἑαπηό: θαὶ ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΒ κεηξήζεη ηὸ 

ΑΕ. ἀιιὰ ηὸ ΑΒ ηὸ ΓΔ κεηξεῖ: θαὶ ηὸ ΑΕ ἄξα ηὸ ΔΓ κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸ ΓΔ: θαὶ ὅινλ 

ἄξα ηὸ ΓΓ κεηξεῖ: ηὸ ΑΕ ἄξα ηῶλ ΑΒ, ΓΓ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηίλ. ιέγω δή, ὅηη θαὶ κέγηζηνλ. εἰ 
γὰξ κή, ἔζηαη ηη κέγεζνο κεῖδνλ ηνῦ ΑΕ, ὃ κεηξήζεη ηὰ ΑΒ, ΓΓ. ἔζηω ηὸ Ζ. ἐπεὶ νὖλ ηὸ Ζ ηὸ 

ΑΒ κεηξεῖ, ἀιιὰ ηὸ ΑΒ ηὸ ΔΓ κεηξεῖ, θαὶ ηὸ Ζ ἄξα ηὸ ΔΓ κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸ ΓΓ: 

θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΓΔ κεηξήζεη ηὸ Ζ. ἀιιὰ ηὸ ΓΔ ηὸ ΕΒ κεηξεῖ: θαὶ ηὸ Ζ ἄξα ηὸ ΕΒ κεηξήζεη. 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ὅινλ ηὸ ΑΒ, θαὶ ινηπὸλ ηὸ ΑΕ κεηξήζεη, ηὸ κεῖδνλ ηὸ ἔιαζζνλ: ὅπεξ ἐζηὶλ 

                                                 
1 X. 2 Две дате неједнаке величине су несамерљиве, ако при непрекидном одузимању мање величине од веће ниједан остатак не мери претходни остатак. 
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ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα κεῖδόλ ηη κέγεζνο ηνῦ ΑΕ ηὰ ΑΒ, ΓΓ κεηξήζεη: ηὸ ΑΕ ἄξα ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ηὸ 

κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηίλ.  

 

Γύν ἄξα κεγεζῶλ ζπκκέηξωλ δνζέληωλ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ εὕξεηαη: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη.  

 

Πόξηζκα 

 

 θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη, ἐὰλ κέγεζνο δύν κεγέζε κεηξῆ, θαὶ ηὸ κέγηζηνλ αὐηῶλ θνηλὸλ 

κέηξνλ κεηξήζεη. 
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X. 4 

 

Наћи за три дате самерљиве величине њихову највећу заједничку меру. 
 

Нека су дате три самерљиве величине А, Β, Γ.  

 

 
 

Треба наћи за А, Β, Γ највећу заједничку меру. 

 

Одредимо највећу заједничку меру за две величине А и Β. Нека то буде Γ [X. 3]1. 

Тада Γ или мери Γ или не мери.  

Нека прво мери. Пошто сад Γ мери Γ, а оно мери и А и Β, значи  мери А, Β, Γ. 

Према томе је Γ заједничка мера А, Β, Γ. И јасно је да је највећа, јер не постоји 

величина већа од Γ која мери А и Β.  

Нека сад Γ не мери Γ. Тврдим, прво, да су Γ и Γ самерљиве. Заиста, пошто су А, Β, 

Γ самерљиве, мери их нека величина, која, разуме се, мери А и Β, па према томе 

она мери и највећу заједничку меру Γ величина А и Β [X. 3, Последица]2. А она 

мери и Γ. Према томе наведена величина мери Γ и Γ, а то значи да су Γ и Γ 

самерљиве. Одредимо сад њихову највећу заједничку меру, нека то буде Е [X. 3]. 

Пошто сад Е мери Γ, а Γ мери А и Β, мериће Е и А и Β. Али Е мери и Γ, па према 

томе Е мери А, Β, Γ. На овај начин Е је заједничка мера за А, Β, Γ. Тврдим да је 

она и највећа. Заиста, ако је могуће, нека постоји величина Ε, већа од Е, која мери 

А, Β, Γ. Пошто Ε мери А, Β, Γ, оно мери како А,Β тако и највећу заједничку меру 

за А и Β [X. 3, Последица]. Али највећа заједничка мера А и Β је Γ, па према томе 

Ε мери Γ. А оно мери и Γ. Према томе Ε мери Γ и Γ, те значи Ε мери и највећу 

заједничку меру Γ и Γ [X. 3, Последица]. А та мера је Е, значи Ε мери Е, већа 

величина мери мању, а то је немогуће. 

Према томе не постоји величина већа од Е која мери А,Β, Γ.  

 

На овај начин Е је највећа заједничка мера за А,Β, Γ ако Γ не мери Γ, а ако мери, 

онда само Γ. И тако је нађена највећа заједничка мера за три дате самерљиве 

величине. (А то је требало доказати). 

Τξηῶλ κεγεζῶλ ζπκκέηξωλ δνζέληωλ ηὸ κέγηζηνλ αὐηῶλ θνηλὸλ κέηξνλ εὑξεῖλ.  

 

Ἔζηω ηὰ δνζέληα ηξία κεγέζε ζύκκεηξα ηὰ Α, Β, Γ:  

 

 
 

δεῖ δὴ ηῶλ Α, Β, Γ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ εὑξεῖλ. Δἰιήθζω γὰξ δύν ηῶλ Α, Β ηὸ κέγηζηνλ 

θνηλὸλ κέηξνλ, θαὶ ἔζηω ηὸ Γ: ηὸ δὴ Γ ηὸ Γ ἤηνη κεηξεῖ ἢ νὔ [ κεηξεῖ ]. κεηξείηω πξόηεξνλ. 

ἐπεὶ νὖλ ηὸ Γ ηὸ Γ κεηξεῖ, κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὰ Α, Β, ηὸ Γ ἄξα ηὰ Α, Β, Γ κεηξεῖ: ηὸ Γ ἄξα ηῶλ Α, 

Β, Γ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηίλ. θαὶ θαλεξόλ, ὅηη θαὶ κέγηζηνλ: κεῖδνλ γὰξ ηνῦ Γ κεγέζνπο ηὰ Α, Β 

νὐ κεηξεῖ. Μὴ κεηξείηω δὴ ηὸ Γ ηὸ Γ. ιέγω πξῶηνλ, ὅηη ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ Γ, Γ. ἐπεὶ γὰξ 

ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ Α, Β, Γ, κεηξήζεη ηη αὐηὰ κέγεζνο, ὃ δειαδὴ θαὶ ηὰ Α, Β κεηξήζεη: ὥζηε θαὶ 

ηὸ ηῶλ Α, Β κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ηὸ Γ κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸ Γ: ὥζηε ηὸ εἰξεκέλνλ 

κέγεζνο κεηξήζεη ηὰ Γ, Γ: ζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ Γ, Γ. εἰιήθζω νὖλ αὐηῶλ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ 

κέηξνλ, θαὶ ἔζηω ηὸ Δ. ἐπεὶ νὖλ ηὸ Δ ηὸ Γ κεηξεῖ, ἀιιὰ ηὸ Γ ηὰ Α, Β κεηξεῖ, θαὶ ηὸ Δ ἄξα ηὰ Α, 

Β κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸ Γ. ηὸ Δ ἄξα ηὰ Α, Β, Γ κεηξεῖ: ηὸ Δ ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ θνηλόλ ἐζηη 

κέηξνλ. ιέγω δή, ὅηη θαὶ κέγηζηνλ. εἰ γὰξ δπλαηόλ, ἔζηω ηη ηνῦ Δ κεῖδνλ κέγεζνο ηὸ Ε, θαὶ 
κεηξείηω ηὰ Α, Β, Γ. θαὶ ἐπεὶ ηὸ Ε ηὰ Α, Β, Γ κεηξεῖ, θαὶ ηὰ Α, Β ἄξα κεηξήζεη θαὶ ηὸ ηῶλ Α, Β 

κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ κεηξήζεη. ηὸ δὲ ηῶλ Α, Β κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηὶ ηὸ Γ: ηὸ Ε ἄξα 

ηὸ Γ κεηξεῖ. κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸ Γ: ηὸ Ε ἄξα ηὰ Γ, Γ κεηξεῖ: θαὶ ηὸ ηῶλ Γ, Γ ἄξα κέγηζηνλ θνηλὸλ 

                                                 
1 X.3 Наћи за две дате самерљиве величине њихову највећу заједничку меру. 
2 X.3.Последица Ако нека величина мери две величине, она мери и њихову највећу заједничку меру. 
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Последица 

 

Из овог је јасно да, ако нека величина мери три величине, она мери и њихову 

највећу заједничку меру. На сличан начин се одређује највећа заједничка мера и за 

већи број величина, а и последица се проширује. 

 

κέηξνλ κεηξήζεη ηὸ Ε. ἔζηη δὲ ηὸ Δ: ηὸ Ε ἄξα ηὸ Δ κεηξήζεη, ηὸ κεῖδνλ ηὸ ἔιαζζνλ: ὅπεξ ἐζηὶλ 

ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα κεῖδόλ ηη ηνῦ Δ κεγέζνπο [ κέγεζνο ] ηὰ Α, Β, Γ κεηξεῖ:  
 

ηὸ Δ ἄξα ηῶλ Α, Β, Γ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ἐζηίλ, ἐὰλ κὴ κεηξῆ ηὸ Γ ηὸ Γ, ἐὰλ δὲ κεηξῆ, 

αὐηὸ ηὸ Γ. Τξηῶλ ἄξα κεγεζῶλ ζπκκέηξωλ δνζέληωλ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ εὕξεηαη [ 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη ].  

 

Πόξηζκα 

 

 θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη, ἐὰλ κέγεζνο ηξία κεγέζε κεηξῆ, θαὶ ηὸ κέγηζηνλ αὐηῶλ θνηλὸλ 

κέηξνλ κεηξήζεη. Ὁκνίωο δὴ θαὶ ἐπὶ πιεηόλωλ ηὸ κέγηζηνλ θνηλὸλ κέηξνλ ιεθζήζεηαη, θαὶ ηὸ 

πόξηζκα πξνρωξήζεη. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 5 

 

Самерљиве величине су у размери једна према другој као број према броју. 
 

Нека су А и Β самерљиве величине.  

 

 
 

Тврдим, да је А према Β у размери као број према броју. 

 

Заиста, пошто су А и Β самерљиве, њих мери нека величина. Нека их мери и нека то 

буде величина Γ. И колико пута се Γ садржи у А, исто толико јединица нека буде у 

броју Γ, и колико пута се Γ садржи у Β, исто толико јединица нека буде у броју Е. 

Пошто сад Γ мери А према броју јединица у Γ, а јединица мери Γ према броју 

јединица у њему самом, то јединица мери број Γ исти број пута колико и Γ мери 

величину А. Дакле Γ према А је као јединица према Γ [VII. Деф. 21]1. Или, у обрнутој 

размери, А је према Γ као Γ према јединици [V. 7.Последица]2. Даље, пошто Γ мери Β 

према броју јединица у Е, а јединица мери Е према броју јединица у њему самом, то 

јединица мери број Е исти број пута колико и Γ мери величину Β. Дакле Γ се односи 

према Β као јединица према Е. А доказали смо да је и А према Γ као Γ према јединици. 

Према томе се, због једнакоудаљености, А односи према Β као број Γ према броју Е 

[V. 22]3. 

 

На овај начин су самерљиве величине А и Β у истој размери једна према другој као 

број Γ према броју Е. А то је требало доказати. 

Τὰ ζύκκεηξα κεγέζε πξὸο ἄιιεια ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ.  

 

Ἔζηω ζύκκεηξα κεγέζε ηὰ Α, Β:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηὸ Α πξὸο ηὸ Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ. πεὶ γὰξ ζύκκεηξά ἐζηη 

ηὰ Α, Β, κεηξήζεη ηη αὐηὰ κέγεζνο. κεηξείηω, θαὶ ἔζηω ηὸ Γ. θαὶ ὁζάθηο ηὸ Γ ηὸ Α κεηξεῖ 
ηνζαῦηαη κνλάδεο ἔζηωζαλ ἐλ ηῷ Γ, ὁζάθηο δὲ ηὸ Γ ηὸ Β κεηξεῖ, ηνζαῦηαη κνλάδεο 

ἔζηωζαλ ἐλ ηῷ Δ. πεὶ νὖλ ηὸ Γ ηὸ Α κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ ηῷ Γ κνλάδαο, κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ 

κνλὰο ηὸλ Γ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο, ἰζάθηο ἄξα ἡ κνλὰο ηὸλ Γ κεηξεῖ ἀξηζκὸλ θαὶ ηὸ 

Γ κέγεζνο ηὸ Α: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Α, νὕηωο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Γ: ἀλάπαιηλ ἄξα, 

ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὴλ κνλάδα. πάιηλ ἐπεὶ ηὸ Γ ηὸ Β κεηξεῖ θαηὰ ηὰο ἐλ 

ηῷ Δ κνλάδαο, κεηξεῖ δὲ θαὶ ἡ κνλὰο ηὸλ Δ θαηὰ ηὰο ἐλ αὐηῷ κνλάδαο, ἰζάθηο ἄξα ἡ 

κνλὰο ηὸλ Δ κεηξεῖ θαὶ ηὸ Γ ηὸ Β: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ 

Δ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, ὁ Γ πξὸο ηὴλ κνλάδα: δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ηὸ Α 

πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ὁ Γ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ Δ.  

 

Τὰ ἄξα ζύκκεηξα κεγέζε ηὰ Α, Β πξὸο ἄιιεια ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο ὁ Γ πξὸο ἀξηζκὸλ 

ηὸλ Δ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

                                                 
1 VII. Деф. 21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
2 V. 7.Последица Ако су величине пропорционалне, оне су пропорционалне и у обрнутим размерама.  
3 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
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X. 6 

 

 

Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су 

самерљиве. 

 

Нека су две величине А и Β у размери једна према другој као број  према броју Е.  

 

 
 

Тврдим, да су А и Β смаерљиве величине. 

 

Заиста, поделимо А на онолико једнаких делова колико је јединица у Γ и нека је један 

од тих делова Γ. Па затим колико је јединциа у Е, из толико делова, једнаких Γ, 

саставимо величину Ε. 

На тај начин, колико је јединица у Γ, толико пута величина А садржи једнаких 

величина Γ, тј. колики део јединица чини од Γ, толики и Γ чини од А. Према томе је Γ 

према А као јединица према Γ. Али јединица мери број Γ, не значи и Γ мери А. И 

пошто је Γ према А као јединица према броју Γ [VII. Деф. 21]1, онда, у обрнутој 

размери, А је према Γ као број Γ према јединици [V. 7. Последица]2. Затим, пошто 

онолико колико је јединица у Е, толико је у Ε једнаких величина Γ, биће Γ према Ε као 

јединица према броју Е [VII. Деф. 21]. А доказали смо да је А према Γ као Γ према 

јединици. На тај начин, због једнако удаљености, А је према Ε као Γ према Е [V. 22]3. 

Али Γ је према Е као А према Β. Али А је према Β као и према Ε [V. 11]4. Значи А је 

према сваком од Β и Ε у истој размери, па према томе је Β једнако Ε [V. 9]5. Али Γ 

мери Ε, значи оно мери и Β, а мери оно и А. Према томе Γ мери А и Β.  

 

На овај начин је А самерљиво са Β. 

И тако, ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су 

самерљиве. 

 

ὰλ δύν κεγέζε πξὸο ἄιιεια ιόγνλ ἔρῃ, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ, ζύκκεηξα ἔζηαη 

ηὰ κεγέζε.  

 

Γύν γὰξ κεγέζε ηὰ Α, Β πξὸο ἄιιεια ιόγνλ ἐρέηω, ὃλ ἀξηζκὸο ὁ Γ πξὸο ἀξηζκὸλ ηὸλ Δ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ Α, Β κεγέζε.  

 

                                                 
1 VII. Деф. 21 Бројеви су пропорционални ако је први број истоструки мултиплум, или исти део, или исти делови од другог, као што је трећи од четвртог. 
2 V. 7.Последица Ако су величине пропорционалне, оне су пропорционалне и у обрнутим размерама.  
3 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
4 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
5 V.9 Величине, које су према истој величини у истој размери, једнаке су међу собом, и величине према којим је иста величина у истој размери једнаке су. 
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ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

Последица 

 

Из овог је јасно да, ако постоје два броја, рецимо, Γ и Е и дуж, напр. А, онда се може 

начинити тако да буде број Γ према броју Е као дуж према дужи. 

 

А ако узмемо средњу пропорционалу, напр. Β од А и Ε, онда је А према Ε као квадрат 

на А према квадрату на Β, тј. прва стоји према трећој као слика на првој према сличној 

и слично конструисаној слици на другој [VI. 19. Последица]1. Али А је према Ε као 

број Γ према броју Е. На овај начин смо добили да је број Γ према броју Е као квадрат 

на А према квадрату на Β. А то је требало доказати. 

 

 

 

 

 

Ὅζαη γάξ εἰζηλ ἐλ ηῷ Γ κνλάδεο, εἰο ηνζαῦηα ἴζα δηῃξήζζω ηὸ Α, θαὶ ἑλὶ αὐηῶλ ἴζνλ ἔζηω 

ηὸ Γ: ὅζαη δέ εἰζηλ ἐλ ηῷ Δ κνλάδεο, ἐθ ηνζνύηωλ κεγεζῶλ ἴζωλ ηῷ Γ ζπγθείζζω ηὸ Ε. 

πεὶ νὖλ, ὅζαη εἰζὶλ ἐλ ηῷ Γ κνλάδεο, ηνζαῦηά εἰζη θαὶ ἐλ ηῷ Α κεγέζε ἴζα ηῷ Γ, ὃ ἄξα 

κέξνο ἐζηὶλ ἡ κνλὰο ηνῦ Γ, ηὸ αὐηὸ κέξνο ἐζηὶ θαὶ ηὸ Γ ηνῦ Α: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ 

Α, νὕηωο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Γ. κεηξεῖ δὲ ἡ κνλὰο ηὸλ Γ ἀξηζκόλ: κεηξεῖ ἄξα θαὶ ηὸ Γ ηὸ Α. 

θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Α, νὕηωο ἡ κνλὰο πξὸο ηὸλ Γ [ἀξηζκόλ], ἀλάπαιηλ ἄξα ὡο 

ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο ὁ Γ ἀξηζκὸο πξὸο ηὴλ κνλάδα. πάιηλ ἐπεί, ὅζαη εἰζὶλ ἐλ ηῷ Δ 

κνλάδεο, ηνζαῦηά εἰζη θαὶ ἐλ ηῷ Ε ἴζα ηῷ Γ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Ε, νὕηωο ἡ κνλὰο 

πξὸο ηὸλ Δ [ἀξηζκόλ]. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὴλ κνλάδα: δη᾽ 

ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Ε, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ. ἀιι᾽ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο 

ἐζηὶ ηὸ Α πξὸο ηὸ Β: θαὶ ὡο ἄξα ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο θαὶ πξὸο ηὸ Ε. ηὸ Α ἄξα πξὸο 

ἑθάηεξνλ ηῶλ Β, Ε ηὸλ αὐηὸλ ἔρεη ιόγνλ: ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Β ηῷ Ε. κεηξεῖ δὲ ηὸ Γ ηὸ Ε: 

κεηξεῖ ἄξα θαὶ ηὸ Β. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ηὸ Α: ηὸ Γ ἄξα ηὰ Α, Β κεηξεῖ.  
 

ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β.  

ὰλ ἄξα δύν κεγέζε πξὸο ἄιιεια, θαὶ ηὰ ἑμο.  

 

Πόξηζκα  

 

θ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη, ἐὰλ ὦζη δύν ἀξηζκνί, ὡο νἱ Γ, Δ, θαὶ εὐζεῖα, ὡο ἡ Α, δύλαηόλ 

ἐζηη πνηζαη ὡο ὁ Γ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ Δ ἀξηζκόλ, νὕηωο ηὴλ εὐζεῖαλ πξὸο εὐζεῖαλ.  

 

ἐὰλ δὲ θαὶ ηῶλ Α, Ε κέζε ἀλάινγνλ ιεθζῆ, ὡο ἡ Β, ἔζηαη ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Ε, νὕηωο ηὸ 

ἀπὸ ηο Α πξὸο  

ηὸ ἀπὸ ηο Β, ηνπηέζηηλ ὡο ἡ πξώηε πξὸο ηὴλ ηξίηελ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηο πξώηεο πξὸο ηὸ 

ἀπὸ ηο δεπηέξαο ηὸ ὅκνηνλ θαὶ ὁκνίωο ἀλαγξαθόκελνλ. ἀιι᾽ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Ε, νὕηωο 

ἐζηὶλ ὁ Γ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ Δ ἀξηζκόλ: γέγνλελ ἄξα θαὶ ὡο ὁ Γ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ Δ 

ἀξηζκόλ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ  

ηο Α εὐζείαο πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β εὐζείαο: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 VI. 19. Последица Ако су три дужи пропорционалне, онда је прва према трећој као и слика над првом према сличној и у сличном положају слици над другом. 
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X. 7 

 

 

Несамерљиве величине се не налази у размери једна према другој као број 

према броју. 
 

Нека су А и Β несамерљиве величине.  

 

 
 

Тврдим А према Β не стоји у размери броја према броју. 

 

Заиста, ако је А према Β у размери броја према броју, тада је А самерљиво са Β 

[X. 6]1. Но то није тако. Према томе А не стоји према Β у размери броја према 

броју. 

 

На овај начин, несамерљиве величине се не налази у размери једна према другој 

као број према броју. 

 

 

 

Τὰ ἀζύκκεηξα κεγέζε πξὸο ἄιιεια ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ.  

 

Ἔζηω ἀζύκκεηξα κεγέζε ηὰ Α, Β:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηὸ Α πξὸο ηὸ Β ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ.  

 

εἰ γὰξ ἔρεη ηὸ Α πξὸο ηὸ Β ιόγνλ, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ, ζύκκεηξνλ ἔζηαη ηὸ Α ηῷ Β. νὐθ 

ἔζηη δέ: νὐθ ἄξα ηὸ Α πξὸο ηὸ Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ.  

 

Τὰ ἄξα ἀζύκκεηξα κεγέζε πξὸο ἄιιεια ιόγνλ νὐθ ἔρεη, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

 

 

                                                 
1 X. 6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
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X. 8 

 

 

Ако се две величине не налазе у размери једна према другој као број према 

броју, те величине су несамерљиве. 
 

Нека се две величине А и Β не налазе у размери једна према другој као број према 

броју.  

 

 
 

Тврдим да су величине А и Β несамерљиве. 

 

Заиста, ако су оне самерљиве, биће размера А према Β као број према броју [X. 5]1. 

Но то није тако. Према томе су величине А у Β несамерљиве. 

 

На овај начин, ако се две величине не налазе у размери итд. 

 

ὰλ δύν κεγέζε πξὸο ἄιιεια ιόγνλ κὴ ἔρῃ, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ, ἀζύκκεηξα 

ἔζηαη ηὰ κεγέζε.  

 

Γύν γὰξ κεγέζε ηὰ Α, Β πξὸο ἄιιεια ιόγνλ κὴ ἐρέηω, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἀζύκκεηξά ἐζηη ηὰ Α, Β κεγέζε. Δἰ γὰξ ἔζηαη ζύκκεηξα, ηὸ Α πξὸο ηὸ Β ιόγνλ ἕμεη, 

ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ. νὐθ ἔρεη δέ. ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ Α, Β κεγέζε.  

 

ὰλ ἄξα δύν κεγέζε πξὸο ἄιιεια, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

 

                                                 
1 X. 5 Самерљиве величине су у размери једна према другој као број према броју. 
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X. 9 

 

 

Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја 

према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног 

броја према квадратном броју имају за стране самерљиве дужи. А квадрати 

на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као 

квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју 

немају за стране самерљиве дужи. 
 

Нека су А и Β самерљиве дужи.  

 

 
 

Тврдим, да је размера квадрата на А према квадрату на Β као квадратног броја 

према квадратном броју. 

 

Заиста, пошто је А самерљиво са Β као једна дуж са другом, А се налази у размери 

према Β као број према броју [X. 5]1. Нека се налазе и то као Γ према Γ. Пошто је 

А према Β као Γ према Γ, онда је квадрат на А према квадрату на Β у двапут вишој 

размери А према Β, јер се сличне слике налазе у двапут вишој размери 

хомологних страна [VIII. 11]2. А двапут виша размера броја Γ према броју Γ је 

размера квадрата на Γ према квадрату на Γ. Јер за два квадрата постоји један 

средње пропорционалан број, а квадратни број је према квадратном броју у двапут 

вишој размери стране према страни [VIII. 11]. На тај начин је квадрат на А према 

квадрату на Β као квадрат на Γ (број) према квадрату на Γ (број). 

Нека се сад квадрат на А односи према квадрату на Β као квадрат на Γ према 

квадрату на Γ. Тврдим да је дуж А самерљива са дужи Β. 

Заиста, пошто је квадрат на А према квадрату на Β као квадрат на Γ према 

квадрату на Γ, али квадрат на А је према квадрату на Β у двапут вишој размери од 

размере А према Β, а квадрат (број) на (броју) Γ према квадрату (броју) на (броју) 

Γ. Према томе је и А према Β као (број) Γ према (броју) Γ. Значи, дуж А је у 

размери према Β као број Γ према броју Γ. На овај начин дуж А је самерљива са 

дужи Β [X. 6]3. 

Нека, даље, дуж А није самерљива са дужи Β. Тврдим, да се квадрат на А не 

Τὰ ἀπὸ ηῶλ κήθεη ζπκκέηξωλ εὐζεηῶλ ηεηξάγωλα πξὸο ἄιιεια ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ηὰ ηεηξάγωλα ηὰ πξὸο ἄιιεια 

ιόγνλ ἔρνληα, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, θαὶ ηὰο πιεπξὰο ἕμεη 

κήθεη ζπκκέηξνπο. ηὰ δὲ ἀπὸ ηῶλ κήθεη ἀζπκκέηξωλ εὐζεηῶλ ηεηξάγωλα πξὸο ἄιιεια 

ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὅλπεξ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ηὰ 

ηεηξάγωλα ηὰ πξὸο ἄιιεια ιόγνλ κὴ ἔρνληα, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ 

ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὰο πιεπξὰο ἕμεη κήθεη ζπκκέηξνπο.  

 

Ἔζηωζαλ γὰξ αἱ Α, Β κήθεη ζύκκεηξνη:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β ηεηξάγωλνλ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ. πεὶ γὰξ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Β κήθεη, ἡ Α ἄξα πξὸο 

ηὴλ Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ. ἐρέηω, ὃλ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ. ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ἡ Α 

πξὸο ηὴλ Β, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Γ, ἀιιὰ ηνῦ κὲλ ηο Α πξὸο ηὴλ Β ιόγνπ δηπιαζίωλ ἐζηὶλ ὁ 

ηνῦ ἀπὸ ηο Α ηεηξαγώλνπ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β ηεηξάγωλνλ: ηὰ γὰξ ὅκνηα ζρήκαηα ἐλ 

                                                 
1 X. 5 Самерљиве величине су у размери једна према другој као број према броју. 
2 VIII.11 За два квадратна броја постоји један средње пропорционалан број и размера квадратног броја према квадратном је два пута више од размере стране према страни. 
3 X. 6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
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налази у размери према квадрату на Β као квадратни број према квадратном броју. 

Заиста, ако се квадрат на А према квадрату на Β налази у размери квадратног 

броја према квадратном броју, биће дуж А самерљива са дужи Β. А то није тако. 

Према томе се квадрат на А према квадрату на Β не налази у размери квадратног 

броја према квадратном броју. 

Најзад, нека се квадрат на А према квадрату на Β не налази у размери квадратног 

броја према квадратном броју. Тврдим, да ју дуж А несамерљива са дужи Β. 

Заиста, ако је А самерљиво са Β, биће размера квадрата на А према квадрату на Β 

као квадратни број према квадратном броју. А то није тако. Према томе неће бити 

дуж А самерљива са дужи Β. 

 

На овај начин, квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног 

броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног 

броја према квадратном броју имају за стране самерљиве дужи. А квадрати на 

несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни 

број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у размери један према 

другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве 

дужи. 

 

Последица 

 

Из доказаног је јасно да су величине самерљиве по дужини увек самерљиве и у 

степену, а да величине самерљиве само у степену нису увек самерљиве и по 

дужини, [пошто се квадрати конструисани на самерљивим (по дужини) дужима 

налазе у размери квадратног броја према квадратном броју, тј. у размери броја 

према броју, они су према томе самерљиве]. На овај начин дужи самерљиве по 

дужини, самерљиве су не само по дужини већ и у степену. 

Даље, ако су неки квадрати један према другом у размери квадратног броја према 

квадратном броју, биће они, према доказаном, самерљиви и по дужини и у степену 

из разлога што су квадрати у размери броја према броју. И да су они квадрати, 

који нису у размери квадратног броја према квадратном броју већ једноставно у 

размери броја према броју, самерљиви у степену, али не по дужини. Према томе 

велижине самерљиве по дужини самерљиве су увек и у степену, а оне самерљиве у 

степену нису увек самерљиве и по дужини, ако нису у размери квадратног броја 

према квадратном броју. 

Тврдим, даље да величине несамерљиве по дужини неће бити увек несамерљиве и 

у степену, пошто самерљиве у степену могу и да не буду у размери квадратног 

броја према квадратном броју, па због тога величине самерљиве у степену могу 

бити и несамерљиве по дужини. Према томе несамерљиве по дужини нису увек 

несамерљиве и у степену, већ несамерљиве по дужини могу у степену бити и 

самерљиве и несамерљиве. 

А несамерљиве у степену увек су несамерљиве и по дужини. Заиста, ако су оне 

самерљиве по дужини, биће самерљиве и у степену. Но претпостављено је да су 

δηπιαζίνλη ιόγῳ ἐζηὶ ηῶλ ὁκνιόγωλ πιεπξῶλ: ηνῦ δὲ ηνῦ Γ [ ἀξηζκνῦ ] πξὸο ηὸλ Γ [ ἀξηζκὸλ 

] ιόγνπ δηπιαζίωλ ἐζηὶλ ὁ ηνῦ ἀπὸ ηνῦ Γ ηεηξαγώλνπ πξὸο ηὸλ ἀπὸ ηνῦ Γ ηεηξάγωλνλ: δύν 

γὰξ ηεηξαγώλωλ ἀξηζκῶλ εἷο κέζνο ἀλάινγόλ ἐζηηλ ἀξηζκόο, θαὶ ὁ ηεηξάγωλνο πξὸο ηὸλ 

ηεηξάγωλνλ [ ἀξηζκὸλ ] δηπιαζίνλα ιόγνλ ἔρεη, ἤπεξ ἡ πιεπξὰ πξὸο ηὴλ πιεπξάλ: ἔζηηλ ἄξα 

θαὶ ὡο ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β ηεηξάγωλνλ, νὕηωο ὁ ἀπὸ ηνῦ Γ 

ηεηξάγωλνο [ ἀξηζκὸο ] πξὸο ηὸλ ἀπὸ ηνῦ Γ [ ἀξηζκνῦ ] ηεηξάγωλνλ [ ἀξηζκόλ ]. Ἀιιὰ δὴ ἔζηω 

ὡο ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β, νὕηωο ὁ ἀπὸ ηνῦ Γ ηεηξάγωλνο πξὸο ηὸλ ἀπὸ 

ηνῦ Γ [ ηεηξάγωλνλ ]: ιέγω, ὅηη ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Β κήθεη. πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ηὸ ἀπὸ 

ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β [ ηεηξάγωλνλ ], νὕηωο ὁ ἀπὸ ηνῦ Γ ηεηξάγωλνο πξὸο ηὸλ 

ἀπὸ ηνῦ Γ [ ηεηξάγωλνλ ], ἀιι' ὁ κὲλ ηνῦ ἀπὸ ηο Α ηεηξαγώλνπ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β [ 

ηεηξάγωλνλ ] ιόγνο δηπιαζίωλ ἐζηὶ ηνῦ ηο Α πξὸο ηὴλ Β ιόγνπ, ὁ δὲ ηνῦ ἀπὸ ηνῦ Γ [ ἀξηζκνῦ 

] ηεηξαγώλνπ [ ἀξηζκνῦ ] πξὸο ηὸλ ἀπὸ ηνῦ Γ [ ἀξηζκνῦ ] ηεηξάγωλνλ [ ἀξηζκὸλ ] ιόγνο 

δηπιαζίωλ ἐζηὶ ηνῦ ηνῦ Γ [ ἀξηζκνῦ ] πξὸο ηὸλ Γ [ ἀξηζκὸλ ] ιόγνπ, ἔζηηλ ἄξα θαὶ ὡο ἡ Α πξὸο 

ηὴλ Β, νὕηωο ὁ Γ [ ἀξηζκὸο ] πξὸο ηὸλ Γ [ ἀξηζκόλ ]. ἡ Α ἄξα πξὸο ηὴλ Β, ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ἀξηζκὸο ὁ Γ πξὸο ἀξηζκὸλ ηὸλ Γ: ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ Α ηῆ Β κήθεη. Ἀιιὰ δὴ ἀζύκκεηξνο 

ἔζηω ἡ Α ηῆ Β κήθεη: ιέγω, ὅηη ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β [ ηεηξάγωλνλ ] 

ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ. Δἰ γὰξ ἔρεη ηὸ ἀπὸ ηο Α 

ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β [ ηεηξάγωλνλ ] ιόγνλ, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, ζύκκεηξνο ἔζηαη ἡ Α ηῆ Β. νὐθ ἔζηη δέ: νὐθ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηο Α 

ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β [ ηεηξάγωλνλ ] ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ. Πάιηλ δὴ ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β [ ηεηξάγωλνλ ] 

ιόγνλ κὴ ἐρέηω, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ: ιέγω, ὅηη ἀζύκκεηξόο 

ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Β κήθεη. Δἰ γάξ ἐζηη ζύκκεηξνο ἡ Α ηῆ Β, ἕμεη ηὸ ἀπὸ ηο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β 

ιόγνλ, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ. νὐθ ἔρεη δέ: νὐθ ἄξα ζύκκεηξόο 

ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Β κήθεη.  

 

Τὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ κήθεη ζπκκέηξωλ, θαὶ ηὰ ἑμο.  

 

Πόξηζκα  

 

Καὶ θαλεξὸλ ἐθ ηῶλ δεδεηγκέλωλ ἔζηαη, ὅηη αἱ κήθεη ζύκκεηξνη πάληωο θαὶ δπλάκεη, αἱ δὲ 

δπλάκεη νὐ πάληωο θαὶ κήθεη [ εἴπεξ ηὰ ἀπὸ ηῶλ κήθεη ζπκκέηξωλ εὐζεηῶλ ηεηξάγωλα ιόγνλ 

ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, ηὰ δὲ ιόγνλ ἔρνληα, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο 

ἀξηζκόλ, ζύκκεηξά ἐζηηλ. ὥζηε αἱ κήθεη ζύκκεηξνη εὐζεῖαη νὐ κόλνλ [ εἰζὶ ] κήθεη ζύκκεηξνη, 

ἀιιὰ θαὶ δπλάκεη. πάιηλ ἐπεί, ὅζα ηεηξάγωλα πξὸο ἄιιεια ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο 

πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, κήθεη ἐδείρζε ζύκκεηξα θαὶ δπλάκεη ὄληα ζύκκεηξα ηῷ ηὰ 

ηεηξάγωλα ιόγνλ ἔρεηλ, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ, ὅζα ἄξα ηεηξάγωλα ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, ἀιιὰ ἁπιῶο, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ, 

ζύκκεηξα κὲλ ἔζηαη αὐηὰ ηὰ ηεηξάγωλα δπλάκεη, νὐθέηη δὲ θαὶ κήθεη: ὥζηε ηὰ κὲλ κήθεη 

ζύκκεηξα πάληωο θαὶ δπλάκεη, ηὰ δὲ δπλάκεη νὐ πάληωο θαὶ κήθεη, εἰ κὴ θαὶ ιόγνλ ἔρνηελ, ὃλ 
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оне несамерљиве. А то је апсурдно.  

 

Значи несамерљиве у степену увек су несамерљиве и по дужини. 

 

Лема 

 
У аритметикама се доказује да су слични површински бројеви у размери један према другом 
као квадратни број према квадратном броју [VIII. 26]1 и да, ако су два броја у размери 

квадратног броја према квадратном броју, они су слични површински бројеви [Конверзија од 

VIII. 26].  

 

Из овог је очигледно, да површински бројеви, који нису слични, тј. немају 

пропорционалних страна, нису у размери квадратног броја према квадратном 

броју.  

 

Заиста, ако би они били у таквој размери, они би били слични површински, а то се 

не претпоставља.  

 

На овај начин површински бројеви нису слични који нису у размери један према 

другом као квадратни број према квадратном броју. 

ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ. ιέγω δή, ὅηη [ θαὶ ] αἱ κήθεη ἀζύκκεηξνη νὐ 

πάληωο θαὶ δπλάκεη, ἐπεηδήπεξ αἱ δπλάκεη ζύκκεηξνη δύλαληαη ιόγνλ κὴ ἔρεηλ, ὃλ ηεηξάγωλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, θαὶ δηὰ ηνῦην δπλάκεη νὖζαη ζύκκεηξνη κήθεη εἰζὶλ 

ἀζύκκεηξνη. ὥζηε νὐρ αἱ ηῷ κήθεη ἀζύκκεηξνη πάληωο θαὶ δπλάκεη, ἀιιὰ δύλαληαη κήθεη 

νὖζαη ἀζύκκεηξνη δπλάκεη εἶλαη θαὶ ἀζύκκεηξνη θαὶ ζύκκεηξνη. αἱ δὲ δπλάκεη ἀζύκκεηξνη 

πάληωο θαὶ κήθεη ἀζύκκεηξνη: εἰ γὰξ [ εἰζη ] κήθεη ζύκκεηξνη, ἔζνληαη θαὶ δπλάκεη ζύκκεηξνη. 

ὑπόθεηληαη δὲ θαὶ ἀζύκκεηξνη: ὅπεξ ἄηνπνλ.  

 

αἱ ἄξα δπλάκεη ἀζύκκεηξνη πάληωο θαὶ κήθεη ].  

 

Λκκα 

 

Γέδεηθηαη ἐλ ηνῖο ἀξηζκεηηθνῖο, ὅηη νἱ ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἀξηζκνὶ πξὸο ἀιιήινπο ιόγνλ ἔρνπζηλ, 

ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, θαὶ ὅηη, ἐὰλ δύν ἀξηζκνὶ πξὸο ἀιιήινπο 

ιόγνλ ἔρωζηλ, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, ὅκνηνί εἰζηλ ἐπίπεδνη.  

 

θαὶ δῆινλ ἐθ ηνύηωλ, ὅηη νἱ κὴ ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἀξηζκνί, ηνπηέζηηλ νἱ κὴ ἀλάινγνλ 

ἔρνληεο ηὰο πιεπξάο, πξὸο ἀιιήινπο ιόγνλ νὐθ ἔρνπζηλ, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ.  

 

εἰ γὰξ ἕμνπζηλ, ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἔζνληαη: ὅπεξ νὐρ ὑπόθεηηαη.  

 

νἱ ἄξα κὴ ὅκνηνη ἐπίπεδνη πξὸο ἀιιήινπο ιόγνλ νὐθ ἔρνπζηλ, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ. 

 

 

                                                 
1
 VIII.26 Слични површински бројеви су један према другом у размери квадратног броја према квадратном. 
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X. 10 

 

За дату дуж наћи две несамерљиве дужи, једну несамерљиву само по дужини, а 

другу несамерљиву и у степену. 
 

Нека је дата дуж А.  

 

Треба наћи за А две несамерљиве дужи - једну само по дужини а другу и у степену. 

 

Заиста, узмимо два броја Β и Γ који нису у размери један према другом као квадратни 

број према квадратном броју тј. који нису слични површински бројеви, и начинимо да 

буду Β према Γ као квадрат на А према квадрату на Γ, а то смо научили [X.6. 

Последица]1. На тај начин је квадрат на А самерљив са квадратом на Γ [X. 6]2. 

 

 
 

И пошто Β према Γ није у размери као квадратни број према квадратном броју, неће 

бити ни квадрат на А према квадрату на Γ у размери као квадратни број према 

квадратном броју. Према томе ће А бити несамерљиво са Γ по дужини [X.9]3. Узмимо 

за А и Γ средњу пропорционалу Е Тада је А према Γ као квадрат на А према квадрату 

на Е [V.Деф.9]4.. Али А је несамерљиво са Γ по дужини, па ће тада и квадрат на А бити 

несамерљив са квадратом на Е [X.11]5. Према томе су А и Е несамерљиве у степену. 

 

На овај начин су за дату дуж А пронађене две несамерљиве дужи Γ и Е, несамерљива 

само по дужини Γ, и несамерљива у степену, а очевидно и по дужини, Е. [А то је 

требало доказати]. 

 

Τῇ πξνηεζείζῃ εὐζείᾳ πξνζεπξεῖλ δύν εὐζείαο ἀζπκκέηξνπο, ηὴλ κὲλ κήθεη κόλνλ, 

ηὴλ δὲ θαὶ δπλάκεη.  

 

Ἔζηω ἡ πξνηεζεῖζα εὐζεῖα ἡ Α:  

 

δεῖ δὴ ηῆ Α πξνζεπξεῖλ δύν εὐζείαο ἀζπκκέηξνπο, ηὴλ κὲλ κήθεη κόλνλ, ηὴλ δὲ θαὶ 
δπλάκεη.  

 

θθείζζωζαλ γὰξ δύν ἀξηζκνὶ νἱ Β, Γ πξὸο ἀιιήινπο ιόγνλ κὴ ἔρνληεο, ὃλ ηεηξάγωλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, ηνπηέζηη κὴ ὅκνηνη ἐπίπεδνη, θαὶ γεγνλέηω ὡο ὁ Β 

πξὸο ηὸλ Γ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Γ ηεηξάγωλνλ: 

 

 
 

ἐκάζνκελ γάξ: ζύκκεηξνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηο Α ηῷ ἀπὸ ηο Γ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Β πξὸο ηὸλ Γ ιόγνλ 

νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηο Α πξὸο 

ηὸ ἀπὸ ηο Γ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде број према броју као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 V.Деф.9 Ако су три величине (непрекидно) пропорционалне, каже се да је размера прве величине према трећој двапут виша од размере прве величине према другој. 
5 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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ἄξα ἐζηὶλ ἡ Α ηῆ Γ κήθεη. εἰιήθζω ηῶλ Α, Γ κέζε ἀλάινγνλ ἡ Δ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ Α πξὸο 

ηὴλ Γ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Δ. ἀζύκκεηξνο δέ ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Γ 

κήθεη: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ ηῷ ἀπὸ ηο Δ ηεηξαγώλῳ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ Α ηῆ Δ δπλάκεη.  

 

Τῆ ἄξα πξνηεζείζῃ εὐζείᾳ ηῆ Α πξνζεύξεληαη δύν εὐζεῖαη ἀζύκκεηξνη αἱ Γ, Δ, κήθεη κὲλ 

κόλνλ ἡ Γ, δπλάκεη δὲ θαὶ κήθεη δειαδὴ ἡ Δ [ ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη ]. 
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X. 11 

 

 

Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и 

трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и 

трећа несамерљива са четвртом. 

 

Нека су четири велижине А, Β, Γ, Γ пропорционалне и то: А према Β као Γ према 

Γ и нека је А самерљиво са Β.  

 

 
 

Тврдим да је и Γ самерљиво са Γ. 

 

Заиста, ако је А самерљиво са Β, биће А према Β у размери броја према броју [X. 

5]1. А како је А према Β као Γ према Γ, биће и Γ према Γ у размери броја према 

броју, а тада је Γ самерљиво са Γ [X. 6]2. 

Нека је сад А несамерљиво са Β. Тврдим да је тада и Γ несамерљиво са Γ. Заиста, 

пошто је А несамерљиво са Β, размера А према Β није једнака размери броја 

према броју [X.7]3. А како је А према Β као Γ према Γ, неће бити ни Γ према Γ у 

размери броја према броју, а тада је Γ несамерљиво са Γ [X.8]4. 

 

На овај начин, ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са 

другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са 

другом, биће и трећа несамерљива са четвртом. 

 

ὰλ ηέζζαξα κεγέζε ἀλάινγνλ ᾖ, ηὸ δὲ πξῶηνλ ηῷ δεπηέξῳ ζύκκεηξνλ ᾖ, θαὶ ηὸ ηξίηνλ 

ηῷ ηεηάξηῳ ζύκκεηξνλ ἔζηαη: θἂλ ηὸ πξῶηνλ ηῷ δεπηέξῳ ἀζύκκεηξνλ ᾖ, θαὶ ηὸ ηξίηνλ 

ηῷ ηεηάξηῳ ἀζύκκεηξνλ ἔζηαη.  

 

Ἔζηωζαλ ηέζζαξα κεγέζε ἀλάινγνλ ηὰ Α, Β, Γ, Γ, ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ, 

ηὸ Α δὲ ηῷ Β ζύκκεηξνλ ἔζηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ηὸ Γ ηῷ Γ ζύκκεηξνλ ἔζηαη.  

 

πεὶ γὰξ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ Α ηῷ Β, ηὸ Α ἄξα πξὸο ηὸ Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο 

ἀξηζκόλ. θαί ἐζηηλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ: θαὶ ηὸ Γ ἄξα πξὸο ηὸ Γ ιόγνλ 

ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ: ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Γ ηῷ Γ. Ἀιιὰ δὴ ηὸ Α ηῷ Β 

ἀζύκκεηξνλ ἔζηω: ιέγω, ὅηη θαὶ ηὸ Γ ηῷ Γ ἀζύκκεηξνλ ἔζηαη. ἐπεὶ γὰξ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ Α 

                                                 
1 X.5 Самерљиве величине су у размери једна према другој као број према броју. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.7 Несамерљиве величине се не налази у размери једна према другој као број према броју. 
4 X.8 Ако се две величине не налазе у размери једна према другој као број према броју, те величине су несамерљиве.  
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ηῷ Β, ηὸ Α ἄξα πξὸο ηὸ Β ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ. θαί ἐζηηλ ὡο ηὸ Α πξὸο 

ηὸ Β, νὕηωο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Γ: νὐδὲ ηὸ Γ ἄξα πξὸο ηὸ Γ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ: 

ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Γ ηῷ Γ.  

 

ὰλ ἄξα ηέζζαξα κεγέζε, θαὶ ηὰ ἑμο. 
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X. 12 

 

 

Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 

 

Нека је свака од величина А и Β самерљива са величином Γ.  

 

 
 

Тврдим да је и А самерљиво са Β.  

 

Заиста, пошто је А самерљиво са Γ, размера А према Γ је као број према броју 

[X. 5]1. Нека то буде, и то као Γ према Е. Даље, пошто је Γ самерљиво са Β, 

размера Γ према Β је као број према броју X. 5]. Нека и то буде и као Ε према Ζ. 

И за произвољно дате размере као што је Γ према Е и Ε према Ζ, одредимо 

узастопне бројеве који су у датим размерама [VIII. 4]2, наиме Θ, К, Λ и то тако да 

је Γ према Е као Θ према К и Ε према Ζ као К према Λ. 

Пошто је сад А према Γ као Γ према Е, а Γ је према Е као Θ према К, биће и А 

према Γ као Θ према К [V.11]3. Даље, пошто је Γ према Β као Ε према Ζ, а Ε је 

према Ζ као К према Λ, биће и Γ према Β као К према Λ [V.11]. А и А је према Γ 

као Θ према К. Одатле је, због једнакоудаљености, Α према Β као Θ према Λ 

[V.22]4. Према томе размера А према Β је размера броја Θ према броју Λ. Значи 

А је самерљиво са Β [X. 6]5. 

 

На овај начин, величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу 

собом. А то је требало доказати. 

 

 

 

Τὰ ηῷ αὐηῷ κεγέζεη ζύκκεηξα θαὶ ἀιιήινηο ἐζηὶ ζύκκεηξα.  

 

θάηεξνλ γὰξ ηῶλ Α, Β ηῷ Γ ἔζηω ζύκκεηξνλ.  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ηὸ Α ηῷ Β ἐζηη ζύκκεηξνλ.  

 

πεὶ γὰξ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ Α ηῷ Γ, ηὸ Α ἄξα πξὸο ηὸ Γ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ. 

ἐρέηω, ὃλ ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ. πάιηλ, ἐπεὶ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ Γ ηῷ Β, ηὸ Γ ἄξα πξὸο ηὸ Β ιόγνλ ἔρεη, 

ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ. ἐρέηω, ὃλ ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ. θαὶ ιόγωλ δνζέληωλ ὁπνζωλνῦλ ηνῦ ηε, ὃλ 

ἔρεη ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, θαὶ ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ εἰιήθζωζαλ ἀξηζκνὶ ἑμο ἐλ ηνῖο δνζεῖζη ιόγνηο νἱ Θ, Κ, 

Λ: ὥζηε εἶλαη ὡο κὲλ ηὸλ Γ πξὸο ηὸλ Δ, νὕηωο ηὸλ Θ πξὸο ηὸλ Κ, ὡο δὲ ηὸλ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, νὕηωο 

                                                 
1 X.5 Самерљиве величине су у размери једна према другој као број према броју. 
2 VIII.4 За произвољан број размера датих у најмањим бројевима наћи најмање непрекидно пропорционалне бројеве у датим размерама. 
3 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
4 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
5 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
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 ηὸλ Κ πξὸο ηὸλ Λ. πεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο ὁ Γ πξὸο ηὸλ Δ, ἀιι' ὡο ὁ Γ πξὸο 

ηὸλ Δ, νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Κ, ἔζηηλ ἄξα θαὶ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Κ. πάιηλ, 

ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ Γ πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, ἀιι' ὡο ὁ Ε πξὸο ηὸλ Ζ, [ νὕηωο ] ὁ Κ πξὸο 

ηὸλ Λ, θαὶ ὡο ἄξα ηὸ Γ πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ὁ Κ πξὸο ηὸλ Λ. ἔζηη δὲ θαὶ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Γ, νὕηωο 

ὁ Θ πξὸο ηὸλ Κ: δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ηὸ Α πξὸο ηὸ Β, νὕηωο ὁ Θ πξὸο ηὸλ Λ. ηὸ Α ἄξα πξὸο ηὸ 

Β ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο ὁ Θ πξὸο ἀξηζκὸλ ηὸλ Λ: ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ Α ηῷ Β.  

 

Τὰ ἄξα ηῷ αὐηῷ κεγέζεη ζύκκεηξα θαὶ ἀιιήινηο ἐζηὶ ζύκκεηξα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 13 

 

 

Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом 

другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
 

Нека су А и Β две самерљиве велижине, а једна од њих А несамерљива са неком 

величином Γ.  

 

 
 

Тврдим да је и друга величина Β несамерљива са Γ. 

 

Заиста, ако је Β самерљиво са Γ, а и А самерљиво са Β, биће и А самерљиво са Γ 

[X. 12]1, али оно је несамерљиво. А то је немогуће. Према томе Β није самерљиво 

са Γ. Оно је несамерљиво. 

 

На овај начин, ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са 

којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 

 

Лема 

 

За две дате неједнаке дужи наћи дуж за чији квадрат ће квадрат веће дужи бити 

већи од квадрата мање. 

 

Нека су дате две неједнаке дужи АΒ и Γ и нека је АΒ већа.  

 

 
 

ὰλ ᾖ δύν κεγέζε ζύκκεηξα, ηὸ δὲ ἕηεξνλ αὐηῶλ κεγέζεη ηηλὶ ἀζύκκεηξνλ ᾖ, θαὶ ηὸ 

ινηπὸλ ηῷ αὐηῷ ἀζύκκεηξνλ ἔζηαη.  

 

Ἔζηω δύν κεγέζε ζύκκεηξα ηὰ Α, Β, ηὸ δὲ ἕηεξνλ αὐηῶλ ηὸ Α ἄιιῳ ηηλὶ ηῷ Γ ἀζύκκεηξνλ 

ἔζηω:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ηὸ ινηπὸλ ηὸ Β ηῷ Γ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ.  

 

Δἰ γάξ ἐζηη ζύκκεηξνλ ηὸ Β ηῷ Γ, ἀιιὰ θαὶ ηὸ Α ηῷ Β ζύκκεηξόλ ἐζηηλ, θαὶ ηὸ Α ἄξα ηῷ Γ 

ζύκκεηξόλ ἐζηηλ. ἀιιὰ θαὶ ἀζύκκεηξνλ: ὅπεξ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ Β ηῷ Γ: 

ἀζύκκεηξνλ ἄξα.  

 

ὰλ ἄξα ᾖ δύν κεγέζε ζύκκεηξα, θαὶ ηὰ ἑμο.  

 

Λκκα 

                                                 
1 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 
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Треба наћи дуж за чији квадрат ће квадрат на АΒ бити већи од квадрата на Γ. 

 

Нацртајмо на АΒ полукруг АΓΒ и у њега уцртајмо АΓ једнако Γ [IV.1]1, па 

спојмо Β и Γ. Јасно је да је угао АΓΒ прав [III.31]2 и да је квадрат на АΒ већи од 

квадрата на АΓ, тј. од квадрата на Γ, за квадрат на ΓΒ [I.47]3. 

Слично се одређује и дуж чији је квадрат једнак збиру квадрата две дате дужи. 

Нека су дате две дужи АΓ и ΓΒ, па треба наћи дуж чији је квадрат једнак збиру 

квадрата на АΓ и на ΓΒ. Заиста, узмимо за краке правог угла АΓ и ΓΒ и спојмо А 

и Β.  

 

Јасно је да је квадрат на АΓ са квадратом на ΓБ једнак квадрату на АΒ. А то је 

требало доказати. 

 

 

 

Γύν δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ ἀλίζωλ εὑξεῖλ, ηίλη κεῖδνλ δύλαηαη ἡ κείδωλ ηο ἐιάζζνλνο.  

 

Ἔζηωζαλ αἱ δνζεῖζαη δύν ἄληζνη εὐζεῖαη αἱ ΑΒ, Γ, ὧλ κείδωλ ἔζηω ἡ ΑΒ:  

 

 
 

δεῖ δὴ εὑξεῖλ, ηίλη κεῖδνλ δύλαηαη ἡ ΑΒ ηο Γ.  

 

Γεγξάθζω ἐπὶ ηο ΑΒ ἡκηθύθιηνλ ηὸ ΑΓΒ, θαὶ εἰο αὐηὸ ἐλεξκόζζω ηῆ Γ ἴζε ἡ ΑΓ, θαὶ 

ἐπεδεύρζω ἡ ΓΒ. θαλεξὸλ δή, ὅηη ὀξζή ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ γωλία, θαὶ ὅηη ἡ ΑΒ ηο ΑΓ, ηνπηέζηη 

ηο Γ, κεῖδνλ δύλαηαη ηῆ ΓΒ. Ὁκνίωο δὲ θαὶ δύν δνζεηζῶλ εὐζεηῶλ ἡ δπλακέλε αὐηὰο 

εὑξίζθεηαη νὕηωο. Ἔζηωζαλ αἱ δνζεῖζαη δύν εὐζεῖαη αἱ ΑΓ, ΓΒ, θαὶ δένλ ἔζηω εὑξεῖλ ηὴλ 

δπλακέλελ αὐηάο. θείζζωζαλ γάξ, ὥζηε ὀξζὴλ γωλίαλ πεξηέρεηλ ηὴλ ὑπὸ ΑΓ, ΓΒ, θαὶ 
ἐπεδεύρζω ἡ ΑΒ:  

 

θαλεξὸλ πάιηλ, ὅηη ἡ ηὰο ΑΓ, ΓΒ δπλακέλε ἐζηὶλ ἡ ΑΒ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 IV.1 У дати круг уписати праву једнаку датој правој која није већа од пречника круга. 
2 III.31 У кругу је угао у полукругу прав, угао у кружном отсечку већем од полукруга мањи од правог, а у отсечку мањем од полукруга већи од правог; и угао отсечка већег од полукруга је 

већи од правог, а угао отсечка мањег од полукруга мањи од правог. 
3 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 
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X. 14 

 

Ако су дате четири пропорционалне дужи и квадрат прве је већи од квадрата 

друге за квадрат дужи самерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат 

треће већи од квадрата четврте за квадрат дужи самерљиве по дужини са 

трећом. И ако је квадрат прве већи од квадрата друге за квадрат дужи 

несамерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи од 

квадрата четврте за квадрат дужи несамерљиве по дужини са трећом. 
 

Нека су четири дужи А, Β, Γ, Γ пропорционалне и то нека буде А прем Β као Γ 

према Γ и нека квадрат А буде већи од квадрата Β за квадрат Е, а квадрат Γ већи 

од квадрата Γ за квадрат Ε.  

 

 
 

Тврдим да ће, ако је А самерљиво са Е, бити и Γ самерљиво са Ε, а ако је А 

несамерљиво са Е, бити и Γ несамерљиво са Ε. 

 

Заиста, пошто је А према Β као Γ према Γ, биће и квадрат на А према квадрату на 

Β као квадрат на Γ према квадрату на Γ [VI.22]1. Но квадрат на А је збир квадрата 

на Е и на Β, а квадрат на Γ је збир квадрата на Γ и на Ε. Према томе је збир 

квадрата на Е и на Β према квадрату на Β као збир квадрата на Γ и на Ε према 

квадрату на Γ [V.17]2. Стога, после одвајања, квадрат на Е је према квадрату на Β 

као квадрат на Ε према квадрату на Γ [VI. 22]. Значи и Е је према Β као Ε према Γ 

или, после пермутовања, Β је према Е као Γ према Ε. Али и А је према Β као Γ 

према Γ. Па према томе, због једнакоудаљености, А је прем Е као Γ према Ε 

[V.22]3. Ако је сад А самерљиво са Е, биће и Γ самерљиво са Ε, а ако је Γ 

ὰλ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ ὦζηλ, δύλεηαη δὲ ἡ πξώηε ηῆο δεπηέξαο κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ [ κήθεη ], θαὶ ἡ ηξίηε ηῆο ηεηάξηεο κεῖδνλ δπλήζεηαη ηῷ ἀπὸ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ [ κήθεη ]. θαὶ ἐὰλ ἡ πξώηε ηῆο δεπηέξαο κεῖδνλ δύλεηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ [ κήθεη ], θαὶ ἡ ηξίηε ηῆο ηεηάξηεο κεῖδνλ δπλήζεηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ [ κήθεη ].  

 

Ἔζηωζαλ ηέζζαξεο εὐζεῖαη ἀλάινγνλ αἱ Α, Β, Γ, Γ, ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕηωο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Γ, 

θαὶ ἡ Α κὲλ ηο Β κεῖδνλ δπλάζζω ηῷ ἀπὸ ηο Δ, ἡ δὲ Γ ηο Γ κεῖδνλ δπλάζζω ηῷ ἀπὸ ηο Ε:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη, εἴηε ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Δ, ζύκκεηξόο ἐζηη θαὶ ἡ Γ ηῆ Ε, εἴηε ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ 

ἡ Α ηῆ Δ, ἀζύκκεηξόο ἐζηη θαὶ ἡ Γ ηῆ Ε. πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕηωο ἡ Γ πξὸο 

                                                 
1 VI.22 Ако су четири дужи пропорционалне, онда су и на њима конструисане сличне и у сличном положају праволинијске слике пропорционалне; и ако су на њима конструисане сличне и 
у сличном положају праволинијске слике пропорционалне, пропорционалне су и дужи. 
2 V.17 Ако су величине, узете заједно, пропорционалне, оне су пропорционалне и одвојено узете. 
3 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

несамерљиво са Е, несамерљиво је и Γ са Ε [X.11]1.  

 

На овај начин, ако су дате четири пропорционалне дужи и квадрат прве је већи од 

квадрата друге за квадрат дужи самерљиве по дужини са првом дужи, биће и 

квадрат треће већи од квадрата четврте за квадрат дужи самерљиве по дужини са 

трећом. И ако је квадрат прве већи од квадрата друге за квадрат дужи 

несамерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи од квадрата 

четврте за квадрат дужи несамерљиве по дужини са трећом. А то је требало 

доказати. 

 

 

 

ηὴλ Γ, ἔζηηλ ἄξα θαὶ ὡο ηὸ ἀπὸ ηο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηο Γ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο 

Γ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηο Α ἴζα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ Δ, Β, ηῷ δὲ ἀπὸ ηο Γ ἴζα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ Γ, 

Ε. ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὰ ἀπὸ ηῶλ Δ, Β πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β, νὕηωο ηὰ ἀπὸ ηῶλ Γ, Ε πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο 

Γ: δηειόληη ἄξα ἐζηὶλ ὡο ηὸ ἀπὸ ηο Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηο Β, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηο Ε πξὸο ηὸ ἀπὸ 

ηο Γ: ἔζηηλ ἄξα θαὶ ὡο ἡ Δ πξὸο ηὴλ Β, νὕηωο ἡ Ε πξὸο ηὴλ Γ: ἀλάπαιηλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ Β 

πξὸο ηὴλ Δ, νὕηωο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Ε. ἔζηη δὲ θαὶ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕηωο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Γ: δη' 

ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Δ, νὕηωο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Ε. εἴηε νὖλ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Δ, 

ζύκκεηξόο ἐζηη θαὶ ἡ Γ ηῆ Ε, εἴηε ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ Α ηῆ Δ, ἀζύκκεηξόο ἐζηη θαὶ ἡ Γ ηῆ Ε.  

 

ὰλ ἄξα, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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X. 15 

 

 

Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од 

њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и 

полазне величине (сабирци) самерљиве. 
 

Образујмо збир од две самерљиве величине АΒ и ΒΓ.  

 

 
 

Тврдим да је цело АΓ самерљиво са сваком од величина АΒ и ΒΓ. 

 

Заиста, пошто су АΒ и ΒΓ самерљиве, мери их нека величина. Нека их мери и 

нека је то Γ. Пошто сад величина Γ мери АΒ и ΒΓ, мериће и цело АΓ. Према 

томе Γ мери АΒ, ΒΓ и АΓ. На овај начин је АΓ самерљиво и са АΒ и са ΒΓ 

[X.Деф.1]1. 

Нека је сад АΓ самерљиво са АΒ. Тврдим, да су самерљиве АΒ и ΒΓ. 

Заиста, пошто су АΓ и АΒ самерљиве, мери их нека величина. Нека их мери и 

нека је то Γ. Пошто сад величина Γ мери ΓА и АΒ, она мери и остатак ΒΓ. А она 

мери и АΒ. Према томе Γ мери АΒ и ΒΓ. Према томе су АΒ и ΒΓ самерљиве 

[X.Деф.1]. 

 

На овај начин, ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са 

сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), 

биће и полазне величине (сабирци) самерљиве. 

 

 

ὰλ δύν κεγέζε ζύκκεηξα ζπληεζῇ, θαὶ ηὸ ὅινλ ἑθαηέξῳ αὐηῶλ ζύκκεηξνλ ἔζηαη: θἂλ 

ηὸ ὅινλ ἑλὶ αὐηῶλ ζύκκεηξνλ ᾖ, θαὶ ηὰ ἐμ ἀξρῆο κεγέζε ζύκκεηξα ἔζηαη.  

 

Σπγθείζζω γὰξ δύν κεγέζε ζύκκεηξα ηὰ ΑΒ, ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ὅινλ ηὸ ΑΓ ἑθαηέξῳ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἐζηη ζύκκεηξνλ.  

 

πεὶ γὰξ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ΑΒ, ΒΓ, κεηξήζεη ηη αὐηὰ κέγεζνο. κεηξείηω, θαὶ ἔζηω ηὸ Γ. ἐπεὶ νὖλ 

ηὸ Γ ηὰ ΑΒ, ΒΓ κεηξεῖ, θαὶ ὅινλ ηὸ ΑΓ κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὰ ΑΒ, ΒΓ. ηὸ Γ ἄξα ηὰ ΑΒ, ΒΓ, 

ΑΓ κεηξεῖ: ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΓ ἑθαηέξῳ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. Ἀιιὰ δὴ ηὸ ΑΓ ἔζηω ζύκκεηξνλ 

ηῷ ΑΒ: ιέγω δή, ὅηη θαὶ ηὰ ΑΒ, ΒΓ ζύκκεηξά ἐζηηλ. πεὶ γὰξ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ΑΓ, ΑΒ, 

κεηξήζεη ηη αὐηὰ κέγεζνο. κεηξείηω, θαὶ ἔζηω ηὸ Γ. ἐπεὶ νὖλ ηὸ Γ ηὰ ΓΑ, ΑΒ κεηξεῖ, θαὶ ινηπὸλ 

ἄξα ηὸ ΒΓ κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸ ΑΒ: ηὸ Γ ἄξα ηὰ ΑΒ, ΒΓ κεηξήζεη: ζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ 

ΑΒ, ΒΓ.  

 

ὰλ ἄξα δύν κεγέζε, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

                                                 
1 X.Деф.1 Каже се да су величине самерљиве, ако имају заједничку меру и да су несамерљиве, ако се не може одредити никаква њихова заједничка мера. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

X. 16 

 

 

Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од 

њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и 

полазне величине (сабирци) несамерљиве. 

 

Образујмо збир од две несамерљиве величине АΒ и ΒΓ.  

 

 
 

Тврдим, да је цело АΓ несамерљиво и са АΒ и са ΒΓ. 

 

Заиста, ако ΓА и АΒ нису несамерљиве, мери их нека иста величина. Нека их мери, ако 

је то могуће, и нека је то величина Γ. Пошто сад Γ мери ΓА и АΒ, мери она и остатак 

излази да су АΒ и ΒΓ самерљиве, али је претпостављено да су оне несамерљиве. А то 

је немогуће. На тај начин не постоји величина која мери ΓА и АΒ. И према томе су ΓА 

и АΒ несамерљиве [X.Деф.1]1. Слично се доказује да су и АΓ и ΓΒ несамерљиве. На 

овај начин АΓ је несамерљиво са сваком од величина АΒ и ΒΓ. 

Нека је сад АΓ несамерљиво са једном од АΒ и ΒΓ. Нека то прво буде са АΒ. Тврдим 

да је несамерљиво и АΒ са ΒΓ. Заиста, ако су самерљиве, мери их нека величина. Нека 

их мери и нека је то величина Γ. Пошто сад Γ мери АΒ и ΒΓ, мериће и цело АΓ. А она 

ὰλ δύν κεγέζε ἀζύκκεηξα ζπληεζῇ, θαὶ ηὸ ὅινλ ἑθαηέξῳ αὐηῶλ ἀζύκκεηξνλ 

ἔζηαη: θἂλ ηὸ ὅινλ ἑλὶ αὐηῶλ ἀζύκκεηξνλ ᾖ, θαὶ ηὰ ἐμ ἀξρῆο κεγέζε ἀζύκκεηξα 

ἔζηαη.  

 

Σπγθείζζω γὰξ δύν κεγέζε ἀζύκκεηξα ηὰ ΑΒ, ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη θαὶ ὅινλ ηὸ ΑΓ ἑθαηέξῳ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ.  

 

Δἰ γὰξ κή ἐζηηλ ἀζύκκεηξα ηὰ ΓΑ, ΑΒ, κεηξήζεη ηη [ αὐηὰ ] κέγεζνο. κεηξείηω, εἰ 
δπλαηόλ, θαὶ ἔζηω ηὸ Γ. ἐπεὶ νὖλ ηὸ Γ ηὰ ΓΑ, ΑΒ κεηξεῖ, θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΒΓ κεηξήζεη. 

κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸ ΑΒ: ηὸ Γ ἄξα ηὰ ΑΒ, ΒΓ κεηξεῖ. ζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ΑΒ, ΒΓ: 

ὑπέθεηλην δὲ θαὶ ἀζύκκεηξα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ηὰ ΓΑ, ΑΒ κεηξήζεη ηη 

κέγεζνο: ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ΓΑ, ΑΒ. ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ηὰ ΑΓ, ΓΒ 

ἀζύκκεηξά ἐζηηλ. ηὸ ΑΓ ἄξα ἑθαηέξῳ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ. Ἀιιὰ δὴ ηὸ ΑΓ ἑλὶ 

ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἀζύκκεηξνλ ἔζηω. ἔζηω δὴ πξόηεξνλ ηῷ ΑΒ: ιέγω, ὅηη θαὶ ηὰ ΑΒ, ΒΓ 

ἀζύκκεηξά ἐζηηλ. εἰ γὰξ ἔζηαη ζύκκεηξα, κεηξήζεη ηη αὐηὰ κέγεζνο. κεηξείηω, θαὶ ἔζηω ηὸ 

                                                 
1 X.Деф.1 Каже се да су величине самерљиве, ако имају заједничку меру и да су несамерљиве, ако се не може одредити никаква њихова заједничка мера. 
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мери и АΒ. На тај начин Γ мери ΓА и АΒ. Одавде излази да су ΓА и АΒ самерљиве, 

али је претпостављено да су оне несамерљиве. А то је немогуће. На тај начин не 

постоји величина која мери АΒ и ΒΓ. И према томе су АΒ и ΒΓ несамерљиве 

[X.Деф.1]1. 

 

На овај начин, ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са 

сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће 

и полазне величине (сабирци) несамерљиве. 

 

Лема 

 

Ако се на дужи конструише паралелограм са двадратном допуном, конструисани 

(паралелограм) је једнак правоугаонику чији су стране они делови дужи који су 

настали услед конструкције. 
 

Нека је на дужи АΒ конструисан паралелограм АΓ са квадратном допуном ΓΒ.  

 

 
 

Тврдим да је (паралелограм) АΓ једнак правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ. 

 

То је само по себи јасно. Заиста, пошто је ΓΒ квадрат, ΓΓ је једнако ΓΒ, а како је АΓ 

правоугаоник од АΓ и ΓΓ, биће и од АΓ и ΓΒ. 

 

На овај начин, ако се на дужи конструише паралелограм са квадратном допуном, 

конструисани (паралелограм) је једнак правоугаонику чији су стране они делови дужи 

који су настали услед конструкције. 

 

 

 

 

 

 

Γ. ἐπεὶ νὖλ ηὸ Γ ηὰ ΑΒ, ΒΓ κεηξεῖ, θαὶ ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΓ κεηξήζεη. κεηξεῖ δὲ θαὶ ηὸ ΑΒ: ηὸ 

Γ ἄξα ηὰ ΓΑ, ΑΒ κεηξεῖ. ζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ΓΑ, ΑΒ: ὑπέθεηην δὲ θαὶ ἀζύκκεηξα: 

ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ηὰ ΑΒ, ΒΓ κεηξήζεη ηη κέγεζνο: ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ 

ΑΒ, ΒΓ.  

 

ὰλ ἄξα δύν κεγέζε, θαὶ ηὰ ἑμο.  

 

Λκκα 

 

 ὰλ παξά ηηλα εὐζεῖαλ παξαβιεζῇ παξαιιειόγξακκνλ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, 

ηὸ παξαβιεζὲλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ἐθ ηῆο παξαβνιῆο γελνκέλωλ ηκεκάηωλ ηῆο 

εὐζείαο.  

 

Παξὰ γὰξ εὐζεῖαλ ηὴλ ΑΒ παξαβεβιήζζω παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΑΓ ἐιιεῖπνλ εἴδεη 

ηεηξαγώλῳ ηῷ ΓΒ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΓ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. Καί ἐζηηλ αὐηόζελ θαλεξόλ:  

 

ἐπεὶ γὰξ ηεηξάγωλόλ ἐζηη ηὸ ΓΒ, ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΓΓ ηῆ ΓΒ, θαί ἐζηη ηὸ ΑΓ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΓ, ηνπηέζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ.  

 

ὰλ ἄξα παξά ηηλα εὐζεῖαλ, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

                                                 
1 X.Деф.1 Каже се да су величине самерљиве, ако имају заједничку меру и да су несамерљиве, ако се не може одредити никаква њихова заједничка мера. 
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X. 17 

 

Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном 

допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту 

дуж на делове самерљиве по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од 

квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. 

И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је 

самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном 

допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 

 

Нека су А и ΒΓ две неједнаке дужи од којих је ΒΓ већа. И нека је на ΒΓ конструисан са 

квадратном допуном паралелограм једнак четвртини квадрата на А, тј. квадрату на 

половини А, а са странама ΒΓ и ΓΓ[cf. Lemma] и нека је ΒΓ самерљиво по дужини 

са ΓΓ.  

 

 
 

Тврдим да је квадрат на ΒΓ већи од квадрата на А за квадрат на дужи самерљивој са 

ΒΓ. 

 

Заиста, преполовимо ΒΓ тачком Е, и одмеримо ΓЕ једнако ЕΕ. Тада је остатак ΓΓ 

једнак ΒΕ. И пошто је дуж ΒΓ подељена тачком Е на једнаке делове, а тачком Γ на 

неједнаке, биће правоугаоник са странама ΒΓ и ΓΓ, са квадратом на ЕΓ, једнак 

квадрату на ЕΓ [II.5]1. А и учетворостручени, наиме: четвороструки правоугаоник са 

странама ΒΓ и ΓΓ, са четвороструким квадратом на ЕΓ, једнак је четвороструком 

квадрату на ЕΓ. Али четвороструки правоугаоник са странама ΒΓ и ΓΓ једнак је 

квадрату на А, четвороструки квадрат на ΓЕ једнак је квадрату на ΓΕ, јер је ΓΕ 

двоструко ΓЕ. И четвороструки квадрат на ЕΓ једнак је квадрату на ΒΓ, јер је поново 

ΒΓ двоструко ΓЕ. И на тај начин збир квадрата на А и на ΓΕ једнак је квадрату на ΒΓ. 

ὰλ ὦζη δύν εὐζεῖαη ἄληζνη, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἐιάζζνλνο ἴζνλ 

παξὰ ηὴλ κείδνλα παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ θαὶ εἰο ζύκκεηξα αὐηὴλ 

δηαηξῇ κήθεη, ἡ κείδωλ ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δπλήζεηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ [ 

κήθεη ]. θαὶ ἐὰλ ἡ κείδωλ ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δύλεηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ [ 

κήθεη ], ηῷ δὲ ηεηάξηῳ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἐιάζζνλνο ἴζνλ παξὰ ηὴλ κείδνλα παξαβιεζῇ 

ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, εἰο ζύκκεηξα αὐηὴλ δηαηξεῖ κήθεη.  

 

Ἔζηωζαλ δύν εὐζεῖαη ἄληζνη αἱ Α, ΒΓ, ὧλ κείδωλ ἡ ΒΓ, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηο 

ἐιάζζνλνο ηο Α, ηνπηέζηη ηῷ ἀπὸ ηο ἡκηζείαο ηο Α, ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΒΓ παξαβεβιήζζω 

ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζηω ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ, ζύκκεηξνο δὲ ἔζηω ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ 

κήθεη:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ.  

 

Τεηκήζζω γὰξ ἡ ΒΓ δίρα θαηὰ ηὸ Δ ζεκεῖνλ, θαὶ θείζζω ηῆ ΓΔ ἴζε ἡ ΔΕ. ινηπὴ ἄξα ἡ ΓΓ 

ἴζε ἐζηὶ ηῆ ΒΕ. θαὶ ἐπεὶ εὐζεῖα ἡ ΒΓ ηέηκεηαη εἰο κὲλ ἴζα θαηὰ ηὸ Δ, εἰο δὲ ἄληζα θαηὰ ηὸ 

                                                 
1 II.5 Ако се дата дуж подели двема тачкама и на једнаке и на неједнаке делове, биће збир правоугаоника обухваћена неједнаким деловима целе дужи и квадрата на дужи између деоних 

тачака једнак квадрату на половини дужи. 
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Дакле, квадрат на ΒΓ већи је од квадрата на А за квадрат на ΓΕ. Треба доказати да је 

ΒΓ самерљиво са ΓΕ. Заиста, пошто је ΒΓ самерљиво по дужини са ΓΓ, биће 

самерљиво по дужини и ΒΓ са ΓΓ [X.15]1. Али ΓΓ је самерљиво по дужини са ΓΓ и ΒΕ, 

јер је ΓΓ једнако ΒΕ [X. 6]2. Према томе је ΒΓ самерљиво по дужини са ΒΕ, као и са ΓΓ 

[X. 12]3. На овај начин ΒΓ је самерљиво по дужини и са остатком ΕΓ [X. 15]. И тако је 

квадрат на ΒΓ већи од квадрата на А за квадрат на самерљивој дужи са ΒΓ. 

Нека је сад квадрат на ΒΓ већи од квадрата на А за квадрат на дужи самерљивој са ΒΓ, 

и нека је на ΒΓ конструисан са квадратом допуном паралелограм који је једнак 

четвртини квадрата на А, а са странама ΒΓ и ΓΓ. Треба доказати да је ΒΓ самерљиво 

са ΓΓ. 

Заиста, после исте припреме, на сличан начин се доказује да је квадрат на ΒΓ већи од 

квадрата на А за квадрат на ΕΓ. Но квадрат на ΒΓ је већи од квадрата на А за квадрат 

на дужи самерљивој са ΒΓ. Значи ΒΓ је самерљиво по дужини и са остатком, збиром 

ΒΕ са ΓΓ [X. 15]. Но збир ΒΕ са ΓΓ је самерљив по дужини са ΓΓ [X. 6]. Према томе је 

и ΒΓ самерљив по дужини са ΓΓ [X. 12]. И на тај начин, после растављања, ΒΓ је 

самерљиво по дужини са ΓΓ [X. 15]. 

 

На овај начин, ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са 

квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели 

ту дуж на делове самерљиве по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата 

на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је 

квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљив по 

дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном 

паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће делити 

већу дуж на делове самерљиве по дужини. 

 

 

 

 

Γ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ΒΓ, ΓΓ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ηο ΔΓ ηεηξαγώλνπ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηο ΔΓ ηεηξαγώλῳ: θαὶ ηὰ ηεηξαπιάζηα: ηὸ ἄξα ηεηξάθηο ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ 

κεηὰ ηνῦ ηεηξαπιαζίνπ ηνῦ ἀπὸ ηο ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ηεηξάθηο ἀπὸ ηο ΔΓ ηεηξαγώλῳ. 

ἀιιὰ ηῷ κέλ ηεηξαπιαζίῳ ηνῦ ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηο Α ηεηξάγωλνλ, ηῷ δὲ 

ηεηξαπιαζίῳ ηνῦ ἀπὸ ηο ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηο ΓΕ ηεηξάγωλνλ: δηπιαζίωλ γάξ ἐζηηλ ἡ 

ΓΕ ηο ΓΔ. ηῷ δὲ ηεηξαπιαζίῳ ηνῦ ἀπὸ ηο ΔΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηο ΒΓ ηεηξάγωλνλ: 

δηπιαζίωλ γάξ ἐζηη πάιηλ ἡ ΒΓ ηο ΓΔ. ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ Α, ΓΕ ηεηξάγωλα ἴζα ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ 

ηο ΒΓ ηεηξαγώλῳ: ὥζηε ηὸ ἀπὸ ηο ΒΓ ηνῦ ἀπὸ ηο Α κεῖδόλ ἐζηη ηῷ ἀπὸ ηο ΓΕ: ἡ ΒΓ 

ἄξα ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῆ ΓΕ. δεηθηένλ, ὅηη θαὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΕ. ἐπεὶ γὰξ 

ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ κήθεη, ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ κήθεη. ἀιιὰ ἡ 

ΓΓ ηαῖο ΓΓ, ΒΕ ἐζηη ζύκκεηξνο κήθεη: ἴζε γάξ ἐζηηλ ἡ ΓΓ ηῆ ΒΕ. θαὶ ἡ ΒΓ ἄξα 

ζύκκεηξόο ἐζηη ηαῖο ΒΕ, ΓΓ κήθεη: ὥζηε θαὶ ινηπῆ ηῆ ΕΓ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ κήθεη: ἡ 

ΒΓ ἄξα ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. Ἀιιὰ δὴ ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ 

δπλάζζω ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ ηνῦ ἀπὸ ηο Α ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΒΓ 

παξαβεβιήζζω ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζηω ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ. δεηθηένλ, ὅηη 

ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ κήθεη. Τῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέληωλ ὁκνίωο δείμνκελ, 

ὅηη ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ηο ΕΓ. δύλαηαη δὲ ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῆ ΕΓ κήθεη: ὥζηε θαὶ ινηπῆ ζπλακθνηέξῳ 

ηῆ ΒΕ, ΓΓ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ κήθεη. ἀιιὰ ζπλακθόηεξνο ἡ ΒΕ, ΓΓ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῆ 

ΓΓ [ κήθεη ]. ὥζηε θαὶ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη: θαὶ δηειόληη ἄξα ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ 

ἐζηη ζύκκεηξνο κήθεη.  

 

ὰλ ἄξα ὦζη δύν εὐζεῖαη ἄληζνη, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

 

 

                                                 
1X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 
самерљиве. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

X. 18 

 

 

Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном 

допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели 

ту дуж на делове несамерљиве по дужини, биће квадрат на већој дужи већи 

од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са 

већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на 

већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк 

четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће делити већу дуж на 

делове несамерљиве по дужини. 

 

Нека су А и ΒΓ две неједнаке дужи и ΒΓ већа. И нека је на ΒΓ конструисан са 

квадратном допуном паралелограм једнак четвртини квадрата на А, и са 

странама ΒΓ и ΓΓ [Лема пре X.17]1, а ΒΓ је несамерљиво по дужини са ΓΓ.  

 

 
 

Тврдим, да је квадрат на ΒΓ већи од квадрата на А за квадрат на дужи 

несамерљивој са ΒΓ. 

 

Заиста, ако урадимо оно исто што и раније, доказаћемо на сличан начин да је 

квадрат на ΒΓ већи од квадрата на А за квадрат на ΕΓ. Докажимо сад да је ΒΓ 

несамерљиво по дужини са ΓΕ. Заиста, пошто је ΒΓ несамерљиво по дужини са 

ΓΓ, биће несамерљиво по дужини и ΒΓ са ΓΓ [X.16]2. Али ΓΓ је самерљиво са 

ὰλ ὦζη δύν εὐζεῖαη ἄληζνη, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἐιάζζνλνο ἴζνλ παξὰ ηὴλ 

κείδνλα παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ εἰο ἀζύκκεηξα αὐηὴλ δηαηξῇ [ κήθεη ], 

ἡ κείδωλ ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δπλήζεηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαὶ ἐὰλ ἡ κείδωλ 

ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δύλεηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ἐιάζζνλνο ἴζνλ παξὰ ηὴλ κείδνλα παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, εἰο ἀζύκκεηξα 

αὐηὴλ δηαηξεῖ [ κήθεη ]. 

 

 εζηωζαλ δύν εὐζεῖαη ἄληζνη αἱ Α, ΒΓ, ὧλ κείδωλ ἡ ΒΓ, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ [ κέξεη ] ηνῦ ἀπὸ ηο 

ἐιάζζνλνο ηο Α ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΒΓ παξαβεβιήζζω ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζηω ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΒΓ,  ΓΓ, ἀζύκκεηξνο δὲ ἔζηω ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ κήθεη:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῆ.  

 

Τῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέληωλ ηῷ πξόηεξνλ ὁκνίωο δείμνκελ, ὅηη ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ 

δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ηο ΕΓ. δεηθηένλ [ νὖλ ], ὅηη ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΕ κήθεη. ἐπεὶ γὰξ 

ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ κήθεη, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ κήθεη. ἀιιὰ ἡ ΓΓ 

ζύκκεηξόο ἐζηη ζπλακθνηέξαηο ηαῖο ΒΕ, ΓΓ: θαὶ ἡ ΒΓ ἄξα ἀζύκκεηξόο ἐζηη ζπλακθνηέξαηο ηαῖο 

                                                 
1 Лема пре X.17 Ако се на дужи конструише паралелограм са двадратном допуном, конструисани (паралелограм) је једнак правоугаонику чији су стране они делови дужи који су настали 
услед конструкције. 
2 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 

(сабирци) несамерљиве. 
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збиром ΒΕ и ΓΓ [X.6]1, према томе ΒΓ је несамерљиво са збиром ΒΕ и ΓΓ 

[X.13]2. Биће на тај начин ΒΓ  несамерљиво по дужини и са остатком ΕΓ [X.16]. 

Али квадрат на ΒΓ већи је од квадрата на А за квадрат на ΕΓ. На овај начин је 

квадрат на ΒΓ већи од квадрата на А за квадрат на дужи ΕΓ која је несамерљива 

са ΒΓ. 

Даље, нека је квадрат на ΒΓ већи од квадрата на А за квадрат на дужи 

несамерљивој са ΒΓ, и нека је на ΒΓ конструисан са квадратном допуном 

паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на А, а са странама ΒΓ и ΓΓ.  

Треба доказати да је ΒΓ несамерљиво по дужини са ΓΓ. 

Заиста, после исте припреме, доказује се на сличан начин да је квадрат на ΒΓ 

већи од квадрата на А за квадрат на ΕΓ. Али квадрат на ΒΓ је већи од квадрата 

на А за квадрат на дужи несамерљивој са ΒΓ. Према томе ΒΓ је несамерљиво по 

дужини са ΕΓ. Значи ΒΓ је несамерљиво и са остатком од збира ΒΕ и ΓΓ [X.16]. 

Међутим, збир ΒΕ и ΓΓ је самерљив по дужини са ΓΓ [X.6]. Па према томе је ΒΓ 

несамерљиво по дужини са ΓΓ [X.13]. А после растављања и ΒΓ је несамерљиво 

по дужини са ΓΓ [X.16]. 

 

На овај начин, ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са 

квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, 

и дели ту дуж на делове несамерљиве по дужини, биће квадрат на већој дужи 

већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са 

већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат 

на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој 

конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини 

квадрата на мањој, он (паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве 

по дужини. 

 

 

Лема 

 

Пошто је доказано да су дужи самерљиве по дужини увек самерљиве и у 

степену, а самерљиве у степену нису увек самерљиве и по дужини, већ могу 

бити и самерљиве и несамерљиве по дужини, јасно је да, ако је нека дуж 

самерљива по дужини са датом рационалном дужи, она се зове рационална и 

самерљива не само по дужини већ и у степену, јер су самерљиве по дужини увек 

самерљиве и у степену. А ако је нека дуж, самерљива у степену са датом 

рационалном дужи, у исто време самерљива и по дужини, она се зове 

рационална и самерљива с њом како по дужини тако и у степену. Међутим, ако 

је нека дуж самерљива са датом рационалном дужи у степену, али несамерљива 

по дужини, она се тада зове рационална али самерљива само у степену. 

ΒΕ, ΓΓ. ὥζηε θαὶ ινηπῆ ηῆ ΕΓ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ κήθεη. θαὶ ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ 

ἀπὸ ηο ΕΓ: ἡ ΒΓ ἄξα ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. Γπλάζζω δὴ πάιηλ ἡ 

ΒΓ ηο Α κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῆ, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ ηνῦ ἀπὸ ηο Α ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΒΓ 

παξαβεβιήζζω ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζηω ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ. δεηθηένλ, ὅηη 

ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ κήθεη. Τῶλ γὰξ αὐηῶλ θαηαζθεπαζζέληωλ ὁκνίωο δείμνκελ, ὅηη ἡ 

ΒΓ ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ηο ΕΓ. ἀιιὰ ἡ ΒΓ ηο Α κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ 

ἑαπηῆ. ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῆ ΕΓ κήθεη: ὥζηε θαὶ ινηπῆ ζπλακθνηέξῳ ηῆ ΒΕ, ΓΓ 

ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΒΓ. ἀιιὰ ζπλακθόηεξνο ἡ ΒΕ, ΓΓ ηῆ ΓΓ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη: θαὶ ἡ ΒΓ 

ἄξα ηῆ ΓΓ ἀζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη: ὥζηε θαὶ δηειόληη ἡ ΒΓ ηῆ ΓΓ ἀζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη.  

 
ὰλ ἄξα ὦζη δύν εὐζεῖαη, θαὶ ηὰ ἑμο.  

 

Λκκα 

 

πεὶ δέδεηθηαη, ὅηη αἱ κήθεη ζύκκεηξνη πάληωο θαὶ δπλάκεη [ εἰζὶ ζύκκεηξνη ], αἱ δὲ δπλάκεη νὐ 

πάληωο θαὶ κήθεη, ἀιιὰ δὴ δύλαληαη κήθεη θαὶ ζύκκεηξνη εἶλαη θαὶ ἀζύκκεηξνη, θαλεξόλ, ὅηη, 

ἐὰλ ηῆ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῆ ζύκκεηξόο ηηο ᾖ κήθεη, ιέγεηαη ῥεηὴ θαὶ ζύκκεηξνο αὐηῆ νὐ κόλνλ 

κήθεη, ἀιιὰ θαὶ δπλάκεη, ἐπεὶ αἱ κήθεη ζύκκεηξνη πάληωο θαὶ δπλάκεη. ἐὰλ δὲ ηῆ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῆ 

ζύκκεηξόο ηηο ᾖ δπλάκεη, εἰ κὲλ θαὶ κήθεη, ιέγεηαη θαὶ νὕηωο ῥεηὴ θαὶ ζύκκεηξνο αὐηῆ κήθεη 

θαὶ δπλάκεη: εἰ δὲ ηῆ ἐθθεηκέλῃ πάιηλ ῥεηῆ ζύκκεηξόο ηηο νὖζα δπλάκεη κήθεη αὐηῆ ᾖ 

ἀζύκκεηξνο, ιέγεηαη θαὶ νὕηωο ῥεηὴ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο. 

 

 

                                                 
1 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
2 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

 

X. 19 

 

 

Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини 

према једном или другом од наведених начина рационалан је. 

 

Нека је АΓ правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ, које су самерљиве по дужини.  

 

 
 

Тврдим да је правоугаоник АΓ рационалан. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ квадрат АΓ. Квадрат АΓ је рационалан [X.Деф.4]1. 

Пошто је АΒ самерљиво по дужини са ΒΓ, а АΒ је једнако ΒΓ, биће и ΒΓ 

самерљиво са ΒΓ. И тада је ΒΓ као квадрат ΓА према правоугаонику АΓ. Па 

према томе је квадрат ΓА самерљив са правоугаоником АΓ. А како је квадрат ΓА 

рационалан биће и правоугаоник АΓ рационалан. 

 

На овај начин правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по 

дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 

 

 

 

 

Τὸ ὑπὸ ῥεηῶλ κήθεη ζπκκέηξωλ θαηά ηηλα ηῶλ πξνεηξεκέλωλ ηξόπωλ εὐζεηῶλ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ῥεηόλ ἐζηηλ.  

 

πὸ γὰξ ῥεηῶλ κήθεη ζπκκέηξωλ εὐζεηῶλ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ὀξζνγώληνλ πεξηερέζζω ηὸ ΑΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΑΓ. Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΓ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ 
ηὸ ΑΓ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῆ ΒΓ κήθεη, ἴζε δέ ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῆ ΒΓ, ζύκκεηξνο ἄξα 

ἐζηὶλ ἡ ΒΓ ηῆ ΒΓ κήθεη. θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕηωο ηὸ ΓΑ πξὸο ηὸ ΑΓ. ζύκκεηξνλ 

ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΑ ηῷ ΑΓ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ΓΑ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΑΓ.  

 

Τὸ ἄξα ὑπὸ ῥεηῶλ κήθεη ζπκκέηξωλ, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

 

                                                 
1 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

X. 20 

 

 

Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну 

ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана 

површина. 

 

Нека рационална површина АΓ, конструисана на дужи АΒ, рационалној у раније 

протумаченом смислу, има ширину ΒΓ.  

 

 
 

Тврдим да је ΒΓ рационално и самерљиво по дужини са ΒА. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ квадрат АΓ; према томе је АΓ рационално. А 

рационално је и АΓ [X.Деф.4]1. Према томе је ΓА самерљиво са АΓ. И ΓА је 

према АΓ као ΓΒ према ΒΓ [VI.1]2. Значи и ΓΒ је самерљиво са ΒΓ [X.11]3. А 

како је и ΓΒ једнако ΒА, биће и АΒ самерљиво са ΒΓ. Али АΒ је рационално па 

према томе је рационално и ΒΓ и самерљиво по дужини са АΒ. 

 

На овај начин, рационална површина конструисана на рационалној дужи има 

рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је 

конструисана површина. 

 

ὰλ ῥεηὸλ παξὰ ῥεηὴλ παξαβιεζῇ, πιάηνο πνηεῖ ῥεηὴλ θαὶ ζύκκεηξνλ ηῇ, παξ' ἣλ 

παξάθεηηαη, κήθεη.  

 

Ῥεηὸλ γὰξ ηὸ ΑΓ παξὰ ῥεηὴλ θαηά ηηλα πάιηλ ηῶλ πξνεηξεκέλωλ ηξόπωλ ηὴλ ΑΒ 

παξαβεβιήζζω πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ῥεηή ἐζηηλ ἡ ΒΓ θαὶ ζύκκεηξνο ηῆ ΒΑ κήθεη.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΓ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΓ. ῥεηὸλ δὲ θαὶ ηὸ ΑΓ: 

ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΑ ηῷ ΑΓ. θαί ἐζηηλ ὡο ηὸ ΓΑ πξὸο ηὸ ΑΓ, νὕηωο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ. 

ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΒ ηῆ ΒΓ: ἴζε δὲ ἡ ΓΒ ηῆ ΒΑ: ζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἡ ΑΒ ηῆ ΒΓ. ῥεηὴ 

δέ ἐζηηλ ἡ ΑΒ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΒΓ θαὶ ζύκκεηξνο ηῆ ΑΒ κήθεη.  

 

ὰλ ἄξα ῥεηὸλ παξὰ ῥεηὴλ παξαβιεζῆ, θαὶ ηὰ ἑμο. 

 

                                                 
1 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 


