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X. 21 

 

Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену 

ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини 

правоугаоника. Нека се таква страна зове медијала. 
 

Нека је АΓ правоугаоник са рационалним странама АΒ и ΒΓ самерљивим само у 

степену.  

 

 
 

Тврдим, да је АΓ ирационалан и страна њему једнаког квадрата ирационална. Нека 

се она зове медијала. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ квадрат АΓ. На овај начин је АΓ рационално 

[X.Деф.4]1. И пошто су АΒ и ΒΓ несамерљиве по дужини, јер су самерљиве, по 

претпоставци, само у степену, и АΒ је једнако ΒΓ, биће ΓΒ несамерљиво по 

дужини са ΒΓ. И ΓΒ је према ΒΓ као АΓ према АΓ [VI.1]2. Биће на тај начин и ΓА 

несамерљиво са АΓ [X.11]3. А како је ΓА рационално, онда је АΓ ирационално 

[X.Деф.4].  

 

А биће и АΓ, страна квадрата једнаког површини правоугаоника, ирационална. И 

Τὸ ὑπὸ ῥεηῶλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξωλ εὐζεηῶλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἄινγόλ 

ἐζηηλ, θαὶ ἡ δπλακέλε αὐηὸ ἄινγόο ἐζηηλ, θαιείζζω δὲ κέζε.  

 

Ὑπὸ γὰξ ῥεηῶλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξσλ εὐζεηῶλ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ὀξζνγώληνλ πεξηερέζζσ ηὸ 

ΑΓ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἄινγόλ ἐζηη ηὸ ΑΓ, θαὶ ἡ δπλακέλε αὐηὸ ἄινγόο ἐζηηλ, θαιείζζσ δὲ κέζε.  

 

Ἀλαγεγξάθζσ γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΑΓ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΓ. θαὶ ἐπεὶ 
ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη: δπλάκεη γὰξ κόλνλ ὑπόθεηληαη ζύκκεηξνη: ἴζε δὲ ἡ ΑΒ 

ηῇ ΒΓ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΒ ηῇ ΒΓ κήθεη. θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὸ 

ΑΓ πξὸο ηὸ ΑΓ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα [ ἐζηὶ ] ηὸ ΓΑ ηῷ ΑΓ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ΓΑ: ἄινγνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΓ:  

 

ὥζηε θαὶ ἡ δπλακέλε ηὸ ΑΓ [ ηνπηέζηηλ ἡ ἴζνλ αὐηῷ ηεηξάγσλνλ δπλακέλε ] ἄινγόο ἐζηηλ, 

θαιείζζσ δὲ κέζε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

                                                 
1 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
2 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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она се зове медијала. А то је требало доказати. 

 

Лема 

 

Ако постоје две дужи, биће једна према другој као квадрат на првој према 

правоугаонику са двема овим дужима као странама. 
 

Нека су ΕЕ и ЕΖ две дужи.  

 

 
 

Тврдим да је ΕЕ према ЕΖ као квадрат на ΕЕ према правоугаонику са странама ΕЕ 

и ЕΖ. 

 

Заиста, конструишимо на ΕЕ квадрат ΓΕ и допунимо га са ΖΓ. И пошто је сад ΕЕ 

према ЕΖ као ΕΓ према ΓΖ [VI.1]1, и ΕΓ је квадрат на ΕЕ, а ΓΖ правоугаоник са 

странама ΓЕ и ЕΖ, тј. са ΕЕ и ЕΖ, биће ΕЕ према ЕΖ као квадрат на ΕЕ према 

правоугаонику са странама ΕЕ и ЕΖ. Исто тако је и правоугаоник са странама ΖЕ 

и ЕΕ према квадрату на ЕΕ,  

 

тј. ΖΓ према ΕΓ као ΖЕ према ЕΕ. А то је требало доказати. 

 

 

 

 

Λῆκκα 

 

Ἐὰλ ὦζη δύν εὐζεῖαη, ἔζηηλ ὡο ἡ πξώηε πξὸο ηὴλ δεπηέξαλ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηῆο πξώηεο 

πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ δύν εὐζεηῶλ.  

 

Ἔζησζαλ δύν εὐζεῖαη αἱ ΕΔ, ΔΖ.  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἐζηὶλ ὡο ἡ ΕΔ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΔ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΕΔ, ΔΖ.  

 

Ἀλαγεγξάθζσ γὰξ ἀπὸ ηῆο ΕΔ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΓΕ, θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ ΖΓ. ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ 

ὡο ἡ ΕΔ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ηὸ ΕΓ πξὸο ηὸ ΓΖ, θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΕΓ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΔ, ηὸ δὲ ΓΖ 

ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΔ, ΔΖ, ηνπηέζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΕΔ, ΔΖ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΕΔ ηὴλ ΔΖ, νὕησο ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΕΔ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΕΔ, ΔΖ. ὁκνίσο δὲ θαὶ ὡο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΖΔ, ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΕ,  

 

ηνπηέζηηλ ὡο ηὸ ΖΓ πξὸο ηὸ ΕΓ, νὕησο ἡ ΖΔ πξὸο ηὴλ ΔΕ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
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X. 22 

 

 

Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној 

дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је 

конструисан. 
 

Нека је А медијала, ΓΒ рационална дуж, и нека правоугаоник ΒΓ, са површином 

једнаком површини квадрата на А и конструисан на ΒΓ, има ширину ΓΓ.  

 

 
 

Тврдим да је ΓΓ рационално и несамерљиво са ΓΒ по дужини. 

 

Заиста, пошто је А медијала, биће правоугаоник, чија је површина једнака 

површини квадрата на А, обухваћен рационалним дужима, које су самерљиве само 

у степену [X.21]1. Нека је ΖΕ такав правоугаоник једнак квадрату. Али и ΒΓ је 

правоугаоник једнак истом квадрату. Значи ΒΓ је једнако ΖΕ. А они су и са 

једнаким угловима. Ако су код једнаких паралелограма са једнаким угловима 

краци једнаких углова обрнуто пропоционални [VI.14]2, биће пропорција: ΒΓ је 

према ЕΖ као ЕΕ према ΓΓ. Према томе важи и пропорција: квадрат на ΒΓ је 

према квадрату на ЕΖ као квадрат на ЕΕ према квадрату на ΓΓ [VI. 22]3. Али 

квадрат на ΓΒ је самерљив са квадратом на ЕΖ, поштоје свака од ових дужи 

рационална. Значи и квадрат на ЕΕ је самерљив са квадратом на ΓΓ [X.11]4. А како 

Τὸ ἀπὸ κέζεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ῥεηὴλ θαὶ ἀζύκκεηξνλ ηῇ, 

παξ' ἣλ παξάθεηηαη, κήθεη.  

 

Ἔζησ κέζε κὲλ ἡ Α, ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΒ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο Α ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΒΓ παξαβεβιήζζσ 

ρσξίνλ ὀξζνγώληνλ ηὸ ΒΓ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΓ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ῥεηή ἐζηηλ ἡ ΓΓ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΒ κήθεη.  

 

Ἐπεὶ γὰξ κέζε ἐζηὶλ ἡ Α, δύλαηαη ρσξίνλ πεξηερόκελνλ ὑπὸ ῥεηῶλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξσλ. 

δπλάζζσ ηὸ ΖΕ. δύλαηαη δὲ θαὶ ηὸ ΒΓ: ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΒΓ ηῷ ΖΕ. ἔζηη δὲ αὐηῷ θαὶ 
ἰζνγώληνλ: ηῶλ δὲ ἴζσλ ηε θαὶ ἰζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ ἀληηπεπόλζαζηλ αἱ πιεπξαὶ αἱ 
πεξὶ ηὰο ἴζαο γσλίαο: ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΓΓ. 

ἔζηηλ ἄξα θαὶ ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΓ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΖ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο 

                                                 
1 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
2 VI.14 Код једнаких паралелограма са једнаким угловима стране које образују једнаке углове су обрнуто пропорционалне; а и паралелограми са једнаким угловима и обрнуто 

пропорционално странама који образују једнаке углове једнаки су. 
3 VI.22 Ако су четири дужи пропорционалне, онда су и на њима конструисане сличне и у сличном положају праволинијске слике пропорционалне; и ако су на њима конструисане сличне и 
у сличном положају праволинијске слике пропорционалне, пропорционалне су и дужи. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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је квадрат на ЕΕ рационалан, биће рационалан и квадрат на ΓΓ [X.Деф.4]1, те 

према томе је рационална и дуж ΓΓ. А пошто је ЕΕ несамерљиво са ЕΖ по дужини, 

јер су оне самерљиве само у степену, и ЕΕ је према ЕΖ као квадрат на ЕΕ према 

правоугаонику са странама ΕЕ и ЕΖ [Лема X.21]2, биће квадрат на ЕΕ несамерљив 

са правоугаоником са странама ΕЕ и ЕΖ [X.11]3. Али са квадратом на ЕΕ је 

самерљив квадрат на ΓΓ, јер су они рационалниу степену. И правоугаоник са 

странама ΓΓ и ΓΒ је самерљив са правоугаоником са странама ΕΔ и ЕΖ, јер су оба 

једнаки квадрату на А. Према томе је и квадрат на ΓΓ несамерљив са 

правоугаоником са странама ΓΓ и ΓΒ [X.13]4. Али квадратна ΓΓ је према 

правоугаонику са странама ΓΓ и ΓΒ као ΓΓ према ΓΒ [Лема X.21]. Тако је ΓΓ 

несамерљиво по дужини са ΓΒ [X.13].  

 

На овај начин дуж ΓΓ је рационална и несамерљива по дужини са ΓΒ. А то је 

требало доказати. 

ΓΓ. ζύκκεηξνλ δέ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΒ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ: ῥεηὴ γάξ ἐζηηλ ἑθαηέξα αὐηῶλ: 

ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΕ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΓ. ῥεηὸλ δέ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΕ: ῥεηὸλ 

ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΓ. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΔΕ ηῇ ΔΖ 

κήθεη: δπλάκεη γὰξ κόλνλ εἰζὶ ζύκκεηξνη: ὡο δὲ ἡ ΔΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΕ πξὸο 

ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΕΔ, ΔΖ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα [ ἐζηὶ ] ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΕ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΕΔ, ΔΖ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ 

ἀπὸ ηῆο ΔΕ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ: ῥεηαὶ γάξ εἰζη δπλάκεη: ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΕΔ, ΔΖ 

ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ἴζα γάξ ἐζηη ηῷ ἀπὸ ηῆο Α: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, ΓΒ. ὡο δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, ΓΒ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ 

ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ:  

 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΓ ηῇ ΓΒ κήθεη. ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΓ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΒ κήθεη: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
2 Лема X.21 Ако постоје две дужи, биће једна према другој као квадрат на првој према правоугаонику са двема овим дужима као странама. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
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X. 23 

 

 

Величина самерљива са медијалом је медијала. 
 

Нека је А медијала и нека је Β самерљиво са А.  

 

Тврдим да је и Β медијала. 

 

Заиста, одмеримо рационалну дуж ΓΓ и конструишимо на ΓΓ правоугаоник са 

површином једнаком квадрату на А који има ширину ЕΓ.  

 

 
 

Тада ће ЕΓ бити рационално и несамерљиво са ΓΓ по дужини [X. 22]1. 

Конструишимо на ΓΓ правоугаоник ΓΕ са површином једнаком квадрату на Β, 

који има ширину ΓΕ. Пошто је сад А самерљиво са Β, самерљив је и квадрат А 

са квадратом Β. Али квадрат на А једнак је ЕΓ и квадрат на Β - ΓΕ, значи ЕΓ је 

самерљиво са ΓΕ. И ЕΓ је према ΓΕ као ЕΓ према ΓΕ [VI.1]2. Према томе је ЕΓ 

самерљиво по дужини са ΓΕ [X.11]3. Али ЕΓ је рационално и несамерљиво по 

дужини са ΓΓ [X.Деф.3]4. Према томе су ΓΓ и ΓΕ рационални и самерљиви само 

у степену [X.13]5. Али страна квадрата површине једнаке површини 

Ἡ ηῇ κέζῃ ζύκκεηξνο κέζε ἐζηίλ.  

 

Ἔζησ κέζε ἡ Α, θαὶ ηῇ Α ζύκκεηξνο ἔζησ ἡ Β:  

 

ιέγσ, ὅηη θαὶ ἡ Β κέζε ἐζηίλ.  

 

Ἐθθείζζσ γὰξ ῥεηὴ ἡ ΓΓ, θαὶ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο Α ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΓ παξαβεβιήζζσ ρσξίνλ 

ὀξζνγώληνλ ηὸ ΓΔ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΓ:  

 

 
 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΓ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ κήθεη. ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο Β ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΓ 

                                                 
1 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.Деф.3 Под таквим претпоставкама се доказује да за неку дату дуж постоји бескрајно много како самерљивих тако и несамерљивих дужи било само по дужини било и у степену. И тада 

ћемо звати дату дуж рационалном, а дужи самерљиве са њом како и по дужини и у степену, тако и само у степену рационалним, а несамерљиве са њом - ирационалним. 
5 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
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правоугаоника са странама рационалним но самерљивим само у степену је 

медијала [X.21]1. 

 

А како је Β страна квадрата једнаког површини првоугаоника са странама ΓΓ и 

ΓΕ биће Β медијала. 

 

Последица 

 

Из овог је јасно да је површина самерљива са медијалном површином и сама 

медијална [Лема која следи из X.18]2 јер су стране квадрата једнаких тим 

површинама самерљиве само у степену, и ако је једна медијала и друга је 

медијала. 

 

Лема 

 

Што је било речено о рационалним дужима следује и за медијале, наиме: 

величина самерљива са медијалом по дужини зове се медијала и она је 

самерљива са њом не само по дужини већ и у степену, јер су величине које су 

самерљиве по дужини, самерљиве и у степену. А ако је нека величина 

самерљива са медијалом у степену, а самерљива и по дужини, тада се обе 

величине зову медијале, и то самерљиве по по дужини и степену, а ако су 

самерљиве само у степену, тада се зову медијале самерљиве само у степену. 

 

 

 

 

παξαβεβιήζζσ ρσξίνλ ὀξζνγώληνλ ηὸ ΓΕ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ. ἐπεὶ νὖλ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ Α 

ηῇ Β, ζύκκεηξόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο Α ηῷ ἀπὸ ηῆο Β. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο Α ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΔΓ, 

ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο Β ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΕ: ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΓ ηῷ ΓΕ. θαί ἐζηηλ ὡο ηὸ ΔΓ πξὸο ηὸ 

ΓΕ, νὕησο ἡ ΔΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ: ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΓ ηῇ ΓΕ κήθεη. ῥεηὴ δέ ἐζηηλ ἡ ΔΓ θαὶ 
ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ κήθεη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΕ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ κήθεη: αἱ ΓΓ, ΓΕ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. ἡ δὲ ηὸ ὑπὸ ῥεηῶλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξσλ δπλακέλε 

κέζε ἐζηίλ. ἡ ἄξα ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, ΓΕ δπλακέλε κέζε ἐζηίλ:  

 

θαὶ δύλαηαη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΓ, ΓΕ ἡ Β: κέζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ Β.  

 

Πόξηζκα 

 

 Ἐθ δὴ ηνύηνπ θαλεξόλ, ὅηη ηὸ ηῷ κέζῳ ρσξίῳ ζύκκεηξνλ κέζνλ ἐζηίλ. [ δύλαληαη γὰξ αὐηὰ 

εὐζεῖαη, αἵ εἰζη δπλάκεη ζύκκεηξνη, ὧλ ἡ ἑηέξα κέζε: ὥζηε θαὶ ἡ ινηπὴ κέζε ἐζηίλ. ]  

 

Λῆκκα 

 

Ὡζαύησο δὲ ηνῖο ἐπὶ ηῶλ ῥεηῶλ εἰξεκέλνηο θαὶ ἐπὶ ηῶλ κέζσλ ἐμαθνινπζεῖ, ηὴλ ηῇ κέζῃ κήθεη 

ζύκκεηξνλ ιέγεζζαη κέζελ θαὶ ζύκκεηξνλ αὐηῇ κὴ κόλνλ κήθεη, ἀιιὰ θαὶ δπλάκεη, ἐπεηδήπεξ 

θαζόινπ αἱ κήθεη ζύκκεηξνη πάλησο θαὶ δπλάκεη. ἐὰλ δὲ ηῇ κέζῃ ζύκκεηξόο ηηο ᾖ δπλάκεη, εἰ 
κὲλ θαὶ κήθεη, ιέγνληαη θαὶ νὕησο κέζαη θαὶ ζύκκεηξνη κήθεη θαὶ δπλάκεη, εἰ δὲ δπλάκεη κόλνλ, 

ιέγνληαη κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. 

 

 

 

                                                 
1 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
2 Лема која следи из X.18 Ако је нека дуж самерљива по дужини са датом рационалном дужи, она се зове рационална и самерљива не само по дужини већ и у степену, јер су самерљиве по 
дужини увек самерљиве и у степену. А ако је нека дуж, самерљива у степену са датом рационалном дужи, у исто време самерљива и по дужини, она се зове рационална и самерљива с њом 

како по дужини тако и у степену. Међутим, ако је нека дуж самерљива са датом рационалном дужи у степену, али несамерљива по дужини, она се тада зове рационална али самерљива само 

у степену. 
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X. 24 

 

 

Ако су стране правоугаоника медијале, самерљиве по дужини са раније 

наведеним тумачењем, правоугаоник је медијалан. 
 

Нека су стране АΒ и ΒΓ правоугаоника АΓ медијале, а самерљиве по дужини.  

 

Тврдим да је (правоугаоник) АΓ медијалан. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ квадрат АΓ.  

 

 
 

Тада је АΓ медијалан. А пошто је АΒ самерљиво по дужини са са ΒΓ и АΒ једнако 

са ΒΓ, биће и ΓΒ самерљиво по дужини са ΒΓ, те према томе је и ΓА самерљиво са 

АΓ [VI.11, X.112].  

 

Али ΓА је медијалан, на овај начин и АΓ је медијалан. А то је требало доказати. 

 

 

 

Τὸ ὑπὸ κέζωλ κήθεη ζπκκέηξωλ εὐζεηῶλ θαηά ηηλα ηῶλ εἰξεκέλωλ ηξόπωλ 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ κέζνλ ἐζηίλ.  

 

Ὑπὸ γὰξ κέζσλ κήθεη ζπκκέηξσλ εὐζεηῶλ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ πεξηερέζζσ ὀξζνγώληνλ ηὸ ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ηὸ ΑΓ κέζνλ ἐζηίλ.  

 

Ἀλαγεγξάθζσ γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΑΓ:  

 

 
 

κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΓ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη, ἴζε δὲ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ, 

ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΒ ηῇ ΒΓ κήθεη: ὥζηε θαὶ ηὸ ΓΑ ηῷ ΑΓ ζύκκεηξόλ ἐζηηλ.  

 

κέζνλ δὲ ηὸ ΓΑ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΑΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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X. 25 

 

 

Ако су стране правоугаоника медијале, самерљиве само у степену, биће 

правоугаоник или рационалан или медијалан.  

 

Нека су стране АΒ и ΒΓ правоугаоника АΓ медијале, а самерљиве само у степену.  

 

Тврдим, да је АΓ или рационалан или медијалан. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ и ΒΓ квадрате АΓ и ΒЕ.  

 

 
 

Тада је сваки од АΓ, ΒЕ медијалан. Одмеримо рационалну дуж ΕΖ и 

конструишимо на ΕΖ правоугаоник ΖΘ, једнак квадрату АΓ, са ширином ΕΘ, а 

на ΘМ правоугаоник МК, једнак правоугаонику АΓ, са ширином ΘК и слично, на 

КΝ конструишимо правоугаоник ΝΛ, једнак квадрату ΒЕ са ширином КΛ, једнак 

квадрату ΒЕ, са ширином К . Тада су ΕΘ, ΘК, КΛ на правој. Пошто је сваки од 

квадрата АΓ и ΒЕ медијалан, а квадрат АΓ једнак је правоугаонику ΖΘ и квадрат 

ΒЕ једнак правоугаонику ΝΛ, биће и сваки од правоугаоника ΖΘ и ΝΛ 

медијалан. А како су они конструисани на рационалној дужи ΕΖ, биће и свака од 

дужи ΕΘ и КΛ рационална и несамерљива по дужини са ΕΖ [X. 22]1. Али како је 

АΓ самерљиво са ΒЕ, биће самерљиво и ΖΘ са ΝΛ. Али ΖΘ је према ΝΛ као ΕΘ 

према КΛ [VI.1]2. Па према томе биће и ΕΘ самерљиво по дужини са КΛ [X.11]1. 

Τὸ ὑπὸ κέζωλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξωλ εὐζεηῶλ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἤηνη ῥεηὸλ 

ἢ κέζνλ ἐζηίλ.  

 

Ὑπὸ γὰξ κέζσλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξσλ εὐζεηῶλ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ὀξζνγώληνλ πεξηερέζζσ ηὸ 

ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ηὸ ΑΓ ἤηνη ῥεηὸλ ἢ κέζνλ ἐζηίλ.  

 

Ἀλαγεγξάθζσ γὰξ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγσλα ηὰ ΑΓ, ΒΔ:  

 

 
 

κέζνλ ἄξα ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΓ, ΒΔ. θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηὴ ἡ ΕΖ, θαὶ ηῷ κὲλ ΑΓ ἴζνλ παξὰ ηὴλ 

ΕΖ παξαβεβιήζζσ ὀξζνγώληνλ παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΖΘ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΕΘ, ηῷ δὲ ΑΓ 

ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΘΜ παξαβεβιήζζσ ὀξζνγώληνλ παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΜΚ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ 

                                                 
1 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
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На овај начин су ΕΘ и КΛ рационалне и самерљиве по дужини, значи и 

правоугаоник обухваћен дужима ΕΘ и КΛ је рационалан [X. 19]2. И пошто је дуж 

ΓΒ једнака ΒА, а ΞΒ дужи ΒΓ, то је ΓΒ према ΒΓ као АΒ према ΒΞ. Међутим ΓΒ 

је према ΒΓ као ΓА према АΓ [VI.1]3, па према томе биће и АΒ према ΒΞ као АΓ 

према ΓΞ. Према томе је ΓА према АΓ као АΓ према ΓΞ. Али квадрат АΓ једнак 

је правоугаонику ΖΘ, а правоугаоник АΓ правоугаонику МК и квадрат ΓΞ 

правоугаонику ΝΛ. На овај начин ΖΘ је према МК као МК према ΝΛ. Те, према 

томе, и ΕΘ је према ΘК као ΘК према КΛ [VI.1, V.114]. Значи правоугаоник са 

странама ΕΘ и КΛ једнак је квадрату на ΘК [VI.17]5. Али правоугаоник са 

странама ΕΘ и КΛ је рационалан, па ће онда и квадрат на ΘК бити рационалан, а 

то значи и дуж К рационална. И ако је она самерљива по дужини са ΕΖ, биће и 

правоугаоник ΘΝ рационалан [X. 19]. А ако је она несамерљива по дужини са ΕΖ 

биће КΘ и ΘМ рационалне, али самерљиве само у степену. На овај начин је 

правоугаоник ΘΝ или рационалан или медијалан [X.21]6. А ако је ΘΝ једнако АΓ, 

биће и правоугаоник АΓ или рационалан или медијалан. 

 

На овај начин, ако су стране правоугаоника медијалне, самерљиве само у 

степену, биће правоугаоник или рационалан или медијалан. 

 

 

 

ΘΚ, θαὶ ἔηη ηῷ ΒΔ ἴζνλ ὁκνίσο παξὰ ηὴλ ΚΝ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΝΛ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΚΛ: ἐπ' 

εὐζείαο ἄξα εἰζὶλ αἱ ΕΘ, ΘΚ, ΚΛ. ἐπεὶ νὖλ κέζνλ ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΓ, ΒΔ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ 

κὲλ ΑΓ ηῷ ΖΘ, ηὸ δὲ ΒΔ ηῷ ΝΛ, κέζνλ ἄξα θαὶ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΖΘ, ΝΛ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ 

ΕΖ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἑθαηέξα ηῶλ ΕΘ, ΚΛ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΕΖ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ 
ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΑΓ ηῷ ΒΔ, ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΖΘ ηῷ ΝΛ. θαί ἐζηηλ ὡο ηὸ ΖΘ πξὸο 

ηὸ ΝΛ, νὕησο ἡ ΕΘ πξὸο ηὴλ ΚΛ: ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΘ ηῇ ΚΛ κήθεη. αἱ ΕΘ, ΚΛ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη κήθεη ζύκκεηξνη: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΕΘ, ΚΛ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ κὲλ ΓΒ ηῇ 

ΒΑ, ἡ δὲ ΞΒ ηῇ ΒΓ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΞ. ἀιι' ὡο κὲλ ἡ 

ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ΓΑ πξὸο ηὸ ΑΓ: ὡο δὲ ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΞ, νὕησο ηὸ ΑΓ πξὸο ηὸ 

ΓΞ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΓΑ πξὸο ηὸ ΑΓ, νὕησο ηὸ ΑΓ πξὸο ηὸ ΓΞ. ἴζνλ δέ ἐζηη ηὸ κὲλ ΑΓ ηῷ ΖΘ, 

ηὸ δὲ ΑΓ ηῷ ΜΚ, ηὸ δὲ ΓΞ ηῷ ΝΛ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΖΘ πξὸο ηὸ ΜΚ, νὕησο ηὸ ΜΚ πξὸο ηὸ 

ΝΛ: ἔζηηλ ἄξα θαὶ ὡο ἡ ΕΘ πξὸο ηὴλ ΘΚ, νὕησο ἡ ΘΚ πξὸο ηὴλ ΚΛ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΕΘ, ΚΛ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΘΚ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΕΘ, ΚΛ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΘΚ: 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΘΚ. θαὶ εἰ κὲλ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ΕΖ κήθεη, ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΘΝ: εἰ δὲ 

ἀζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ΕΖ κήθεη, αἱ ΚΘ, ΘΜ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: κέζνλ ἄξα ηὸ 

ΘΝ. ηὸ ΘΝ ἄξα ἤηνη ῥεηὸλ ἢ κέζνλ ἐζηίλ. ἴζνλ δὲ ηὸ ΘΝ ηῷ ΑΓ: ηὸ ΑΓ ἄξα ἤηνη ῥεηὸλ ἢ 

κέζνλ ἐζηίλ.  

 

Τὸ ἄξα ὑπὸ κέζσλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξσλ, θαὶ ηὰ ἑμῆο. 

 

 

 

                                                                                                                                                                                                                          
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
3 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
4 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
5VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 
дужи, три дужи су пропорционалне. 
6 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
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X. 26 

 

Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку 

рационалну површину. 
 

Заиста, нека буде, ако је могуће, медијална површина АΒ већа од медијалне површине 

АΓ за рационалну површину ΓΒ, и нека је ЕΕ рационална дуж и на дужи ЕΕ са 

ширином ЕΘ конструисан правоугаоник ΕΘ са површином једнаком површини АΒ, па 

одузмимо правоугаоник ΕΖ једнак правоугаонику АΓ.  

 

 
 

Тада је остатак ΒΓ једнак остатку КΘ. А како је ΓΒ рационална површина, биће 

рационална и површина КΘ. Пошто је свака од површина АΒ и АΓ медијална, и АΒ 

једнака ΕΘ, а АΓ једнака ΕΖ, значи и свака од површина ΕΘ и ΕΖ је медијална, а 

конструисана на рационалној дужи ЕΕ. Према томе је свака од ΘЕ и ЕΖ рационална и 

несамерљива по дужини са ЕΕ [X.22]1. А пошто је ΓΒ рационална и једнака КΘ, биће и 

КΘ рационална, а конструисана је на рационалној дужи ЕΕ. Према томе је ΖΘ 

рационална и самерљива по дужини са ЕΕ [X.20]2. Али и ЕΖ је рационална и 

несамерљива по дужини са ЕΕ. На тај начин ЕΖ је несамерљива по дужини са ΖΘ 

[X.13]3. Међутим ЕΖ је према ΖΘ као квадрат на ЕΖ према правоугаонику са странама 

ЕΖ и ΖΘ [X.11]4. Па према томе је квадрат на ЕΖ несамерљив са правоугаоником коме 

коме су стране ЕΖ и ΖΘ. Али са квадратом на ЕΖ самерљиви су квадрати на ЕΖ и на 

ΖΘ, јер су они рационални. Међутим са правоугаоником коме су стране ЕΖ и ΖΘ је 

Μέζνλ κέζνπ νὐρ ὑπεξέρεη ῥεηῷ.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, κέζνλ ηὸ ΑΒ κέζνπ ηνῦ ΑΓ ὑπεξερέησ ῥεηῷ ηῷ ΓΒ, θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηὴ 

ἡ ΔΕ, θαὶ ηῷ ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζσ παξαιιειόγξακκνλ ὀξζνγώληνλ ηὸ 

ΕΘ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΘ, ηῷ δὲ ΑΓ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΕΖ:  

 

 
 

ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΒΓ ινηπῷ ηῷ ΚΘ ἐζηηλ ἴζνλ. ῥεηὸλ δέ ἐζηη ηὸ ΓΒ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ 

ΚΘ. ἐπεὶ νὖλ κέζνλ ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΒ, ΑΓ, θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΑΒ ηῷ ΕΘ ἴζνλ, ηὸ δὲ 

ΑΓ ηῷ ΕΖ, κέζνλ ἄξα θαὶ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΕΘ, ΕΖ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη: 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἑθαηέξα ηῶλ ΘΔ, ΔΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ 

ΓΒ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΚΘ, ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΚΘ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη: 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΖΘ θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. ἀιιὰ θαὶ ἡ ΔΖ ῥεηή ἐζηη θαὶ 
ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΖ ηῇ ΖΘ κήθεη. θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΔΖ 

πξὸο ηὴλ ΖΘ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΖ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΔΖ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΔΖ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ 

                                                 
1 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
2 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
3 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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самерљив и двоструки правоугаоник са странама ЕΖ и ΖΘ, јер је он двапут већи од 

њега [X.6]1. Према томе су квадрати на ЕΖ и на ΖΘ несамерљиви са двоструким 

правоугаоником са странама ЕΖ и ΖΘ [X.13]2. А то значи да су заједно узети квадрати 

на ЕΖ и на ΖΘ са двапут узетим правоугаоником коме су стране ЕΖ и ΖΘ - а то је 

квадрат на ЕΘ [II.4]3 - несамерљиви са квадратима на ЕΖ и на ΖΘ [X.16]4. Али 

квадрати на ЕΖ и на ΖΘ су рационални, па према томе је квадрат на ЕΘ ирационалан 

[X.Деф.4]5, значи ирационална и дуж ЕΘ, а онда је и рационална. А то је немогуће. 

 

На овај начин, медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине 

за неку рационалну површину. А то је требало доказати. 

 

 

 

ΔΖ, ΖΘ ηεηξάγσλα: ῥεηὰ γὰξ ἀκθόηεξα: ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ δὶο 

ὑπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ: δηπιάζηνλ γάξ ἐζηηλ αὐηνῦ: ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ 

ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ: θαὶ ζπλακθόηεξα ἄξα ηά ηε ἀπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΔΖ, ΖΘ, ὅπεξ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΘ, ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ. ῥεηὰ δὲ ηὰ 

ἀπὸ ηῶλ ΔΖ, ΖΘ: ἄινγνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΔΘ. ἄινγνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΘ.  

 

ἀιιὰ θαὶ ῥεηή: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. Μέζνλ ἄξα κέζνπ νὐρ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
2 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
3 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
4 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 
(сабирци) несамерљиве. 
5 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
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X. 27 

 

Наћи медијале, самерљиве само у степену, које су стране рационалног 

правоугаоника. 

 

Узмимо две рационалне, само у степену самерљиве дужи А и Β, конструишимо за њих 

средње пропорционалну дуж Γ [VI. 13]1, и начинимо тако да се А односи према Β као 

Γ према Γ [VI.12]2. 

 

 
 

И тада, пошто су дужи А и Β рационалне и самерљиве само у степену, биће 

правоугаоник са странама А и Β, једнак квадрату на Γ [VI.17]3, медијалан [X.21]4. На 

овај начин Γ је медијала [X.21]. И пошто је А према Β као Γ према Γ, а А и Β су 

самерљиве само у степену, биће и Γ самерљиво са Γ само у степену [X.11]5. Али Γ је 

медијала, значи и Γ је медијала [X.23]6. Према томе су Γ и Γ медијале, самерљиве само 

само у степену. Тврдим да оне обухватају рационалан правоугаоник. Заиста, пошто је 

Γ према Β као Γ према Γ, биће, после пермутовања, А према Γ као Β према Γ [X.16]7. 

Међутим А је према Γ као Γ према Β. Па према томе је Γ према Β као Β према Γ. 

Одавде следује да је правоугаоник обухваћен дужима Γ и Γ једнак квадрату на Β. А 

како је квадрат на Β рационалан, биће и правоугаоник обухваћен дужима Γ и Γ 

рационалан. 

 

Μέζαο εὑξεῖλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο ῥεηὸλ πεξηερνύζαο. 

 

 Ἐθθείζζσζαλ δύν ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ Α, Β, θαὶ εἰιήθζσ ηῶλ Α, Β κέζε 

ἀλάινγνλ ἡ Γ, θαὶ γεγνλέησ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Γ.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ αἱ Α, Β ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ Α, Β, ηνπηέζηη ηὸ 

ἀπὸ ηῆο Γ, κέζνλ ἐζηίλ. κέζε ἄξα ἡ Γ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, [ νὕησο ] ἡ Γ 

                                                 
1 VI.13 За две дате дужи наћи средњу пропорционалу. 
2 VI.12 За три дате дужи наћи четврту пропорционалу. 
3 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
4 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 
медијала. 
5 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
6 X.23 Величина самерљива са медијалом је медијала. 
7 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 

(сабирци) несамерљиве. 
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На овај начин су нађене медијале, самерљиве само у степену, стране рационалног 

правоугаоника. А то је требало доказати. 

 

 

 

πξὸο ηὴλ Γ, αἱ δὲ Α, Β δπλάκεη κόλνλ [ εἰζὶ ] ζύκκεηξνη, θαὶ αἱ Γ, Γ ἄξα δπλάκεη κόλνλ 

εἰζὶ ζύκκεηξνη. θαί ἐζηη κέζε ἡ Γ: κέζε ἄξα θαὶ ἡ Γ. αἱ Γ, Γ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη. ιέγσ, ὅηη θαὶ ῥεηὸλ πεξηέρνπζηλ. ἐπεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Γ 

πξὸο ηὴλ Γ, ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Γ, ἡ Β πξὸο ηὴλ Γ. ἀιι' ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ 

Γ, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Β: θαὶ ὡο ἄξα ἡ Γ πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Β πξὸο ηὴλ Γ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ Γ, 

Γ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο Β. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο Β: ῥεηὸλ ἄξα [ ἐζηὶ ] θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Γ.  

 

Δὕξεληαη ἄξα κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 28 

 

Наћи медијале, самерљиве само у степену, које су стране медијалног 

правоугаоника. 
 

Узмимо три рационалне, само у степену самерљиве, дужи А, Β, Γ, конструишимо 

за А и Β средње пропорционалну дуж Γ [VI. 13]1  и начинимо да буде Β према Γ 

као Γ према Δ [VI. 12]2. 

 

 
 

Пошто су А и Β рационалне дужи самерљиве само у степену биће правоугаоник у 

коме су стране А и Β, једнак квадрату на Γ [VI. 17]3, медијалан [X.21]4. На овај 

начин Γ је медијала [X.21]. И пошто су Β и Γ самерљиве само у степену, и Β је 

према Γ као Γ према Е, биће према томе и Γ и Е самерљиве само у степену [X.11]5. 

А како је Γ медијала, биће и Е медијала [X.23]6. На тај начин су Γ и Е медијале 

самерљиве само у степену. Тврдим да је и правоугаоник, коме су оне стране, 

медијалан. Заиста, пошто је Β према Γ као Γ према Е, биће, после пермутовања, Β 

према Γ као Γ према Е. Али Β је према Γ и као Γ према А [V.16]7. Значи Γ је према 

А као Γ према Е. Према томе је правоугаоник са странама А и Γ једнак 

правоугаонику са странама Γ и Е [VI.16]8.  

Али правоугаоник са странама А и Γ је медијалан [X.21]9, па ће тада и 

правоугаоник са странама  и Е бити медијалан. 

 

Μέζαο εὑξεῖλ δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο κέζνλ πεξηερνύζαο.  

 

Ἐθθείζζσζαλ [ ηξεῖο ] ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ Α, Β, Γ, θαὶ εἰιήθζσ ηῶλ Α, Β κέζε 

ἀλάινγνλ ἡ Γ, θαὶ γεγνλέησ ὡο ἡ Β πξὸο ηὴλ Γ, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Δ.  

 

 
 

Ἐπεὶ αἱ Α, Β ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ Α, Β, ηνπηέζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο 

Γ, κέζνλ ἐζηίλ. κέζε ἄξα ἡ Γ. θαὶ ἐπεὶ αἱ Β, Γ δπλάκεη κόλνλ εἰζὶ ζύκκεηξνη, θαί ἐζηηλ ὡο ἡ Β 

πξὸο ηὴλ Γ, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Δ, θαὶ αἱ Γ, Δ ἄξα δπλάκεη κόλνλ εἰζὶ ζύκκεηξνη. κέζε δὲ ἡ Γ: κέζε 

                                                 
1 VI.13 За две дате дужи наћи средњу пропорционалу. 
2 VI.12 За три дате дужи наћи четврту пропорционалу. 
3 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
4 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 
медијала. 
5 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
6 X.23 Величина самерљива са медијалом је медијала. 
7 V.16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 
8 VI.16 Ако су четири дужи пропорционалне, правоугаоник обухваћен крајњим (дужима) једнак је правоугаонику обухваћеном средњима (дужима); и ако је правоугаоник, обухваћен 
крајњим, једнак правоугаонику обухваћеном средњим, те четири дужи су пропорционалне. 
9 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
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На овај начин су нађене медијале, самерљиве само у степену, стране медијалног 

правоугаоника. А то је требало доказати. 

 

Лема 1 

 

Наћи таква два квадратна броја да и њихов збир буде квадратни број. 
 

Узмимо два броја АΒ и ΒΓ, оба или парна или непарна.  

 

 
 

Пошто је остатак, кад се било од парног броја одузме паран број било од непарног 

броја одузме непаран број, паран бро [IX. 241, 262] ј, остатак АΓ је паран број. 

Преполовимо АΓ тачком Γ. Нека бројеви АΒ и ΒΓ буду или слични површински 

или квадратни, који су исто тако слични површински бројеви. Тада је производ од 

АΒ и ΒΓ заједно са квадратом броја ΓΓ једнак квадрату броја ΒΓ [II.6]3. Али 

производ од АΒ и ΒΓ је квадрат, пошто је доказано да ако два слична површинска 

броја помножена један другим, производе нешто, оно што се добија биће квадрат 

[IX. 1]4. На овај начин су нађена два квадратна броја, наиме производ од АΒ и ΒΓ и 

и квадрат броја ΓΓ, који, после сабирања, производе квадрат броја ΒΓ. 

 

И јасно је да су такође нађена два квадрата, квадрат броја ΒΓ и квадрат броја ΓΓ, 

од којих је један већи од другог за производ АΒ и ΒΓ, и да је тај производ исто тако 

квадрат ако су АΒ и ΒΓ слични површински бројеви. Ако они нису слични 

површински бројеви, онда су нађена два квадрата, броја ΒΓ и броја ΓΓ, чија је 

разлика квадрата једнака производу АΒ и ΒΓ, који није квадрат. А то је требало 

доказати. 

 

Лема 2 

 

ἄξα θαὶ ἡ Δ: αἱ Γ, Δ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ κέζνλ 

πεξηέρνπζηλ. ἐπεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ Β πξὸο ηὴλ Γ, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Δ, ἐλαιιὰμ ἄξα ὡο ἡ Β πξὸο ηὴλ 

Γ, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Δ. ὡο δὲ ἡ Β πξὸο ηὴλ Γ, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Α: θαὶ ὡο ἄξα ἡ Γ πξὸο ηὴλ Α, ἡ Γ 

πξὸο ηὴλ Δ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ Α, Γ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ. κέζνλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, Γ: 

κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ.  

 

Δὕξεληαη ἄξα κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη κέζνλ πεξηέρνπζαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

Λῆκκα 

 

Εὑξεῖλ δύν ηεηξαγώλνπο ἀξηζκνύο, ὥζηε θαὶ ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐμ αὐηῶλ εἶλαη 

ηεηξάγωλνλ.  

 

Ἐθθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΑΒ, ΒΓ, ἔζησζαλ δὲ ἤηνη ἄξηηνη ἢ πεξηηηνί.  
 

 
 

θαὶ ἐπεί, ἐάλ ηε ἀπὸ ἀξηίνπ ἄξηηνο ἀθαηξεζῇ, ἐάλ ηε ἀπὸ πεξηζζνῦ πεξηζζόο, ὁ ινηπὸο ἄξηηόο 

ἐζηηλ, ὁ ινηπὸο ἄξα ὁ ΑΓ ἄξηηόο ἐζηηλ. ηεηκήζζσ ὁ ΑΓ δίρα θαηὰ ηὸ Γ. ἔζησζαλ δὲ θαὶ νἱ ΑΒ, 

ΒΓ ἤηνη ὅκνηνη ἐπίπεδνη ἢ ηεηξάγσλνη, νἳ θαὶ αὐηνὶ ὅκνηνί εἰζηλ ἐπίπεδνη: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΓΓ ηεηξαγώλνπ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηνῦ ΒΓ ηεηξαγώλῳ. θαί ἐζηη 

ηεηξάγσλνο ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ἐπεηδήπεξ ἐδείρζε, ὅηη, ἐὰλ δύν ὅκνηνη ἐπίπεδνη 

πνιιαπιαζηάζαληεο ἀιιήινπο πνηῶζί ηηλα, ὁ γελόκελνο ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. εὕξεληαη ἄξα δύν 

ηεηξάγσλνη ἀξηζκνὶ ὅ ηε ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ θαὶ ὁ ἀπὸ ηνῦ ΓΓ, νἳ ζπληεζέληεο πνηνῦζη ηὸλ ἀπὸ 

ηνῦ ΒΓ ηεηξάγσλνλ.  

 

Καὶ θαλεξόλ, ὅηη εὕξεληαη πάιηλ δύν ηεηξάγσλνη ὅ ηε ἀπὸ ηνῦ ΒΓ θαὶ ὁ ἀπὸ ηνῦ ΓΓ, ὥζηε 

ηὴλ ὑπεξνρὴλ αὐηῶλ ηὸλ ὑπὸ ΑΒ, ΒΓ εἶλαη ηεηξάγσλνλ, ὅηαλ νἱ ΑΒ, ΒΓ ὅκνηνη ὦζηλ 

ἐπίπεδνη. ὅηαλ δὲ κὴ ὦζηλ ὅκνηνη ἐπίπεδνη, εὕξεληαη δύν ηεηξάγσλνη ὅ ηε ἀπὸ ηνῦ ΒΓ θαὶ ὁ 

ἀπὸ ηνῦ ΓΓ, ὧλ ἡ ὑπεξνρὴ ὁ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ νὐθ ἔζηη ηεηξάγσλνο: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

                                                 
1 IX.24 Ако се од парног броја одузме паран број, биће остатак паран број. 
2 IX.26  Ако се од непарног броја одузме непаран, биће остатак паран број. 
3 II.6 Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир правоугаоника обухваћена целом дужи са продужењем и тим продужењем и квадрата на половини дате дужи једнак 

квадрату на дужи састављеној од половине прве дужи и додате друге дужи. 
4 IX.1 Ако два слична површинска броја помножена један другим производе нешто, добивени број је квадрат. 
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Наћи два квадратна броја чији збир није квадратни број. 

 

Заиста, нека је производ од АΒ и ΒΓ, како смо навели, квадрат и нека је број ΓА 

паран, па преполовимо ΓА тачком Γ. Јасно је да је тада производ од АΒ и ΒΓ, као 

квадрат, заједно са квадратом броја ΓΓ једнак квадрату броја ΒΓ [Лема 28.1]1. 

Одузмимо јединицу ΓЕ. После тога је производ од АΒ и ΒΓ заједно са квадратом 

броја ΓЕ мањи од квадрата броја ΒΓ. Сад тврдим да производ АΒ и ΒΓ, као 

квадрат, заједно са квадратом броја ΓЕ није квадрат. 

Заиста, ако је квадрат, онда је или једнак квадрату броја ΒЕ или мањи од квадрата 

броја ΒЕ, но ни у ком случају није већи, сем ако се јединица дели. Нека је, прво, 

ако је то могуће, производ од АΒ и ΒΓ са квадратом броја ΓЕ једнак квадрату броја 

ΒЕ и нека је ΖА двострука јединица ΓЕ. Пошто је цео број АΓ удвостручен број ΓΓ 

и АΖ удвостручен број ΓЕ, биће и остатак ΖΓ удвостручен остатак ЕΓ. И према 

томе тачка Е полови ΖΓ. Тада је производ од ΖΒ и ΒΓ са квадратом броја ΓЕ једнак 

квадрату броја ΒЕ. Но и производ од АΒ и ΒΓ са квадратом броја ΓЕ једнак је, по 

претпоставци, квадрату броја ΒЕ. Значи производ од ΖΒ и ΒΓ са квадратом броја 

ΓЕ једнак је производу од АΒ и ΒΓ са квадратом броја ΓЕ. После одузимања 

заједничког квадрата броја ΓЕ закључујемо да је АΒ једнако ΖΒ, а то је 

бесмислено. Значи производ од АΒ и ΒΓ заједно са квадратом броја ΓΓ није једнак 

квадрату броја ΒЕ. Тврдим да није ни мањи од квадрата броја ΒЕ. Заиста, нека је, 

ако је то могуће, једнак квадрату ΒΕ и нека је ΘА удвостручен број ΓΕ. Тада излази 

да је ΘΓ удвостручен број ΓΕ. Значи тачка Ε полови ΓΘ и из истих разлога је 

производ од ΘΒ и ΒΓ заједно са квадратом броја ΕΓ једнак квадрату броја ΒΕ 

[II.6]2. А претпоставили смо да је производ од АΒ и ΒΓ заједно са квадратом броја 

ΓЕ једнак квадрату ΒΕ. Према томе је производ од ΘΒ и ΒΓ заједно са квадратом 

броја ΓΕ једнак производу од АΒ и ΒΓ заједно са квадратом броја ΓΕ, а то је 

бесмислено. На овај начин производ од АΒ и ΒΓ заједно са квадратом броја ΓЕ 

неће бити мањи од квадрата броја ΒЕ. А доказано је да није ни једнак са квадратом 

броја ΒЕ.  

 

Према томе производ од АΒ и ΒΓ заједно са квадратом броја ΓЕ неће бити квадрат. 

(Без обзира на то што се и многим другим путевима могу пронаћи бројеви 

поменутих особина, зауставимо се на наведеном да не бисмо продужили расправу 

која је већ и без тога дуга). А то је требало доказати. 

Λῆκκα 

 

Εὑξεῖλ δύν ηεηξαγώλνπο ἀξηζκνύο, ὥζηε ηὸλ ἐμ αὐηῶλ ζπγθείκελνλ κὴ εἶλαη 

ηεηξάγωλνλ.  

 

Ἔζησ γὰξ ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ὡο ἔθακελ, ηεηξάγσλνο, θαὶ ἄξηηνο ὁ ΓΑ, θαὶ ηεηκήζζσ ὁ ΓΑ 

δίρα ηῷ Γ. θαλεξὸλ δή, ὅηη ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγσλνο κεηὰ ηνῦ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΓΓ ηεηξαγώλνπ 

ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΒΓ ηεηξαγώλῳ. ἀθῃξήζζσ κνλὰο ἡ ΓΔ: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ 

ηνῦ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΓΔ ἐιάζζσλ ἐζηὶ ηνῦ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΒΓ ηεηξαγώλνπ. ιέγσ νὖλ, ὅηη ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ ηεηξάγσλνο κεηὰ ηνῦ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΓΔ νὐθ ἔζηαη ηεηξάγσλνο. Δἰ γὰξ ἔζηαη ηεηξάγσλνο, ἤηνη 

ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΒΔ ἢ ἐιάζζσλ ηνῦ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΒΔ, νὐθέηη δὲ θαὶ κείδσλ, ἵλα κὴ 

ηκεζῇ ἡ κνλάο. ἔζησ, εἰ δπλαηόλ, πξόηεξνλ ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ἴζνο ηῷ ἀπὸ 

ΒΔ, θαὶ ἔζησ ηῆο ΓΔ κνλάδνο δηπιαζίσλ ὁ ΖΑ. ἐπεὶ νὖλ ὅινο ὁ ΑΓ ὅινπ ηνῦ ΓΓ ἐζηη 

δηπιαζίσλ, ὧλ ὁ ΑΖ ηνῦ ΓΔ ἐζηη δηπιαζίσλ, θαὶ ινηπὸο ἄξα ὁ ΖΓ ινηπνῦ ηνῦ ΔΓ ἐζηη 

δηπιαζίσλ: δίρα ἄξα ηέηκεηαη ὁ ΖΓ ηῷ Δ. ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ ΖΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ 

ἀπὸ ΒΔ ηεηξαγώλῳ. ἀιιὰ θαὶ ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ἴζνο ὑπόθεηηαη ηῷ ἀπὸ [ ηνῦ 

] ΒΔ ηεηξαγώλῳ: ὁ ἄξα ἐθ ηῶλ ΖΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ 

ηνῦ ἀπὸ ΓΔ. θαὶ θνηλνῦ ἀθαηξεζέληνο ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ζπλάγεηαη ὁ ΑΒ ἴζνο ηῷ ΖΒ: ὅπεξ ἄηνπνλ. 

νὐθ ἄξα ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ [ ηνῦ ] ΓΔ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ΒΔ. ιέγσ δή, ὅηη νὐδὲ 

ἐιάζζσλ ηνῦ ἀπὸ ΒΔ. εἰ γὰξ δπλαηόλ, ἔζησ ηῷ ἀπὸ ΒΕ ἴζνο, θαὶ ηνῦ ΓΕ δηπιαζίσλ ὁ ΘΑ. θαὶ 
ζπλαρζήζεηαη πάιηλ δηπιαζίσλ ὁ ΘΓ ηνῦ ΓΕ: ὥζηε θαὶ ηὸλ ΓΘ δίρα ηεηκῆζζαη θαηὰ ηὸ Ε, θαὶ 

δηὰ ηνῦην ηὸλ ἐθ ηῶλ ΘΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΕΓ ἴζνλ γίλεζζαη ηῷ ἀπὸ ΒΕ. ὑπόθεηηαη δὲ θαὶ ὁ 

ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ἴζνο ηῷ ἀπὸ ΒΕ. ὥζηε θαὶ ὁ ἐθ ηῶλ ΘΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ 

ΓΕ ἴζνο ἔζηαη ηῷ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ: ὅπεξ ἄηνπνλ. νὐθ ἄξα ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ἴζνο ἐζηὶ [ ηῷ ] ἐιάζζνλη ηνῦ ἀπὸ ΒΔ. ἐδείρζε δέ, ὅηη νὐδὲ [ αὐηῷ ] ηῷ ἀπὸ 

ΒΔ.  

 

νὐθ ἄξα ὁ ἐθ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ηεηξάγσλόο ἐζηηλ. [ δπλαηνῦ δὲ ὄληνο θαὶ θαηὰ 

πιείνλαο ηξόπνπο ηνὺο εἰξεκέλνπο ἀξηζκνὺο ἐπηδεηθλύεηλ, ἀξθείζζσζαλ ἡκῖλ νἱ εἰξεκέλνη, ἵλα 

κὴ καθξνηέξαο νὔζεο ηῆο πξαγκαηείαο ἐπὶ πιένλ αὐηὴλ κεθύλσκελ. ] ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 Лема 28.1 Наћи таква два квадратна броја да и њихов збир буде квадратни број. 
2 II.6 Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир правоугаоника обухваћена целом дужи са продужењем и тим продужењем и квадрата на половини дате дужи једнак 

квадрату на дужи састављеној од половине прве дужи и додате друге дужи. 
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X. 29 

 

Наћи две, само у степену самерљиве, такве рационалне дужи да квадрат на 

већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је самерљива 

по дужини са већом. 
 

Узмимо неку рационалну дуж АΒ и два таква квадратна броја, ΓΓ и ΓЕ, да 

њихова разлика ΓЕ не буде квадрат [Лема 28.1]1; и нацртајмо на АΒ полукруг 

АΕΒ. Па начинимо тако да ΓΓ буде према ΓЕ као квадрат на ΒА према квадрату 

на АΕ [X.6. Последица]2.  и спојимо Ε са Β. 

 

 
 

Пошто је сад квадрат на АΒ према квадрату на АΕ као ΓΓ према ΓЕ, значи да је 

размера квадрата на ΒА према квадрату на АΕ једнака размери броја ΓΓ према 

броју ΓЕ. Према томе је квадрат на АΒ самерљив са квадратом на АΕ [II.6]3. Но 

квадрат на АΒ је рационалан [X.Деф.4]4, па према томе је рационалан и квадрат 

на АΕ, значи рационална и дуж АΕ. Пошто ΓΓ према ΓЕ није у размери 

квадратног броја према квадратном броју, ни размера квадрата на ΒА према 

квадрату на АΕ није једнака размери квадратног броја према квадратном броју. 

А то значи да АΒ и АΕ нису самерљиве по дужини [X.9]5.  На овај начин АΒ и 

АΕ су рационалне али самерљиве само у степену. И пошто је ΓΓ према ΓЕ као 

квадрат на ΒА према квадрату на АΕ, биће, после замене једног дела другим, ΓΓ 

према ΓЕ као квадрат на АΒ према квадрату на ΒΕ [V.19.Последица6, III.311, 

Εὑξεῖλ δύν ῥεηὰο δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο, ὥζηε ηὴλ κείδνλα ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ 

δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη.  

 

Ἐθθείζζσ γάξ ηηο ῥεηὴ ἡ ΑΒ θαὶ δύν ηεηξάγσλνη ἀξηζκνὶ νἱ ΓΓ, ΓΔ, ὥζηε ηὴλ ὑπεξνρὴλ αὐηῶλ 

ηὸλ ΓΔ κὴ εἶλαη ηεηξάγσλνλ, θαὶ γεγξάθζσ ἐπὶ ηῆο ΑΒ ἡκηθύθιηνλ ηὸ ΑΕΒ, θαὶ πεπνηήζζσ ὡο ὁ 

ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ ηεηξάγσλνλ θαὶ 
ἐπεδεύρζσ ἡ ΕΒ.  

 

 
 

Ἐπεὶ [ νὖλ ] ἐζηηλ ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ, νὕησο ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, ηὸ ἀπὸ ηῆο 

ΒΑ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο ὁ ΓΓ πξὸο ἀξηζκὸλ ηὸλ ΓΔ: ζύκκεηξνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΕ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ: ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ: 

ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἡ ΑΕ. θαὶ ἐπεὶ ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

                                                 
1 Лема 28.1 Наћи таква два квадратна броја да и њихов збир буде квадратни број. 
2 X. 6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде број према броју као дуж према дужи. 
3 II.6 Ако се дата дуж преполови и продужи за извесну дуж, биће збир правоугаоника обухваћена целом дужи са продужењем и тим продужењем и квадрата на половини дате дужи једнак 

квадрату на дужи састављеној од половине прве дужи и додате друге дужи. 
4 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
5 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 
стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
6 V.19.Последица  Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
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I.472]. Но ΓΓ је према ΓЕ у размери квадратног броја према квадратном броју. 

Значи и квадрат на АΒ је према квадрату на ΒΕ у размери квадратног броја 

према квадратном броју. Биће према томе АΒ самерљиво по дужини са ΒΕ 

[X.9]3. Но квадрат на АΒ једнак је збиру квадрата на АΕ и ΕΒ. На овај начин 

квадрат на АΒ је већи од квадрата на АΕ за квадрат на дужи ΒΕ, која је 

самерљива са АΒ. 

 

На овај начин су нађене две, само у степену самерљиве, такве рационалне дужи 

ΒА и АΕ да квадрат на већој АΒ буде већи од квадрата на мањој АΕ за квадрат 

на дужи ΒΕ која је самерљива са АΒ. А то је требало доказати. 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΒ ηῇ ΑΕ κήθεη: αἱ ΒΑ, ΑΕ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. θαὶ ἐπεί [ ἐζηηλ ] ὡο ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο 

ΒΑ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ, ἀλαζηξέςαληη ἄξα ὡο ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ πξὸο 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΕ. ὁ δὲ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ: θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΕ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΕ κήθεη. θαί ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ ηνῖο 

ἀπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΒ:  

 

ἡ ΑΒ ἄξα ηῆο ΑΕ κεῖδνλ δύλαηαη ηῇ ΒΕ ζπκκέηξῳ ἑαπηῇ. Δὕξεληαη ἄξα δύν ῥεηαὶ δπλάκεη 

κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ ΒΑ, ΑΕ, ὥζηε ηὴλ κείδνλα ηὴλ ΑΒ ηῆο ἐιάζζνλνο ηῆο ΑΕ κεῖδνλ δύλαζζαη 

ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΕ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                                                                                                                                                                                          
1 III.31 У кругу је угао у полукругу прав, угао у кружном отсечку већем од полукруга мањи од правог, а у отсечку мањем од полукруга већи од правог; и угао отсечка већег од полукруга је 

већи од правог, а угао отсечка мањег од полукруга мањи од правог. 
2 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
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X. 30 

 

Наћи две, само у степену самерљиве, такве, рационалне дужи да квадрат на 

већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива 

по дужини са већом. 
 

Узмимо неку рационалну дуж АΒ и два таква квадратна броја, ΓЕ и ΓΓ, да њихов 

збир ΓΓ не буде квадрат [Лема 28.2]1; и нацртајмо на АΒ полукруг АΕΒ. Па 

начинимо тако да буде ΓΓ према ΓЕ као квадрат на ΒА према квадрату на АΕ [X.6. 

Последица]2 и спојмо Ε са Β. 

 

 
 

 

Слично претходном доказује се да су ΒА и АΕ рационалне и самерљиве само у 

степену. И пошто је ΓΓ према ΓЕ као квадрат на ΒА према квадрату на АΕ, биће 

после замене једног дела другим ΓΓ према ΓЕ као квадрат на АΒ према квадрату 

на ΒΕ [V.19.Последица3, III.314, I.475]. Но ΓΓ према ΓЕ није у размери као 

квадратни број према квадратно броју. Значи ни квадрат на АΒ према квадрату на 

ΒΕ није у размери као квадратни број према квадратном броју. На овај начин АΒ 

је несамерљиво по дужини са ΒΕ [X.9]6. И према томе квадрат на АΒ је већи од 

квадрата на АΕ за квадрат на дужи ΕΒ несамерљивој са АΒ. 

 

На овај начин су АΒ и АΕ рационалне дужи, самерљиве само у степену, и квадрат 

на АΒ је већи од квадрата на АΕ за квадрат на дужи ΕΒ, која је несамерљива са 

Εὑξεῖλ δύν ῥεηὰο δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο, ὥζηε ηὴλ κείδνλα ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ 

δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. 

 

 Ἐθθείζζσ ῥεηὴ ἡ ΑΒ θαὶ δύν ηεηξάγσλνη ἀξηζκνὶ νἱ ΓΔ, ΔΓ, ὥζηε ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐμ αὐηῶλ 

ηὸλ ΓΓ κὴ εἶλαη ηεηξάγσλνλ, θαὶ γεγξάθζσ ἐπὶ ηῆο ΑΒ ἡκηθύθιηνλ ηὸ ΑΕΒ, θαὶ πεπνηήζζσ ὡο 

ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ, θαὶ ἐπεδεύρζσ ἡ ΕΒ.  

 

 
 

Ὁκνίσο δὴ δείμνκελ ηῷ πξὸ ηνύηνπ, ὅηη αἱ ΒΑ, ΑΕ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. θαὶ 
ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ, ἀλαζηξέςαληη 

ἄξα ὡο ὁ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΕ. ὁ δὲ ΓΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ 

ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ 

πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΕ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

                                                 
1 Лема 28.2 Наћи два квадратна броја чији збир није квадратни број. 
2 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде број према броју као дуж према дужи. 
3 V.19.Последица  Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
4 III.31 У кругу је угао у полукругу прав, угао у кружном отсечку већем од полукруга мањи од правог, а у отсечку мањем од полукруга већи од правог; и угао отсечка већег од полукруга је 

већи од правог, а угао отсечка мањег од полукруга мањи од правог. 
5 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 
6 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
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АΒ. А то је требало доказати. 

 

 

 

 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΕ κήθεη. θαὶ δύλαηαη ἡ ΑΒ ηῆο ΑΕ κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΕΒ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ.  

 

Αἱ ΑΒ, ΑΕ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΑΒ ηῆο ΑΕ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΕΒ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 31 

 

 

Наћи две, само у степену самерљиве, медијале тако да буду стране 

рационалног правоугаоника и да квадрат на већој буде већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи самерљивој са већом. 
 

Узмимо две рационалне дужи А и Β, самерљиве само у степену, тако да квадрат на 

већој А буде већи од квадрата на мањој Β за квадрат на дужи, која је самерљива по 

дужини са већом [X.29]1. И нека је правоугаоник са странама А и Β једнак 

квадрату на Γ.  

 

 
 

Но правоугаоник коме су стране А и Β је медијалан [X.21]2, те значи медијалан је 

и квадрат на Γ [X. 21], а сама дуж Γ је медијала. Нека је, даље, квадрат на Β једнак 

правоугаонику са странама Γ и Γ. Али квадрат на Β је рационалан, значи и 

правоугаоник са странама Γ и Γ рационалан. И пошто је А према Β као 

правоугаоник са странама А и Β према квадрату на Β, а правоугаоник са странама 

А и Β једнак квадрату на Γ, усто квадрат на Β једнак је правоугаонику са странама 

Γ и Γ, биће А према Β као квадрат на Γ према правоугаонику са странама Γ и Γ. 

Но квадрат на Γ је према правоугаонику са странама Γ и Γ као Γ према Γ. И на овај 

начин А је према Β као Γ према Γ. Но А је самерљиво са Β само у степену, па је 

према томе и Γ самерљиво са Γ само у степену [X.11]3. И Γ је медијала, значи и Γ 

је медијала [X. 23]4. И пошто је А према Β као Γ према Γ, и квадрат на А је већи од 

Εὑξεῖλ δύν κέζαο δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο ῥεηὸλ πεξηερνύζαο, ὥζηε ηὴλ κείδνλα ηῆο 

ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη.  

 

Ἐθθείζζσζαλ δύν ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ Α, Β, ὥζηε ηὴλ Α κείδνλα νὖζαλ ηῆο 

ἐιάζζνλνο ηῆο Β κεῖδνλ δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. θαὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ Α, Β ἴζνλ 

ἔζησ ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ. κέζνλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, Β: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ:  

 

 
 

κέζε ἄξα θαὶ ἡ Γ. ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο Β ἴζνλ ἔζησ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Γ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο Β: ῥεηὸλ 

ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Γ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, Β πξὸο ηὸ 

ἀπὸ ηῆο Β, ἀιιὰ ηῷ κὲλ ὑπὸ ηῶλ Α, Β ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ, ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο Β ἴζνλ ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ Γ, Γ, ὡο ἄξα ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Γ. ὡο δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο 

                                                 
1 X.29 Наћи две, само у степену самерљиве, такве рационалне дужи да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је самерљива по дужини са већом. 
2 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.23 Величина самерљива са медијалом је медијала. 
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од квадрата на Β за квадрат дужи која је самерљива са А, биће и квадрат на Γ већи 

од квадрата на Γ за квадрат дужи која је самерљива са Γ [X. 14]1. 

 

На овај начин су нађене две медијале Γ и Γ, самерљиве само у степену, које су 

стране рационалног правоугаоника и квадрат на Γ је већи од квадрата на Γ за 

квадрат на дужи самерљивој по дужини са Γ. 

Слично се доказује и за дуж несамерљиву са Γ, ако је квадрат на А већи од 

квадрата на Β за квадрат на дужи несамерљивој са А. 

 

Γ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Γ, νὕησο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Γ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, νὕησο ἡ Γ πξὸο 

ηὴλ Γ. ζύκκεηξνο δὲ ἡ Α ηῇ Β δπλάκεη κόλνλ: ζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἡ Γ ηῇ Γ δπλάκεη κόλνλ. θαί 
ἐζηη κέζε ἡ Γ: κέζε ἄξα θαὶ ἡ Γ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Β, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Γ, ἡ δὲ Α ηῆο 

Β κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ ἡ Γ ἄξα ηῆο Γ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ.  

 

Δὕξεληαη ἄξα δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ Γ, Γ ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη, θαὶ ἡ Γ ηῆο Γ 

κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. Ὁκνίσο δὴ δεηρζήζεηαη θαὶ ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ, ὅηαλ ἡ Α ηῆο Β κεῖδνλ δύλεηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. 

 

                                                 
1 X.14 Ако су дате четири пропорционалне дужи и квадрат прве је већи од квадрата друге за квадрат дужи самерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи од квадрата 

четврте за квадрат дужи самерљиве по дужини са трећом. И ако је квадрат прве већи од квадрата друге за квадрат дужи несамерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи 

од квадрата четврте за квадрат дужи несамерљиве по дужини са трећом. 
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X. 32 
 

Наћи две медијале самерљиве само у степену тако да буду стране медијалног 

правоугаоника и да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за 

квадрат на дужи самерљивој са већом. 

 

Узмимо три рационалне дужи А, Β, Γ самерљиве само у степену и то такве да је 

квадрат на А већи од квадрата на Γ за квадрат на дужи самерљивој са А [X.29]1. И 

нека је правоугаоник са странама А и Β једнак квадрату на Γ.  

 

 
 

Према томе је квадрат на Γ медијалан, а сама дуж Γ је медијала [X.21]2. Нека је 

правоугаоник са странама Β и Γ једнак правоугаонику са странама Γ и Е. И пошто 

је правоугаоник са странама А и Β према правоугаонику са странама Β и Γ као А 

према Γ, а правоугаоник са странама А и Β једнак је квадрату на Γ, сем тога 

правоугаоник са странама Β и Γ једнак је правоугаонику са странама Γ и Е, биће А 

према Γ као квадрат на Γ према правоугаонику са странама Γ и Е. Но квадрат на Γ 

према правоугаонику са странама Γ и Е је као Γ према Е. И на овај начин је А 

према Γ као Γ према Е. Али А је самерљиво са Γ само у степену, те значи и Γ је 

самерљиво са Е само у степену [X.11]3. И Γ је медијала те је према томе и Е 

медијала [X. 23]4. И пошто је А према Γ као Γ према Е, а квадрат на А је већи од 

квадрата на Γ за квадрат на дужи самерљивој са А, биће и квадрат на Γ већи од 

квадрата на Е за квадрат на дужи самерљивој са Γ [X. 14]5.. И тврдим, да је 

правоугаоник обухваћен дужима Γ и Е медијалан [X. 21]. Заиста, пошто је 

правоугаоник коме су стране Β и Γ једнак правоугаонику са странама Γ и Е, а 

правоугаоник са странама Β и Γ медијалан (јер су Β и Γ рационалне и самерљиве 

само у степену) биће и правоугаоник са странама Γ и Е медијалан. 

 

Εὑξεῖλ δύν κέζαο δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο κέζνλ πεξηερνύζαο, ὥζηε ηὴλ κείδνλα ηῆο 

ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ.  

 

Ἐθθείζζσζαλ ηξεῖο ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ Α, Β, Γ, ὥζηε ηὴλ Α ηῆο Γ κεῖδνλ 

δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ ηῷ κὲλ ὑπὸ ηῶλ Α, Β ἴζνλ ἔζησ ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ.  

 

 
 

κέζνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ: θαὶ ἡ Γ ἄξα κέζε ἐζηίλ. ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ ἴζνλ ἔζησ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

Γ, Δ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ηὸ ὑπὸ ηῶλ Α, Β πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ, νὕησο ἡ Α πξὸο ηὴλ Γ, ἀιιὰ 

ηῷ κὲλ ὑπὸ ηῶλ Α, Β ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ, ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ ἴζνλ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ, ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Γ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ. ὡο δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο Γ πξὸο 

ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ, νὕησο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Δ: θαὶ ὡο ἄξα ἡ Α πξὸο ηὴλ Γ, νὕησο ἡ Γ πξὸο ηὴλ Δ: 

ζύκκεηξνο δὲ ἡ Α ηῇ Γ δπλάκεη [ κόλνλ ]. ζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἡ Γ ηῇ Δ δπλάκεη κόλνλ. κέζε 

δὲ ἡ Γ: κέζε ἄξα θαὶ ἡ Δ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ Α πξὸο ηὴλ Γ, ἡ Γ πξὸο ηὴλ Δ, ἡ δὲ Α ηῆο Γ 

κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ ἡ Γ ἄξα ηῆο Δ κεῖδνλ δπλήζεηαη ηῷ ἀπὸ 

                                                 
1 X.29 Наћи две, само у степену самерљиве, такве рационалне дужи да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је самерљива по дужини са већом. 
2 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.23 Величина самерљива са медијалом је медијала. 
5 X.14 Ако су дате четири пропорционалне дужи и квадрат прве је већи од квадрата друге за квадрат дужи самерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи од квадрата 

четврте за квадрат дужи самерљиве по дужини са трећом. И ако је квадрат прве већи од квадрата друге за квадрат дужи несамерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи 

од квадрата четврте за квадрат дужи несамерљиве по дужини са трећом. 
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На овај начин су нађене две медијале Γ и Е, самерљиве само у степену,које стране 

медијалног правоугаоника и квадрат на већој је већи од квадрата на мањој за 

квадрат на дужи самерљивој са Γ. 

Слично се затим доказује и за несамерљиву дуж, ако је квадрат на А већи од 

квадрата на Γ за квадрат на дужи несамерљивој са А [X. 30]1. 

 

Лема 

 

Нека је АΒΓ правоугли троугао са правим углом А и нека је АΓ нормала. 

 

 
 

Тврдим, да је правоугаоник са странама ΓΒ и ΒΓ једнак квадрату на ΒА, 

правоугаоник са странама ΒΓ и ΓΓ једнак квадрату на ΓА, и правоугаоник са 

странама ΒΓ и ΓΓ једнак квадрату на АΓ, и још правоугаоник са странама ΒΓ и 

АΓ једнак је правоугаонику са странама ΒА и АΓ. 

 

Прво, правоугаоник са странама ΓΒ и ΒΓ једнак је квадрату на ΒА. Заиста, пошто 

је АΓ повучено у правоуглом троуглу из правог угла нормалног на основу, биће 

троуглови АΒΓ и АΓΓ слични и целом троуглу АΒΓ и међу собом [VI. 8]2. И како 

је троугао АΒΓ сличан троуглу АΒΓ, биће ΓΒ према ΒА као ΒА према ΒΓ [VI.4]3. 

Према томе је правоугаоник са странама ΓΒ и ΒΓ једнак квадрату на АΒ [VI. 17]4. 

Из истих разлога је правоугаоник са странама ΒΓ и ΓΓ једнак квадрату на АΓ. И 

пошто је у правоуглом троуглу из правог угла спуштена нормала на основу средња 

пропорционална одсечка основе [VI.8.Последица]5, биће ΒΓ према ΓА као АΓ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ. ἐπεὶ γὰξ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

Β, Γ ηῷ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ, κέζνλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Β, Γ [ αἱ γὰξ Β, Γ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη ], κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ Γ, Δ.  

 

Δὕξεληαη ἄξα δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ Γ, Δ κέζνλ πεξηέρνπζαη, ὥζηε ηὴλ 

κείδνλα ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. Ὁκνίσο δὴ πάιηλ 

δεηρζήζεηαη θαὶ ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ, ὅηαλ ἡ Α ηῆο Γ κεῖδνλ δύλεηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ 

ἑαπηῇ.  

 

Λῆκκα 

 

Ἔζησ ηξίγσλνλ ὀξζνγώληνλ ηὸ ΑΒΓ ὀξζὴλ ἔρνλ ηὴλ Α, θαὶ ἤρζσ θάζεηνο ἡ ΑΓ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ηὸ κὲλ ὑπὸ ηῶλ ΓΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΑ, ηὸ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΒΓΓ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο 

ΓΑ, θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, θαὶ ἔηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΑΓ ἴζνλ [ ἐζηὶ ] ηῷ 

ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ.  

                                                 
1 X.30 Наћи две, само у степену самерљиве, такве, рационалне дужи да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом. 
2 VI.8 Ако је у правоуглом троуглу из правог угла повучена нормала на основицу, троугли уз нормалу слични су целом троуглу и међу собом. 
3 VI.4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких углова. 
4 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 
дужи, три дужи су пропорционалне. 
5 VI.8.Последица Ако је у правоуглом троуглу из правог угла повучена нормала на основицу, онда је повучена (нормала) средња пропорционала отсечака основице. [Сем тога је страна, што 

лежи уз један отсечак основице, средња пропорционала основице и тог отсечка.] 
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према ΓΓ. Па је на тај начин правоугаоник коме су стане ΒΓ и ΓΓ једнак квадрату 

на ΓА [VI. 17]1. Тврдим још и да је правоугаоник са странама ΒΓ и АΓ једнак 

правоугаонику са странама ΒА и АΓ. Заиста, пошто је како смо навели,троугао 

АΒΓ сличан троуглу АΒΓ, биће ΒΓ према ΓА као ΒА према АΓ  [VI. 4] (а ако су 

четири дужи пропорционалне, правоугаоник на средњима је једнак правоугаонику 

на крајњима).  

 

На овај начин је правоугаоник на ΒΓ и АΓ једнак правоугаонику на ΒА и АΓ. А то 

је требало и доказати. 

 

 

 

 

 

Καὶ πξῶηνλ, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΒΓ ἴζνλ [ ἐζηὶ ] ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΑ. Ἐπεὶ γὰξ ἐλ ὀξζνγσλίῳ 

ηξηγώλῳ ἀπὸ ηῆο ὀξζῆο γσλίαο ἐπὶ ηὴλ βάζηλ θάζεηνο ἦθηαη ἡ ΑΓ, ηὰ ΑΒΓ, ΑΓΓ ἄξα ηξίγσλα 

ὅκνηά ἐζηη ηῷ ηε ὅιῳ ηῷ ΑΒΓ θαὶ ἀιιήινηο. θαὶ ἐπεὶ ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηξίγσλνλ ηῷ ΑΒΓ 

ηξηγώλῳ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΑ, νὕησο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΒΓ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΓΒΓ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ. Γηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΓΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ. Καὶ 
ἐπεί, ἐὰλ ἐλ ὀξζνγσλίῳ ηξηγώλῳ ἀπὸ ηῆο ὀξζῆο γσλίαο ἐπὶ ηὴλ βάζηλ θάζεηνο ἀρζῇ, ἡ ἀρζεῖζα 

ηῶλ ηῆο βάζεσο ηκεκάησλ κέζε ἀλάινγόλ ἐζηηλ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ 

ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΑ. Λέγσ, ὅηη θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

ΒΓ, ΑΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ. ἐπεὶ γάξ, ὡο ἔθακελ, ὅκνηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓ ηῷ ΑΒΓ, 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, νὕησο ἡ ΒΑ πξὸο ηὴλ ΑΓ. [ ἐὰλ δὲ ηέζζαξεο εὐζεῖαη 

ἀλάινγνλ ὦζηλ, ηὸ ὑπὸ ηῶλ ἄθξσλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ κέζσλ. ]  

 

ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΑΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
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X. 33 

 

 

Наћи такве две дужи, несамерљиве у степену, да површина састављена од 

квадрата на њима буде рационална, а правоугаоник обухваћен тим дужима 

медијалан. 
 

Узмимо две рационалне дужи АΒ и ΒΓ, самерљиве само у степену, и такве да је 

квадрат на већој АΒ већи од квадрата на мањој ΒΓ за квадрата на дужи 

несамерљивој са већом [X. 30]1, преполовимо Б  тачком , и конструишемо на АΒ 

паралелограм, једнак квадрату на свакој од ΒΓ и ΓΓ, тако да њихова допуна буде у 

облику квадрата; нека то буде правоуганик са странама АЕ и ЕΒ [VI. 28]2, 

нацртајмо на АΒ полукруг АΕΒ и повуцимо ЕΕ нормално на АΒ и спојимо Ε са А 

и са Β. 

 

 
 

Пошто су АΒ и ΒΓ две неједнаке дужи и квадрат на АΒ већи од квадрата на ΒΓ за 

квадрат на дужи несамерљивој са АΒ, и на АΒ је конструисан паралелограм са 

допуном у облику квадрата, једнак четвртини квадрата на ΒΓ, тј. једнак квадрату 

на половини ΒΓ, и то је правоугаоник са странама АЕ и ЕΒ, - биће АЕ 

несамерљиво са ЕΒ [X.18]3. И како је АЕ према ЕΒ као правоугаоник са странама 

ΒА и АЕ према правоугаонику са странама АΒ и ΒЕ, а правоугаоник са странама 

ΒА и АЕ једнак је квадрату на АΕ, и правоугаоник са странама АΒ и ΒЕ једнак је 

квадрату на ΒΕ биће квадрат на АΕ несамерљив са квадратом на ΕΒ, а АΕ и ΕΒ су 

несамерљиве у степену. И пошто је дуж АΒ рационална биће рационалан и 

Εὑξεῖλ δύν εὐζείαο δπλάκεη ἀζπκκέηξνπο πνηνύζαο ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' 

αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ ῥεηόλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ.  

 

Ἐθθείζζσζαλ δύν ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ, ὥζηε ηὴλ κείδνλα ηὴλ ΑΒ ηῆο 

ἐιάζζνλνο ηῆο ΒΓ κεῖδνλ δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ ηεηκήζζσ ἡ ΒΓ δίρα θαηὰ 

ηὸ Γ, θαὶ ηῷ ἀθ' ὁπνηέξαο ηῶλ ΒΓ, ΓΓ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΒ παξαβεβιήζζσ παξαιιειόγξακκνλ 

ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζησ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΔΒ, θαὶ γεγξάθζσ ἐπὶ ηῆο ΑΒ ἡκηθύθιηνλ ηὸ 

ΑΕΒ, θαὶ ἤρζσ ηῇ ΑΒ πξὸο ὀξζὰο ἡ ΔΕ, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΕ, ΕΒ.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ [ δύν ] εὐζεῖαη ἄληζνί εἰζηλ αἱ ΑΒ, ΒΓ, θαὶ ἡ ΑΒ ηῆο ΒΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΒΓ, ηνπηέζηη ηῷ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο αὐηῆο, ἴζνλ 

παξὰ ηὴλ ΑΒ παξαβέβιεηαη παξαιιειόγξακκνλ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ θαὶ πνηεῖ ηὸ ὑπὸ 

                                                 
1 X.30 Наћи две, само у степену самерљиве, такве, рационалне дужи да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом. 
2 VI.28 На датој дужи конструисати такав паралелограм, једнак датој праволинијској слици, да паралелограм који му недостаје буде сличан датом паралелограму; при томе је неопходно да 
дата праволинијска слика (којој треба конструисати једнаки паралелограм) не буде већа од паралелограма конструисаног на половини и сличног паралелограму који му недостаје [од 

паралелограма на половини, а да слични му недостаје]. 
3 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
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квадрат на дужи АΒ. Па према томе је рационалан и збир квадрата на АΕ и на ΕΒ 

[I.47]1. И пошто је даље правоугаоник са странама АЕ и ЕΒ једнак квадрату на ЕΕ 

а према претпоставци, тај правоугаоник једнак је и квдрату на ΒΓ, биће према 

томе ΕЕ једнако ΒΓ. Значи ΒΓ је двострука дуж ΕЕ. Према томе биће 

правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ самерљив са правоугаоником са странама АΒ и 

ЕΕ. Но правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ је медијалан [X.21]2, па ће бити 

медијалан и правоугаоник са странама АΒ и ЕΕ [X.23.Последица]3. Али 

правоугаоник са странама АΒ и ЕΕ једнак је правоугаонику са странама АΕ и ΕΒ. 

А доказано је да је рационална и површина квадрата на њима.  

 

На овај начин су нађене и ове дужи, АΕ и ΕΒ, такве да површина састављена од 

квадрата на њима буде рационална, а правоуганик обухваћен тим дужима 

медијалан. А то је требало и доказати. 

 

 

 

ηῶλ ΑΔΒ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΔ ηῇ ΔΒ. θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΔ πξὸο ΔΒ, νὕησο ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

ΒΑ, ΑΔ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΔ, ἴζνλ δὲ ηὸ κὲλ ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΔ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΕ, ηὸ δὲ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΒ, ΒΔ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΕ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΕ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΕΒ: αἱ ΑΕ, ΕΒ 

ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη. θαὶ ἐπεὶ ἡ ΑΒ ῥεηή ἐζηηλ, ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ: 

ὥζηε θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΒ ῥεηόλ ἐζηηλ. θαὶ ἐπεὶ πάιηλ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΔ, 

ΔΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΕ, ὑπόθεηηαη δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ἴζνλ, ἴζε 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΔ ηῇ ΒΓ: δηπιῆ ἄξα ἡ ΒΓ ηῆο ΕΔ: ὥζηε θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ζύκκεηξόλ ἐζηη 

ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΔΕ. κέζνλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΔΕ. ἴζνλ δὲ 

ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΔΕ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΒ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΒ. ἐδείρζε δὲ θαὶ 

ῥεηὸλ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ.  

 

Δὕξεληαη ἄξα δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη αἱ ΑΕ, ΕΒ πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ 

ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ ῥεηόλ, ηὸ δὲ ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 
2 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 
медијала. 
3 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]3 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
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X. 34 

 

 

Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина састављена од 

квадрата на њима буде медијална, а правоугаоник обухваћен тим дужима 

рационалан. 
 

Узмимо две медијале АΒ и ΒΓ, самерљиве само у степену, и то такве да обухватају 

рационалан правоугаоники да је квадрат на АΒ већи од квадрата на ΒΓ за квадрат на 

дужи несамерљивој са АΒ [X.31]
1
, нацртајмо на АΒ полукруг АΓΒ, преполовимо ΒΓ 

тачком Е и конструишимо на АΒ паралелограм једнак квадрату на ΒΔ са допуном у 

облику квадрата, наиме паралелограм са странама АΕ и ΕΒ [VI. 28]2. 

 

 
 

Тада је АΕ несамерљиво по дужини са ΕΒ [X. 18]3.  

Повуцимо из Ε нормалу ΕΓ према АΒ и спојимо Γ са А и са Β. Пошто је АΕ 

несамерљиво са ΕΒ, биће и правоугаоник са странама ΒА и АΕ несамерљив са 

правоугаоником коме су старне АΒ, ΒΕ [X.11]4. Но правоугаоник са странама ΒА и АΕ 

једнак је квадрату на АΓ, а правоугаоник са старанама АΒ и ΒΕ једнак је квадрату на 

АΒ, па је услед тога, квадрат на АΓ несамерљив са квадратом на ΓΒ. И пошто је 

квадрат на АΒ медијалан, биће медијалан и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ [III.315, 

Εὑξεῖλ δύν εὐζείαο δπλάκεη ἀζπκκέηξνπο πνηνύζαο ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' 

αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ κέζνλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ ῥεηόλ.  

 

Ἐθθείζζσζαλ δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη ηὸ ὑπ' 

αὐηῶλ, ὥζηε ηὴλ ΑΒ ηῆο ΒΓ κεῖδνλ δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ γεγξάθζσ 

ἐπὶ ηῆο ΑΒ ηὸ ΑΓΒ ἡκηθύθιηνλ, θαὶ ηεηκήζζσ ἡ ΒΓ δίρα θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ παξαβεβιήζζσ 

παξὰ ηὴλ ΑΒ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΔ ἴζνλ παξαιιειόγξακκνλ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΕΒ:  

 

 
 

                                                 
1 X.31 Наћи две, само у степену самерљиве, медијале тако да буду стране рационалног правоугаоника и да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи самерљивој са 
већом. 
2 VI.28 На датој дужи конструисати такав паралелограм, једнак датој праволинијској слици, да паралелограм који му недостаје буде сличан датом паралелограму; при томе је неопходно да 

дата праволинијска слика (којој треба конструисати једнаки паралелограм) не буде већа од паралелограма конструисаног на половини и сличног паралелограму који му недостаје [од 
паралелограма на половини, а да слични му недостаје]. 
3 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 

по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 
мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
5 III.31 У кругу је угао у полукругу прав, угао у кружном отсечку већем од полукруга мањи од правог, а у отсечку мањем од полукруга већи од правог; и угао отсечка већег од полукруга је 

већи од правог, а угао отсечка мањег од полукруга мањи од правог. 
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I.471]. И пошто је ΒΓ удвостручено ΓΕ, биће правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ 

двапут већи од правоугаоника са странама АΒ и ΕΓ. Но правоугаоник са странама АΒ 

и Β  је рационалан значи и правоугаоник са странама АΒ и ΕΓ рационалан [X.6]2. А 

како је правоугаоник са странама АΒ и ΕΓ једнак правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ, 

биће и правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ рационалан. 

 

На овај начин су нађене две такве дужи АΓ и ΓΒ, несамерљиве у степену, да је 

површина сатављена од квадрата на њима медијална, а правоугаоник обухваћен тим 

дужима рационалан. А то је требало и доказати. 

 

 

 

 
 

ἀζύκκεηξνο ἄξα [ ἐζηὶλ ] ἡ ΑΕ ηῇ ΕΒ κήθεη. θαὶ ἤρζσ ἀπὸ ηνῦ Ε ηῇ ΑΒ πξὸο ὀξζὰο ἡ 

ΕΓ, θαὶ ἐπεδεύρζσζαλ αἱ ΑΓ, ΓΒ. Ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΒ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα 

ἐζηὶ θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΕ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΕ. ἴζνλ δὲ ηὸ κὲλ ὑπὸ ηῶλ ΒΑ, ΑΕ ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΑΓ, ηὸ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΕ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΒ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ 

ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΒ. θαὶ ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ, κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ 

ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαὶ ἐπεὶ δηπιῆ ἐζηηλ ἡ ΒΓ ηῆο ΓΕ, δηπιάζηνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ ηνῦ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΕΓ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΕΓ. ηὸ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΕΓ ἴζνλ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ:  

 

ὥζηε θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ῥεηόλ ἐζηηλ. Δὕξεληαη ἄξα δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη 

αἱ ΑΓ, ΓΒ πνηνῦζαη ηὸ [ κὲλ ] ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ κέζνλ, ηὸ δ' ὑπ' 

αὐηῶλ ῥεηόλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
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X. 35 

 

 

Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина сатављена од 

квадрата на њима буде медијална и правоугаоник обухваћен тим дужима 

медијалан, и при томе несамерљив са површином састављеним од квадрата 

на њима. 
 

Узмимо две медијале АΒ и ΒΓ, самерљиве само у степену и тако да обухватају 

медијалан правоугаоник и да квадрат на АΒ буде већи од квадрата на ΒΓ за 

квадрат на дужи несамерљивој са АΒ [X. 32]
1
, нацртајмо на АΒ полукруг АΓΒ и 

учинимо и све остало као у претходном случају. 

 

 
 
Пошто је АΕ несамерљиво по дужи са ΕΒ [X. 18]2, биће АΓ несамерљиво са ΓΒ у степену 

[X.11]3. И пошто је квадрат на АΒ медијалан, биће медијалан и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ. 
И пошто је правоугаоник са странама АΕ и ΕΒ једнак квадрату на свакој од дужи ΒЕ и ΓЕ, 

биће ΒЕ једнако ΓΕ: значи ΒΓ је удвостручена дуж ΕΓ, а правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ 

двапут већи од правоугаоника са странама АΒ и ΕΓ. Но правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ 
је медијалан [X.23.Последица]4, па је према томе медијалан и правоугаоник са странама АΓ и 

ΓΒ [Лема после X.32 ]5. И пошто је АΒ несамерљиво по дужини са ΒΓ, а ΒΓ је самерљиво са 

ΒЕ, биће АΒ несамерљиво по дужини са ΒЕ [X.13]6. На тај начин је квадрат АΒ несамерљив 

Εὑξεῖλ δύν εὐζείαο δπλάκεη ἀζπκκέηξνπο πνηνύζαο ηό ηε ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ 

ηεηξαγώλωλ κέζνλ θαὶ ηὸ ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηξνλ ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ 

ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλῳ.  

 

Ἐθθείζζσζαλ δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ πεξηέρνπζαη, ὥζηε ηὴλ ΑΒ 

ηῆο ΒΓ κεῖδνλ δύλαζζαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ γεγξάθζσ ἐπὶ ηῆο ΑΒ ἡκηθύθιηνλ ηὸ 

ΑΓΒ, θαὶ ηὰ ινηπὰ γεγνλέησ ηνῖο ἐπάλσ ὁκνίσο.  

 

 
 

Καὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΒ κήθεη, ἀζύκκεηξόο ἐζηη θαὶ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΒ δπλάκεη. θαὶ 
ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ, κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαὶ ἐπεὶ 

                                                 
1 X.32 Наћи две медијале самерљиве само у степену тако да буду стране медијалног правоугаоника и да квадрат на већој буде већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи самерљивој са 

већом. 
2 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 

по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 
(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]4 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
5 Лема после X.32 Нека је АΒΓ правоугли троугао са правим углом А и нека је АΓ нормала. Тврдим, да је правоугаоник са странама ΓΒ и ΒΓ једнак квадрату на ΒА, правоугаоник са 
странама ΒΓ и ΓΓ једнак квадрату на ΓА, и правоугаоник са странама ΒΓ и ΓΓ једнак квадрату на АΓ, и још правоугаоник са странама ΒΓ и АΓ једнак је правоугаонику са странама ΒА и 

АΓ. 
6 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
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са правоугаоником са странама АΒ и ΒЕ [X. 11 ]. Но квадрат на АΒ једнак је збиру квадрата 

на АΓ и на ΕΓ [I.47] 1, тј. правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ. На овај начин је несамерљива 

површина збира квадрата на АΓ и на ΓΒ са површином правоугаоуника са странама АΓ и 
ΓΒ. 

 

На овај начин су нађене дужи АΓ и ΓБ несамерљиве у степену, такве да површина 

састављена од квадрата на њима буде медијална, правоугаоник обухваћен тим 

дужима буде медијалан, и при томе несамерљив са површином на њима. 

 

 

ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀθ' ἑθαηέξαο ηῶλ ΒΔ, ΓΕ, ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΔ ηῇ ΓΕ: δηπιῆ 

ἄξα ἡ ΒΓ ηῆο ΕΓ: ὥζηε θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ δηπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΕΓ. κέζνλ δὲ 

ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΕΓ. θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: 

κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη, ζύκκεηξνο δὲ 

ἡ ΓΒ ηῇ ΒΔ, ἀζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΔ κήθεη: ὥζηε θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΔ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΕΓ, ηνπηέζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ.  

 

Δὕξεληαη ἄξα δύν εὐζεῖαη αἱ ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηό ηε ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ 

ἀπ' αὐηῶλ κέζνλ θαὶ ηὸ ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηξνλ ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ 

ηεηξαγώλσλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1
 I.47 Код правоуглих троуглова је квадрат на страни спрам правог угла (на хипотенузи) једнак квадратима на странама које образују прав угао (на катетама). 
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X. 36 

 

 

Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж 

ирационална: нека се зове биномијала. 
 

Саберимо две рационалне дужи АΒ и ΒΓ самерљиве само у степену.  

 

 
 

Тврдим да је цела дуж АΓ ирационална. 

 

Заиста, пошто је АΒ несамерљива са ΒΓ по дужини, јер су оне самерљиве само у 

степену, биће АΒ према ΒΓ као правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ према квадрату 

на ΒΓ, па је, према томе, правоугаоник несамерљив са квадратом на ΒΓ [X.11]1. Но 

са правоугаоником са странама АΒ и ΒΓ је самерљив двоструки правоугаоник са 

странама АΒ и ΒΓ [X.6]2, а са квадратом на ΒΓ самерљиви су квадрати на АΒ и на 

ΒΓ заједно, јер су АΒ и ΒΓ рационалне дужи самерљиве само у степену [X. 15]3. 

Према томе је двоструки правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ несамерљив са 

квадратима на АΒ и на ΒΓ [X.13]4. И, после састављања, двоструки правоугаоник 

са странама АΒ и ΒΓ са збиром квадрата на АΒ и на ΒΓ, тј. квадрат на АΓ [II.4 ]5 је 

несамерљив са површином састављеном од квадрата на АΒ и на ΒΓ [X.16]6. Но 

површина састављена од квадрата на АΒ и на ΒΓ је рационална, те је према томе 

квадрат на АΓ ирационалан [X.Деф.4]7;  

 

значи дуж АΓ је ирационална. Нека се она зове биномијала. А то је требало 

доказати. 

Ἐὰλ δύν ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ζπληεζῶζηλ, ἡ ὅιε ἄινγόο ἐζηηλ, 

θαιείζζω δὲ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ.  

 

Σπγθείζζσζαλ γὰξ δύν ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὅιε ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ.  

 

Ἐπεὶ γὰξ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη: δπλάκεη γὰξ κόλνλ εἰζὶ ζύκκεηξνη: ὡο δὲ 

ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒΓ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΓ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ 
ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΒΓ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: αἱ γὰξ ΑΒ, 

ΒΓ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. θαὶ ζπλζέληη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, 

ηνπηέζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. 

ῥεηὸλ δὲ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ἄινγνλ ἄξα [ ἐζηὶ ] ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ:  

 

ὥζηε θαὶ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ, θαιείζζσ δὲ ἐθ δύν ὀλνκάησλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
6 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 
(сабирци) несамерљиве. 
7 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
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X. 37 

 

 

Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају 

рационалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове прва 

бимедијала. 
 

Саберимо две медијале АΒ и ΒΓ, самерљиве само у степену, које обухватају 

рационалан правоугаоник.  

 

 
 

Тврдим да је цела дуж АΓ ирационална. 

 

Заиста, пошто је АΒ несамерљива са ΒΓ по дужини биће и збир квадрата на АΒ и 

ΒΓ несамерљив са удвострученим правоугаоником са странама АΒ и ΒΓ. И после 

састављања квадрата на АΒ и на ΒΓ са удвострученим правоугаоником са 

странама АΒ и ΒΓ [X.36]1, а то је баш квадрат на АΓ [II.4]2, биће тај квадрат 

несамерљив са правоугаоником са странама АΒ и ΒΓ [X.16]3. Но правоугаоник са 

странама АΒ и ΒΓ је рационалан, јер се предпоставља да АΒ и ΒΓ обухватају 

рационалан правоугаоник.  

 

Значи квадрат на АΓ је ирационалан [X.Деф.4]4, те је, према томе, и дуж АΓ 

ирационална. Нека се она зове прва бимедијала. А то је требало доказати. 

Ἐὰλ δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ζπληεζῶζη ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη, ἡ ὅιε ἄινγόο 

ἐζηηλ, θαιείζζω δὲ ἐθ δύν κέζωλ πξώηε.  

 

Σπγθείζζσζαλ γὰξ δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ὅιε ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ.  

 

Ἐπεὶ γὰξ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη, θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, Γ ἄξα ἀζύκκεηξά ἐζηη ηῷ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: θαὶ ζπλζέληη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ὅπεξ 

ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: 

ὑπόθεηληαη γὰξ αἱ ΑΒ, ΒΓ ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη:  

 

ἄινγνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ: ἄινγνο ἄξα ἡ ΑΓ, θαιείζζσ δὲ ἐθ δύν κέζσλ πξώηε: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
2 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
3 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 
(сабирци) несамерљиве. 
4 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
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X. 38 

 

Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају 

медијалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове 

друга бимедијала. 
 

Саберимо две медијале АΒ и ΒΓ, самерљиве само у степену, које обухватају 

медијалан правоугаоник.  

 

 
 

Тврдим да је дуж АΓ ирационална. 

 

Заиста, узмимо рационалну дуж ΓЕ и конструишимо на ΓЕ правоугаоник ΓΕ 

ширине ΓΖ једнак квадрату на АΓ [I. 41]1. Пошто је квадрат на АΓ једнак збиру 

квадрата на АΒ и на ΒΓ са удвострученим правоугаоником коме су стране АΒ и 

ΒΓ [II.4]2, конструишимо на ΓЕ правоугаоник Е једнак збиру квадрата на АΒ и 

на ΒΓ. Остатак Ε биће једнак удвострученом правоугаонику са странама АΒ и 

ΒΓ. И пошто је свака од АΒ и ΒΓ медијала, биће медијални и квадарти на АΒ и 

на ΒΓ. А по претпоставци је медијалан и удвостручени правоугаоник са 

странама АΒ и ΒΓ. Но збир квадрата на АΒ и на ΒΓ једнак је правоугаонику Е, а 

удвостручени правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ једнак правоугаонику Е и Ε 

медијалан. А конструисани су на рационалној дужи ΓΔ. Значи свака од дужи ΓΘ 

и ΘΖ рационална је и несамерљива по дужини са ΓЕ [X.22]3. Пошто је сад АΒ 

несамерљиво по дужини са ΒΓ и АΒ је према ΒΓ као квадрат на АΒ према 

правоугаонику са странама АΒ и ΒΓ, биће квадрат на АΒ несамерљив са 

правоугаоником са странама АΒ и ΒΓ [X.11]4. Али са квадратом на АΒ је 

Ἐὰλ δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ζπληεζῶζη κέζνλ πεξηέρνπζαη, ἡ ὅιε ἄινγόο 

ἐζηηλ, θαιείζζω δὲ ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξα.  

 

Σπγθείζζσζαλ γὰξ δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ πεξηέρνπζαη:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἄινγόο ἐζηηλ ἡ ΑΓ.  

 

Ἐθθείζζσ γὰξ ῥεηὴ ἡ ΓΔ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΔ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΓΕ πιάηνο 

πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ηε ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ, παξαβεβιήζζσ δὴ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ παξὰ ηὴλ ΓΔ ἴζνλ ηὸ ΔΘ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΘΕ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. θαὶ ἐπεὶ κέζε ἐζηὶλ ἑθαηέξα ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, κέζα ἄξα ἐζηὶ θαὶ 
ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. κέζνλ δὲ ὑπόθεηηαη θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. θαί ἐζηη ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ηὸ ΔΘ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ηὸ ΕΘ: κέζνλ ἄξα ἑθάηεξνλ ηῶλ ΔΘ, ΘΕ. 

θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΔ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἑθαηέξα ηῶλ ΓΘ, ΘΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ 

                                                 
1 I.41 Ако паралелограм има исту основицу са неким троуглом и ако леже између истих паралелних, онда је паралелограм двапут већи од троугла. 
2 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
3 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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самерљива површина састављена од квадрата на АΒ и на ΒΓ [X.15]1, а са 

правоугаоником са станама АΒ и ΒΓ самерљив је удвостручени правоугаоник са 

странама АΒ и ΒΓ [X.6]2. Према томе је површина састављена од квадрата на АΒ 

и на ΒΓ несамерљива са удвострученим правоугаоником коме су стране АΒ и ΒΓ 

[X.13]3. Но збир квадрата на АΒ и на ΒΓ једнак је правоугаонику ЕΘ, а 

двоструки правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ једнак је правоугаонику ΘΕ. 

Наовај начин је ЕΘ правоугаоник несамерљив са ΘΕ, те је, према томе, дуж ΓΘ 

несамерљива са ΘΖ по дужини [VI.14, X.115]. Дакле, ΓΘ и ΘΖ су рационалне 

дужи самерљиве само у степену. Стога је ΓΖ ирационална дуж [X.36]6. Но 

правоугаоник обухваћен са рационалном и ирационалном дужи је ирационалан 

[X.20]7.  

 

Према томе је и површина ΓΕ ирационална, а ирационална је и страна њој 

једнаког квадрата [X.Деф.4]8. Но страна квадрата једнаког површини ΓΕ је АΓ, 

па је према томе ирационална и дуж АΓ. Нека се она зове друга бимедијала. 

κήθεη. ἐπεὶ νὖλ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη, θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕησο ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΑΒ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

ηεηξαγώλσλ, ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ἀζύκκεηξνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ἀιιὰ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΔΘ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΘΕ. ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΔΘ ηῷ ΘΕ: ὥζηε θαὶ ἡ ΓΘ ηῇ ΘΖ ἐζηηλ ἀζύκκεηξνο κήθεη. αἱ ΓΘ, ΘΖ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη 

κόλνλ ζύκκεηξνη. ὥζηε ἡ ΓΖ ἄινγόο ἐζηηλ. ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΔ: ηὸ δὲ ὑπὸ ἀιόγνπ θαὶ ῥεηῆο 

πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ἄινγόλ ἐζηηλ:  

 

ἄινγνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΕ ρσξίνλ, θαὶ ἡ δπλακέλε [ αὐηὸ ] ἄινγόο ἐζηηλ. δύλαηαη δὲ ηὸ ΓΕ ἡ ΑΓ: 

ἄινγνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ, θαιείζζσ δὲ ἐθ δύν κέζσλ δεπηέξα. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
4 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
5 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
6 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
7 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
8 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
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X. 39 

 

 

Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на 

њима рационалан, а правоугаоник обухваћен њима медијалан, биће цела 

дуж ирационална. Нека се она зове већа. 
 

Саберимо две дужи АΒ и ΒΓ, несамерљиве у степену, под наведеним условима 

[X.33]1.  

 

 
 

Тврдим да је дуж АΓ ирационална. 

 

Заиста, пошто је пеавоугаоник са странама АΒ и ΒΓ медијалан, биће и двоструки 

правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ медијалан [X.62, X.23.Последица3]. Но збир 

квадрата на АΒ и на ΒΓ рационалан. Значи удвостручени правоугаоник коме су 

стране АΒ и ΒΓ је несамерљив са збиром квадрата на АΒ и на ΒΓ. Према томе је 

и збир квадрата на АΒ и на ΒΓ заједно са удвострученим правоугаоником коме 

су стране АΒ и ΒΓ, а то је квадрат на АΓ, несамерљив са збиром квадрата на АΒ 

и на ΒΓ, (а збир квадрата на АΒ и на ΒΓ је рационалан).  

 

На овај начин је квадрат на АΓ ирационала, те је, према томе, ирационална и дуж 

АΓ [X.Деф.4]4. Нека се она зове "већа". 

 

 

 

Ἐὰλ δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη ζπληεζῶζη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ 

ηεηξαγώλσλ ῥεηόλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ, ἡ ὅιε εὐζεῖα ἄινγόο ἐζηηλ, θαιείζζσ δὲ κείδσλ.  

 

Σπγθείζζσζαλ γὰξ δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ πνηνῦζαη ηὰ πξνθείκελα:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἄινγόο ἐζηηλ ἡ ΑΓ. Ἐπεὶ γὰξ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ ἐζηίλ, θαὶ ηὸ δὶο [ ἄξα ] ὑπὸ 

ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ ἐζηίλ. ηὸ δὲ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ῥεηόλ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ὥζηε θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ κεηὰ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ὅπεξ ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ 

ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ [ ῥεηὸλ δὲ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ]:  

 

ἄινγνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ. ὥζηε θαὶ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ, θαιείζζσ δὲ κείδσλ. ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.33 Наћи такве две дужи, несамерљиве у степену, да површина састављена од квадрата на њима буде рационална, а правоугаоник обухваћен тим дужима медијалан. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]3 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 
степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
4 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
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X. 40 

 

Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на 

њима медијалан, аправоугаоник обухваћен њима рационалан,биће цела дуж 

ирационална. Нека се она зове "страна квадрата једнаког збиру рационалне и 

медијалне површине". 

 

 
 

Нека се саберу две дужи АΒ и ΒΓ, несамерљиве у степену, под наведеним 

условима [X.34]1. 

 

Тврдим да је дуж АΓ ирационалана. 

 

 

Заиста, пошто је површина састављена од квадрата на АΒ и на ΒΓ медијална, а 

удвостручен правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ је рационалан, биће збир квадрата 

на АΒ и на ΒΓ несамерљив са удвострученим правоугаоником са странама АΒ и 

ΒΓ. Па ће квадрат на АΓ бити несамерљив са удвострученим правоугаоником коме 

су стране АΒ и ΒΓ [X.16]2. [X. 16Но удвостручени правоугаоник са странама АΒ и 

ΒΓ је рационалан, па је квадрат на АΓ ирационалан [X.Деф.4]3.   

 

Дакле, и дуж АΓ је ирационална. Нека се она зове "страна квадрата једнаког збиру 

рационалне и медијалне површине". А то је требало доказати. 

Ἐὰλ δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη ζπληεζῶζη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ 

ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ κέζνλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ ῥεηόλ, ἡ ὅιε εὐζεῖα ἄινγόο ἐζηηλ, 

θαιείζζω δὲ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε.  

 

Σπγθείζζσζαλ γὰξ δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ πνηνῦζαη ηὰ πξνθείκελα:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἄινγόο ἐζηηλ ἡ ΑΓ.  

 

Ἐπεὶ γὰξ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ ἐζηίλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ 

ῥεηόλ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: 

ὥζηε θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ: ἄινγνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ.  

 

ἄινγνο ἄξα ἡ ΑΓ, θαιείζζσ δὲ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1
 X.34 Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина састављена од квадрата на њима буде медијална, а правоугаоник обухваћен тим дужима рационалан. 

2 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 
(сабирци) несамерљиве. 
3 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 


