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X. 41 

 

Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степене, за које је збир квадрата на 

њима медијалан и правоугаоник обухваћен њима медијалан, и при томе је 

правоугаоник несамерљив са збиром квадрата,биће цела дуж ирационална. 

Нека се она зове "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 
 

Саберимо две дужи АΒ и ΒΓ, несамерљиве у степену, под наведеним условима 

[X.35]1.  

 

 
 

Тврдим да је дуж АΓ ирационална. 

 

Заиста, узмимо рационалну дуж ΓЕ и конструишимо на ΓЕ правоугаоник ΓΕ, 

једнак збиру квадрата на АΒ и на ΒΓ, а правоугаоник ΖΘ једнак удвострученом 

правоугаонику са странама АΒ и ΒΓ. Цео правоугаоник ΓΘ је тада једнак 

квадрату на АΓ [II.4 ]2. Пошто је површина једнака збиру квадрата на АΒ и на ΒΓ 

медијална и једнака правоугаонику ΓΕ, биће, према томе, и правоугаоник ΓΕ 

медијалан. А он је конструисан на рационалној дужи ΓЕ, те је, према томе, 

рационална и дуж ΓΖ и несамерљива по дужини са ΓЕ [X.22]3. Из истих разлога 

је рационална и дуж ΖК и несамерљива по дужини са ΖΕ, тј. са ΓЕ. А пошто је 

збир квадрата на АΒ и на ΒΓ несамерљив са удвострученим правоугаоником 

коме су стране АΒ и ΒΓ, биће несамерљив и правоугаоник ΓΕ са 

правоугаоником ΖΘ. Према томе је несамерљива и дуж ΓΖ са ΖК [VI.14, X.111]. 

἖ὰλ δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη ζπληεζῶζη πνηνῦζαη ηό ηε ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ 

ηεηξαγώλσλ κέζνλ θαὶ ηὸ ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηξνλ ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπ' 

αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ, ἡ ὅιε εὐζεῖα ἄινγόο ἐζηηλ, θαιείζζσ δὲ δύν κέζα δπλακέλε.  

 

΢πγθείζζσζαλ γὰξ δύν εὐζεῖαη δπλάκεη ἀζύκκεηξνη αἱ ΑΒ, ΒΓ πνηνῦζαη ηὰ πξνθείκελα:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ.  

 

἖θθείζζσ ῥεηὴ ἡ ΓΔ, θαὶ παξαβεβιήζζσ παξὰ ηὴλ ΓΔ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ηὸ ΓΕ, ηῷ 

δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ηὸ ΖΘ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΘ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΑΓ ηεηξαγώλῳ. θαὶ 

ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΓΕ, κέζνλ ἄξα ἐζηὶ 
θαὶ ηὸ ΓΕ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΔ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῆ ΓΔ 

κήθεη. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΖΚ ῥεηή ἐζηη θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῆ ΖΕ, ηνπηέζηη ηῆ ΓΔ, κήθεη. θαὶ 
ἐπεὶ ἀζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΓΕ ηῷ 

ΖΘ: ὥζηε θαὶ ἡ ΓΖ ηῆ ΖΚ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ. θαί εἰζη ῥεηαί: αἱ ΓΖ, ΖΚ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη 

κόλνλ ζύκκεηξνη: ἄινγνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΚ ἡ θαινπκέλε ἐθ δύν ὀλνκάησλ. ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΔ: 

ἄινγνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΘ θαὶ ἡ δπλακέλε αὐηὸ ἄινγόο ἐζηηλ. δύλαηαη δὲ ηὸ ΘΓ ἡ ΑΓ:  

 

ἄινγνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ, θαιείζζσ δὲ δύν κέζα δπλακέλε. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

Λ῅κκα 

                                                 
1 X.35 Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина сатављена од квадрата на њима буде медијална и правоугаоник обухваћен тим дужима медијалан, и при томе несамерљив 

са површином састављеним од квадрата на њима. 
2 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
3 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
4 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
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Но оне су рационалне. Према томе су ΓΖ и ΖК рационалне и самерљиве само у 

степену. На овај начжин је ΓК ирационална и такозвана биномијала [X.36]2. Но 

ΓЕ је рационална, па је, према томе, ΓΘ ирационалан правоугаоник и страна 

једнаког му квадрата такође ирационална [X.Деф.4]3. Али страна квадрата 

једнаког правоугаонику ΘΓ је дуж АΓ.  

 

Према томе је ирационална и дуж АΓ. Нека се зове "страна квадрата једнаког 

збиру две медијалне површине". А то је требало доказати. 

 

Лема 

 

Да се наведене ирационалне дуж само на један начин деле на дужи, од којих се, 

као од сабирака, образују изнесени типови ирационалности, доказаћемо после 

ове мале леме. 

 

Узмимо дуж АΒ и поделимо је на неједнаке делове тачкама Γ и Γ, 

предпостављајући да је АΓ веће од ΓΒ.  

 

 
 

Тврдим да је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ. 

 

Заиста, преполовимо АΒ тачком Е. Пошто је АΓ веће од ΓΒ, биће, после 

одузимања заједничког дела ΓΓ, остатак АΓ већи од остатка ΓΒ. Но АЕ једнако 

је ЕΒ, па је према ΓЕ мање од ЕΓ. И на тај начин тачке Γ и Γ нису пођеднако 

удаљене од средине Е. И пошто је правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ заједно са 

квадратом на ЕΓ једнак квадрату аа ЕΒ [II.5]4, а и правоугаоник са странама АΓ и 

ΓΒ заједно са квадратом на ΓЕ једнак квадрату на ЕΒ, биће правоугаоник са 

странама АΓ и ΓΒ заједно са квадратом на ЕΓ једнак правоугаонику са странама 

АΓ и ΓΒ заједно са квадратом на ΓЕ. Од ових је квадрат на ΓЕ мањи од квадрата 

на ЕΓ. Према томе је и остатак, правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ, мањи од 

правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ. А и удвостручени правоугаоник са 

странама АΓ и ΓΒ мањи је од удвострученог правоугаоника са странама АΓ и 

 

Ὅηι δὲ αἱ εἰπημέναι ἄλογοι μονασῶρ διαιποῦνηαι εἰρ ηὰρ εὐθείαρ, ἐξ ὧν ζύγκεινηαι 

ποιοςζῶν ηὰ πποκείμενα εἴδη, δείξομεν ἤδη πποεκθέμενοι λημμάηιον ηοιοῦηον:  

 

἖θθείζζσ εὐζεῖα ἡ ΑΒ θαὶ ηεηκήζζσ ἡ ὅιε εἰο ἄληζα θαζ' ἑθάηεξνλ ηῶλ Γ, Γ, ὑπνθείζζσ δὲ 

κείδσλ ἡ ΑΓ η῅ο ΓΒ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κείδνλά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. 

 

Σεηκήζζσ γὰξ ἡ ΑΒ δίρα θαηὰ ηὸ Δ. θαὶ ἐπεὶ κείδσλ ἐζηὶλ ἡ ΑΓ η῅ο ΓΒ, θνηλὴ ἀθῃξήζζσ ἡ ΓΓ: 

ινηπὴ ἄξα ἡ ΑΓ ινηπ῅ο η῅ο ΓΒ κείδσλ ἐζηίλ. ἴζε δὲ ἡ ΑΔ ηῆ ΔΒ: ἐιάηησλ ἄξα ἡ ΓΔ η῅ο ΔΓ: ηὰ 

Γ, Γ ἄξα ζεκεῖα νὐθ ἴζνλ ἀπέρνπζη η῅ο δηρνηνκίαο. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ 

η῅ο ΔΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΒ, ἀιιὰ κὴλ θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ 
ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΒ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΔΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ 

κεηὰ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΓΔ: ὧλ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΓΔ ἔιαζζόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΔΓ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἔιαζζόλ ἐζηη ηνῦ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. ὥζηε θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἔιαζζόλ ἐζηη 

ηνῦ δὶο ὑπὸ ΑΓ, ΓΒ.  

 

θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κεῖδόλ ἐζηη ηνῦ ζπγθεηκέλνπ ἐθ ηῶλ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                                                                                                                                                                                          
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
2 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
3 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 
чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
4 II.5 Ако се дата дуж подели двема тачкама и на једнаке и на неједнаке делове, биће збир правоугаоника обухваћена неједнаким деловима целе дужи и квадрата на дужи између деоних 

тачака једнак квадрату на половини дужи. 
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ΓΒ.  

 

И на тај начин остатак, збир квадрата на АΓ и на ΓΒ, биће већи од збира квадрата 

на АΓ и на ΓΒ. А то је требало доказати. 
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X. 42 

 

Биномијала се дели на своје делове само једном тачком. 
 

Нека се биномијала АΒ дели тачком Γ на своје делове, при чему су АΓ и ΓΒ две 

рационалне дужи самерљиве само у степену [X.36]1.  

 

 
 

Тврдим да се АΒ не дели никаквом другом тачком на рационалне делове 

самерљиве само у степену. 

 

Заиста, ако је то могуће, нека се дели и тачком Γ и то тако да АΓ и ΓΒ буду 

рационалне дужи самерљиве само у степену. Јасно је да АΓ неће бити иста дуж 

као што је ΓΒ. Заиста, ако је то могуће, нека буде иста. Тада је и АΓ иста дуж 

што је и АΒ. И АΓ је према ΓΒ као ΒΓ према ΓА, те је, према томе, АΒ подељено 

тачком Γ на исти начин као и тачком Γ, а то се не претпоставља. Значи, АΓ није 

исто што је ΓΒ. Због тога тачке Γ и Γ неће бити подједнако удаљене од средине. 

На овај начин се оним чиме се разликује збир квадрата на АΓ и на ΓΒ од збира 

квадрата на АΓ и на ΓΒ, тиме разликује и удвостручени правоугаоник са 

странама АΓ и ΓΒ од удвострученог правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ, и то из 

разлога што је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ заједно са двоструким 

правоугаоником са странама АΓ и ΓΒ и збир квадрата на АΓ и ΓΒ заједно са 

двоструким правоугаоником коме су стране АΓ и ΓΒ једнак квадрату на АΒ 

[II.4]2. Но збир квадрата на АΓ и на ΓΒ се разликује од збира квадрата на АΓ и на 

ΓΒ за рационалну величину, јер су оба збира рационална. И двоструки 

Ἡ ἐκ δύο ὀνομάηων καηὰ ἓν μόνον ζημεῖον διαιπεῖηαι εἰρ ηὰ ὀνόμαηα.  

 

Ἔζησ ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Γ: αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα ῥεηαί εἰζη 

δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη.  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΑΒ θαη' ἄιιν ζεκεῖνλ νὐ δηαηξεῖηαη εἰο δύν ῥεηὰο δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, δηῃξήζζσ θαὶ θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε θαὶ ηὰο ΑΓ, ΓΒ ῥεηὰο εἶλαη δπλάκεη κόλνλ 

ζπκκέηξνπο. θαλεξὸλ δή, ὅηη ἡ ΑΓ ηῆ ΓΒ νὐθ ἔζηηλ ἡ αὐηή. εἰ γὰξ δπλαηόλ, ἔζησ. ἔζηαη δὴ θαὶ 
ἡ ΑΓ ηῆ ΓΒ ἡ αὐηή: θαὶ ἔζηαη ὡο ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ, νὕησο ἡ ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΑ, θαὶ ἔζηαη ἡ ΑΒ 

θαηὰ ηὸ αὐηὸ ηῆ θαηὰ ηὸ Γ δηαηξέζεη δηαηξεζεῖζα θαὶ θαηὰ ηὸ Γ: ὅπεξ νὐρ ὑπόθεηηαη. νὐθ ἄξα ἡ 

ΑΓ ηῆ ΓΒ ἐζηηλ ἡ αὐηή. δηὰ δὴ ηνῦην θαὶ ηὰ Γ, Γ ζεκεῖα νὐθ ἴζνλ ἀπέρνπζη η῅ο δηρνηνκίαο. ᾧ 

ἄξα δηαθέξεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνύηῳ δηαθέξεη θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ δηὰ ηὸ θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κεηὰ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ θαὶ ηὰ 

ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κεηὰ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζα εἶλαη ηῷ ἀπὸ η῅ο ΑΒ. ἀιιὰ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ δηαθέξεη ῥεηῷ: ῥεηὰ γὰξ ἀκθόηεξα: θαὶ ηὸ δὶο ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ 

ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ δηαθέξεη ῥεηῷ κέζα ὄληα: ὅπεξ ἄηνπνλ:  

 

κέζνλ γὰξ κέζνπ νὐρ ὑπεξέρεη ῥεηῷ. Οὐθ ἄξα ἡ ἐθ δύν ὀλνκάησλ θαη' ἄιιν θαὶ ἄιιν ζεκεῖνλ 

δηαηξεῖηαη: θαζ' ἓλ ἄξα κόλνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
2 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ се разликује од двоструког правоугаоника са 

странама АΓ и ΓΒ за рационалну величину, но они су оба медијални [X.21]1. А 

то је бесмислено, јер медијална величина није већа од медијалне величине за 

рационалну величину [Χ.26 ]2. 

 

На овај начин се биномијала не дели једном и другом тачом на своје делове. 

Према томе она се дели само једном тачком. А то је требало доказати. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
2 Χ.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 43 

 

 

Прва бимедијала се дели само једном тачком. 

 

Нека је АΒ прва медијала, подељена тачком Γ тако да АΓ и ΓΒ буду медијале 

самерљиве само у степену и да обухватају рационални правоугаоник.  

 

 
 

Тврдим да се АΒ не дели другом тачком. 

 

Заиста, ако је то могуће, нека се дели и тачком  и то такода су АΓ и ΓΒ медијале 

самерљиве само у степену и обухватају рационалан правоугаоник. 

Пошто се сад, оним чиме се разликује двоструки правоугаоник са странама АΓ и 

ΓΒ од двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ, тиме разликује и збир 

квадрата на АΓ и на ΓΒ, док се двоструки правоугаоник са АΓ и ΓΒ разликује од 

двоструког правоугаоника на странама АΓ и ΓΒ за рационалну величину, јер су 

оба рационална. Према томе се разликује за рационалну величину и збир квадрата 

на АΓ и на ΓΒ од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ, а они су оба медијални. А то је 

бесмислено [Χ.26 ]1.  
 

На овај начин прва бимедијала се не дели и једном и другом тачком на своје 

делове. Према томе она се дели само једном тачком. А то је требало доказати. 

 

 

 

Ἡ ἐκ δύο μέζων ππώηη καθ' ἓν μόνον ζημεῖον διαιπεῖηαι.  

 

Ἔζησ ἐθ δύν κέζσλ πξώηε ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὰο ΑΓ, ΓΒ κέζαο εἶλαη δπλάκεη 

κόλνλ ζπκκέηξνπο ῥεηὸλ πεξηερνύζαο:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΑΒ θαη' ἄιιν ζεκεῖνλ νὐ δηαηξεῖηαη.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, δηῃξήζζσ θαὶ θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε θαὶ ηὰο ΑΓ, ΓΒ κέζαο εἶλαη δπλάκεη κόλνλ 

ζπκκέηξνπο ῥεηὸλ πεξηερνύζαο. ἐπεὶ νὖλ, ᾧ δηαθέξεη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ, ηνύηῳ δηαθέξεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ῥεηῷ δὲ δηαθέξεη ηὸ δὶο 

ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ῥεηὰ γὰξ ἀκθόηεξα: ῥεηῷ ἄξα δηαθέξεη θαὶ ηὰ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζα ὄληα: ὅπεξ ἄηνπνλ.  

 

Οὐθ ἄξα ἡ ἐθ δύν κέζσλ πξώηε θαη' ἄιιν θαὶ ἄιιν ζεκεῖνλ δηαηξεῖηαη εἰο ηὰ ὀλόκαηα: θαζ' ἓλ 

ἄξα κόλνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 Χ.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 44 

 

 

Друга медијала се дели само једном тачком. 

 

Нека је АΒ друга бимедијала, подељена тачком Γ тако да АΓ и ΓΒ буду медијале 

самерљиве само у степену и да обухватају медијалан правоугаоник [X.38]1. При 

томе је јасно да Γ није средина, јер делови нису самерљиви по дужини.  

 

 
 

Тврдим да се АΒ не дели другом тачком. 

 

Заиста, ако је то могуће, нека се дели и другом тачком Γ и то тако да АΓ није 

исто што и ΓΒ и да је АΓ, по претпоставци, веће. Очевидно је, како смо раније 

доказали, да је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ мањи од збира квадрата на АΓ и на 

ΓΒ, и да су АΓ и ΓΒ медијале, самерљиве само у степену, које обухватају 

медијалан правоугаоник. Узмимо рационалну дуж ЕΕ и конструишимо на ЕΕ 

правоугли паралелограм ЕК једнак квадрату на АΒ, и одузмимо правоугаоник 

ЕΖ једнак збиру квадрата на АΓ и на ΓΒ. Тада је остатак ΘК једнак двоструком 

правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ. Затим одузмимо правоугаоник ЕА једнак 

збиру квадрата на АΓ и на ΓΒ, који је, како смо доказали, мањи од збира 

квадрата на АΓ и ΓΒ [II.4]2. Тада је и остатак МК једнак двоструком 

правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ. И пошто су квадрати на АΓ и на ΓΒ 

медијални, биће медијалан и правоугаоник ЕΖ. И он се конструише на 

рационалној дужи ЕΕ, значи да је рационална и дуж ЕΘ и несамерљива по 

дужини са ЕΕ [X. 22]3. Из истих разлога је и дуж ΘΝ рационална и несамерљива 

по дужини са ЕΕ. И пошто су АΓ и ΓΒ медијале, самерљиве само по дужини, 

биће АΓ несамерљиво по дужини са ΓΒ. Но АΓ је према ΓΒ као квадрат на АΓ 

Ἡ ἐκ μέζων δεςηέπα καθ' ἓν μόνον ζημεῖον διαιπεῖηαι.  

 

Ἔζησ ἐθ δύν κέζσλ δεπηέξα ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὰο ΑΓ, ΓΒ κέζαο εἶλαη δπλάκεη 

κόλνλ ζπκκέηξνπο κέζνλ πεξηερνύζαο: θαλεξὸλ δή, ὅηη ηὸ Γ νὐθ ἔζηη θαηὰ η῅ο δηρνηνκίαο, ὅηη 

νὐθ εἰζὶ κήθεη ζύκκεηξνη. ιέγσ,  

 

 
 

ὅηη ἡ ΑΒ θαη' ἄιιν ζεκεῖνλ νὐ δηαηξεῖηαη.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, δηῃξήζζσ θαὶ θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὴλ ΑΓ ηῆ ΓΒ κὴ εἶλαη ηὴλ αὐηήλ, ἀιιὰ κείδνλα 

θαζ' ὑπόζεζηλ ηὴλ ΑΓ: δ῅ινλ δή, ὅηη θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ὡο ἐπάλσ ἐδείμακελ, ἐιάζζνλα 

ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: θαὶ ηὰο ΑΓ, ΓΒ κέζαο εἶλαη δπλάκεη κόλνλ ζπκκέηξνπο κέζνλ 

πεξηερνύζαο. θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηὴ ἡ ΔΕ, θαὶ ηῷ κὲλ ἀπὸ η῅ο ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ 

παξαιιειόγξακκνλ ὀξζνγώληνλ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΔΚ, ηνῖο δὲ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ 

ηὸ ΔΖ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΘΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. πάιηλ δὴ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, 

ἅπεξ ἐιάζζνλα ἐδείρζε ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ἴζνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΔΛ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΜΚ 

ἴζνλ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαὶ ἐπεὶ κέζα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, κέζνλ ἄξα [ θαὶ ] ηὸ ΔΖ. 

θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΘ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῆ ΔΕ κήθεη. δηὰ ηὰ 

                                                 
1 X.38 Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају медијалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове друга бимедијала. 
2 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
3 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
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према правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ. Па према томе је квадрат на АΓ 

несамерљив са правоугаоником коме су стране АΓ и ΓБ [X.111]. Значи квадрат 

на АΓ је самерљив са збиром квадрата на АΓ и на ΓΒ, јер су АΓ и ΓΒ самерљиве 

у степену [X. 15]2. Но двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ је самерљив 

са правоугаоником коме су стане АΓ и ΓΒ [X. 6]3. Према томе је збир квадрата 

на АΓ и на ΓΒ несамерљив са двоструким правоугаоником коме су стране АΓ и 

ΓΒ [X.13]4. Но збир квадрата на АΓ и на ΓΒ једнак је правоугаонику ЕΖ, а 

двоструком правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ једнак је правоугаонику ΘК. 

Према томе је ЕΖ несамерљиво са ΘК, па и ЕΘ несамерљиво по дужини са ΘΝ 

[VI.15, X.116].  А оне су рационалне. На овај начин су ЕΘ и ΘΝ су рационалне 

дужи самерљиве само у степену. Али, ако се саберу две рационалне дужи 

самерљиве само у степену, биће целина (збир) ирационална, такозвана 

биномијала [X.36]7. Према томе је ЕΝ биномијала која се дели тачком Θ. На исти 

исти начин се доказује да су и ЕМ, МΝ рационалне дужи самерљиве само у 

степену. И ЕΝ је биномијала, која се дели и у једној и у другој тачки, наиме у Θ 

и у М, а при томе ЕΘ није исто што је МΝ, пошто је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ 

већи од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ. Но збир квадрата на АΓ и на ΓΒ је већи 

од двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ.  

 

У толико пре је и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ, тј. правоугаоник ЕΖ, већи од 

двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ, тј. правоугаоника МК. Значи 

ЕΘ је већи од МΝ. И према томе ЕΘ неће бити исто што и МΝ. А то је требало 

доказати. 

 

 

 

 

αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΘΝ ῥεηή ἐζηη θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῆ ΔΕ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ κέζαη εἰζὶ δπλάκεη 

κόλνλ ζύκκεηξνη, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῆ ΓΒ κήθεη. ὡο δὲ ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ, νὕησο ηὸ 

ἀπὸ η῅ο ΑΓ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΑΓ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. 

ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ η῅ο ΑΓ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: δπλάκεη γάξ εἰζη ζύκκεηξνη αἱ ΑΓ, 

ΓΒ. ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἄξα 

ἀζύκκεηξά ἐζηη ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. ἀιιὰ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΔΖ, ηῷ δὲ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ηὸ ΘΚ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΖ ηῷ ΘΚ: ὥζηε θαὶ ἡ ΔΘ ηῆ ΘΝ 

ἀζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη. θαί εἰζη ῥεηαί: αἱ ΔΘ, ΘΝ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. ἐὰλ 

δὲ δύν ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ζπληεζῶζηλ, ἡ ὅιε ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἐθ δύν 

ὀλνκάησλ: ἡ ΔΝ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Θ. θαηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ 

δεηρζήζνληαη θαὶ αἱ ΔΜ, ΜΝ ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: θαὶ ἔζηαη ἡ ΔΝ ἐθ δύν ὀλνκάησλ 

θαη' ἄιιν θαὶ ἄιιν δηῃξεκέλε ηό ηε Θ θαὶ ηὸ Μ, θαὶ νὐθ ἔζηηλ ἡ ΔΘ ηῆ ΜΝ ἡ αὐηή, ὅηη ηὰ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κείδνλά ἐζηη ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. ἀιιὰ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κείδνλά ἐζηη ηνῦ δὶο 

ὑπὸ ΑΓ, ΓΒ:  

 

πνιιῷ ἄξα θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνπηέζηη ηὸ ΔΖ, κεῖδόλ ἐζηη ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, 

ηνπηέζηη ηνῦ ΜΚ: ὥζηε θαὶ ἡ ΔΘ η῅ο ΜΝ κείδσλ ἐζηίλ. ἡ ἄξα ΔΘ ηῆ ΜΝ νὐθ ἔζηηλ ἡ αὐηή: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
3 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
6 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
7 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
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X. 45 

 

 

"Већа" се дели само једном тачком. 
 

Нека је АΒ "већа" ирационалност, подељена тачком Γ тако да АΓ и ΒΓ буду 

дужи несамерљиве у степену и да је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ рационалан, а 

правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ медијалан [X.39]1. 

 

 
 

Тврдим да се АΒ не дели другом тачком. 

 

Заиста, ако је то могуће, нека се дели и другом тачком Γ и то тако да су АΓ и ΓΒ 

несамерљиве у степену и да је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ рационалан, а 

правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ медијалан. И чиме се разликује збир 

квадрата на АΓ и на ΓΒ од збира квадрата на АΓ и ΓΒ, тиме се разликује и 

двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ од двоструког правоугаоника са 

странама АΒ и ΓΒ. А како је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од збира квадрата 

на АΓ и ΓΒ за рационалну величину, јер су оба збира рационална, биће и 

двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ већи од двоструког правоугаоника 

са странама АΓ и ΓΒ за рационалну величину, а они су медијални. А то је 

немогуће [X.26 ]2.  

 

На овај начин "већа" ирационалност се не дели и једном и другом тачком на 

своје делове. Према томе она се дели само једном тачком. А то је требало 

доказати. 

Ἡ μείζων καηὰ ηὸ αὐηὸ μόνον ζημεῖον διαιπεῖηαι.  

 

Ἔζησ κείδσλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὰο ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη ἀζπκκέηξνπο εἶλαη πνηνύζαο 

ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξαγώλσλ ῥεηόλ, ηὸ δ' ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΑΒ θαη' ἄιιν ζεκεῖνλ νὐ δηαηξεῖηαη.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, δηῃξήζζσ θαὶ θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε θαὶ ηὰο ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη ἀζπκκέηξνπο εἶλαη 

πνηνύζαο ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ῥεηόλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ. θαὶ ἐπεί, ᾧ 

δηαθέξεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνύηῳ δηαθέξεη θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ 

ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ἀιιὰ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ῥεηὰ 

γὰξ ἀκθόηεξα: θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἄξα ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ κέζα 

ὄληα:  

 

ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ἡ κείδσλ θαη' ἄιιν θαὶ ἄιιν ζεκεῖνλ δηαηξεῖηαη: θαηὰ ηὸ αὐηὸ 

ἄξα κόλνλ δηαηξεῖηαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.39 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима рационалан, а правоугаоник обухваћен њима медијалан, биће цела дуж ирационална. Нека се она 

зове већа. 
2 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 46 

 

 

"Страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине" дели се 

само једном тачком. 
 

Нека је АΒ "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине", 

коју тачка Γ дели тако да АΓ и ΓΒ буду дужи несамерљиве у степену и да је збир 

квадрата на АΓ и на ΓΒ медијалан, а двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ 

рационалан [X.40]1.  

 

 
 

Тврдим да се АΒ не дели другом тачком. 

 

Заиста, ако је то могуће, нека се дели и тачком Γ и то тако са су дужи АΓ и ΓΒ 

несамерљиве у степену и да је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ медијалан, а 

двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ рационалан. Како се сад оним, чиме 

се разликује двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ од двоструког 

правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ, тиме разликује и збир квадрата на АΓ и на 

ΓΒ од збира квадрата на АΓ и на ΒΓ, а двоструки правоугаоник са странама АΓ и 

ΓΒ је већи од двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ за рационалну 

величину, биће и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од збира квадрата на АΓ и на 

ΓΒ за рационалну величину, а они су медијални. А то је немогуће [X.26 ]2.  

 

На овај начин се "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине" не дели једном и другом тачком. Према томе она се дели само једном 

тачком. А то је требало доказати. 

Ἡ ῥηηὸν καὶ μέζον δςναμένη καθ' ἓν μόνον ζημεῖον διαιπεῖηαι. 

 

 Ἔζησ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὰο ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη 

ἀζπκκέηξνπο εἶλαη πνηνύζαο ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ῥεηόλ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΑΒ θαη' ἄιιν ζεκεῖνλ νὐ δηαηξεῖηαη.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, δηῃξήζζσ θαὶ θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε θαὶ ηὰο ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη ἀζπκκέηξνπο εἶλαη 

πνηνύζαο ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ 

ῥεηόλ. ἐπεὶ νὖλ, ᾧ δηαθέξεη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνύηῳ δηαθέξεη 

θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ, θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἄξα ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ κέζα 

ὄληα: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ.  

 

νὐθ ἄξα ἡ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε θαη' ἄιιν θαὶ ἄιιν ζεκεῖνλ δηαηξεῖηαη. θαηὰ ἓλ ἄξα 

ζεκεῖνλ δηαηξεῖηαη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.40 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима медијалан, аправоугаоник обухваћен њима рационалан,биће цела дуж ирационална. Нека се она зове 

"страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине". 
2 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 47 

 

 

"Страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине" дели се само 

једном тачком. 
 

Нека је АΒ "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине", која се 

дели тачком Γ тако да су АΓ и ΓΒ несамерљиве у степену и да је збир квадрата 

на АΓ и на ΓΒ медијалан и правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ медијалан и 

несамерљив са збиром квадратаа на њима. 

 

 
 

Тврдим да се АΒ не дели другом тачком под наведеним условима. 

 

Заиста, ако је то могуће, нека се дели и тачком Γ и то тако, разуме се, да дуж АΓ 

не буде једнака са ΓΒ, већ предпостављамо да АΓ буде већа. Узмимо рационалну 

дуж ЕΕ и конструишимо на ЕΕ правоугаоник ЕΖ једнак збиру квадрата на АΓ и 

на ΓΒ. Тада је цео правоугаоник ЕК једнак квадрату на АΒ [II.4]1. Затим 

конструишимо на ЕΕ правоугаоник ЕΓ једнак збиру квадрата на АΓ и на ΓΒ. 

Тада је двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ, као остатак, један остатку, 

правоугаонику МК. И пошто се претпоставља да је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ 

медијалан, биће медијалан и правоугаоник ЕΖ. А он је конструисан на 

рационалној дужи ЕΕ. Биће према томе рационална и дуж ΘЕ и несамерљива по 

дужини са ЕΕ [X.22]2. Из истих разлога је рационална и дуж ΘΝ и несмерљива 

по дужини са ЕΕ. И пошто је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ несамерљив са 

Ἡ δύο μέζα δςναμένη καθ' ἓν μόνον ζημεῖον διαιπεῖηαι.  

 

Ἔζησ [ δύν κέζα δπλακέλε ] ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὰο ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη 

ἀζπκκέηξνπο εἶλαη πνηνύζαο ηό ηε ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ κέζνλ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηξνλ ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ.  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΑΒ θαη' ἄιιν ζεκεῖνλ νὐ δηαηξεῖηαη πνηνῦζα ηὰ πξνθείκελα.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, δηῃξήζζσ θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε πάιηλ δεινλόηη ηὴλ ΑΓ ηῆ ΓΒ κὴ εἶλαη ηὴλ αὐηήλ, 

ἀιιὰ κείδνλα θαζ' ὑπόζεζηλ ηὴλ ΑΓ, θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηὴ ἡ ΔΕ, θαὶ παξαβεβιήζζσ παξὰ ηὴλ ΔΕ 

ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ηὸ ΔΖ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ηὸ ΘΚ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΔΚ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΑΒ ηεηξαγώλῳ. πάιηλ δὴ παξαβεβιήζζσ παξὰ ηὴλ ΔΕ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ ἴζνλ ηὸ ΔΛ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ινηπῷ ηῷ ΜΚ ἴζνλ ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ κέζνλ 

ὑπόθεηηαη ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, κέζνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΔΖ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ 

ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΘΔ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῆ ΔΕ κήθεη. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΘΝ 

ῥεηή ἐζηη θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῆ ΔΕ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ 

                                                 
1 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
2 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
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двоструким правоугаоником коме су стране АΓ и ΓΒ, биће и правоугаоник коме 

су стране АΓ и ΓΒ, биће и правоугаоник ЕΖ несамерљив са правоугаоником ΖΝ 

[VI.11, X.112].  Па према томе је и дуж ЕΘ несамерљива са дужи ΘΝ. А оне су 

рационалне. На овај начин су дужи ЕΘ и ΘΝ рационалне и самерљиве само у 

степену. Значи ЕΝ је биномијала, која се дели тачком Θ [X.36]3. На сличан начин 

се доказује да се она дели и тачком М. А при томе ЕΘ није исто што и МΝ. На 

овај начин се биномијала дели и једном и другом тачком. А то је бесмислено 

[X.42]4.  

 

Према томе се "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине" не дели 

и једном и другом тачком. На овај начин она се дели само једном тачком. 

 

 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, θαὶ ηὸ ΔΖ ἄξα ηῷ ΖΝ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ: ὥζηε θαὶ ἡ ΔΘ 

ηῆ ΘΝ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ. θαί εἰζη ῥεηαί: αἱ ΔΘ, ΘΝ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἡ 

ΔΝ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Θ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ θαηὰ ηὸ Μ 

δηῄξεηαη. θαὶ νὐθ ἔζηηλ ἡ ΔΘ ηῆ ΜΝ ἡ αὐηή: ἡ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ θαη' ἄιιν θαὶ ἄιιν 

ζεκεῖνλ δηῄξεηαη: ὅπεξ ἐζηὶλ ἄηνπνλ.  

 

νὐθ ἄξα ἡ δύν κέζα δπλακέλε θαη' ἄιιν θαὶ ἄιιν ζεκεῖνλ δηαηξεῖηαη: θαζ' ἓλ ἄξα κόλνλ [ 

ζεκεῖνλ ] δηαηξεῖηαη. 

 

                                                 
1 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
3 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
4 X.42 Биномијала се дели на своје делове само једном тачком. 
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X. 48 

 

 

Наћи прву биномијалу. 
 

Узмимо два броја АΓ и ΓΒ и то тако да је размера њиховог збира АΒ према ΒΓ 

као квадратног броја према квадратном броју [Лема 28.1]1, а да размера према 

ΓА није као квадратног броја према квадратном броју, и узмемо неку дуж Γ за 

рационалну и нека је ЕΕ самерљиво по дужини са Γ. На тај начин и ЕΕ је 

рационално. И урадимо тако да се број ΒА односи према броју АΓ као квадрат 

на ЕΕ према квадрату на ΕΖ [X.6. Последица]2. 

 

 
 

Како је размера АΒ према АΓ размера броја према броју, биће и размера 

квадрата на ЕΕ према квадрату на ΕΖ размера броја према броју. Према томе је 

квадрат на ЕΕ самерљив са квадратом на ΕΖ [X.6]3. А како је ЕΕ рационално, 

биће рационално и ΕΖ. И пошто ΒА не стоји према АΓ у размери квадратног 

броја према квадратном броју, неће бити ни квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ 

у размери квадратног броја према квадратном броју. Значи ЕΕ је несамерљиво 

по дужини са ΕΖ [X.9]4. На овај начин ЕΕ и ΕΖ су рационалне, али самерљиве 

само у степену. Значи ЕΖ је биномијала [X.36]5. 

Тврдим да је прва. 

Заиста, пошто је број ΒА према АΓ као квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ, а 

ΒА је већи од АΓ, биће и квадрат на ЕΕ већи од квадрата на ΕΖ. Нека сад 

квадрат на ЕΕ буде једнак збиру квадрата на ΕΖ и на Θ. И пошто је ΒА према АΓ 

као квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ, биће после пермутовања АΒ према ΒΓ 

као квадрат на ЕΕ према квадрату на Θ [V.19.Последица]6. Али АΒ је у размери 

према Β као квадратни број према квадратном броју. Према томе и квадрат на 

Εὑπεῖν ηὴν ἐκ δύο ὀνομάηων ππώηην.  

 

἖θθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΑΓ, ΓΒ, ὥζηε ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐμ αὐηῶλ ηὸλ ΑΒ πξὸο κὲλ ηὸλ ΒΓ 

ιόγνλ ἔρεηλ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, πξὸο δὲ ηὸλ ΓΑ ιόγνλ κὴ ἔρεηλ, 

ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, θαὶ ἐθθείζζσ ηηο ῥεηὴ ἡ Γ, θαὶ ηῆ Γ 

ζύκκεηξνο ἔζησ κήθεη ἡ ΔΕ. ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΔΕ. θαὶ γεγνλέησ ὡο ὁ ΒΑ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ 

ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ.  

 

 
 

ὁ δὲ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΑΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ: θαὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ 

η῅ο ΕΖ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ: ὥζηε ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ηῷ ἀπὸ η῅ο 

ΕΖ. θαί ἐζηη ῥεηὴ ἡ ΔΕ: ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἡ ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ 

ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΕ ηῆ 

ΕΖ κήθεη. αἱ ΔΕ, ΕΖ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάησλ ἐζηὶλ ἡ 

ΔΖ. Λέγσ, ὅηη θαὶ πξώηε. ἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΑ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ 

πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ, κείδσλ δὲ ὁ ΒΑ ηνῦ ΑΓ, κεῖδνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΕΖ. 

ἔζησ νὖλ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἴζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΕΖ, Θ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ 

                                                 
1 Лема 28.1 Наћи таква два квадратна броја да и њихов збир буде квадратни број. 
2 X. 6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде број према броју као дуж према дужи. 
3 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
4 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
5 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
6 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
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ЕΕ стоји у размери према Θ као квадратни број према квадратном броју. На овај 

начин ЕΕ је самерљиво по дужини са Θ [X.9]1. И према томе је квадрат на ЕΕ 

већи од квадрата на ΕΖ за квадрат на дужи која је самерљива са већим делом. 

Дужи ЕΕ и ΕΖ су рационалне и ЕΕ је самерљиво по дужини са Γ. 

 

На овај начин ЕΖ је прва биномијала. А то је требало доказати. 

 

ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ, ἀλαζηξέςαληη ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ 

η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ. ὁ δὲ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΕ ηῆ Θ κήθεη: ἡ ΔΕ ἄξα η῅ο ΕΖ 

κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. θαί εἰζη ῥεηαὶ αἱ ΔΕ, ΕΖ, θαὶ ζύκκεηξνο ἡ ΔΕ ηῆ Γ 

κήθεη.  

 

Ἡ ΔΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ πξώηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
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X. 49 

 

Наћи другу биномијалу. 
 

Узмимо два броја АΓ и ΓΒ и то тако да је размера њиховог збира АΒ према ΒΓ 

као квадратног броја према квадратном броју а да размера према АΓ није као 

према квадртном броју, и нека буде дата рационална дуж Γ и нека је ЕΕ 

самерљиво по дужини са Γ.  

 

 
 

На овај начин и ЕΕ је рационално. И урадимо тако да се број ΓА односи према 

броју АΒ као квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ [X.6.Последица]1. Тада је 

квадрат на ЕΕ самерљив са квадратом на ΕΖ [X.6]2. Значи и ΕΖ је рационално. И 

пошто број ΓА не стоји према броју АΒ у размери квадратног броја према 

квадратном броју, неће бити ни квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ у размери 

квадратног броја према квадратном броју. Значи ЕΕ је несамерљиво по дужини 

са ΕΖ [X.9]3. На овај начин су дужи ЕΕ и ΕΖ рационалне, али самерљиве само у 

степену. Дакле, ЕΖ је биномијала [X.36]4. 

Треба доказати да је друга. 

Заиста, пошто се, обрнуто, број ΒА односи према броју АΓ као квадрат на ΖΕ 

према квадрату на ΕЕ, а ΒА је веће од АΓ, биће иквадрат на ΖΕ већи од квадрата 

на ΕЕ. Нека сад квадрат на ΖΕ буде једнак збиру квадрата на ЕΕ и на Θ. На овај 

начин, после пермутовања, АΒ је према ΒΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на 

Θ [V.19.Последица]5. Али АΒ је у размери према ΒΓ као квадратни број према 

Εὑπεῖν ηὴν ἐκ δύο ὀνομάηων δεςηέπαν.  

 

἖θθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΑΓ, ΓΒ, ὥζηε ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐμ αὐηῶλ ηὸλ ΑΒ πξὸο κὲλ ηὸλ ΒΓ 

ιόγνλ ἔρεηλ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, πξὸο δὲ ηὸλ ΑΓ ιόγνλ κὴ ἔρεηλ, 

ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηὴ ἡ Γ, θαὶ ηῆ Γ ζύκκεηξνο 

ἔζησ ἡ ΔΕ κήθεη:  

 

 
 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΕ. γεγνλέησ δὴ θαὶ ὡο ὁ ΓΑ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΑΒ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ 

πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ: ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΕΖ. ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ 

ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ ΓΑ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΑΒ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΕ ηῆ ΕΖ κήθεη: αἱ ΔΕ, ΕΖ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάησλ ἐζηὶλ ἡ ΔΖ. Γεηθηένλ δή, ὅηη θαὶ 
δεπηέξα.  

἖πεὶ γὰξ ἀλάπαιίλ ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΑ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο 

ΕΔ, κείδσλ δὲ ὁ ΒΑ ηνῦ ΑΓ, κεῖδνλ ἄξα [ θαὶ ] ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΕ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΕΔ. ἔζησ ηῷ ἀπὸ 

η῅ο ΖΕ ἴζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΔΕ, Θ: ἀλαζηξέςαληη ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих број према другом од њих броју као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
5 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
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квадратном броју. Према томе и квадрат на ΕΖ стоји у размери према квадрату на 

Θ као квадратни број према квадратном броју. На овај начин ΕΖ је самерљиво по 

дужини са Θ. И према томе је квадрат на ΕΖ већи од квадрата на ΕЕ за квадрат на 

дужи која је самерљива са већим делом. Дужи ΕΖ и ΕЕ су рационалне и 

самерљиве по дужини са Γ. 

 

На овај начин ЕΖ је друга биномијала. А то је требало доказати. 

η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ. ἀιι' ὁ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῆ Θ κήθεη: ὥζηε ἡ ΕΖ η῅ο ΕΔ 

κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. θαί εἰζη ῥεηαὶ αἱ ΕΖ, ΕΔ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, 

θαὶ ηὸ ΔΕ ἔιαζζνλ ὄλνκα ηῆ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῆ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηῆ Γ κήθεη.  

 

Ἡ ΔΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ δεπηέξα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 50 

 

Наћи трећи биномијалу. 
 

Узмимо два броја АΒ према ΒΓ као квадратног броја према квадратном броју, и 

да размера према АΓ није као квадратног броја према квадратном броју и 

узмимо неки други, не квадратни, број Γ и нека се он не налази ни према једном 

од бројева ΒА и АΓ у размери као квадратни број према квадратном броју, и 

нека буде дата рационална дуж Γ и урадимо тако да је Γ према АΒ као квадрат 

на Е према квадрату на ΕΖ [X.6.Последица]1.  

 

 
 

На овај начин квадрат на Е је самерљив са квадратом на ΕΖ [X.6]2. А Е је 

рационално, па према томе је рационално и ΕΖ. И пошто  не стоји према броју 

АΒ у размери квадратног броја према квадратном броју, неће бити ни квадрат на 

Е према квадрату на ΕΖ у размери квадратног броја према квадратном броју. На 

овај начин Е је несамерљиво по дужини са ΕΖ [X.9]3. Затим урадимо тако да је 

број ΒА према броју АΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ 

[X.6.Последица]. Тада је квадрат на ΕΖ самерљив са квадратом на ΖΘ [X.6]. А 

кад је ΕΖ рационално, биће рационално и ΖΘ. И пошто ΒА не стоји у размери 

према АΓ као квадратни број према квадратном броју, неће бити ни квадрат на 

ΕΖ према квадрату на ΘΖ у размери квадратног броја према квадратном броју. 

Значи ΕΖ је несамерљиво по дужини са ΖΘ [X.9]. На овај начин су ΕΖ и ΖΘ 

рационалне, али самерљиве само у степену. Дакле, ΕΘ је биномијала [X.36]4.  
Тврдим да је трећа. 

Заиста, пошто је Γ према АΒ као квадрат на Е према квадрату на ΕΖ, а ΒА је 

према АΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће, због 

једнакоудаљености, Γ према АΓ као квадрат на Е према квадрату на ΖΘ [V.22]5. 

Εὑπεῖν ηὴν ἐκ δύο ὀνομάηων ηπίηην.  

 

἖θθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΑΓ, ΓΒ, ὥζηε ηὸλ ζπγθείκελνλ ἐμ αὐηῶλ ηὸλ ΑΒ πξὸο κὲλ ηὸλ ΒΓ 

ιόγνλ ἔρεηλ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, πξὸο δὲ ηὸλ ΑΓ ιόγνλ κὴ ἔρεηλ, 

ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. ἐθθείζζσ δέ ηηο θαὶ ἄιινο κὴ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο ὁ Γ, θαὶ πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ ιόγνλ κὴ ἐρέησ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ἐθθείζζσ ηηο ῥεηὴ εὐζεῖα ἡ Δ, θαὶ γεγνλέησ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ ΑΒ, 

νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ: ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΕΖ.  

 

 
 

θαί ἐζηη ῥεηὴ ἡ Δ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Γ πξὸο ηὸλ ΑΒ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ιόγνλ 

ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ Δ ηῆ ΕΖ κήθεη. 

γεγνλέησ δὴ πάιηλ ὡο ὁ ΒΑ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΘ: 

ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΖΘ. ῥεηὴ δὲ ἡ ΕΖ: ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἡ ΖΘ. θαὶ ἐπεὶ 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих број према другом од њих броју као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
5 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
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Али Γ према АΓ није у размери квадратног броја према квадратном броју, па 

неће бити ни квадрат на Е према квадрату на ΖΘ у размери квадратног броја 

према квадратном броју. На овај начин Е је несамерљиво по дужини са ΖΘ 

[X.9]1. И пошто је ΒА према АΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће 

квадрат на ΕΖ већи од квадрата на ΖΘ. Нека је сад квадрат на ΕΖ једнак збиру 

квадрата на ΖΘ и на К. Значи, после пермутовања, АΒ је према ΒΓ као квадрат 

на ΕΖ према квадрату на К [V.19.Последица]2. Али АΒ је у размери према ΒΓ 

као квадратни број према квадратном броју. Тада је и квадрат на ΕΖ у размери 

према квадрату на К као квадратни број према квадратном броју. На овај начин 

ΕΖ је несамерљиво по дужини са К [X.9]. И према томе је квадрат на ΕΖ већи од 

квадрата на ΖΘ за квадрат на дужи која је самерљива са већим делом. Дужи ΕΖ 

и ΖΘ су рационалне самерљиве само у степену и ниједна од њих није самерљива 

по дужини са Е. 

 

На овај начин, ΕΘ је трећа биномијала. А то је требало доказати. 

 

 

 

ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὅλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ 

ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΘΖ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῆ ΖΘ κήθεη. αἱ ΕΖ, ΖΘ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: 

ἡ ΕΘ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηίλ. Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ηξίηε. ἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ ΑΒ, 

νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ, ὡο δὲ ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο 

ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΘ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο 

ΖΘ. ὁ δὲ Γ πξὸο ηὸλ ΑΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΘ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ Δ ηῆ ΖΘ κήθεη. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ 

ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΘ, κεῖδνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΖΘ. 

ἔζησ νὖλ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ἴζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΖΘ, Κ: ἀλαζηξέςαληη ἄξα [ ἐζηὶλ ] ὡο ὁ ΑΒ πξὸο ηὸλ 

ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Κ. ὁ δὲ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Κ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ζύκκεηξνο ἄξα [ ἐζηὶλ ] ἡ ΕΖ ηῆ Κ κήθεη. ἡ ΕΖ 

ἄξα η῅ο ΖΘ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. θαί εἰζηλ αἱ ΕΖ, ΖΘ ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ νὐδεηέξα αὐηῶλ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῆ Δ κήθεη.  

 
Ἡ ΕΘ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ ηξίηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 
стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
2 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
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X. 51 

 

Наћи четврту биномијалу. 

 

Узмимо два броја АΓ и ΓΒ и то тако да размера АΒ ни према ΒΓ ни према АΓ 

није размера квадратног броја према квадратном броју, и нека буде дата 

рационална дуж Γ и нека је ΔΕ самерљива по дужини са Γ. На тај начин је и ЕΕ 

рационално. И урадимо тако да се број ΒА тако односи према броју АΓ као 

квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ [X.6.Последица]1. 

 

 
 

Тада је квадрат на ЕΕ самерљив са квадратном на ΕΖ [X.6]2. Значи и ΕΖ је 

рационално. И пошто број ΒА не стоји према АΓ у размери квадратног броја 

према квадратном броју, неће бити ни квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ у 

размери квадратног броја према квадратном броју. И значи ЕΕ је несамерљиво 

по дужини са ΕΖ [X.9]3. На овај начин су ЕΕ и ΕΖ рационалне, али самерљиве 

само у степену. Значи ЕΖ је биномијала. 

Тврдим да је четврта. 

Заиста, пошто је ΒА према АΓ као квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ (ΒА је 

веће од АΓ), квадрат на ЕΕ је већи од квадрата на ΕΖ. Нека је сад квадрат на ЕΕ 

једнак збиру квадрата на ΕΖ и на Θ. На овај начин после пермутовања, број АΒ 

је према ΒΓ као квадрат на ЕΕ према квадрату на Θ [V.19.Последица]4. Али АΒ 

није у размери према ΒΓ као квадратни број према квадратном броју, неће бити 

ни квадрат на ЕΕ према квадрату на Θ у размери квадратног броја према 

квадратном броју. Па значи ЕΕ је несамерљиво по дужини са Θ [X.9]. И према 

Εὑπεῖν ηὴν ἐκ δύο ὀνομάηων ηεηάπηην.  

 

἖θθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΑΓ, ΓΒ, ὥζηε ηὸλ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ κὴ ἔρεηλ κήηε κὴλ πξὸο ηὸλ 

ΑΓ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηὴ ἡ Γ, θαὶ ηῆ Γ ζύκκεηξνο 

ἔζησ κήθεη ἡ ΔΕ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΔΕ. θαὶ γεγνλέησ ὡο ὁ ΒΑ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ 

ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ:  

 

 
 

ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΕΖ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πξὸο 

ηὸλ ΑΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ 

πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΕ ηῆ ΕΖ κήθεη. αἱ ΔΕ, ΕΖ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ὥζηε ἡ ΔΖ ἐθ 

δύν ὀλνκάησλ ἐζηίλ. Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ηεηάξηε. ἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ 

η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ [ κείδσλ δὲ ὁ ΒΑ ηνῦ ΑΓ ], κεῖδνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΕΖ. 

ἔζησ νὖλ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἴζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΕΖ, Θ: ἀλαζηξέςαληη ἄξα ὡο ὁ ΑΒ ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΒΓ, 

νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ. ὁ δὲ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΕ ηῆ Θ κήθεη: ἡ ΔΕ ἄξα 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих број према другом од њих броју као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 
стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
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томе је квадрат на ЕΕ већи од квадрата на ΖΕ за квадрат на дужи која је 

несамерљива са већим делом. Дужи ЕΕ и ΕΖ су рационалне и самерљиве само у 

степну, и ЕΕ је самерљиво по дужини са Γ. 

 

На овај начин, ЕΖ је четврта биномијала. А то је требало доказати. 

η῅ο ΖΕ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. θαί εἰζηλ αἱ ΔΕ, ΕΖ ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΔΕ ηῆ Γ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη.  

 

Ἡ ΔΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ ηεηάξηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 52 

 

Наћи пету биномијалу. 
 

Узмимо два броја АΓ и ΓΒ и то тако да размера АΒ према сваком од њих није 

размера квадратног броја према квадратном броју, и нека буде дата рационална 

дуж Γ и нека је ЕΕ самерљиво (по дужини) са Γ.  

 

 
 

На тај начин је и ЕΕ рационално. И урадимо тако да се број ΓА односи према 

АΒ као квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ [X.6.Последица]1. Како број ΓА 

није у размери према броју АΒ као квадратни број према квадратном броју, 

неће бити ни квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ у размери квадратног броја 

према квадратном броју. На овај начин су ЕΕ и ΕΖ рационалне, али самерљиве 

само у степену [X.9]2. Значи ЕΖ је биномијала [X.36]3. 

Тврдим да је пета. 

Заиста, пошто је ΓА према АΒ као квадрат на ЕΕ према квадрату на ΕΖ, биће, 

обрнуто, ΒА према АΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΕЕ. Према томе је 

квадрат на ΖΕ већи од квадрата на ΕЕ. Нека је сад квадрат на ΖΕ једнак збиру 

квадрата на ЕΕ и на Θ. Значи, после пермутовања, број АΒ је према ΒΓ као 

квадрат на ΖΕ према квадату на Θ [V.19.Последица]4. Али АΒ није у размери 

према ΒΓ као квадратни број према квадратном броју. Неће бити ни квадрат на 

Εὑπεῖν ηὴν ἐκ δύο ὀνομάηων πέμπηην.  

 

἖θθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΑΓ, ΓΒ, ὥζηε ηὸλ ΑΒ πξὸο ἑθάηεξνλ αὐηῶλ ιόγνλ κὴ ἔρεηλ, 

ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηή ηηο εὐζεῖα ἡ Γ, θαὶ 
ηῆ Γ ζύκκεηξνο ἔζησ [ κήθεη ] ἡ ΔΕ:  

 

 
 

ῥεηὴ ἄξα ἡ ΔΕ. θαὶ γεγνλέησ ὡο ὁ ΓΑ πξὸο ηὸλ ΑΒ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ 

η῅ο ΕΖ. ὁ δὲ ΓΑ πξὸο ηὸλ ΑΒ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ: νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. αἱ ΔΕ, ΕΖ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: 

ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάησλ ἐζηὶλ ἡ ΔΖ. Λέγσ δή, ὅηη θαὶ πέκπηε. ἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ὁ ΓΑ πξὸο 

ηὸλ ΑΒ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΔΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ, ἀλάπαιηλ ὡο ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ, 

νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΔ: κεῖδνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΕ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΕΔ. 

ἔζησ νὖλ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΖΕ ἴζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΔΕ, Θ: ἀλαζηξέςαληη ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ ΑΒ 

ἀξηζκὸο πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΕ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ. ὁ δὲ ΑΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ 

ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο 

ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих број према другом од њих броју као дуж према дужи. 
2 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
3 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
4 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
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ΕΖ према квадрату на Θ у размери квадратног броја према квадратном броју. 

Значи ΕΖ је несамерљиво по дужини са Θ [X.9]. Према томе је квадрат на ΕΖ 

већи од квадрата на зе за квадрат на дужи која је несамерљива са већим делом. 

Дужи ΖΕ и ΕЕ су рационалне и самерљиве само у степену и мањи део ЕΕ је 

самерљив по дужини са датом рационалном дужи Γ. 

 

На овај начин, ЕΖ је пета биномијала. А то је требало доказати. 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῆ Θ κήθεη: ὥζηε ἡ ΕΖ η῅ο ΕΔ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. θαί εἰζηλ αἱ ΖΕ, ΕΔ ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη θαὶ ηὸ ΔΕ 

ἔιαηηνλ ὄλνκα ζύκκεηξόλ ἐζηη ηῆ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῆ ηῆ Γ κήθεη. 

 

Ἡ ΔΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ πέκπηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 53 

 

Наћи шесту биномијалу. 
 

Узмимо два броја АΓ и ΓΒ и то тако да размера АΒ према сваком од њих није 

размера квадратног броја према квадратном броју. Нека Γ буде неки број који 

није квадратан и који се не налази ни према једном од бројева ΒА и АΓ у 

размери квадратног броја према квадратном броју, и нека буде дата рационална 

дуж Е, и урадимо тако да је Γ према АΒ као квадрат на Е према квадрату на ΕΖ 

[X.6.Последица]1.  

 

 
 

Према томе је квадрат на Е самерљив са квадратом на ΕΖ [X.6]2. А како је Е 

рационално, биће и ΕΖ рационално. И пошто се Γ према АΒ не налази у размери 

квадратног броја према квадратном броју, неће бити ни квадрат на Е према 

квадрату на ΕΖ у размери квадратног броја према квадратном броју. На овај 

начин Е је несамерљиво по дужини са ΕΖ [X.9]3. Урадимо затим тако да ΒА буде 

према АΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ [X.6.Последица]4. Тада је 

квадрат на ΕΖ самерљив са квадратом на ΘΖ [X.6]. Значи квадрат на ΘΖ је 

рационалан, а према томе је рационално и ΘΖ. И пошто се ΒΑ према АΓ не 

налази у размери квадратног броја према квадратном броју, неће бити ни 

Εὑπεῖν ηὴν ἐκ δύο ὀνομάηων ἕκηην.  

 

἖θθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΑΓ, ΓΒ, ὥζηε ηὸλ ΑΒ πξὸο ἑθάηεξνλ αὐηῶλ ιόγνλ κὴ 

ἔρεηλ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἔζησ δὲ θαὶ ἕηεξνο ἀξηζκὸο ὁ 

Γ κὴ ηεηξάγσλνο ὢλ κεδὲ πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ ΒΑ, ΑΓ ιόγνλ ἔρσλ, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ἐθθείζζσ ηηο ῥεηὴ εὐζεῖα ἡ Δ, θαὶ γεγνλέησ ὡο ὁ 

Γ πξὸο ηὸλ ΑΒ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ: ζύκκεηξνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ 

ηῷ ἀπὸ η῅ο ΕΖ.  

 

 
 

θαί ἐζηη ῥεηὴ ἡ Δ: ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἡ ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ νὐθ ἔρεη ὁ Γ πξὸο ηὸλ ΑΒ ιόγνλ, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο 

ΕΖ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ Δ 

ηῆ ΕΖ κήθεη. γεγνλέησ δὴ πάιηλ ὡο ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ 

ἀπὸ η῅ο ΖΘ. ζύκκεηξνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΘΗ. ῥεηὸλ ἄξα ηὸ ἀπὸ η῅ο ΘΖ: 

ῥεηὴ ἄξα ἡ ΘΖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο 

πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΘ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῆ ΖΘ 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих  према другом од њих  као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 
стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих број према другом од њих броју као дуж према дужи. 
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квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ у размери квадратног броја према 

квадратном броју. На овај начин ΕΖ није самерљиво по дужини са ΖΘ [X.9]1. 

Дужи ΕΖ и ΖΘ су рационалне, али самерљиве само у степену. Значи ΕΘ је 

биномијала [X.36]2.  
Треба доказати да је шеста. 

Заиста, пошто је Γ према АΒ као квадрат на Е према квадрату на ΕΖ и ΒА према 

АΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће, због једнакоудаљености, Γ 

према АΓ као квадрат на Е према квадрату на ΖΘ [V.22]3. Али Γ према АΓ се не 

налази у размери квадратног броја према квадратном броју, те неће бити ни 

квадрат на Е према квадрату на ΖΘ у размери квадратног броја према 

квадратном броју. Према томе је Е несамерљиво по дужини са ΖΘ [X.9]. А 

доказано је да је оно несамерљиво по дужини и са ΕΖ. На овај начин је свака од 

ΕΖ и ΖΘ несамерљива по дужини са Е. И пошто је ΒА према АΓ као квадрат на 

ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће квадрат на ΕΖ већи од квадрата на ΖΘ. Нека сад 

квадрат на ΕΖ буде једнак збиру квадрата на ΖΘ и на К. Значи, после 

пермутовања, АΖ према ΒΓ биће као квадрат на ΕΖ према квадрату на К 
[V.19.Последица]4. Али АΒ прем ΒΓ није у размери квадратног броја према 

квадратном броју. Дакле, неће бити ни квадрат на ΕΖ према квадрату на К у 

размери квадратног броја према квадратном броју. Значи ΕΖ је несамерљиво по 

дужини са К [X.9]. И према томе је квадрат на ΕΖ већи од квадрата на ΖΘ за 

квадрат на дужи која је несамерљива са већим делом. Дужи ΕΖ и ΖΘ су 

рациоанлне и самерљиве само у степену, и ниједна од њих није самерљива по 

дужини са датом рационалном дужи Е. 

 

На овај начин, ΕΘ је шеста биномијала. А то је требало доказати. 

 

Лема 

 

Нека су АΒ и ΒΓ два квадрата. Поставимо их тако да ΓΒ и ΒЕ буду у истој 

правој. Биће тада и ΕΒ у истој правој са ΒΖ. Па допунимо паралелограм АΓ.  

 

Тврдим да је АΓ квадрат, и да је правоугаоник ΓΖ средња пропорционала за 

квадрате АΒ и ΒΓ и правоугаоник ΓΓ средња пропорционала за квадрате АΓ и 

ΓΒ. 

 

Заиста, пошто је ΓΒ једнака ΒΕ и ΒЕ једнака ΒΖ, биће и цела ΓЕ једнака целој 

κήθεη. αἱ ΕΖ, ΖΘ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάησλ ἐζηὶλ 

ἡ ΕΘ. Γεηθηένλ δή, ὅηη θαὶ ἕθηε. ἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ ΑΒ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο 

Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ, ἔζηη δὲ θαὶ ὡο ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ 

ἀπὸ η῅ο ΖΘ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Γ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ πξὸο ηὸ ἀπὸ 

η῅ο ΖΘ. ὁ δὲ Γ πξὸο ηὸλ ΑΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ: νὐδὲ ηὸ ἀπὸ η῅ο Δ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΘ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ Δ ηῆ ΖΘ κήθεη. ἐδείρζε δὲ 

θαὶ ηῆ ΕΖ ἀζύκκεηξνο: ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ΕΖ, ΖΘ ἀζύκκεηξόο ἐζηη ηῆ Δ κήθεη. θαὶ ἐπεί 
ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΑ πξὸο ηὸλ ΑΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο ΖΘ, κεῖδνλ ἄξα ηὸ 

ἀπὸ η῅ο ΕΖ ηνῦ ἀπὸ η῅ο ΖΘ. ἔζησ νὖλ ηῷ ἀπὸ [ η῅ο ] ΕΖ ἴζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΖΘ, Κ: 

ἀλαζηξέςαληη ἄξα ὡο ὁ ΑΒ πξὸο ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Κ. ὁ δὲ ΑΒ 

πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ὥζηε 

νὐδὲ ηὸ ἀπὸ ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ η῅ο Κ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ. ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῆ Κ κήθεη: ἡ ΕΖ ἄξα η῅ο ΖΘ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ 

ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῆ. θαί εἰζηλ αἱ ΕΖ, ΖΘ ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, θαὶ 
νὐδεηέξα αὐηῶλ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη ηῆ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῆ ηῆ Δ.  

 

Ἡ ΕΘ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶλ ἕθηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

Λ῅κκα 

 

Ἔζησ δύν ηεηξάγσλα ηὰ ΑΒ, ΒΓ θαὶ θείζζσζαλ ὥζηε ἐπ' εὐζείαο εἶλαη ηὴλ ΓΒ ηῆ ΒΔ: ἐπ' 

εὐζείαο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΕΒ ηῆ ΒΖ. θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ ΑΓ παξαιιειόγξακκνλ:  

 

                                                 
1 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
2 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
3 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
4 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција. 
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ΕΖ.  

 

 
 

Но ΓЕ једанко је свакој од АΘ и КΓ, а ΕΖ једнако свакој од АК и ΘΓ [I.34]1. 

Значи свака од АΘ и КΓ једнака свакој од АК и ΘΓ. Према томе је АΓ 

једнакострани паралелограм, а он је и правоугли. Значи АΓ је квадрат. 

Пошто је ΕΒ према ΒΖ као ΓΒ према ΒЕ, али ΕΒ је према ΒΖ као АΒ према ΓΖ 

као ΓΖ према ΒΓ [VI.1]2. Значи ΓΖ је средња пропорционала за АΒ и ΒΓ [V.11]3. 

 

Тврдим још да је и ΓΓ средња пропорционала за АΓ и ΒΓ. 

 

Заиста, пошто је АΓ према ΓК као КΖ према ΖΓ, јер је свака једнака свакој, 

биће, после додавања, АК према КΓ као КΓ према ΓΖ [V.18]4, али АК је према 

КΓ као АΓ према ΓΓ, а КΓ је према ΓΖ као ΓΓ према ΓΒ [VI.1], и на тај начин, је 

АΓ према ΓΓ као ΓΓ према ΒΓ [V.11]. 

 

Значи ΓΓ је средња пропорционала за АΓ и ΓΒ. А то је требало и доказати. 

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ηεηξάγσλόλ ἐζηη ηὸ ΑΓ, θαὶ ὅηη ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΓΖ, θαὶ 
ἔηη ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΓΓ.  

 

἖πεὶ γὰξ ἴζε ἐζηὶλ ἡ κὲλ ΓΒ ηῆ ΒΕ, ἡ δὲ ΒΔ ηῆ ΒΖ, ὅιε ἄξα ἡ ΓΔ ὅιῃ ηῆ ΕΖ ἐζηηλ ἴζε. 

ἀιι' ἡ κὲλ ΓΔ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΘ, ΚΓ ἐζηηλ ἴζε, ἡ δὲ ΕΖ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΚ, ΘΓ ἐζηηλ ἴζε: 

θαὶ ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ΑΘ, ΚΓ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΚ, ΘΓ ἐζηηλ ἴζε. ἰζόπιεπξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΓ παξαιιειόγξακκνλ: ἔζηη δὲ θαὶ ὀξζνγώληνλ: ηεηξάγσλνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΓ. Καὶ ἐπεί 

ἐζηηλ ὡο ἡ ΕΒ πξὸο ηὴλ ΒΖ, νὕησο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΕΒ πξὸο ηὴλ ΒΖ, 

νὕησο ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΓΖ, ὡο δὲ ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕησο ηὸ ΓΖ πξὸο ηὸ ΒΓ, θαὶ ὡο 

ἄξα ηὸ ΑΒ πξὸο ηὸ ΓΖ, νὕησο ηὸ ΓΖ πξὸο ηὸ ΒΓ. ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἄξα κέζνλ ἀλάινγόλ 

ἐζηη ηὸ ΓΖ.  

 

Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ ἀλάινγόλ [ ἐζηη ] ηὸ ΓΓ.  

 

἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΚ, νὕησο ἡ ΚΖ πξὸο ηὴλ ΖΓ: ἴζε γάξ [ ἐζηηλ ] 

ἑθαηέξα ἑθαηέξᾳ: θαὶ ζπλζέληη ὡο ἡ ΑΚ πξὸο ΚΓ, νὕησο ἡ ΚΓ πξὸο ΓΖ, ἀιι' ὡο κὲλ ἡ 

ΑΚ πξὸο ΚΓ, νὕησο ηὸ ΑΓ πξὸο ηὸ ΓΓ, ὡο δὲ ἡ ΚΓ πξὸο ΓΖ, νὕησο ηὸ ΓΓ πξὸο ΓΒ, θαὶ 
ὡο ἄξα ηὸ ΑΓ πξὸο ΓΓ, νὕησο ηὸ ΓΓ πξὸο ηὸ ΒΓ.  

 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἄξα κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΓΓ: ἃ πξνέθεηην δεῖμαη. 

                                                 
1 I.34 Код паралелограма су наспрамне стране и углови једнаки међусобно и дијагонала га полови. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
4 V.18 Ако су величине, узете одвојено, пропорционалне, оне су пропорционалне и заједно узете. 
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X. 54 

 

Ако су рационална дуж и прва биономијала стране неког правоугаоника биће 

страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална, и 

то биномијала. 
 

Нека је површина АΓ обухваћена рационалном дужи АΒ и првом биномијалом 

АΓ.  

 

 
 

Тврдим да је страна квадрата са површином једнаком АΓ ирационална, и то 

биномијала. 

 

Заиста, пошто је АΓ прва биномијала, поделимо је тачком Е на два рационална 

дела и нека АЕ буде већи део. Јасно је да су АЕ и ЕΓ рационалне и самерљиве 

само у степену и да је квадрат на АЕ већи од квадрата на ЕΓ за квадрат на дужи 

која је самерљива по дужини са АЕ и да је АЕ самерљиво по дужини са АΒ коју 

смо изабрали као рационалну [X.Деф.II.1]1. 

Преполовимо ЕΓ тачком Ε. И пошто је квадрат на АЕ већи од квадрата на ЕΓ за 

квадрат на дужи која је самерљива по дужини са АЕ, онда, ако се на већој АЕ 

конструиши правоугаоник, са квадратном допуном, једнак четвртини квадрата на 

Ἐὰν σωπίον πεπιέσηηαι ὑπὸ ῥηηῆρ καὶ ηῆρ ἐκ δύο ὀνομάηων ππώηηρ, ἡ ηὸ σωπίον 

δςναμένη ἄλογόρ ἐζηιν ἡ καλοςμένη ἐκ δύο ὀνομάηων.  

 

Χσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΓ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεη῅ο η῅ο ΑΒ θαὶ η῅ο ἐθ δύν ὀλνκάησλ πξώηεο η῅ο ΑΓ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἐθ δύν ὀλνκάησλ.  

 

἖πεὶ γὰξ ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ πξώηε ἡ ΑΓ, δηῃξήζζσ εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ ἔζησ ηὸ 

κεῖδνλ ὄλνκα ηὸ ΑΔ. θαλεξὸλ δή, ὅηη αἱ ΑΔ, ΔΓ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΑΔ 

η῅ο ΔΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ, θαὶ ἡ ΑΔ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῆ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῆ ηῆ 

ΑΒ κήθεη. ηεηκήζζσ δὴ ἡ ΔΓ δίρα θαηὰ ηὸ Ε ζεκεῖνλ. θαὶ ἐπεὶ ἡ ΑΔ η῅ο ΔΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ 

ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ, ἐὰλ ἄξα ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ η῅ο ἐιάζζνλνο, ηνπηέζηη ηῷ ἀπὸ η῅ο 

ΔΕ, ἴζνλ παξὰ ηὴλ κείδνλα ηὴλ ΑΔ παξαβιεζῆ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, εἰο ζύκκεηξα αὐηὴλ 

δηαηξεῖ. παξαβεβιήζζσ νὖλ παξὰ ηὴλ ΑΔ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἴζνλ ηὸ ὑπὸ ΑΖ, ΖΔ: ζύκκεηξνο ἄξα 

ἐζηὶλ ἡ ΑΖ ηῆ ΔΖ κήθεη. θαὶ ἤρζσζαλ ἀπὸ ηῶλ Ζ, Δ, Ε ὁπνηέξᾳ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ παξάιιεινη αἱ ΖΘ, 

ΔΚ, ΕΛ: θαὶ ηῷ κὲλ ΑΘ παξαιιεινγξάκκῳ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ζπλεζηάησ ηὸ ΢Ν, ηῷ δὲ ΖΚ ἴζνλ 

ηὸ ΝΠ, θαὶ θείζζσ ὥζηε ἐπ' εὐζείαο εἶλαη ηὴλ ΜΝ ηῆ ΝΞ: ἐπ' εὐζείαο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΡΝ ηῆ ΝΟ. 

θαὶ ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ ΢Π παξαιιειόγξακκνλ: ηεηξάγσλνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΢Π. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

ΑΖ, ΖΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΕ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΖ πξὸο ΔΕ, νὕησο ἡ ΕΔ πξὸο ΔΖ: θαὶ ὡο ἄξα 

                                                 
1 X.Деф.II.1 Дата је рационална дуж и биномијала подељена на два дела тако да је квадрат на већем делу већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи која је самерљива по дужини са 

већим делом. Ако је тај већи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, цела дуж се зове прва биномијала. 
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мањој, тј. квадрату на ЕΕ, тај правоугаоник ће делити дуж АЕ на делове 

самерљиве са њом [X.17]1. Конструишимо сад на АЕ правоугаоник једнак 

квадрату на ЕΕ са странама једнаким АΖ и ΖЕ. Биће тада АΖ самерљиво по 

дужини са ЕΖ. И повуцимо из тачака Ζ, Е, Ε паралелно свакој од АΒ и ΓΓ праве 

ΖΘ, ЕК, ΕΛ. Даље, конструишимо квадрат ΢Ζ једнак правоугаонику АΘ и квадрат 

ΝΠ једнак правоугаонику ΖК [II.14]2 и то тако да стране МΝ и ΝΞ буду на истој 

правој. Тада су на истој правој и стране ΡΝ и ΝО. И допунимо паралелограм ΢Π. 

Биће тада ΢Π квадрат [Лема X.53]3. И пошто је правоугаоник са странама АΖ и ΖЕ 

једнак квадрату на ЕΕ, онда је АΖ према ЕΕ као ΕЕ према ЕΖ [VI.17]4. И на тај 

начин АΘ је према ЕΛ као ЕΛ према КΖ [VI.1]5. Према томе је ЕΛ средња 

пропорционала за АΘ и ΖК. Али АΘ је једнако ΢Ν, а ΖК једнако ΝΠ. Због тога је 

ЕΛ средња пропорционала за ΢Ν и ΝΠ. Али средња пропорционала за ΢Ν и ΝΠ је 

такође и МΡ. На овај начин је ЕΛ једнако МΡ, а једнако и ОΞ. Једнак је збир АΘ и 

ΖК збиру ΢Ν и ΝΠ. Дакле цело АΓ једнако је целом ΢Π, тј. квадрату на МΞ. Значи 

МΞ је страна квадрата једнаког површини АΓ. 

Тврдим да је МΞ биномијала. 

Заиста, пошто је АΖ самерљиво са ΖЕ, биће АЕ самерљиво са сваким од АΖ и ΖЕ 
[X. 15]6. А претпостављено је да је и АЕ самерљиво са АΒ [X. 12]7. Према томе 

АΖ и ΖЕ су самерљиви са АΒ. А како је АΒ рационално, биће рационално и свако 

од АΖ и ΖЕ, а рационално је и свако од АΘ и ΖК [X.19]8, и АΘ је самерљиво са 

ΖК. Али АΘ је једнако ΢Ν, а ΖК - ΝΠ, па су према томе, ΢Ν и ΝΠ, тј. квадрат на 

МΝ и квадрат на ΝΞ, рационални и самерљиви. И пошто је АЕ несамерљиво по 

дужини са ЕΓ, али АЕ је самерљиво са АΖ и ΓЕ је самерљиво са ЕΕ, биће АΖ 

самерљиво са ЕΕ [X.13]9, па значи и АΘ несамерљиво са ЕΛ [VI.110, X.1111].  Али 

је АΘ једнако ΢Ν, а ЕΛ једнако МΡ, па је због тога и ΢Ν несамерљиво са МΡ. Но 

ηὸ ΑΘ πξὸο ΔΛ, ηὸ ΔΛ πξὸο ΚΖ: ηῶλ ΑΘ, ΖΚ ἄξα κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΔΛ. ἀιιὰ ηὸ κὲλ ΑΘ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΢Ν, ηὸ δὲ ΖΚ ἴζνλ ηῷ ΝΠ: ηῶλ ΢Ν, ΝΠ ἄξα κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΔΛ. ἔζηη δὲ 

ηῶλ αὐηῶλ ηῶλ ΢Ν, ΝΠ κέζνλ ἀλάινγνλ θαὶ ηὸ ΜΡ: ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΛ ηῷ ΜΡ: ὥζηε θαὶ ηῷ 

ΟΞ ἴζνλ ἐζηίλ. ἔζηη δὲ θαὶ ηὰ ΑΘ, ΖΚ ηνῖο ΢Ν, ΝΠ ἴζα: ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΓ ἴζνλ ἐζηὶλ ὅιῳ ηῷ ΢Π, 

ηνπηέζηη ηῷ ἀπὸ η῅ο ΜΞ ηεηξαγώλῳ: ηὸ ΑΓ ἄξα δύλαηαη ἡ ΜΞ. Λέγσ, ὅηη ἡ ΜΞ ἐθ δύν 

ὀλνκάησλ ἐζηίλ. ἖πεὶ γὰξ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΖ ηῆ ΖΔ, ζύκκεηξόο ἐζηη θαὶ ἡ ΑΔ ἑθαηέξᾳ ηῶλ 

ΑΖ, ΖΔ. ὑπόθεηηαη δὲ θαὶ ἡ ΑΔ ηῆ ΑΒ ζύκκεηξνο: θαὶ αἱ ΑΖ, ΖΔ ἄξα ηῆ ΑΒ ζύκκεηξνί εἰζηλ. θαί 
ἐζηη ῥεηὴ ἡ ΑΒ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΑΖ, ΖΔ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΘ, 

ΖΚ, θαί ἐζηη ζύκκεηξνλ ηὸ ΑΘ ηῷ ΖΚ. ἀιιὰ ηὸ κὲλ ΑΘ ηῷ ΢Ν ἴζνλ ἐζηίλ, ηὸ δὲ ΖΚ ηῷ ΝΠ: θαὶ 

ηὰ ΢Ν, ΝΠ ἄξα, ηνπηέζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ, ῥεηά ἐζηη θαὶ ζύκκεηξα. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο 

ἐζηηλ ἡ ΑΔ ηῆ ΔΓ κήθεη, ἀιι' ἡ κὲλ ΑΔ ηῆ ΑΖ ἐζηη ζύκκεηξνο, ἡ δὲ ΓΔ ηῆ ΔΕ ζύκκεηξνο, 

ἀζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἡ ΑΖ ηῆ ΔΕ: ὥζηε θαὶ ηὸ ΑΘ ηῷ ΔΛ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ. ἀιιὰ ηὸ κὲλ ΑΘ ηῷ 

΢Ν ἐζηηλ ἴζνλ, ηὸ δὲ ΔΛ ηῷ ΜΡ: θαὶ ηὸ ΢Ν ἄξα ηῷ ΜΡ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ. ἀιι' ὡο ηὸ ΢Ν πξὸο 

ΜΡ, ἡ ΟΝ πξὸο ηὴλ ΝΡ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΟΝ ηῆ ΝΡ. ἴζε δὲ ἡ κὲλ ΟΝ ηῆ ΜΝ, ἡ δὲ ΝΡ ηῆ 

ΝΞ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΜΝ ηῆ ΝΞ. θαί ἐζηη ηὸ ἀπὸ η῅ο ΜΝ ζύκκεηξνλ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΝΞ, θαὶ 
ῥεηὸλ ἑθάηεξνλ: αἱ ΜΝ, ΝΞ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη.  

 

Ἡ ΜΞ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 

по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 
делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
2 II.14 Констуисати квадрат једнак датој праволинијској слици. 
3 Лема X.53 Нека су АΒ и ΒΓ два квадрата. Поставимо их тако да ΓΒ и ΒЕ буду у истој правој. Биће тада и ΕΒ у истој правој са ΒΖ. Па допунимо паралелограм АΓ. Тврдим да је АΓ 
квадрат, и да је правоугаоник ΓΖ средња пропорционала за квадрате АΒ и ΒΓ и правоугаоник ΓΓ средња пропорционала за квадрате АΓ и ΓΒ. 
4 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
5 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
6X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
7 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 
8 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
9 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
10 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
11 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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΢Ν је према МΡ као ОΝ према ΝΡ [VI.1]. Значи и ОΝ је несамерљиво са ΝΡ [X.11]. 

Али ОΝ је једнако МΝ и ΝΠ је једнако ΝΞ па према томе је и МΝ несамерљиво с 

ΝΞ. И квадрат на МΝ је самерљив са квадратом на ΝΞ, и сваки је рационалан. 

Значи МΝ и МΞ су рационални и самерљиви само у степену. 

 

На овај начин је МΞ биномијала и једнака страни квадрата једнаког површини АΓ. 

А то је требало доказати. 

 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

X. 55 

 

Ако су рационална дуж и друга биномијала стране неког правоугаоника, биће 

страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална и 

то прва бимедијала. 

 

Нека је површина АΒΓΓ обухваћена рационалном дужи АΒ и другом биномијалом 

АΓ.  

 

Тврдим, да је страна квадрата са површином једнаком АΒΓΓ прва бимедијала. 

 

Пошто је АΓ друга биномијала, поделимо је тачком Е на делове и нека већи део 

буде АЕ. На овај начин су дужи АЕ и ЕΓ рационалне и самерљиве само у степену 

и квадрат на АЕ већи од квадрата на ЕΓ за квадрат на дужи која је самерљива са 

АЕ и да је мањи део ЕΓ самерљиво по дужини са АΒ [X.Деф.II.2]1. Преполовимо 

ЕΓ тачком Ε и конструишимо на АЕ правоугаоник, са квадратном допуном, једнак 

квадрату на ЕΕ са странама АΖ и ΖЕ. Биће тада АΖ самерљиво по дужини са ΖЕ 
[X.17]2. И повуцимо из тачка Ζ, Е, Ε праве ΖΘ, ЕК, ΕΛ паралелне са АΒ и ΓΓ. 

Даље, конструишимо квадрат ΢Ζ једнак правоугаонику АΘ и квадрат ΝΠ једнак 

правоугаонику ΖК и то тако да стране МΝ и ΝΞ буду на истој правој. Тада ће на 

истој правој бити и стране ΡΝ и ΝО. И допунимо квадрат ΞΠ.  

 

 
 

Јасно је из раније доказаног да је МΡ средња пропорционала за ΢Ν и ΝΠ и да је 

Ἐὰν σωπίον πεπιέσηηαι ὑπὸ ῥηηῆρ καὶ ηῆρ ἐκ δύο ὀνομάηων δεςηέπαρ, ἡ ηὸ σωπίον 

δςναμένη ἄλογόρ ἐζηιν ἡ καλοςμένη ἐκ δύο μέζων ππώηη.  

 

Πεξηερέζζσ γὰξ ρσξίνλ ηὸ ΑΒΓΓ ὑπὸ ῥεη῅ο η῅ο ΑΒ θαὶ η῅ο ἐθ δύν ὀλνκάησλ δεπηέξαο η῅ο 

ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε ἐθ δύν κέζσλ πξώηε ἐζηίλ.  

 

἖πεὶ γὰξ ἐθ δύν ὀλνκάησλ δεπηέξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ, δηῃξήζζσ εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Δ, ὥζηε ηὸ 

κεῖδνλ ὄλνκα εἶλαη ηὸ ΑΔ: αἱ ΑΔ, ΔΓ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΑΔ η῅ο 

ΔΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ, θαὶ ηὸ ἔιαηηνλ ὄλνκα ἡ ΔΓ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηῆ 

ΑΒ κήθεη. ηεηκήζζσ ἡ ΔΓ δίρα θαηὰ ηὸ Ε, θαὶ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΔ 

παξαβεβιήζζσ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΖΔ: ζύκκεηξνο ἄξα ἡ ΑΖ ηῆ ΖΔ 

κήθεη. θαὶ δηὰ ηῶλ Ζ, Δ, Ε παξάιιεινη ἤρζσζαλ ηαῖο ΑΒ, ΓΓ αἱ ΖΘ, ΔΚ, ΕΛ, θαὶ ηῷ κὲλ ΑΘ 

παξαιιεινγξάκκῳ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ζπλεζηάησ ηὸ ΢Ν, ηῷ δὲ ΖΚ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΝΠ, θαὶ 
θείζζσ ὥζηε ἐπ' εὐζείαο εἶλαη ηὴλ ΜΝ ηῆ ΝΞ: ἐπ' εὐζείαο ἄξα [ ἐζηὶ ] θαὶ ἡ ΡΝ ηῆ ΝΟ. θαὶ 
ζπκπεπιεξώζζσ ηὸ ΢Π ηεηξάγσλνλ:  

 

 
 

θαλεξὸλ δὴ ἐθ ηνῦ πξνδεδεηγκέλνπ, ὅηη ηὸ ΜΡ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηῶλ ΢Ν, ΝΠ, θαὶ ἴζνλ ηῷ 

                                                 
1 X.Деф.II.2 Ако је мањи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се зове друга биномијала. 
2 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 

делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
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једнака површини ЕΛ и да је АΓ једнако површини квадрата на МΞ. Треба 

доказати да је МΞ прва бимедијала. Пошто је АЕ несамерљиво по дужини са ЕΓ, а 

ЕΓ самерљиво са АΒ, биће АЕ несамерљиво са АΒ [X.13]1. И пошто је АΖ 

самерљиво са АΒ, биће и АЕ самерљиво са сваким од АΖ и ΖЕ [X. 15]2. Но АЕ је 

несамерљиво по дужини са АΒ. Према томе су АΖ и ΖЕ несамерљиве са АΒ 
[X.13]. На овај начин су ΒА, АΖ, ΖЕ рационалне самерљиве само у степену. Због 

тога је свака од површина АΘ и ΖК медијална [X.21]3, а према томе и сваки од 

квадрата је медијалан, а њихове стране МΝ и ΝΞ медијалне. И пошто је АΖ 

самерљиво по дужини са ΖЕ, самерљиво је и АΘ са ΖК [VI.14, X.115], тј. ΢Ν са ΝΠ 

тј. квадрат на МΝ са квадратом на ΝΞ [па према томе је МΝ самерљиво са ΝΞ у 

степену]. И пошто је АЕ несамерљиво по дужини са ЕΓ, а АЕ је самерљиво са АΖ, 

и ЕΓ самерљиво са ЕΕ, биће АΖ несамерљиво са ЕΕ [X.13]. А према томе и АΘ 

несамерљиво са ЕΛ, тј. ΢Ν са МΡ [VI.16, X.117], тј. ОΝ са ΝΠ, тј. МΝ несамерљиво 

по дужини са ΝΞ. А доказали смо да су МΝ и ΝΞ и медијале и самерљиве у 

степену. На овај начин су МΝ и ΝΞ медијале самерљиве само у степену. Тврдим 

да оне обухватају рационалну површину. Заиста, пошто се претпоставља да је ΓЕ 

самерљиво са сваком од АΒ и ЕΕ, биће самерљива и ЕΕ са ЕК [X.12]8. И свака од 

њих је рационална. На овај начин је рационална и површина ЕΛ, тј. МΡ [X.19]9. 

Али МΡ је површина са странама МΝ и ΝΞ [X.37]10.  

 

А ако се саберу два медијала, самерљиве само у степену, које обухватају 

рационалну површину, биће и цела дуж ирационална и то прва бимедијала. 

На овај начин је МΞ прва бимедијала. 

 

 

 

 

ΔΛ, θαὶ ὅηη ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δύλαηαη ἡ ΜΞ. δεηθηένλ δή, ὅηη ἡ ΜΞ ἐθ δύν κέζσλ ἐζηὶ πξώηε. 

ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΔ ηῆ ΔΓ κήθεη, ζύκκεηξνο δὲ ἡ ΔΓ ηῆ ΑΒ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ ΑΔ 

ηῆ ΑΒ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΖ ηῆ ΔΖ, ζύκκεηξόο ἐζηη θαὶ ἡ ΑΔ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΖ, ΖΔ. 

ἀιιὰ ἡ ΑΔ ἀζύκκεηξνο ηῆ ΑΒ κήθεη: θαὶ αἱ ΑΖ, ΖΔ ἄξα ἀζύκκεηξνί εἰζη ηῆ ΑΒ. αἱ ΒΑ, ΑΖ, 

ΖΔ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ὥζηε κέζνλ ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΘ, ΖΚ. ὥζηε 

θαὶ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΢Ν, ΝΠ κέζνλ ἐζηίλ. θαὶ αἱ ΜΝ, ΝΞ ἄξα κέζαη εἰζίλ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξνο ἡ 

ΑΖ ηῆ ΖΔ κήθεη, ζύκκεηξόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΑΘ ηῷ ΖΚ, ηνπηέζηη ηὸ ΢Ν ηῷ ΝΠ, ηνπηέζηη ηὸ ἀπὸ 

η῅ο ΜΝ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΝΞ [ ὥζηε δπλάκεη εἰζὶ ζύκκεηξνη αἱ ΜΝ, ΝΞ ]. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο 

ἐζηηλ ἡ ΑΔ ηῆ ΔΓ κήθεη, ἀιι' ἡ κὲλ ΑΔ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῆ ΑΖ, ἡ δὲ ΔΓ ηῆ ΔΕ ζύκκεηξνο, 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ ΑΖ ηῆ ΔΕ: ὥζηε θαὶ ηὸ ΑΘ ηῷ ΔΛ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ, ηνπηέζηη ηὸ ΢Ν ηῷ 

ΜΡ, ηνπηέζηηλ ἡ ΟΝ ηῆ ΝΡ, ηνπηέζηηλ ἡ ΜΝ ηῆ ΝΞ ἀζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη. ἐδείρζεζαλ δὲ αἱ 

ΜΝ, ΝΞ θαὶ κέζαη νὖζαη θαὶ δπλάκεη ζύκκεηξνη: αἱ ΜΝ, ΝΞ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη. ιέγσ δή, ὅηη θαὶ ῥεηὸλ πεξηέρνπζηλ. ἐπεὶ γὰξ ἡ ΓΔ ὑπόθεηηαη ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΒ, ΔΕ 

ζύκκεηξνο, ζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἡ ΔΕ ηῆ ΔΚ. θαὶ ῥεηὴ ἑθαηέξα αὐηῶλ: ῥεηὸλ ἄξα ηὸ ΔΛ, 

ηνπηέζηη ηὸ ΜΡ: ηὸ δὲ ΜΡ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΜΝΞ.  

 

ἐὰλ δὲ δύν κέζαη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ζπληεζῶζη ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη, ἡ ὅιε ἄινγόο 

ἐζηηλ, θαιεῖηαη δὲ ἐθ δύν κέζσλ πξώηε. Ἡ ἄξα ΜΞ ἐθ δύν κέζσλ ἐζηὶ πξώηε: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 
самерљиве. 
3 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
4 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
5 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
6 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
7 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
8 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 
9 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
10 X.37 Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају рационалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове прва бимедијала. 
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X. 56 
 

Ако су рационална дуж и трећа биномијала стране неког правоугаоника, 

биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику 

ирационална и то друга бимедијала. 
 

Нека је површина АΒΓΓ обухваћена рационалном дужи АΒ и трећом 

биномијалом АΓ подељеном на делове тачком Е, при чему је већи део АЕ.  

 

 
 

Тврдим, да је страна квадрата са површином једнаком АΒΓΓ ирационална и то 

друга бимедијала. 

 

Заиста, извршимо исте конструкције као и раније. Пошто је АΓ трећа 

биномијала, биће АЕ и ЕΓ рационалне дужи самерљиве само у степену, и 

квадрат на АЕ већи од квадрата на ЕΓ за квадрат на дужи која је самерљива са 

АЕ и није део од АЕ и ЕΓ није самерљив по дужини са АΒ [X.Деф.II.3]1. Тада се, 

се, слично претходном, доказује да је МΞ страна квадрата са површином 

једнаком површини АΓ и да су МΝ и ΝΞ медијале самерљиве само у степену. Па 

према томе је МΞ бимедијала. 

Треба доказати да је она друга бимедијала. 

Пошто је ΓЕ несамерљиво по дужини са АΒ, тј. са ЕК, а ΓЕ је самерљиво са ЕΕ, 

биће ЕΕ несамерљиво по дужини са ЕК [X.13]2. Но оне су рационалне. Значи, 

἖ὰλ ρσξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ ῥεη῅ο θαὶ η῅ο ἐθ δύν ὀλνκάησλ ηξίηεο, ἡ ηὸ ρσξίνλ δπλακέλε 

ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἐθ δύν κέζσλ δεπηέξα.  

 

Χσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΒΓΓ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεη῅ο η῅ο ΑΒ θαὶ η῅ο ἐθ δύν ὀλνκάησλ ηξίηεο η῅ο ΑΓ 

δηῃξεκέλεο εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Δ, ὧλ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΑΔ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἐθ δύν κέζσλ δεπηέξα.  

 

Καηεζθεπάζζσ γὰξ ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξόηεξνλ. θαὶ ἐπεὶ ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ ηξίηε ἡ ΑΓ, αἱ ΑΔ, 

ΔΓ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΑΔ η῅ο ΔΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῆ, θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ ΑΔ, ΔΓ ζύκκεηξόο [ ἐζηη ] ηῆ ΑΒ κήθεη. ὁκνίσο δὴ ηνῖο 

πξνδεδεηγκέλνηο δείμνκελ, ὅηη ἡ ΜΞ ἐζηηλ ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε, θαὶ αἱ ΜΝ, ΝΞ κέζαη εἰζὶ 

δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ὥζηε ἡ ΜΞ ἐθ δύν κέζσλ ἐζηίλ. Γεηθηένλ δή, ὅηη θαὶ δεπηέξα. [ Καὶ ] 
ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΓΔ ηῆ ΑΒ κήθεη, ηνπηέζηη ηῆ ΔΚ, ζύκκεηξνο δὲ ἡ ΓΔ ηῆ ΔΕ, 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΕ ηῆ ΔΚ κήθεη. θαί εἰζη ῥεηαί: αἱ ΕΔ, ΔΚ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη 

κόλνλ ζύκκεηξνη. κέζνλ ἄξα [ ἐζηὶ ] ηὸ ΔΛ, ηνπηέζηη ηὸ ΜΡ: θαὶ πεξηέρεηαη ὑπὸ ηῶλ ΜΝΞ: 

κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΜΝΞ.  

 

                                                 
1 X.Деф.II.3 Ако ниједан део није самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се трећа биномијала. 
2 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
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дужи ΕЕ и ЕК су рационалне самерљиве само у степену. Према томе је 

медијална површина ЕΛ, а и МΡ [X.21]1. Али правоугаоник МΡ има стране 

једнаке МΝ и ΝΞ. Према томе је медијалан и правоугаоник са странама МΝ и 

ΝΞ. 

 

На овај начин је МΞ друга бимедијала. А то је требало доказати. 

Ἡ ΜΞ ἄξα ἐθ δύν κέζσλ ἐζηὶ δεπηέξα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
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X. 57 

 

 

Ако су рационална дуж и четврта биномијала стране неког правоугаоника, 

биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику 

ирационална и то такозвана већа. 
 

Нека је површина АΓ обухваћена рационалном дужи АΒ и четвртом 

биномијалом АΓ, подељеном на делове тачком Е, при чему је већи део АЕ.  

 

Тврдим, да је страна квадрата са површином једнаком АΓ ирационална и то 

такозвана већа. 

 

Заиста, пошто је АΓ четврта биномијала, биће АЕ, ЕΓ рационалне дужи 

самерљиве само у степену и квадрат на АЕ већи од квадрата на ЕΓ за квадрат на 

дужи, која је несамерљива са АЕ, и ΓΔ самерљива по дужини са АΒ 
[X.Деф.II.4]1. Преполовимо ΓЕ тачком Ε и конструишимо на АЕ паралелограм 

са странама АΖ и ΖЕ једнак површини квадрата на ЕΕ; тада је АΖ несамерљиво 

по дужини са ΖЕ [X.18]2. Повуцимо паралелно са АΒ праве ΖΘ, ЕК и ΕΛ и 

урадимо и све остало као и раније.  

 

 

Ἐὰν σωπίον πεπιέσηηαι ὑπὸ ῥηηῆρ καὶ ηῆρ ἐκ δύο ὀνομάηων ηεηάπηηρ, ἡ ηὸ σωπίον 

δςναμένη ἄλογόρ ἐζηιν ἡ καλοςμένη μείζων.  

 

Χσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΓ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεη῅ο η῅ο ΑΒ θαὶ η῅ο ἐθ δύν ὀλνκάησλ ηεηάξηεο η῅ο ΑΓ 

δηῃξεκέλεο εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Δ, ὧλ κεῖδνλ ἔζησ ηὸ ΑΔ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε κείδσλ.  

 

἖πεὶ γὰξ ἡ ΑΓ ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ ηεηάξηε, αἱ ΑΔ, ΔΓ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΑΔ η῅ο ΔΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῆ, θαὶ ἡ ΑΔ ηῆ ΑΒ 

ζύκκεηξόο [ ἐζηη ] κήθεη. ηεηκήζζσ ἡ ΓΔ δίρα θαηὰ ηὸ Ε, θαὶ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΔΕ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΔ 

παξαβεβιήζζσ παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ὑπὸ ΑΖ, ΖΔ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΖ ηῆ ΖΔ κήθεη. 

ἤρζσζαλ παξάιιεινη ηῆ ΑΒ αἱ ΖΘ, ΔΚ, ΕΛ, θαὶ ηὰ ινηπὰ ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξὸ ηνύηνπ γεγνλέησ:  

 

 
 

θαλεξὸλ δή, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε ἐζηὶλ ἡ ΜΞ. δεηθηένλ δή, ὅηη ἡ ΜΞ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ 

θαινπκέλε κείδσλ. ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΖ ηῆ ΔΖ κήθεη, ἀζύκκεηξόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΑΘ ηῷ 

                                                 
1 X.Деф.II.4 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако је већи део самерљив по дужини са датом 

рационалном дужи, цела дуж зове четврта биномијала. 
2 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
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Јасно је да је МΞ ирационална дуж, такозвана већа. Пошто је АΖ несамерљива 

по дужини са ЕΖ, биће и површина АΘ несамерљива са ΖК, тј. ΢Ν са ΝΡ [VI.11, 

X.112]. Према томе су МΝ и ΝΞ несамерљиве у степену. И пошто је АЕ 

самерљиво по дужини са АΒ, биће АК рационална површина [X.19]3. А како је 

она једнака збиру квадрата на МΝ и ΝΞ, рационалан је према томе и збир 

квадрата на МΝ и ΝΞ. И пошто је ΓЕ несамерљиво по дужини са АΒ, тј. са ЕК, 

али ΓЕ је самерљиво са ЕΕ, биће ЕΕ несамерљиво по дужини са ЕК [X.13]4. На 

овај начин су ЕК и ЕΕ рационалне и самерљиве само у степену. Према томе је 

површина ΛЕ, тј. МΡ, медијална [X.21]5. А обухваћена је она са МΝ и ΝΞ, па 

због тога је медијална и површина правоугаоника са странама МΝ и ΝΞ. И збир 

квадрата на МΝ и ΝΞ, је рационалан, МΝ и ΝΞ су несамерљиве у степену. Но 

ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, а збир квадрата на њима је 

рационалан, а правоугаоник обухваћен њима медијалан, биће дуж ирационална, 

такозвана "већа" [X.39]6.  
 

На овај начин, МΞ је рационална, такозвана "већа"; квадрат на њој је једнак 

површини АΓ. А то је требало доказати. 

 

 

 

 

ΖΚ, ηνπηέζηη ηὸ ΢Ν ηῷ ΝΠ: αἱ ΜΝ, ΝΞ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ 

ἡ ΑΔ ηῆ ΑΒ κήθεη, ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΑΚ: θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ: ῥεηὸλ ἄξα [ ἐζηὶ ] 
θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο [ ἐζηηλ ] ἡ ΓΔ ηῆ ΑΒ κήθεη, 

ηνπηέζηη ηῆ ΔΚ, ἀιιὰ ἡ ΓΔ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῆ ΔΕ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ ΔΕ ηῆ ΔΚ κήθεη. αἱ ΔΚ, 

ΔΕ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: κέζνλ ἄξα ηὸ ΛΔ, ηνπηέζηη ηὸ ΜΡ. θαὶ πεξηέρεηαη 

ὑπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ: κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ. θαὶ ῥεηὸλ ηὸ [ ζπγθείκελνλ ] ἐθ ηῶλ 

ἀπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ, θαί εἰζηλ ἀζύκκεηξνη αἱ ΜΝ, ΝΞ δπλάκεη. ἐὰλ δὲ δύν εὐζεῖαη δπλάκεη 

ἀζύκκεηξνη ζπληεζῶζη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ ῥεηόλ, ηὸ δ' 

ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ, ἡ ὅιε ἄινγόο ἐζηηλ, θαιεῖηαη δὲ κείδσλ.  

 

Ἡ ΜΞ ἄξα ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε κείδσλ, θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΓ ρσξίνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
3 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 
медијала. 
6 X.39 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима рационалан, а правоугаоник обухваћен њима медијалан, биће цела дуж ирационална. Нека се она 

зове већа. 
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X. 58 

 

 

Ако су рационална дуж и пета биномијала стране неког правоугаоника, 

биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику такозвана 

страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине. 
 

Нека је површина АΓ обухваћена рационалном дуж АΒ и петом биномијалом 

АΓ, подељеном на делове тачком Е, при чему је већи део АЕ.  

 

Тврдим, да је страна квадрата са површином једнаком АΓ ирационална и 

такозвана страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине. 

 

Заиста, извршимо исте конструкције као и раније.  

 

 
 

Јасно је да је МΞ страна квадрата са површином једнаком АΓ. Треба доказати да 

је то "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине". 

Заиста, пошто је АΖ несамерљиво са ΖЕ [X.18]1, биће и АΘ несамерљиво са ΘЕ 
[VI.12, X.111] , тј. квадрат на МΝ са квадратом на ΝΞ, а МΝ и ΝΞ биће дужи 

Ἐὰν σωπίον πεπιέσηηαι ὑπὸ ῥηηῆρ καὶ ηῆρ ἐκ δύο ὀνομάηων πέμπηηρ, ἡ ηὸ σωπίον 

δςναμένη ἄλογόρ ἐζηιν ἡ καλοςμένη ῥηηὸν καὶ μέζον δςναμένη.  

 

Χσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΓ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεη῅ο η῅ο ΑΒ θαὶ η῅ο ἐθ δύν ὀλνκάησλ πέκπηεο η῅ο ΑΓ 

δηῃξεκέλεο εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Δ, ὥζηε ηὸ κεῖδνλ ὄλνκα εἶλαη ηὸ ΑΔ:  

 

ιέγσ [ δή ], ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ 

δπλακέλε.  

 

Καηεζθεπάζζσ γὰξ ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξόηεξνλ δεδεηγκέλνηο:  

 

 
 

θαλεξὸλ δή, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρσξίνλ δπλακέλε ἐζηὶλ ἡ ΜΞ. δεηθηένλ δή, ὅηη ἡ ΜΞ ἐζηηλ ἡ ῥεηὸλ θαὶ 
κέζνλ δπλακέλε. ἐπεὶ γὰξ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΖ ηῆ ΖΔ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΑΘ ηῷ 

                                                 
1 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 

по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 
мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
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несамерљиве у степену. А пошто је АΓ пета биномијала и њен мањи део је ЕΓ, 

биће ЕΓ самерљиво по дужини са АΒ [X.Деф.II.5]2. Но АЕ је несамерљиво са 

ЕΓ. Према томе је и АΒ несамерљиво по дужини са АЕ [X.13]3. [ΒА и АЕ су 

рационалне и самерљиве само у степену]. Значи површина АК, збир квадрата на 

МΝ и ΝΞ, медијална је [X.21]4. И пошто је ΓЕ самерљиво по дужини са АΒ, тј. 

са ЕК, а ΓЕ је самерљиво са ЕΕ, биће и ЕΕ самерљиво са ЕК [X. 12]5, а ЕК и 

рационално. Према томе је рационална и површина ЕΛ, тј. МΡ, тј. површина са 

странама МΝ и ΝΞ [X.19]6. На овај начин су МΝ и ΝΞ несамерљиве у степену, 

збир квадрата на њима медијалан, а правоугаоник обухваћен њима рационалан. 

 

На овај начин дуж МΞ је страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине и страна квадрат једнаког површини АΓ. А то је требало доказати. 

 

 

 

ΘΔ, ηνπηέζηη ηὸ ἀπὸ η῅ο ΜΝ ηῷ ἀπὸ η῅ο ΝΞ: αἱ ΜΝ, ΝΞ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη. θαὶ ἐπεὶ 

ἡ ΑΓ ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἐζηὶ πέκπηε, θαί [ ἐζηηλ ] ἔιαζζνλ αὐη῅ο ηκ῅κα ηὸ ΔΓ, ζύκκεηξνο ἄξα ἡ 

ΔΓ ηῆ ΑΒ κήθεη. ἀιιὰ ἡ ΑΔ ηῆ ΔΓ ἐζηηλ ἀζύκκεηξνο: θαὶ ἡ ΑΒ ἄξα ηῆ ΑΔ ἐζηηλ ἀζύκκεηξνο 

κήθεη. [ αἱ ΒΑ, ΑΔ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. ] κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΚ, ηνπηέζηη ηὸ 

ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΓΔ ηῆ ΑΒ κήθεη, ηνπηέζηη ηῆ 

ΔΚ, ἀιιὰ ἡ ΓΔ ηῆ ΔΕ ζύκκεηξόο ἐζηηλ, θαὶ ἡ ΔΕ ἄξα ηῆ ΔΚ ζύκκεηξόο ἐζηηλ. θαὶ ῥεηὴ ἡ ΔΚ: 

ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ΔΛ, ηνπηέζηη ηὸ ΜΡ, ηνπηέζηη ηὸ ὑπὸ ΜΝΞ: αἱ ΜΝ, ΝΞ ἄξα δπλάκεη 

ἀζύκκεηξνί εἰζη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ κέζνλ, ηὸ δ' ὑπ' 

αὐηῶλ ῥεηόλ.  

 

Ἡ ΜΞ ἄξα ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἐζηὶ θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΓ ρσξίνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                                                                                                                                                                                          
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2 X.Деф.II.5 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако је мањи део самерљив по дужини са датом 
рационалном дужи, цела дуж зове пета  биномијала. 
3 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
4 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 
медијала. 
5 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 
6 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

X. 59 

 

 

Ако су рационалан дуж и шеста биномијала стране неког правоугаоника, 

биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику такозвана 

страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине. 
 

Нека је површина АΒΓΓ обухваћена рационалном дужи АΒ и шестом 

биномијалом АΓ подељеном на делове тачком Е, при чему је већи део АЕ.  

 

Тврдим да је страна квадрата са површином једнаком АΓ такозвана страна 

квадрата једнаког збиру две медијалне површине. 

 

Заиста, извршимо исте конструкције као и раније.  

 

 
 

Тада је јасно да је МΞ страна квадрат са површином једнаком АΓ и да су МΝ и 

ΝΞ несамерљиве у степену. И пошто је ЕА несамерљива по дужини са АΒ, биће 

ЕА и АΒ рационалне и несамерљиве само у степену. Према томе је медијална 

површина АК, збир квадрата на МΝ и на ΝΞ [X.21]1. Даље, пошто је ЕΓ 

несамерљива по дужини са АΒ, биће несамерљива и дуж ΕЕ са ЕК [X.13]2. На 

тај начин су ΕЕ и ЕК рационалне и самерљиве само у степену. Према томе је 

површина ЕΛ медијална [X.21], а то значи да је медијална и површина МΡ, 

правоугаоника са странама МΝ и ΝΞ. А пошто је АЕ несамерљиво са ЕΕ, биће 

несамерљива и површина АК са површином ЕΛ [VI.13, X.111]. Но АК је збир 

Ἐὰν σωπίον πεπιέσηηαι ὑπὸ ῥηηῆρ καὶ ηῆρ ἐκ δύο ὀνομάηων ἕκηηρ, ἡ ηὸ σωπίον δςναμένη 

ἄλογόρ ἐζηιν ἡ καλοςμένη δύο μέζα δςναμένη.  

 

Χσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΒΓΓ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεη῅ο η῅ο ΑΒ θαὶ η῅ο ἐθ δύν ὀλνκάησλ ἕθηεο η῅ο ΑΓ 

δηῃξεκέλεο εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Δ, ὥζηε ηὸ κεῖδνλ ὄλνκα εἶλαη ηὸ ΑΔ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ δπλακέλε ἡ δύν κέζα δπλακέλε ἐζηίλ. 

 

Καηεζθεπάζζσ [ γὰξ ] ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξνδεδεηγκέλνηο.  

 

 
 

θαλεξὸλ δή, ὅηη [ ἡ ] ηὸ ΑΓ δπλακέλε ἐζηὶλ ἡ ΜΞ, θαὶ ὅηη ἀζύκκεηξόο ἐζηη ἡ ΜΝ ηῆ ΝΞ 

δπλάκεη. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΔΑ ηῆ ΑΒ κήθεη, αἱ ΔΑ, ΑΒ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη: κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΚ, ηνπηέζηη ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ. πάιηλ, 

ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΔΓ ηῆ ΑΒ κήθεη, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΕΔ ηῆ ΔΚ: αἱ ΕΔ, ΔΚ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΛ, ηνπηέζηη ηὸ ΜΡ, ηνπηέζηη ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΜΝΞ. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξνο ἡ ΑΔ ηῆ ΔΕ, θαὶ ηὸ ΑΚ ηῷ ΔΛ ἀζύκκεηξόλ ἐζηηλ. ἀιιὰ ηὸ κὲλ 

ΑΚ ἐζηη ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΜΝ, ΝΞ, ηὸ δὲ ΔΛ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΜΝΞ: ἀζύκκεηξνλ 

ἄξα ἐζηὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΜΝΞ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΜΝΞ. θαί ἐζηη κέζνλ ἑθάηεξνλ 

αὐηῶλ, θαὶ αἱ ΜΝ, ΝΞ δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη.  

                                                 
1 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 
медијала. 
2 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
3 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
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квадрат на МΝ и на ΝΞ, а ЕΛ је правоугаоник са странама МΝ и ΝΞ. Према томе 

су несамерљиви збир квадрата на МΝ и на ΝΞ и правоугаоник са странама МΝ и 

ΝΞ. И сваки од њих је медијалан. И дужи МΝ и ΝΞ су несамерљиве у степену. 

 

На овај начин, МΞ је страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине 

[X.41]2 и страна квадрата једнаког површини АΓ. А то је требало доказати. 

 

Лема 

 

Ако је нека дуж подељена на неједнаке делове, збир квадрата на тим деловима је 

већи од двоструког правоугаоника обухваћеног тим неједнаким деловима. 

 

Нека је АΒ дуж подељена на неједнаке делове тачком Γ и нека је АΓ већи део.  

 

 
 

Тврдим да је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од двоструког правоугаоника 

коме су АΓ и ΓΒ стране. 

 

Преполовимо АΒ тачком Γ на једнаке делове, а тачком Γ на неједнаке, биће 

правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ са квадратом на ΓΓ једнак квадрату на АΓ 

[II.5]3. Према томе је правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ мањи од квадрата на 

АΓ. Па значи и двоструки тај исти правоугаоник је мањи од удвострученог 

квадрата на АΓ. Но збир квадрата на АΓ и на ΓΒ једнак је удвострученом збиру 

квадрата на АΓ и на ΓΓ.  

 

На овај начин збир квадрата на АΓ и на ΓΒ је већи од двостуког правоугаоника 

са странама АΓ и ΓΒ. А то је требало доказати. 

 

 

Ἡ ΜΞ ἄξα δύν κέζα δπλακέλε ἐζηὶ θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

[Λ῅κκα  

 

἖ὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκεζῆ εἰο ἄληζα, ηὰ ἀπὸ ηῶλ ἀλίζσλ ηεηξάγσλα κείδνλά ἐζηη ηνῦ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ἀλίζσλ πεξηερνκέλνπ ὀξζνγσλίνπ.  

 

Ἔζησ εὐζεῖα ἡ ΑΒ θαὶ ηεηκήζζσ εἰο ἄληζα θαηὰ ηὸ Γ, θαὶ ἔζησ κείδσλ ἡ ΑΓ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κείδνλά ἐζηη ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ.  

 

Σεηκήζζσ γὰξ ἡ ΑΒ δίρα θαηὰ ηὸ Γ. ἐπεὶ νὖλ εὐζεῖα γξακκὴ ηέηκεηαη εἰο κὲλ ἴζα θαηὰ ηὸ Γ, εἰο 

δὲ ἄληζα θαηὰ ηὸ Γ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ΑΓ: ὥζηε ηὸ 

ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἔιαηηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ΑΓ: ηὸ ἄξα δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἔιαηηνλ ἢ δηπιάζηόλ 

ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ΑΓ. ἀιιὰ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ δηπιάζηά [ ἐζηη ] ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΓ:  

 

ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κείδνλά ἐζηη ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. ] 

 

 

 

                                                                                                                                                                                                                          
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2 X.41 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степене, за које је збир квадрата на њима медијалан и правоугаоник обухваћен њима медијалан, и при томе је правоугаоник несамерљив са 
збиром квадрата,биће цела дуж ирационална. Нека се она зове "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 
3 II.5 Ако се дата дуж подели двема тачкама и на једнаке и на неједнаке делове, биће збир правоугаоника обухваћена неједнаким деловима целе дужи и квадрата на дужи између деоних 

тачака једнак квадрату на половини дужи. 


