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X. 60 

 

 

Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину 

једнаку површини квадрата на биномијали, његова ширина је прва 

биномијала. 
 

Нека је АΒ биномијала подељена тачком Γ тако да је већи део АΓ. Οдмеримо 

рационалну дуж ΓЕ и конструишимо на ΓЕ паралелограм ΓЕΕΖ, коме је ширина 

ΓΖ, једнак квадрату на АΒ.  

 

Тврдим, да је ΓΖ прва биномијала. 

 

Заиста, конструишимо на ΓЕ правоугаоник ΓΘ једнак квадрату на АΓ и 

правоугаоник КΛ једнак квадрату на ΒΓ. 

 

 
 

Тада је остатак МΕ једнак двострукој површини правоугаоника са странама АΓ и 

ΓΒ. Преполовимо МΖ тачком Ν и нека је ΝΞ паралелна свакој од МΛ и ΖΕ. Тада 

је свака од површине МΞ и ΝΕ једнака једанпут узетом правоугаонику са 

странама АΓ и ΓΒ. И пошто је АΒ биномијала подељена тачком Γ, биће АΓ и ΓΒ 

рациоанлне самерљиве само у степену [X.36]1. Према томе су и квадрати на АΓ и 

на ΓΒ рационални и самерљиви међу собом. На тај начин и збир квадрата на АΓ 

и на ΓΒ је самерљив са квадратима на АΓ и на ΓΒ, па је, значи, збир квадрата на 

АΓ и на ΓΒ рационалан [X. 15]2. И једнак је тај збир правоугаонику ΓА. Према 

томе је рационалан и правоугаоник ΓΛ. А исти је конструисан на рационалној 

дужи ΓЕ, због тога је рационалан и ΓМ и самерљива по дужини са ΓЕ [X.20]3. 

Τὸ ἀπὸ ηῆο ἐθ δύν ὀλνκάηωλ παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ 

πξώηελ.  

 

Ἔζηω ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὸ κεῖδνλ ὄλνκα εἶλαη 

ηὸ ΑΓ, θαὶ ἐθθείζζω ῥεηὴ ἡ ΓΔ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΔ παξαβεβιήζζω ηὸ ΓΔΕΖ 

πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ:  

 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΖ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ πξώηε.  

 

Παξαβεβιήζζω γὰξ παξὰ ηὴλ ΓΔ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἴζνλ ηὸ ΓΘ, ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ἴζνλ ηὸ 

ΚΛ:  

 

 
 

                                                 
1 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
3 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
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Затим, пошто су АΓ и ΓΒ рационалне и самерљиве само у степену, биће двапут 

узети правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ, тј. правоуганок МΕ, медијалан [X.21]1. 

И он се конструише на рационалној дужи МΛ, значи да је рационалан и дуж МΖ 

и несамерљива по дужини са МΛ, тј. са ΓЕ. А и МΓ је рационалан и самерљива 

по дужини са ΓЕ [X. 22]2. Због тога је ΓМ несамерљива по дужини са МΖ 
[X.13]3. А оне су рационалне. На овај начин, ΓМ и МΖ су рационалне, 

самерљиве само у степену, и ΓΖ је, стога, биномијала [X.36]4.  
Треба доказати да је прва. 

Пошто је за квадрат на АΓ и на ΓΒ средња пропорционала правоугаоник коме су 

стране АΓ и ΓΒ [Лема после X.53]5, биће и за ΓΘ и КА средња пропорционала 

МΞ.  Но ΓΘ је према МΞ као МΞ према КΛ, тј. ΓК је према МΝ као МΝ према 

МК [VI.1]6. Значи правоугаоник са странама ΓК и КМ једнак је квадрату на МΝ 

[VI.17]7. И пошто је квадрат на АΓ самерљив са квадратом на ΓΒ, биће 

самерљива и површина ΓΘ са површином КΛ. Тада је и дуж ΓК самерљива са 

КМ. И пошто је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ, већи од двоструког правоугаоника 

коме су стране АΓ и ΓΒ [Лема после X.59]8, биће и ΓΛ веће од МΕ [VI.1] 9. Због 

тога је и дуж ΓМ већа од МΖ. И правоугаоник са странама ΓК и КМ једнак је 

квадрату на МΝ, тј. четвртини квадрата на МΖ, и ΓК је самерљиво са КМ. Но 

постоје две неједнаке дужи и на већој је конструисан паралелограм са 

квадратном допуном једнаком четвртини квадрата, на мањој и ако је он се дели 

на самерљиве делвое, биће квадрат на већој дужи већи одквадрата на мањој за 

квадрат на дужи, која је самерљива са већом [X.17]. На овај начин, квадрат на 

ΓМ је већи од квадрата на мањој МΖ за квадрат на дужи самерљивој са ΓМ. И 

ΓМ и МΖ су рационалне дужи и ΓМ, већи део, биће самерљив по дужини са 

дужи ΓЕ, узетој за рационалну. 

 

На овај начин ΓΖ је прва биномијала. А то је трабало доказати. 

 

 

 

ινηπὸλ ἄξα ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΜΕ. ηεηκήζζω ἡ ΜΖ δίρα θαηὰ ηὸ Ν, θαὶ 

παξάιιεινο ἤρζω ἡ ΝΞ [ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΜΛ, ΖΕ ]. ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΜΞ, ΝΕ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἅπαμ 

ὑπὸ ηῶλ ΑΓΒ. θαὶ ἐπεὶ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Γ, αἱ 
ΑΓ, ΓΒ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ῥεηά ἐζηη θαὶ 
ζύκκεηξα ἀιιήινηο: ὥζηε θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ [ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηνῖο 

ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ]. θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ 

ΓΛ: ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΛ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΔ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ θαὶ 
ζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, κέζνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνπηέζηη ηὸ ΜΕ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΜΛ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα θαὶ 

ἡ ΜΖ ἐζηη θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΜΛ, ηνπηέζηη ηῇ ΓΔ, κήθεη. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ ΜΓ ῥεηὴ θαὶ ηῇ ΓΔ 

κήθεη ζύκκεηξνο: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ ηῇ ΜΖ κήθεη. θαί εἰζη ῥεηαί: αἱ ΓΜ, ΜΖ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΖ. Γεηθηένλ δή, ὅηη θαὶ 
πξώηε.  

πεὶ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓΒ, θαὶ ηῶλ ΓΘ, ΚΛ ἄξα κέζνλ 

ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΜΞ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ ΜΞ, νὕηωο ηὸ ΜΞ πξὸο ηὸ ΚΛ, ηνπηέζηηλ 

ὡο ἡ ΓΚ πξὸο ηὴλ ΜΝ, ἡ ΜΝ πξὸο ηὴλ ΜΚ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΓΚ, ΚΜ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο 

ΜΝ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΒ, ζύκκεηξόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΓΘ ηῷ ΚΛ: 

ὥζηε θαὶ ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ ζύκκεηξόο ἐζηηλ. θαὶ ἐπεὶ κείδνλά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, κεῖδνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΛ ηνῦ ΜΕ: ὥζηε θαὶ ἡ ΓΜ ηῆο ΜΖ κείδωλ ἐζηίλ. θαί ἐζηηλ ἴζνλ 

ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΚ, ΚΜ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΜΝ, ηνπηέζηη ηῷ ηεηάξηῳ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΜΖ, θαὶ ζύκκεηξνο ἡ 

ΓΚ ηῇ ΚΜ. ἐὰλ δὲ ὦζη δύν εὐζεῖαη ἄληζνη, ηῷ δὲ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἐιάζζνλνο ἴζνλ 

παξὰ ηὴλ κείδνλα παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ θαὶ εἰο ζύκκεηξα αὐηὴλ δηαηξῇ, ἡ κείδωλ 

ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ: ἡ ΓΜ ἄξα ηῆο ΜΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ 

ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαί εἰζη ῥεηαὶ αἱ ΓΜ, ΜΖ, θαὶ ἡ ΓΜ κεῖδνλ ὄλνκα ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ 

ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΓΔ κήθεη.  

 
Ἡ ΓΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ πξώηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
2 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
3 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
4 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
5 Лема после  X.53 Нека су АΒ и ΒΓ два квадрата. Поставимо их тако да ΓΒ и ΒЕ буду у истој правој. Биће тада и ΕΒ у истој правој са ΒΖ. Па допунимо паралелограм АΓ. Тврдим да је АΓ 
квадрат, и да је правоугаоник ΓΖ средња пропорционала за квадрате АΒ и ΒΓ и правоугаоник ΓΓ средња пропорционала за квадрате АΓ и ΓΒ. 
6 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
7 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 
дужи, три дужи су пропорционалне. 
8 Лема после X.59 Ако је нека дуж подељена на неједнаке делове, збир квадрата на тим деловима је већи од двоструког правоугаоника обухваћеног тим неједнаким деловима. 
9 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
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X. 61 

 

Ако правоугаоник конструисан на рационалној дужи има површину једнаку 

површини квадрата на првој бимедијали, његова ширина је друга биномијала. 
 

Нека је АΒ прва бимедијала подељена тачком Γ на две медијале тако да је већа АΓ, 

одмеримо рационалну дуж ΓЕ и конструишимо на ΓЕ паралелограм ΓЕΕΖ, коме је 

ширина ΓΖ, једнак квадрату на АΒ.  

 

 
 

Тврдим да је ΓΖ друга биномијала. 

 

Заиста, извршимо исте конструкције као и раније. И пошто је АΒ прва бимедијала 

подељена тачком Γ, биће АΓ и ΓΒ две медијале, самерљиве само у степену, које 

обухватају рационалан правоугаоник [X.37]1. Биће према томе и квадрати на АΓ и на 

ΓΒ медијални [X.21]2. Тада је и правоугаоник ΓΛ медијалан [X.153, 

X.23.Последица4]. А конструише се на рационалној дужи ΓЕ [X.22]5. Значи 

рационална је и дуж МΓ и несамерљива по дужини са ΓЕ. Затим, пошто је 

рационалан и двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ, биће рационална и 

површина МΕ. А како је конструисана на рационалној дужи МΛ, биће рационална и 

МΖ и самерљива по дужини са МΛ, тј. са ΓЕ [X.20]6. Према томе је ΓМ несамерљива 

по дужини са МΖ [X.13]7. А оне су рационалне. На овај начин, ΓМ и МΖ су 

Τὸ ἀπὸ ηῆο ἐθ δύν κέζωλ πξώηεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν 

ὀλνκάηωλ δεπηέξαλ.  

 

Ἔζηω ἐθ δύν κέζωλ πξώηε ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε εἰο ηὰο κέζαο θαηὰ ηὸ Γ, ὧλ κείδωλ ἡ ΑΓ, θαὶ 
ἐθθείζζω ῥεηὴ ἡ ΓΔ, θαὶ παξαβεβιήζζω παξὰ ηὴλ ΓΔ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ 

παξαιιειόγξακκνλ ηὸ ΓΕ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΖ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ δεπηέξα.  

 

Καηεζθεπάζζω γὰξ ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξὸ ηνύηνπ. θαὶ ἐπεὶ ἡ ΑΒ ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ πξώηε 

δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ῥεηὸλ 

πεξηέρνπζαη: ὥζηε θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζα ἐζηίλ. κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΛ. θαὶ παξὰ 

                                                 
1 X.37 Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају рационалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове прва бимедијала. 
2 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
3X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 
самерљиве. 
4 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]4 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
5 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
6 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
7 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
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рационалне самерљиве само у степену, а то значи да је ΓΖ биномијала [X.36]1.  
Треба доказати да је друга. 

Заиста, пошто је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од двоструког правоуганока коме 

су стране АΓ и ΓΒ, биће већа и површина ΓΛ од површине МΕ. А то значи и дуж ΓМ 

већа од дуж МΖ [VI.1]2. И пошто је квадрат на АΓ самерљив са квадратом на ΓΒ, 

биће самерљива и површина ΓΘ са површином КΛ. Па према томе је самерљива и 

дуж ΓК са КМ [VI.1, X.113]. И правоугаоник са странама ΓК и КМ једнак је квадрату 

квадрату на МΝ. Значи квадрат на ΓМ је већи од квадрата ан МΖ за квадрат на дужи 

која је самерљива са ΓМ [X.17]4. И дуж МΖ је самерљива по дужини са ΓЕ. 

 

Према томе, ΓΖ је друга биномијала. 

ῥεηὴλ ηὴλ ΓΔ παξαβέβιεηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηίλ ἡ ΜΓ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη. πάιηλ, 

ἐπεὶ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ῥεηόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΜΕ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΜΛ 

παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα [ ἐζηὶ ] θαὶ ἡ ΜΖ θαὶ κήθεη ζύκκεηξνο ηῇ ΜΛ, ηνπηέζηη ηῇ ΓΔ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ ηῇ ΜΖ κήθεη. θαί εἰζη ῥεηαί: αἱ ΓΜ, ΜΖ ἄξα ῥεηαί εἰζη 

δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΖ. Γεηθηένλ δή, ὅηη θαὶ δεπηέξα. 

πεὶ γὰξ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κείδνλά ἐζηη ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, κεῖδνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΛ 

ηνῦ ΜΕ: ὥζηε θαὶ ἡ ΓΜ ηῆο ΜΖ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΒ, 

ζύκκεηξόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΓΘ ηῷ ΚΛ: ὥζηε θαὶ ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ ζύκκεηξόο ἐζηηλ. θαί ἐζηη ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΓΚΜ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΜΝ: ἡ ΓΜ ἄξα ηῆο ΜΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ 

ἑαπηῇ. θαί ἐζηηλ ἡ ΜΖ ζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη.  

 

Ἡ ΓΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ δεπηέξα. 

 

                                                 
1 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
2 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 

делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
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X. 62 

 

 

Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 

површини квадрата на другој бимедијали, његова ширина је трећа 

биномијала. 
 

Нека је АΒ друга бимедијала подељена тачком Γ на две медијале тако да је већа 

АΓ. Одмеримо рационалну дуж ΓЕ и конструишимо на ΓЕ паралелограм ΓΕ, коме 

је ширина ΓΖ, једнак квадрату на АΒ.  

 

Тврдим да је ΓΖ трећа биномијала. 

 

Заиста, извршимо исте конструкције као и раније.  

 

 
 

И пошто је АΒ друга бимедијала подељена тачком Γ, биће АΓ и ΓΒ две медијале, 

самерљиве само у степену, које обухватају медијалан правоугаоник [X.38]1. Према 

томе је медијалан и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ [X.152, X.23.Последица3], и 

једнак је површини ΓΛ. Значи и ова површина је медијалан. А конструисана је на 

рационалној дужи ΓЕ [X.22]4. Према томе је рационална и дуж МΓ и несамерљива 

по дужини са ΓЕ. Из истих разлога рационална је и дуж МΖ и несамерљива под 

ужини са МΛ, тј. са ΓЕ. Значи рационалан је свака од дужи ΓМ и МΖ и 

несамерљива по дужини са ΓЕ. И пошто је АΓ несамерљиво по дужини са ΓΒ, а 

Τὸ ἀπὸ ηῆο ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξαο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ 

δύν ὀλνκάηωλ ηξίηελ.  

 

Ἔζηω ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξα ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε εἰο ηὰο κέζαο θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε ηὸ κεῖδνλ ηκῆκα 

εἶλαη ηὸ ΑΓ, ῥεηὴ δέ ηηο ἔζηω ἡ ΓΔ, θαὶ παξὰ ηὴλ ΓΔ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξαιιειόγξακκνλ 

παξαβεβιήζζω ηὸ ΓΕ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ:  

 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΖ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ ηξίηε.  

 

Καηεζθεπάζζω ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξνδεδεηγκέλνηο.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξα ἐζηὶλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα κέζαη εἰζὶ 
δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη κέζνλ πεξηέρνπζαη: ὥζηε θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ κέζνλ ἐζηίλ. θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΓΛ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΛ. θαὶ παξάθεηηαη παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ 

                                                 
1 X.38 Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају медијалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове друга бимедијала. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
3 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]3 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
4 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
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АΓ је према ΓΒ као квадрат на АΓ према правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ, биће 

несамерљив и квадрат на АΓ са правоугаоником коме су стране АΓ и ΓΒ [X.11] 1. 

Према томе и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ је несамерљив са двоструким 

правоугаоником на АΓ и на ΓΒ [X. 122, X.133], тј. површина ΓΛ са површином МΕ. 

А тада су несамерљиве и дужи ΓМ и МΖ [VI.14, X.115]. А оне су рационалне. На 

овај начин, ΓΖ је биномијала [X.36]6.  
Треба доказати да је трећа. 

Слично претходном закључујемо да је ΓМ већа од МΖ, да је ΓК самерљива са КМ, 

и да је површина правоугаоника са странама ΓК и КМ једнака квадрату на МΝ. 

Значи, квадрат на ΓМ је већи од квадрата на МΖ за квадрат на дужи која је 

самерљива са ΓМ. И ниједна од ΓМ и МΖ неће бити самерљива по дужини са ΓЕ. 

 

На овај начин, ΓΖ је трећа биномијала. А то је требало доказати. 

 

 

 

ΓΔ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΜΓ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ΜΖ ῥεηή ἐζηη 

θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΜΛ, ηνπηέζηη ηῇ ΓΔ, κήθεη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἑθαηέξα ηῶλ ΓΜ, ΜΖ θαὶ 
ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΒ κήθεη, ὡο δὲ ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ 

ΓΒ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓΒ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηῷ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓΒ. ὥζηε θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓΒ ἀζύκκεηξόλ 

ἐζηηλ, ηνπηέζηη ηὸ ΓΛ ηῷ ΜΕ: ὥζηε θαὶ ἡ ΓΜ ηῇ ΜΖ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ. θαί εἰζη ῥεηαί: ἐθ 

δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΖ. Γεηθηένλ [ δή ], ὅηη θαὶ ηξίηε. Ὁκνίωο δὴ ηνῖο πξνηέξνηο 

ἐπηινγηνύκεζα, ὅηη κείδωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΜ ηῆο ΜΖ, θαὶ ζύκκεηξνο ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ. θαί ἐζηη ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΓΚΜ ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΜΝ: ἡ ΓΜ ἄξα ηῆο ΜΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. 

θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ ΓΜ, ΜΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ΓΔ κήθεη.  

 
Ἡ ΓΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ ηξίηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 
3 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
4 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
5 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
6 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
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X. 63 

 

Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 

површини квадрата на већој бимедијали, његова ширина је четврта 

биномијала. 
 

Нека је АΒ "већа" подељена тачком Γ тако да је АΓ већи део од ΓΒ, да је ΓЕ 

рационална и да паралелограм ΓΕ једнак квадрату на АΒ, конструисан на ΓЕ, има 

ширину ΓΖ.  

 

Тврдим да је ΓΖ четврта биномијала. 

 

Заиста, извршимо исте конструкције као и раније.  

 

 
 

И пошто је АΒ "већа" подељена тачком Γ, биће АΓ и ΓΒ несамерљиве у степену, 

збир квадрата на њима рационалан, а правоугаоник са таквим странама медијалан 
[X.39]1. Пошто је сад збир квадрата на АΓ и на ΓΒ рационалан, због тога је 

рационална и површина ΓΛ, а услед тога је рационална и дуж ΓМ и самерљива по 

дужини са ΓЕ [X.20]2. Затим, пошто је медијалан двоструки правоугаоник са 

странама АΓ и ΓΒ, тј. површина МΕ, а конструисан је на рационалној дужи МΛ, 

биће рационалан и МΖ и несамерљива по дужини са ΓЕ [X.22]3. А и ΓМ је 

несамерљива по дужини са МΖ [X.13]4. Према томе су ΓМ и МΖ рационалне 

самерљиве само у степену. На овај начин је ΓΖ биномијала [X.36]5.  
Треба доказати да је четврта. 

Слично претходном се доказује да је ΓМ веће од МΖ и да је правоугаоник са 

странама ΓК и КМ једнак квадрату на МΝ. И пошто је сад квадрат на АΓ 

Τὸ ἀπὸ ηῆο κείδνλνο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ 

ηεηάξηελ.  

 

Ἔζηω κείδωλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε κείδνλα εἶλαη ηὴλ ΑΓ ηῆο ΓΒ, ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΔ, 

θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΔ παξαβεβιήζζω ηὸ ΓΕ παξαιιειόγξακκνλ πιάηνο 

πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ:  

 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΖ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ ηεηάξηε.  

 

Καηεζθεπάζζω ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξνδεδεηγκέλνηο.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ κείδωλ ἐζηὶλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη 

πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ ῥεηόλ, ηὸ δὲ ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ. 

ἐπεὶ νὖλ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΛ: ῥεηὴ ἄξα 

θαὶ ἡ ΓΜ θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνπηέζηη 

ηὸ ΜΕ, θαὶ παξὰ ῥεηήλ ἐζηη ηὴλ ΜΛ, ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΜΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΜ ηῇ ΜΖ κήθεη. αἱ ΓΜ, ΜΖ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΖ. Γεηθηένλ [ δή ], ὅηη θαὶ ηεηάξηε. Ὁκνίωο δὴ 

                                                 
1 X.39 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима рационалан, а правоугаоник обухваћен њима медијалан, биће цела дуж ирационална. Нека се она 

зове већа. 
2 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
3 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
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несамерљив са квадратом на ΓΒ, биће и површина ΓΘ несамерљива са КΛ. Због 

тога је и дуж ΓК несамерљива са КМ [VI.11, X.112]. Но ако постоје две неједнаке 

дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је 

једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве по 

дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи 

која је несамерљива по дужини са већом дужи [X.18]3. Према томе је квадрат на 

ΓМ већи од квадрата на МΖ за квадрат на дужи која је несамерљива са ΓМ. И 

дужи ΓМ и МΖ су рационалне и самерљиве само у степену. И ΓМ је самерљива са 

изабраном рационалном дужи ΓЕ. 

 

На овај начин ΓΖ је четврта биномијала. А то је требало доказати. 

δείμνκελ ηνῖο πξόηεξνλ, ὅηη κείδωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΜ ηῆο ΜΖ, θαὶ ὅηη ηὸ ὑπὸ ΓΚΜ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΜΝ. ἐπεὶ νὖλ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΒ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ 
ηὸ ΓΘ ηῷ ΚΛ: ὥζηε ἀζύκκεηξνο θαὶ ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ ἐζηηλ. ἐὰλ δὲ ὦζη δύν εὐζεῖαη ἄληζνη, ηῷ δὲ 

ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἐιάζζνλνο ἴζνλ παξαιιειόγξακκνλ παξὰ ηὴλ κείδνλα παξαβιεζῇ 

ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ θαὶ εἰο ἀζύκκεηξα αὐηὴλ δηαηξῇ, ἡ κείδωλ ηῆο ἐιάζζνλνο κεῖδνλ 

δπλήζεηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη: ἡ ΓΜ ἄξα ηῆο ΜΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαί εἰζηλ αἱ ΓΜ, ΜΖ ῥεηαὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΓΜ 

ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΓΔ.  

 

Ἡ ΓΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ ηεηάξηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 VI. 1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
3 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
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X. 64 

 

 

Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 

квадрату на страни квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине, његова ширина је пета биномијала. 
 

Нека је АΒ страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине, 

подељена тачком Γ на дужи и нека је АΓ већа дуж, и одмерена је рационална дуж 

ΓЕ, и нека паралелограм ΓΕ, једнак квадрату на АΒ, конструисан на ΓЕ, има 

ширину ΓΖ.  

 

Тврдим да је ΓΖ пета биномијала. 

 

Извршимо исте констукције као и раније.  

 

 
 

Пошто је сада АΒ "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине", подељена тачком Γ, биће АΓ и ΓΒ несамерљиве у степену, али збир 

квадрата на њима медијалан, а правоугаоник са таквим странама рационалан 
[X.40]1. Пошти је сада збир квадрата на АΓ и на ΓΒ медијалан, биће медијална и 

површина ΓА. Према томе је ΓМ рационална и несамерљива по дужини са ΓЕ 
[X.22]2. Затим пошто је двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ, тј. 

површина МΕ рационална, рационалана је и дуж МΖ и самерљива са ΓЕ [X.20]3. 

Према томе ΓМ је несамерљива са МΖ [X.13]4. На овај начин, дуж ΓМ и МΖ су 

рационалне, самерљиве само у степену. А то значи да је ΓΖ биномијала [X.36]5.  
Тврдим да је пета. 

Заиста, слично се доказује да је правоугаоник са странама ΓК и КМ једнак 

Τὸ ἀπὸ ηῆο ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ 

ἐθ δύν ὀλνκάηωλ πέκπηελ.  

 

Ἔζηω ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε εἰο ηὰο εὐζείαο θαηὰ ηὸ Γ, ὥζηε κείδνλα 

εἶλαη ηὴλ ΑΓ, θαὶ ἐθθείζζω ῥεηὴ ἡ ΓΔ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΔ παξαβεβιήζζω 

ηὸ ΓΕ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ:  

 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΖ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ πέκπηε.  

 

Καηεζθεπάζζω ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξὸ ηνύηνπ.  

 

 
 

ἐπεὶ νὖλ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἐζηὶλ ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα δπλάκεη 

εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ κέζνλ, ηὸ δ' ὑπ' 

αὐηῶλ ῥεηόλ. ἐπεὶ νὖλ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΓΛ: ὥζηε ῥεηή ἐζηηλ ἡ ΓΜ θαὶ κήθεη ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ. πάιηλ, ἐπεὶ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓΒ, ηνπηέζηη ηὸ ΜΕ, ῥεηὴ ἄξα ἡ ΜΖ θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ. ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ ΓΜ ηῇ 

                                                 
1 X.40 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима медијалан, аправоугаоник обухваћен њима рационалан,биће цела дуж ирационална. Нека се она зове 

"страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине". 
2 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
3 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

квадрату на МΝ,и да је ΓК несамерљива по дужини са КМ. Значи квадрат ΓМ је 

већи од квадрата на МΖ за квадрат на дужи, која је несамерљива са ΓМ [X.18]1. И 

дужи ΓМ и МΖ (рационалне) самерљиве су само у степену и мања, МΖ, 

самерљива је по дужини са ΓЕ. 

 

На овај начин, ΓΖ је пета биномијала. А то је требало и доказати. 

ΜΖ: αἱ ΓΜ, ΜΖ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΖ. 

Λέγω δή, ὅηη θαὶ πέκπηε. Ὁκνίωο γὰξ δεηρζήζεηαη, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΚΜ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο 

ΜΝ, θαὶ ἀζύκκεηξνο ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ κήθεη: ἡ ΓΜ ἄξα ηῆο ΜΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαί εἰζηλ αἱ ΓΜ, ΜΖ [ ῥεηαὶ ] δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ἐιάζζωλ ἡ 

ΜΖ ζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη.  

 

Ἡ ΓΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ πέκπηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
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X. 65 

 

Ако правоугаоник, конструисан на рационалној дужи, има површину једнаку 

квадрату на стани квадрата једнаког збиру две медијалне површине њихова 

ширина је шеста биномијала. 
 

Нека је АΒ, "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине", подељена 

тачком Γ, ΓЕ је рационална дуж и на ΓЕ је конструисан паралелограм ΓΕ, једнак 

квадрату на АΒ са ширином ΓΖ.  

 

Тврдим да је ΓΖ шеста биномијала. 

 

Извршимо исте конструкције као и раније.  

 

 
 

Пошто је АΒ, "страна квадрата једнака збиру две медијалне површине", подељена 

тачком Γ, биће АΓ и ΓΒ несамерљиве у степену, збир квадрат на њима медијалан и 

правоугаоник са таквим странама медијалан, а збир квадрата на њима је несамерљив 

са наведеним правоугаоником. Према томе је на основу доказаног, свака од површина 

ΓА и МΕ медијална. И оне су конструисане на рационалној дужи ΓЕ. Према томе је 

свака од ΓМ и МΖ рационална и самерљива са ΓЕ [X.22]1. И пошто је збир квадрата 

на АΓ и ΓΒ несамерљив са двоструким правоугаоником са странама АΓ и ΓΒ, биће 

несамерљива и површина ΓА са МΕ. Због тога је несамерљива и дуж ΓМ са МΖ [VI.12, 

X.113]. Значи ΓМ и МΖ су рационалне, самерљиве само у степенима. На овај начин, 

ΓΖ је биномијала [X.36]4.  
Тврдим да је шеста. 

Поново се на сличан начин доказује да је правоугаоник са странама ΓК и КМ једнак 

квадрату на МΝ и да је ΓК несамерљива по дужини са КМ. Из истих разлога је 

Τὸ ἀπὸ ηῆο δύν κέζα δπλακέλεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ 

δύν ὀλνκάηωλ ἕθηελ.  

 

Ἔζηω δύν κέζα δπλακέλε ἡ ΑΒ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, ῥεηὴ δὲ ἔζηω ἡ ΓΔ. θαὶ παξὰ ηὴλ 

ΓΔ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξαβεβιήζζω ηὸ ΓΕ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ:  

 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΖ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἕθηε.  

 

Καηεζθεπάζζω γὰξ ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξόηεξνλ.  

 

 
 

θαὶ ἐπεὶ ἡ ΑΒ δύν κέζα δπλακέλε ἐζηὶ δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ 

ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηό ηε ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ κέζνλ θαὶ ηὸ ὑπ' 

αὐηῶλ κέζνλ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηξνλ ηὸ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ ζπγθείκελνλ ηῷ ὑπ' 

αὐηῶλ: ὥζηε θαηὰ ηὰ πξνδεδεηγκέλα κέζνλ ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΓΛ, ΜΕ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ 

ηὴλ ΓΔ παξάθεηηαη: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἑθαηέξα ηῶλ ΓΜ, ΜΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΔ κήθεη. 

θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, 

ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΛ ηῷ ΜΕ. ἀζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἡ ΓΜ ηῇ ΜΖ: αἱ ΓΜ, ΜΖ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΖ. Λέγω δή, ὅηη θαὶ 

                                                 
1 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
2 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

 Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888 
 

квадтрат на ΓМ већи од квадрата на МΖ за квадрат на дужи која је несамерљива по 

дужини са ΓМ. И ниједна од ΓМ и МΖ није самерљива по дужини са рационалном 

дужи ΓЕ. 

 

На овај начин, ΓΖ је шеста биномијала. А то је требало и доказати. 

ἕθηε. Ὁκνίωο δὴ πάιηλ δείμνκελ, ὅηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΚΜ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΜΝ, θαὶ ὅηη ἡ 

ΓΚ ηῇ ΚΜ κήθεη ἐζηὶλ ἀζύκκεηξνο: θαὶ δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ ἡ ΓΜ ηῆο ΜΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ 

ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ ΓΜ, ΜΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ 

ῥεηῇ ηῇ ΓΔ κήθεη.  

 

Ἡ ΓΖ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἕθηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 66 

 

 

Дуж самерљива по дужини са биномијалом и сама је биномијала истог реда. 

 

Нека је АΒ биномјала и нека је дуж ΓΓ самерљива по дужини са АΒ.  

 

 
 

Тврдим, да је ΓΓ биномијала и то истог реда као и АΒ. 

 

Заиста, пошти је АΒ биномијала, поделимо је тачком Е на делове (рационалне) и 

нека већи део буде АЕ. Према томе су АЕ и ЕΒ рационалне дужи, самерљиве само 

у степену [X.36]1. Урадимо сада тако да буде АΒ према ΓΓ као АЕ према ΓΕ 

[VI.12]2. Биће тада и остатак ЕΒ према остатку ΕΓ као АΒ према ΓΓ [V.19]3. Но 

АΒ је самерљиво по дужини са ΓΓ, па ће и АЕ бити самерљиво са ΓΕ и ЕΒ са ΕΓ 

[X.11]4. А како су АЕ и ЕΒ рационалне, биће рационалне и ΓΕ и ΕΓ [V.11]5. И 

пошто је АЕ према ΓΕ као ЕΒ према ΕΓ, биће, после пермутовања АЕ према ЕΒ 

као ΓΕ према ΕΓ [V.16]6. Но ΑΔ и ΔΒ су самерљиве само у степену па су и ΓΕ и 

ΕΓ су самерљиве само у степену [X.11], а при томе су рационалне. На овај начин 

ΓΓ је биномијала [X.36]. 

Тврдим да је она истог реда као и АΒ. 

Заиста, квадрат на АЕ је већи од квадрата на ЕΒ за квадрат на дужи која је или 

самерљива са АЕ или несамерљива са њом. Нека је сада квадрат на АЕ већи од 

квадрата на ЕΒ за квадрат на дужи која је самерљива са АЕ; биће и квадрат на ΓΕ 

већи од квадрата на ΕΓ за квадрат на дужи која је самерљива са ΓΕ [X.14]7. И ако 

је АЕ самерљива са одмереном рационалном дужи, биће самерљива и ΓΕ са истом 

дужи [X. 12]8, услед тога свака је од АΒ и ΓΓ прва биномијала тј. истог су реда 

Ἡ ηῇ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ κήθεη ζύκκεηξνο θαὶ αὐηὴ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ θαὶ ηῇ ηάμεη ἡ 

αὐηή.  

 

Ἔζηω ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ κήθεη ζύκκεηξνο ἔζηω ἡ ΓΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΓ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ θαὶ ηῇ ηάμεη ἡ αὐηὴ ηῇ ΑΒ. 

 

πεὶ γὰξ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΑΒ, δηῃξήζζω εἰο ηὰ ὀλόκαηα θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ ἔζηω κεῖδνλ 

ὄλνκα ηὸ ΑΔ: αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. γεγνλέηω ὡο ἡ ΑΒ πξὸο 

ηὴλ ΓΓ, νὕηωο ἡ ΑΔ πξὸο ηὴλ ΓΕ: θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ ΔΒ πξὸο ινηπὴλ ηὴλ ΕΓ ἐζηηλ, ὡο ἡ ΑΒ 

πξὸο ηὴλ ΓΓ. ζύκκεηξνο δὲ ἡ ΑΒ ηῇ ΓΓ κήθεη. ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ κὲλ ΑΔ ηῇ ΓΕ, ἡ δὲ 

ΔΒ ηῇ ΕΓ. θαί εἰζη ῥεηαὶ αἱ ΑΔ, ΔΒ: ῥεηαὶ ἄξα εἰζὶ θαὶ αἱ ΓΕ, ΕΓ. θαὶ [ ἐπεί ] ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΔ 

πξὸο ΓΕ, ἡ ΔΒ πξὸο ΕΓ. ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΑΔ πξὸο ΔΒ, ἡ ΓΕ πξὸο ΕΓ. αἱ δὲ ΑΔ, ΔΒ 

δπλάκεη κόλνλ [ εἰζὶ ] ζύκκεηξνη: θαὶ αἱ ΓΕ, ΕΓ ἄξα δπλάκεη κόλνλ εἰζὶ ζύκκεηξνη. θαί εἰζη 

ῥεηαί: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΓΓ. Λέγω δή, ὅηη ηῇ ηάμεη ἐζηὶλ ἡ αὐηὴ ηῇ ΑΒ. Ἡ γὰξ ΑΔ 

                                                 
1 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
2 VI.12 За три дате дужи наћи четврту пропорционалу. 
3 V.19 Ако је цело према целом, као умањилац према умањиоцу, онда је и остатак према остатку, као цело према целом. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
5 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
6 V.16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 
7 X.14 Ако су дате четири пропорционалне дужи и квадрат прве је већи од квадрата друге за квадрат дужи самерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи од квадрата 
четврте за квадрат дужи самерљиве по дужини са трећом. И ако је квадрат прве већи од квадрата друге за квадрат дужи несамерљиве по дужини са првом дужи, биће и квадрат треће већи 

од квадрата четврте за квадрат дужи несамерљиве по дужини са трећом. 
8 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 
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[X.Деф.II.1]1. А ако је ЕΒ самерљива са одмереном рационалном дужи, биће 

самерљива ΕΓ са истом дужи [X. 12]  и услед тог а су поново АΒ и ΓΓ истог реда, 

јер је свака од њих биномијала другог реда [X.Деф.II.2]2. А ако ниједна од АЕ и 

ЕΒ није самерљива са одмерном рационалним дужи неће бити ниједна од ΓΕ у ΕΓ 

самерљива са том дужи [X.13]3 и свака је трећа биномијала [X.Деф.II.3]4. Ако је 

квадрат на АЕ већи од квадрата на ЕΒ за квадрат на дужи која је несамерљива са 

АЕ биће и квадрат на ΓΕ већи од квадрата на ΕΓ за квадрат на дужи која је 

несамерљива са ΓΕ [X.14]. И ако је АЕ самерљива са одмереном рационалним 

дужи, биће и ΓΕ самерљива са њом, и свака је четврта биномијала [X.Деф.II.4]5. А 

ако су ЕΒ и ΕΓ самерљиве свака је пета биномијала [X.Деф.II.5]6. Ако ниједна од 

АЕ и ЕΒ није самерљива, а и од ΓΕ и ΕΓ ниједна није самерљива са одмереном 

реционалном дужи, свака је шеста биномијала [X.Деф.II.6]7.  
 

На овај начин, дуж самерљива са биномијалом је и сама биномијала шестог реда. 

 

 

 

 

ηῆο ΔΒ κεῖδνλ δύλαηαη ἤηνη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ ἢ ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ. εἰ κὲλ νὖλ ἡ ΑΔ 

ηῆο ΔΒ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ ἡ ΓΕ ηῆο ΕΓ κεῖδνλ δπλήζεηαη ηῷ ἀπὸ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαὶ εἰ κὲλ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΔ ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ, θαὶ ἡ ΓΕ ζύκκεηξνο 

αὐηῇ ἔζηαη, θαὶ δηὰ ηνῦην ἑθαηέξα ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ πξώηε, ηνπηέζηη ηῇ 

ηάμεη ἡ αὐηή. εἰ δὲ ἡ ΔΒ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ, θαὶ ἡ ΕΓ ζύκκεηξόο ἐζηηλ αὐηῇ, 

θαὶ δηὰ ηνῦην πάιηλ ηῇ ηάμεη ἡ αὐηὴ ἔζηαη ηῇ ΑΒ: ἑθαηέξα γὰξ αὐηῶλ ἔζηαη ἐθ δύν ὀλνκάηωλ 

δεπηέξα. εἰ δὲ νὐδεηέξα ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ, νὐδεηέξα ηῶλ ΓΕ, 

ΕΓ ζύκκεηξνο αὐηῇ ἔζηαη, θαί ἐζηηλ ἑθαηέξα ηξίηε. εἰ δὲ ἡ ΑΔ ηῆο ΔΒ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, θαὶ ἡ ΓΕ ηῆο ΕΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαὶ εἰ κὲλ ἡ 

ΑΔ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ, θαὶ ἡ ΓΕ ζύκκεηξόο ἐζηηλ αὐηῇ, θαί ἐζηηλ ἑθαηέξα 

ηεηάξηε. εἰ δὲ ἡ ΔΒ, θαὶ ἡ ΕΓ, θαὶ ἔζηαη ἑθαηέξα πέκπηε. εἰ δὲ νὐδεηέξα ηῶλ ΑΔ, ΔΒ, θαὶ ηῶλ 

ΓΕ, ΕΓ νὐδεηέξα ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ, θαὶ ἔζηαη ἑθαηέξα ἕθηε.  

 

Ὥζηε ἡ ηῇ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ κήθεη ζύκκεηξνο ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ θαὶ ηῇ ηάμεη ἡ αὐηή: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 X.Деф.II.1 Дата је рационална дуж и биномијала подељена на два дела тако да је квадрат на већем делу већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи која је самерљива по дужини са 

већим делом. Ако је тај већи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, цела дуж се зове прва биномијала. 
2 X.Деф.II.2 Ако је мањи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се зове друга биномијала. 
3 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
4 X.Деф.II.3 Ако ниједан део није самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се трећа биномијала. 
5 X.Деф.II.4 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако је већи део самерљив по дужини са датом 
рационалном дужи, цела дуж зове четврта биномијала. 
6 X.Деф.II.5 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако је мањи део самерљив по дужини са датом 

рационалном дужи, цела дуж зове пета  биномијала. 
7 X.Деф.II.6 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако није ниједан  део самерљив по дужини са 

датом рационалном дужи, цела дуж зове шеста биномијала. 
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X. 67 

 

 

Дуж самерљива по дужини са бимедијалом и саме је бимедијала и то истог 

реда. 
 

Нека је АΒ бимедијала и нека је дуж ΓΓ самерљива са АΒ.  

 

 
 

Тврдим, да је ΓΓ бимедијала и то истог реда као и АΒ. 

 

Заиста, пошто је АΒ бимедијала поделимо је тачком Е на медијале. Тада су АЕ и 

ЕΒ медијале самерљиве само у степенима [X.371, X.382]. Урадимо тако да АΒ буде 

према ΓΓ као АЕ према ΓΕ. Тада је остатак ЕΒ према остатку ΕΓ као АΒ према ΓΓ 

[V.19]3. Но АΒ је самерљива по дужини са ΓΓ. Због тога је свака од АЕ и ЕΒ 

самерљива са сваком ΓΕ и ΕΓ [X.11]4. Но АЕ и ЕΒ су медијале па према томе су 

медијале и ΓΕ и ΕΓ [X.23]5. И пошто је АЕ према ЕΒ као ΓΕ према ΕΓ [V.11]6, а 

АЕ и ЕΒ су самерљиве само у степену, биће ΓΕ и ΕΓ самерљиве само у степену 

[X.11]. А доказано је да су оне медијале. На овај начин ΓΓ је медијала. 

Тврдим да је она истог реда као и АΒ. 

Заиста, пошто је АЕ према ЕΒ као ΓΕ према ΕΓ и према томе је квадрат на АЕ 

према правоугаонику са странама АЕ и ЕΒ као квадрат на ΓΕ према 

правоугаонику са странама ΓΕ и ΕΓ, онда после пермутовања квадрат на АЕ биће 

према квадрату на ΓΕ као правоугаоник са АЕ и ЕΒ према правоугаонику са ΓΕ и 

ΕΓ [V.16]7. Но квадрат на АЕ је самерљив са квадартом на ΓΕ, па због тога је и 

правоугаоник са АЕ и ЕΒ самерљив са правоугаонуком ΓΕ и ΕΓ. Ако је сада 

правоугаоник са АЕ и ЕΒ рационалан биће рационалан и правоугаоник са ΓΕ и ΕΓ 

Ἡ ηῇ ἐθ δύν κέζωλ κήθεη ζύκκεηξνο θαὶ αὐηὴ ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ θαὶ ηῇ ηάμεη ἡ αὐηή.  

 

Ἔζηω ἐθ δύν κέζωλ ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ ζύκκεηξνο ἔζηω κήθεη ἡ ΓΓ: 

 

 
 

 ιέγω, ὅηη ἡ ΓΓ ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ θαὶ ηῇ ηάμεη ἡ αὐηὴ ηῇ ΑΒ.  

 

πεὶ γὰξ ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶλ ἡ ΑΒ, δηῃξήζζω εἰο ηὰο κέζαο θαηὰ ηὸ Δ: αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄξα κέζαη 

εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. θαὶ γεγνλέηω ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ΓΓ, ἡ ΑΔ πξὸο ΓΕ: θαὶ ινηπὴ ἄξα 

ἡ ΔΒ πξὸο ινηπὴλ ηὴλ ΕΓ ἐζηηλ, ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ΓΓ. ζύκκεηξνο δὲ ἡ ΑΒ ηῇ ΓΓ κήθεη: 

ζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ. κέζαη δὲ αἱ ΑΔ, ΔΒ: κέζαη ἄξα 

θαὶ αἱ ΓΕ, ΕΓ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΔ πξὸο ΔΒ, ἡ ΓΕ πξὸο ΕΓ, αἱ δὲ ΑΔ, ΔΒ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνί εἰζηλ, θαὶ αἱ ΓΕ, ΕΓ [ ἄξα ] δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνί εἰζηλ. ἐδείρζεζαλ δὲ θαὶ 
κέζαη: ἡ ΓΓ ἄξα ἐθ δύν κέζωλ ἐζηίλ. Λέγω δή, ὅηη θαὶ ηῇ ηάμεη ἡ αὐηή ἐζηη ηῇ ΑΒ. πεὶ γάξ 

ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΔ πξὸο ΔΒ, ἡ ΓΕ πξὸο ΕΓ, θαὶ ὡο ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΔ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΔΒ, 

νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΕ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΕΓ: ἐλαιιὰμ ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΔ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΕ, 

νὕηωο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΔΒ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΕΓ. ζύκκεηξνλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΔ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΕ: 

ζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΔΒ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΓΕΓ. εἴηε νὖλ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΔΒ, 

θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΕΓ ῥεηόλ ἐζηηλ [ θαὶ δηὰ ηνῦηό ἐζηηλ ἐθ δύν κέζωλ πξώηε ]. εἴηε κέζνλ, 

                                                 
1 X.37 Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају рационалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове прва бимедијала. 
2 X.38 Ако се саберу две дужи-медијале, самерљиве само у степену, које обухватају медијалан правоугаоник, биће цела дуж ирационална. Нека се она зове друга бимедијала. 
3 V.19 Ако је цело према целом, као умањилац према умањиоцу, онда је и остатак према остатку, као цело према целом. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
5 X.23 Величина самерљива са медијалом је медијала. 
6 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
7 V.16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 
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(и услед тога је прва бимедијала) [X.37]. А ако је медијалан први биће медијалан и 

други [X.23.Последица]1, и то оба другог реда [X.38]. 

 

И услед тога ΓΓ биће истог реда као и АΒ. А то је требало и доказати. 

 

 

 

κέζνλ, θαί ἐζηηλ ἑθαηέξα δεπηέξα.  

 

Καὶ δηὰ ηνῦην ἔζηαη ἡ ΓΓ ηῇ ΑΒ ηῇ ηάμεη ἡ αὐηή: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]1 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
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X. 68 

 

 

Дуж самерљива са већом биће и сама већа. 
 

Нека је АΒ већа и ΓΓ је самерљива са АΒ.  

 

 
 

Тврдим, да је и ΓΓ већа. 

 

Поделимо АΒ тачком Е. Тада су АЕ и ЕΒ несамерљиве у степену и збир квадрата 

на њима је рационалан, а правоугаоник од њих медијалан [X.39]1. И урадимо оно 

исто што и раније. И пошто је АΒ према ΓΓ као АЕ према ΓΕ и као ЕΒ према ΕΓ, и 

на тај начин како је АЕ према ΓΕ тако је и ЕΒ према ΕΓ [V.11]2. Но АΒ је 

самерљиво са ΓΓ, па је и свака од АЕ и ЕΒ самерљива је са сваком од ΓΕ и ΕΓ 

[X.11]3. И пошто је АЕ према ΓΕ као ΓΕ према ΕΓ [V.16]4, значи, после сабирања, 

АΒ је према ΒЕ као ΓΓ према ΓΕ [V.18]5. Према томе и квадрат на АΒ је према 

квадрату на ΒЕ као квадрат на ΓΓ према квадрату на ΓΕ [VI.20]6. На сличан начин 

се доказује да како се квадрат на АΒ односи према квадрату на АЕ тако се и 

квадрат на ΓΓ односи према квадрату на ΓΕ. Дакле, квадрат на АΒ је према збиру 

квадрат на АЕ и на ЕΒ као квадрат на ΓΓ према збиру квадрата на ΓΕ и на ΕΓ. И 

на тај начин, после пермутовања, квадрат на АΒ је према квадрату на ΓΓ као збир 

квадрата на АЕ и на ЕΒ према збиру квадрата на ΓΕ и на ΕΓ [V.16]. Но квадрат на 

АΒ је самерљив са квадратом на ΓΓ, па према томе је смерљив и збир квадрата на 

Ἡ ηῇ κείδνλη ζύκκεηξνο θαὶ αὐηὴ κείδωλ ἐζηίλ.  

 

Ἔζηω κείδωλ ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ ζύκκεηξνο ἔζηω ἡ ΓΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΓ κείδωλ ἐζηίλ.  

 

Γηῃξήζζω ἡ ΑΒ θαηὰ ηὸ Δ: αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ 

ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ ῥεηόλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ: θαὶ γεγνλέηω ηὰ 

αὐηὰ ηνῖο πξόηεξνλ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕηωο ἥ ηε ΑΔ πξὸο ηὴλ ΓΕ θαὶ ἡ 

ΔΒ πξὸο ηὴλ ΕΓ, θαὶ ὡο ἄξα ἡ ΑΔ πξὸο ηὴλ ΓΕ, νὕηωο ἡ ΔΒ πξὸο ηὴλ ΕΓ. ζύκκεηξνο δὲ ἡ ΑΒ 

ηῇ ΓΓ. ζύκκεηξνο ἄξα θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΔ 

πξὸο ηὴλ ΓΕ, νὕηωο ἡ ΔΒ πξὸο ηὴλ ΕΓ, θαὶ ἐλαιιὰμ ὡο ἡ ΑΔ πξὸο ΔΒ, νὕηωο ἡ ΓΕ πξὸο ΕΓ, 

θαὶ ζπλζέληη ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕηωο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ: θαὶ ὡο ἄξα ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΑΒ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΔ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΕ. ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, 

                                                 
1 X.39 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима рационалан, а правоугаоник обухваћен њима медијалан, биће цела дуж ирационална. Нека се она 

зове већа. 
2 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 V.16 Ако су четири величине пропорционалне, оне ће бити и пермутоване пропорционалне. 
5 V.18 Ако су величине, узете одвојено, пропорционалне, оне су пропорционалне и заједно узете. 
6 VI.20 Слични многоуглови се могу раставити на сличне троугле у истом броју и у истим односима према нерастављеним (целим многоуглима), и многоугао је према многоуглу у двапут 

вишој размери одговарајућих страна. 
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АЕ и на ЕΒ са збиром квадрата на ΓΕ и на ΕΓ. А збир квадрата на АЕ и на ЕΒ је 

рационалан, значи и збир квадрата на ΓΕ и ΕΓ је рационалан. На сличан начин и 

двоструки правоугаоник са странама АЕ и ЕΒ је самерљив са двоструким 

правоугаоником са странама ΓΕ и ΕΓ. А како је двоструки правоугаоник са АЕ и 

ЕΒ медијалан, биће медијалан и двоструки правоугаоник са ΓΕ и ΕΓ 

[X.23.Последица]1. На овај начин ΓΕ и ΕΓ, несамерљиве у степену дају збир 

квадрата на њима рационалан, а двоструки правоугаоник обухваћен њима 

медијалан. Цела дуж ΓΓ је према томе ирационална, такозвана "већа" [X.39]. 

 

На овај начин, дуж самерљива са "већом" и сама је "већа". А то је требало 

доказати. 

 

 

 

ὅηη θαὶ ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΔ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΕ. θαὶ 

ὡο ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ πξὸο ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ πξὸο ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΓΕ, 

ΕΓ: θαὶ ἐλαιιὰμ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ, νὕηωο ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ 

πξὸο ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ. ζύκκεηξνλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΓ: ζύκκεηξα ἄξα θαὶ ηὰ 

ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ. θαί ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ἅκα ῥεηόλ, θαὶ ηὰ ἀπὸ 

ηῶλ ΓΕ, ΕΓ ἅκα ῥεηόλ ἐζηηλ. ὁκνίωο δὲ θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηῷ δὶο 

ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ. θαί ἐζηη κέζνλ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, 

ΕΓ. αἱ ΓΕ, ΕΓ ἄξα δπλάκεη ἀζύκκεηξνί εἰζη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ 

ηεηξαγώλωλ ἅκα ῥεηόλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ: ὅιε ἄξα ἡ ΓΓ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε 

κείδωλ. 

 

 Ἡ ἄξα ηῇ κείδνλη ζύκκεηξνο κείδωλ ἐζηίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]1 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
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X. 69 

 

 

Дуж самерљива са "страном квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине" и сама је "страна квадрата једнаког збиру рационалне и 

медијалне површине". 
 

Нека је АΒ "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине" и 

ΓΓ дуж самерљива са АΒ.  

 

 
 

Треба доказати да је и ΓΓ "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине". 

 

Поделимо АΒ на дужи тачком Е. Тада су АЕ и ЕΒ несамерљиве у степену и збир 

квадрат на њима медијалан, а правоугаоник са таквим странама рационалан 
[X.40]1. Извршимо исте конструкције као и раније. Слично се доказује да су и ΓΕ и 

ΕΓ несамерљиве у степену и да је збир квадрата на АЕ и на ЕΒ самерљив са 

збиром квадрата на ΓΕ и на ΕΓ и да је правоугаоник са странама АЕ и ЕΒ 

самерљив са правоугаником са странама ΓΕ и ΕΓ. Према томе је и збир квадрата 

на ΓΕ и на ΕΓ медијалан, а правоугаоник са странама ΓΕ и ΕΓ рационалан. 

 

На овај начин ΓΓ је "страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне 

површине". А то је требало доказати. 

 

 

 

Ἡ ηῇ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλῃ ζύκκεηξνο [ θαὶ αὐηὴ ] ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε 

ἐζηίλ.  

 

Ἔζηω ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ ζύκκεηξνο ἔζηω ἡ ΓΓ:  

 

 
 

δεηθηένλ, ὅηη θαὶ ἡ ΓΓ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἐζηίλ.  

 

Γηῃξήζζω ἡ ΑΒ εἰο ηὰο εὐζείαο θαηὰ ηὸ Δ: αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη 

ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλωλ κέζνλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ ῥεηόλ: θαὶ ηὰ αὐηὰ 

θαηεζθεπάζζω ηνῖο πξόηεξνλ. ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ αἱ ΓΕ, ΕΓ δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη, 

θαὶ ζύκκεηξνλ ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ 

ΓΕ, ΕΓ, ηὸ δὲ ὑπὸ ΑΔ, ΔΒ ηῷ ὑπὸ ΓΕ, ΕΓ: ὥζηε θαὶ ηὸ [ κὲλ ] ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ 

ΓΕ, ΕΓ ηεηξαγώλωλ ἐζηὶ κέζνλ, ηὸ δ' ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ ῥεηόλ.  

 

Ῥεηὸλ ἄξα θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἐζηὶλ ἡ ΓΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 X.40 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степену, за које је збир квадрата на њима медијалан, аправоугаоник обухваћен њима рационалан,биће цела дуж ирационална. Нека се она зове 

"страна квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине". 
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X. 70 

 

 

Дуж самерљива са "страном квадрата једнаког збиру две медијалне 

површине" и сама је са "страна квадрата једнаког збиру две медијалне 

површине". 
 

Нека је АΒ "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине" и ΓΓ је дуж 

самерљива са АΒ.  

 

 
 

Треба доказати да је и ΓΓ "страна квадрата једнаког збиру две медијалне 

површине". 

 

Заиста, пошто је АΒ "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине", 

поделимо је тачком Е на дужи. Тада су АЕ и ЕΒ несамерљиве у степену и збир 

квадрата на њима медијалан и правоугаоник са таквим странама медијала и тај 

збир квадрата на АЕ и на ЕΒ несамерљив са правоугаоником коме су стране АЕ и 

ЕΒ [X.41]1. Извршимо исте конструкције као и раније. Слично се доказује да су и 

ΓΕ и ΕΓ несамерљиве у степену и да је несамерљив збир квадрата на АЕ и на ЕΒ 

са збиром квадрата на ΓΕ и на ΕΓ, а такође да је правоугаоник са странама АЕ и 

ЕΒ самерљив са правоугаоником са странама ΓΕ и ΕΓ. И према томе је збир 

квадрата на ΓΕ и на ΕΓ медијалан и правоугаоник са странама ΓΕ и ΕΓ медијалан 

и збир квадарата на ΓΕ и на ΕΓ несамерљив са правоугаоником са странама ΓΕ и 

ΕΓ. 

 

На овај начин ΓΓ је "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине". А 

то је требало доказати. 

Ἡ ηῇ δύν κέζα δπλακέλῃ ζύκκεηξνο δύν κέζα δπλακέλε ἐζηίλ.  

 

Ἔζηω δύν κέζα δπλακέλε ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ ζύκκεηξνο ἡ ΓΓ: 

 

 
 

δεηθηένλ, ὅηη θαὶ ἡ ΓΓ δύν κέζα δπλακέλε ἐζηίλ. 

 

 επεὶ γὰξ δύν κέζα δπλακέλε ἐζηὶλ ἡ ΑΒ, δηῃξήζζω εἰο ηὰο εὐζείαο θαηὰ ηὸ Δ:  

 

αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηό ηε ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ [ 

ηεηξαγώλωλ ] κέζνλ θαὶ ηὸ ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηξνλ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ηεηξαγώλωλ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ: θαὶ θαηεζθεπάζζω ηὰ αὐηὰ ηνῖο πξόηεξνλ. 

ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ αἱ ΓΕ, ΕΓ δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη θαὶ ζύκκεηξνλ ηὸ κὲλ 

ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΔ, ΔΒ ηῷ ζπγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ, ηὸ δὲ ὑπὸ ηῶλ 

ΑΔ, ΔΒ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ: ὥζηε θαὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ ηεηξαγώλωλ 

κέζνλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ κέζνλ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηξνλ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ 

ΓΕ, ΕΓ ηεηξαγώλωλ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΓΕ, ΕΓ.  

 

Ἡ ἄξα ΓΓ δύν κέζα δπλακέλε ἐζηίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.41 Ако се саберу две дужи, несамерљиве у степене, за које је збир квадрата на њима медијалан и правоугаоник обухваћен њима медијалан, и при томе је правоугаоник несамерљив са 

збиром квадрата,биће цела дуж ирационална. Нека се она зове "страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 
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X. 71 
 

При сабирању рационалног и медијалног (рационалне и медијалне 

површине) могу се добити четири ирационалности: или биномијала, или прва 

бимедијала, или "већа", или "страна квадрата једнаког збиру две рационалне 

и медијалне површине". 
 

Нека је АΒ рационална површина, а ΓΓ - медијална.  

 

Тврдим да страна квадрата једнаког површини АΓ може бити: или биномијала, 

или прва бимедијала, или "већа", или "страна квадрата једнаког збиру две 

рационалне и медијалне површине". 

 

Заиста, АΒ је или веће од ΓΓ или мање. Нека је, прво, веће. Одмеримо рационалну 

дуж ЕΕ, и конструишимо на ЕΕ правоугаоник ЕΖ једнак АΒ, са ширином ΘК и на 

ЕΕ правоугаоник ΘΗ једнак ΓΓ, са ширином ΘК. Пошто је АΒ рационално и 

једнако ЕΖ биће рационално и ЕΖ.  

 

 
 

И пошто је конструисано на рационалној дужи ЕΕ, а има ширину ЕΘ, биће 

рационално и ЕΘ и самерљиво по дужини са ЕΕ [X.20]1. Затим пошто је ΓΓ 

медијално и једнако ΘΗ, медијална је и површина ΘΗ. А како је конструисана на 

рационалној дужи ЕΕ и има ширину ΘК, биће рационалана и ΘК и несамерљива 

по дужини са ЕΕ [X.22]2. И пошто је ΓΓ медијално, а АΒ - рационално, биће АΒ 

несамерљиво са ΓΓ. Према томе је и ЕΖ несамерљиво са ΘΗ. Но ЕΖ је према ΘΗ као 

ЕΘ према ΘК [VI.1]3, па због тога је и ЕΘ несамерљиво по дужини са ΘК [X.11]4. 

Ῥεηνῦ θαὶ κέζνπ ζπληηζεκέλνπ ηέζζαξεο ἄινγνη γίγλνληαη ἤηνη ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἢ ἐθ 

δύν κέζωλ πξώηε ἢ κείδωλ ἢ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε.  

 

Ἔζηω ῥεηὸλ κὲλ ηὸ ΑΒ, κέζνλ δὲ ηὸ ΓΓ:  

 

ιέγω, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρωξίνλ δπλακέλε ἤηνη ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἢ ἐθ δύν κέζωλ πξώηε ἢ 

κείδωλ ἢ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε.  

 

Τὸ γὰξ ΑΒ ηνῦ ΓΓ ἤηνη κεῖδόλ ἐζηηλ ἢ ἔιαζζνλ. ἔζηω πξόηεξνλ κεῖδνλ: θαὶ ἐθθείζζω ῥεηὴ ἡ 

ΔΕ, θαὶ παξαβεβιήζζω παξὰ ηὴλ ΔΕ ηῷ ΑΒ ἴζνλ ηὸ ΔΖ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΘ: ηῷ δὲ ΓΓ ἴζνλ 

παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζω ηὸ ΘΗ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΘΚ. θαὶ ἐπεὶ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒ θαί 

ἐζηηλ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΑΒ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΔΖ, ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ΔΖ.  

 

 
 

θαὶ παξὰ [ ῥεηὴλ ] ηὴλ ΔΕ παξαβέβιεηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΘ: ἡ ΔΘ ἄξα ῥεηή ἐζηη θαὶ 
ζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΓ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΘΗ, κέζνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ 
ηὸ ΘΗ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΘΚ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΘΚ θαὶ 
ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΓ, ῥεηὸλ δὲ ηὸ ΑΒ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

ΑΒ ηῷ ΓΓ: ὥζηε θαὶ ηὸ ΔΖ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηῷ ΘΗ. ὡο δὲ ηὸ ΔΖ πξὸο ηὸ ΘΗ, νὕηωο ἐζηὶλ ἡ 

                                                 
1 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
2 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
3 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
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А обе те дужи су рационалне. На овај начин су ЕΘ и ΘК рационалне и самерљиве 

само у степену. Према томе је ЕК биномијала подељена тачком Θ [X.36]1. И пошто 

је АΒ веће од ΓΓ, а АΒ једнако ЕΖ, и ΓΓ једнако ΘΗ, биће ЕΖ веће од ΘΗ, а услед 

тога и ЕΘ веће од ΘК. Сад је квадрат не ЕΘ већи од квадрата на ΘК за квадрат на 

дужи која је или самерљива по дужини са ЕΘ или несамерљива. Нека је, прво, 

самерљива. И већа ΘЕ је самерљива са одмереном рационалном дужи ЕΕ. Према 

томе је ЕК прва биномијала [X.Деф.II.1]2. Но ако је површина обухваћена дужима 

рационалном и првом биномијалом, онда је страна квадрата једнаког тој 

површини биномијала [X.54]3. И према томе страна квадрата једнаког површини 

ЕΗ је биномијала. А тада је и страна квадрата једнаког површини АΓ биномијала. 

Но нека сад, као друго, квадарат на ЕΘ буде већи од квадрата на ΘК за квадрат на 

дужи, која је несамерљива са ЕΘ. И већа ЕΘ је самерљива по дужини са 

одмереном рационаланом дужи ЕΕ. А ЕК је тада четврта биномијала [X.Деф.II.4]4.  

И ЕΕ је рационал. Но ако је површина обухваћена дужима - рационалном и 

четвртом биномијалом, биће страна квадрата једнаког тој површини ирационална, 

такозвана "већа" [X.57]5.  

 

Значи, страна квадрата једнаког површини ЕΗ је "већа". На тај начин и страна 

квадрата једнаког површини АΓ је "већа". 

 

Нека је сад АΒ мање од ΓΓ.  

 

 
 

Биће тада и ЕΖ мање од ΘΗ. А због тога је и ЕΘ мање од ΘК. Но квадрат на ΘК је 

већи од квадрата на ЕΘ за квадрат не дужи која је или самерљива са ΘК или 

несамерљива. Нека је, прво, самерљива по дужини. И мања ЕΘ је самерљива по 

ΔΘ πξὸο ηὴλ ΘΚ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΔΘ ηῇ ΘΚ κήθεη. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ 

ΔΘ, ΘΚ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἡ ΔΚ 

δηῃξεκέλε θαηὰ ηὸ Θ. θαὶ ἐπεὶ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ΑΒ ηνῦ ΓΓ, ἴζνλ δὲ ηὸ κὲλ ΑΒ ηῷ ΔΖ, ηὸ δὲ ΓΓ 

ηῷ ΘΗ, κεῖδνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΔΖ ηνῦ ΘΗ: θαὶ ἡ ΔΘ ἄξα κείδωλ ἐζηὶ ηῆο ΘΚ. ἤηνη νὖλ ἡ ΔΘ ηῆο ΘΚ 

κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη ἢ ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ. δπλάζζω πξόηεξνλ ηῷ 

ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαί ἐζηηλ ἡ κείδωλ ἡ ΘΔ ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΔΕ: ἡ ἄξα 

ΔΚ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ πξώηε. ῥεηὴ δὲ ἡ ΔΕ: ἐὰλ δὲ ρωξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ ῥεηῆο θαὶ ηῆο 

ἐθ δύν ὀλνκάηωλ πξώηεο, ἡ ηὸ ρωξίνλ δπλακέλε ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηίλ. ἡ ἄξα ηὸ ΔΗ 

δπλακέλε ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηίλ: ὥζηε θαὶ ἡ ηὸ ΑΓ δπλακέλε ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηίλ. ἀιιὰ 

δὴ δπλάζζω ἡ ΔΘ ηῆο ΘΚ κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ: θαί ἐζηηλ ἡ κείδωλ ἡ ΔΘ 

ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΔΕ κήθεη: ἡ ἄξα ΔΚ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ ηεηάξηε. ῥεηὴ δὲ 

ἡ ΔΕ: ἐὰλ δὲ ρωξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ ῥεηῆο θαὶ ηῆο ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ηεηάξηεο, ἡ ηὸ ρωξίνλ 

δπλακέλε ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε κείδωλ.  

 

ἡ ἄξα ηὸ ΔΗ ρωξίνλ δπλακέλε κείδωλ ἐζηίλ: ὥζηε θαὶ ἡ ηὸ ΑΓ δπλακέλε κείδωλ ἐζηίλ.  

 

Ἀιιὰ δὴ ἔζηω ἔιαζζνλ ηὸ ΑΒ ηνῦ ΓΓ:  

 

 
 

θαὶ ηὸ ΔΖ ἄξα ἔιαζζόλ ἐζηη ηνῦ ΘΗ: ὥζηε θαὶ ἡ ΔΘ ἐιάζζωλ ἐζηὶ ηῆο ΘΚ. ἤηνη δὲ ἡ ΘΚ ηῆο 

ΔΘ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ ἢ ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ. δπλάζζω πξόηεξνλ ηῷ 

ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη: θαί ἐζηηλ ἡ ἐιάζζωλ ἡ ΔΘ ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΔΕ 

                                                 
1 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
2 X.Деф.II.1 Дата је рационална дуж и биномијала подељена на два дела тако да је квадрат на већем делу већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи која је самерљива по дужини са 

већим делом. Ако је тај већи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, цела дуж се зове прва биномијала. 
3 X.54 Ако су рационална дуж и прва биономијала стране неког правоугаоника биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална, и то биномијала. 
4 X.Деф.II.4 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако је већи део самерљив по дужини са датом 

рационалном дужи, цела дуж зове четврта биномијала. 
5 X.57 Ако су рационална дуж и четврта биномијала стране неког правоугаоника, биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална и то такозвана већа. 
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дужини са одмереном рационалном дужи ЕΕ. Значи ЕК је друга биномијала 

[X.Деф.II.2]1. А ЕΕ је рационална. Но ако је површина обухваћена дужима - 

рационалном и другом биномијалом биће страна квадрата једнаког тој површини 

прва бимедијала [X.55]2. Значи страна квадрата једнаког површини ЕΗ је прва 

бимедијала. На тај начин и страна квадрата једнаког површини АΓ је прва 

бимедијала. Нека сад квадрат на ΘК буде већи од квадрата на ΘЕ за квадрат на 

дужи која није самерљива са ΘК. И мања ЕΘ је самерљива са одмереном 

рационалном дужи ЕΕ. Значи ЕК је пета биномијала [X.Деф.II.5]3. А ЕΕ је 

рационална. Но ако је површина обухваћена дужима - рационалном и петом 

биномијалом, биће страна квадрата једнаког тој површини "страна квадрата 

једнаког збиру рационалне и медијалне површине"[X.58]4. На тај начин страна 

квадрата једнаког површини ЕΗ је "страна квадрата једнаког збиру рационалне и 

медијалне површине". А према томе и страна квадрата једнаког површини АΓ је 

"страна квадрата једнака збиру рационалне и медијалне површине". 

 

На овај начин, при сабирању рационалног и медијалног могу се добити четири 

ирационалност: или биномијала, или прва бимедијала, или "већа" или "страна 

квадрата једнаког збиру рационалне и медијалне површине". 

κήθεη: ἡ ἄξα ΔΚ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ δεπηέξα. ῥεηὴ δὲ ἡ ΔΕ: ἐὰλ δὲ ρωξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ 

ῥεηῆο θαὶ ηῆο ἐθ δύν ὀλνκάηωλ δεπηέξαο, ἡ ηὸ ρωξίνλ δπλακέλε ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ πξώηε. ἡ 

ἄξα ηὸ ΔΗ ρωξίνλ δπλακέλε ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ πξώηε: ὥζηε θαὶ ἡ ηὸ ΑΓ δπλακέλε ἐθ δύν 

κέζωλ ἐζηὶ πξώηε. ἀιιὰ δὴ ἡ ΘΚ ηῆο ΘΔ κεῖδνλ δπλάζζω ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαί 
ἐζηηλ ἡ ἐιάζζωλ ἡ ΔΘ ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΔΕ: ἡ ἄξα ΔΚ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ 

πέκπηε. ῥεηὴ δὲ ἡ ΔΕ: ἐὰλ δὲ ρωξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ ῥεηῆο θαὶ ηῆο ἐθ δύν ὀλνκάηωλ πέκπηεο, 

ἡ ηὸ ρωξίνλ δπλακέλε ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἐζηίλ. ἡ ἄξα ηὸ ΔΗ ρωξίνλ δπλακέλε ῥεηὸλ 

θαὶ κέζνλ δπλακέλε ἐζηίλ: ὥζηε θαὶ ἡ ηὸ ΑΓ ρωξίνλ δπλακέλε ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε 

ἐζηίλ.  

 

Ῥεηνῦ ἄξα θαὶ κέζνπ ζπληηζεκέλνπ ηέζζαξεο ἄινγνη γίγλνληαη ἤηνη ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἢ ἐθ δύν 

κέζωλ πξώηε ἢ κείδωλ ἢ ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 X.Деф.II.2 Ако је мањи део самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се зове друга биномијала. 
2 X.55 Ако су рационална дуж и друга биномијала стране неког правоугаоника, биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална и то прва бимедијала. 
3 X.Деф.II.5 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако је мањи део самерљив по дужини са датом 
рационалном дужи, цела дуж зове пета  биномијала. 
4 X.58 Ако су рационална дуж и пета биномијала стране неког правоугаоника, биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику такозвана страна квадрата једнаког збиру 

рационалне и медијалне површине. 
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X. 72 

 

При сабирању две међу собом несамерљиве медијалне површине могу се 

добити две остале ирационалности: или друга бимедијала или "страна 

квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 
 

Нека се саберу две међу собом несамерљиве медијалне површине АΒ и ΓΓ.  

 

Тврдим да је страна квадрата једнаког површини АΓ или друга бимедијала или 

"страна квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 

 

Заиста, АΒ или је веће од ΓΓ или је мање. Нека, прво, ако је то случај, АΒ буде 

веће од ΓΓ. Одмеримо рационалну дуж ЕΕ, и нека површина ЕΖ, једнака АΒ и 

конструисана на ЕΕ, има ширину ЕΘ, а површина ΘΗ, једнака површини ΓΓ, има 

ширину ΘК. И пошто је свака од АΒ и ΓΓ медијална, биће и свака ЕΖ и ΘΗ 

медијална.  

 

 
 

И конструисане на рационалној дужи ΕЕ имају ширине ЕΘ и ΘК. На тај начин 

свака од ЕΘ и ΘК је рационална и несамерљива по дужини са ЕΕ [X.22]1. И 

пошто је АΒ несамерљиво са ΓΓ, а АΒ је једнако ЕΖ и ΓΓ једнако ΘΗ, биће 

несамерљиво и ЕΖ са ΘΗ. Но ЕΖ је према ΘΗ као ЕΘ према ΘК [VI.1]2. Према 

томе је ЕΘ несамерљиво по дужини са ΘК [X.11]3. На овај начин су ЕΘ и ΘК 

рационалне, самерљиве само у степену. И према томе је ЕК биномијала [X.36]4. 

Квадрат на ЕΘ је већи од квадрата на ΘК за квадрат на дужи која је или 

самерљива са ЕΘ или несамерљива. Нека, прво, она буде самерљива. И ниједна 

Δύν κέζωλ ἀζπκκέηξωλ ἀιιήινηο ζπληηζεκέλωλ αἱ ινηπαὶ δύν ἄινγνη γίγλνληαη 

ἤηνη ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξα ἢ [ ἡ ] δύν κέζα δπλακέλε.  

 

Σπγθείζζω γὰξ δύν κέζα ἀζύκκεηξα ἀιιήινηο ηὰ ΑΒ, ΓΓ:  

 

ιέγω, ὅηη ἡ ηὸ ΑΓ ρωξίνλ δπλακέλε ἤηνη ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ δεπηέξα ἢ δύν κέζα 

δπλακέλε.  

 

Τὸ γὰξ ΑΒ ηνῦ ΓΓ ἤηνη κεῖδόλ ἐζηηλ ἢ ἔιαζζνλ. ἔζηω, εἰ ηύρνη, πξόηεξνλ κεῖδνλ ηὸ ΑΒ 

ηνῦ ΓΓ: θαὶ ἐθθείζζω ῥεηὴ ἡ ΔΕ, θαὶ ηῷ κὲλ ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζω ηὸ 

ΔΖ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΘ, ηῷ δὲ ΓΓ ἴζνλ ηὸ ΘΗ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΘΚ. θαὶ ἐπεὶ κέζνλ 

ἐζηὶλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ, κέζνλ ἄξα θαὶ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΔΖ, ΘΗ.  

 

 
 

θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΕΔ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὰο ΔΘ, ΘΚ: ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ΔΘ, 

ΘΚ ῥεηή ἐζηη θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΑΒ ηῷ ΓΓ, θαί 
ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ κὲλ ΑΒ ηῷ ΔΖ, ηὸ δὲ ΓΓ ηῷ ΘΗ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΔΖ ηῷ ΘΗ. ὡο 

δὲ ηὸ ΔΖ πξὸο ηὸ ΘΗ, νὕηωο ἐζηὶλ ἡ ΔΘ πξὸο ΘΚ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΘ ηῇ ΘΚ 

κήθεη. αἱ ΔΘ, ΘΚ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἐθ δύν ἄξα ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ 

ἡ ΔΚ. ἤηνη δὲ ἡ ΔΘ ηῆο ΘΚ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ ἢ ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ. δπλάζζω πξόηεξνλ ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη: θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ ΔΘ, 

                                                 
1 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
2 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
4 X.36 Ако се саберу две рационалне дужи, самерљиве само у степену, биће цела дуж ирационална: нека се зове биномијала. 
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од ЕΘ и ΘК није самерљива са одмереном рационалном дужи ЕΕ. ЕК је тада 

трећа биномијала [X.Деф.II.3]1. А ЕΕ је рационална. Но ако је површина 

обухваћена дужима - рационалном и трећом биномијалом, биће страна квадрата 

једнаког тој површини друга бимедијала [X.56]2. Према томе страна квадрата 

једнаког површини ЕΗ, тј. АΓ биће друга бимедијала. Квадрат на ЕΘ је већи од 

квадрата на ΘК за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са ЕΘ. И 

несамерљива је свака од ЕΘ и ΘК са ЕΕ. На овај начин је ЕК шеста биномијала 

[X.Деф.II.6]3. Но ако је површина обухваћена дужима - рационалном и шестом 

биномијалом, биће страна квадрата једнаког тој површини "страна квадрата 

једнаког збиру две медијалне површине"[X.59]4. Због тога је и страна квадрата 

једнаког површини АΓ "страна квадрата једнаког збиру две медијалне 

површине". 

[Слично се доказује да је, ако је АΒ мање од ΓΓ, страна квадрата једнаког 

површини АΓ или друга медијала или "страна квадрата једнаког збиру две 

медијалне површине".] 

 

На овај начин, при сабирању две међу собом несамерљиве медијалне површине 

могу се добити две остале ирационалности - или друга бимедијала или "страна 

квадрата једнаког збиру две медијалне површине". 

- 

Биномијала и наредне ирационалне дужи нису исте ни са медијалом ни међу 

собом. Заиста, квадрат на медијали конструисан на рационалној дужи производи 

ширину рационалну и несамерљиву по дужини са оном дужи на којој је 

конструисан. А квадрат на биномијали, конструисан на рационалној дужи, 

производи као ширину прву биномијалу. Квадрат на првој бимедијали 

конструисан на рационалној дужи, производи као ширину другу биномијалу. 

Квадрат на другој бимедијали, конструисан на рационалној дужи, производи као 

ширину трећу биномијалу. Квадрат на "већој", конструисан на рационалној 

дужи, производи као ширину четврту биномијалу. Квадрат на "страни квадрата 

једнаког збиру рационалне и медијалне површине", конструисан на рационалној 

дужи, производи као ширину пету биномијалу. Квадрат на "страни квадрата 

једнаког збиру две медијалне површине", конструисан на рационалној дужи, 

производи као ширину шесту биномијалу. Наведене ширине се разликују како 

од прве тако и међу собом; од прве због тога што је она рационална, а мећу 

собом због тога што нису истог реда. Према томе се и саме ирационалности 

разликују међу собом. 

ΘΚ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΔΕ κήθεη: ἡ ΔΚ ἄξα ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶ 
ηξίηε. ῥεηὴ δὲ ἡ ΔΕ: ἐὰλ δὲ ρωξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ ῥεηῆο θαὶ ηῆο ἐθ δύν ὀλνκάηωλ 

ηξίηεο, ἡ ηὸ ρωξίνλ δπλακέλε ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ δεπηέξα: ἡ ἄξα ηὸ ΔΗ, ηνπηέζηη ηὸ ΑΓ, 

δπλακέλε ἐθ δύν κέζωλ ἐζηὶ δεπηέξα. ἀιιὰ δὴ ἡ ΔΘ ηῆο ΘΚ κεῖδνλ δπλάζζω ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη: θαὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἑθαηέξα ηῶλ ΔΘ, ΘΚ ηῇ ΔΕ κήθεη: ἡ 

ἄξα ΔΚ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ἐζηὶλ ἕθηε. ἐὰλ δὲ ρωξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ ῥεηῆο θαὶ ηῆο ἐθ 

δύν ὀλνκάηωλ ἕθηεο, ἡ ηὸ ρωξίνλ δπλακέλε ἡ δύν κέζα δπλακέλε ἐζηίλ: ὥζηε θαὶ ἡ ηὸ 

ΑΓ ρωξίνλ δπλακέλε ἡ δύν κέζα δπλακέλε ἐζηίλ. [ Ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη θἂλ ἔιαηηνλ 

ᾖ ηὸ ΑΒ ηνῦ ΓΓ, ἡ ηὸ ΑΓ ρωξίνλ δπλακέλε ἢ ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξα ἐζηὶλ ἤηνη δύν 

κέζα δπλακέλε ]. Γύν ἄξα κέζωλ ἀζπκκέηξωλ ἀιιήινηο ζπληηζεκέλωλ αἱ ινηπαὶ δύν 

ἄινγνη γίγλνληαη ἤηνη ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξα ἢ δύν κέζα δπλακέλε.  

 

Ἡ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ θαὶ αἱ κεη' αὐηὴλ ἄινγνη νὔηε ηῇ κέζῃ νὔηε ἀιιήιαηο εἰζὶλ αἱ αὐηαί.  
- 

ηὸ κὲλ γὰξ ἀπὸ κέζεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ῥεηὴλ θαὶ ἀζύκκεηξνλ 

ηῇ παξ' ἣλ παξάθεηηαη κήθεη. ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ἐθ δύν ὀλνκάηωλ παξὰ ῥεηὴλ 

παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ πξώηελ. ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ἐθ δύν 

κέζωλ πξώηεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ 

δεπηέξαλ. ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ἐθ δύν κέζωλ δεπηέξαο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο 

πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ηξίηελ. ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο κείδνλνο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ 

πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ ηεηάξηελ. ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ῥεηὸλ θαὶ κέζνλ δπλακέλεο 

παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ πέκπηελ. ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο 

δύν κέζα δπλακέλεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ἐθ δύν ὀλνκάηωλ 

ἕθηελ. ηὰ δ' εἰξεκέλα πιάηε δηαθέξεη ηνῦ ηε πξώηνπ θαὶ ἀιιήιωλ, ηνῦ κὲλ πξώηνπ, ὅηη 

ῥεηή ἐζηηλ, ἀιιήιωλ δέ, ὅηη ηῇ ηάμεη νὐθ εἰζὶλ αἱ αὐηαί: ὥζηε θαὶ αὐηαὶ αἱ ἄινγνη 

δηαθέξνπζηλ ἀιιήιωλ. 

                                                 
1 X.Деф.II.3 Ако ниједан део није самерљив по дужини са датом рационалном дужи, нека се трећа биномијала. 
2 X.56 Ако су рационална дуж и трећа биномијала стране неког правоугаоника, биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику ирационална и то друга бимедијала. 
3 X.Деф.II.6 Aко квадрат на већем делу буде већи од квадрата на мањем за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са већим делом,тада се, ако није ниједан  део самерљив по дужини са 
датом рационалном дужи, цела дуж зове шеста биномијала. 
4 X.59 Ако су рационалан дуж и шеста биномијала стране неког правоугаоника, биће страна квадрата са површином једнаком том правоугаонику такозвана страна квадрата једнаког збиру 

две медијалне површине. 
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X. 73 

 

 

Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са 

целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
 

Нека се од рационалне дужи АΒ одузме рационална дуж ΒΓ самерљива са целом 

само у степену.  

 

 
 

Тврдим, да је остатак АΓ ирациналан, тзв. апотома. 

 

Заиста, пошто је АΒ несамерљиво по дужини са ΒΓ, а АΒ је према ΒΓ као квадрат 

на АΒ према правоугаонику коме су стране АΒ и ΒΓ, биће и квадрат на АΒ 

несамерљив са правоугаоником коме су стране АΒ и ΒΓ [X.11]1. Али са квадратом 

на АΒ је самерљив збир квадрата на АΒ и на ΒΓ [X.15]2, а са правоугаоником 

коме су стране АΒ и ΒΓ самерљив је двоструки правоугаоник са истим странама 

[X. 6]3. И пошто је збир квадрата на АΒ и на ΒΓ једнак збиру двоструког 

правоугаоника са странама АΒ и ΒΓ и квадрата на ΓА [II.7]4, биће збир квадрата 

на АΒ и на ΒΓ несамерљив са остатком, квадратом на АΓ [X.135, X.166]. Но 

квадрати на АΒ и на ΒΓ су рационални [X.Деф.4]7.  

 

значи АΓ је ирационално. И нека се то зове апотома. А то је требало доказати. 

 

 

Ἐὰλ ἀπὸ ῥεηῆο ῥεηὴ ἀθαηξεζῇ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ, ἡ ινηπὴ ἄινγόο 

ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ ἀπνηνκή.  

 

Ἀπὸ γὰξ ῥεηῆο ηῆο ΑΒ ῥεηὴ ἀθῃξήζζω ἡ ΒΓ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ινηπὴ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἀπνηνκή.  

 

πεὶ γὰξ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη, θαί ἐζηηλ ὡο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ, νὕηωο ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΑΒ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. 

ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγωλα, ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. θαὶ ἐπεηδήπεξ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζα ἐζηὶ ηῷ δὶο 

ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κεηὰ ηνῦ ἀπὸ ΓΑ, θαὶ ινηπῷ ἄξα ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἀζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ. ῥεηὰ δὲ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ:  

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 
самерљиве. 
3 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
4 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 
отсечком и квадрата на другом отсечку. 
5 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
6 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 
(сабирци) несамерљиве. 
7 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
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 ἄινγνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ: θαιείζζω δὲ ἀπνηνκή. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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X. 74 

 

 

Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која 

обухвата са целом дужи рационалан правоугаоник биће остатак 

ирационалан. Нека се он зове прва апотома медијале. 
 

Нека се од медијале АΒ одузме медијала ΒΓ самерљива са АΒ само у степену, која 

са АΒ обухвата рационалан правоугаоник коме су стране АΒ и ΒΓ.  

 

 
 

Тврдим да је остатак АΓ ирационалан. Нека се он зове прва апотома медијале. 

 

Заиста, пошто су АΒ и ΒΓ медијале, биће и квадрат на АΒ и на ΒΓ медијални. Али 

двоструки правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ је рационалан. Према томе је збир 

квадрата на АΒ и ΒΓ несамерљив са двоструким правоугаоником са странама АΒ 

и ΒΓ. И двоструки правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ је несамерљив са остатком, 

квадратом на АΓ [II.7]1, јер ако је цело несамерљиво са једним делом, биће и 

првобитне величине несамерљиве [X.16]2. Но двоструки правоугаоник коме су 

стране АΒ и ΒΓ рационалан је, па је ирационалан квадрат на АΓ [X.Деф.4]3.  

 

А према томе је ирационална и дуж АΓ. Нека се зове прва апотома медијале. 

Ἐὰλ ἀπὸ κέζεο κέζε ἀθαηξεζῇ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆο 

ὅιεο ῥεηὸλ πεξηέρνπζα, ἡ ινηπὴ ἄινγόο ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ κέζεο ἀπνηνκὴ πξώηε.  

 

Ἀπὸ γὰξ κέζεο ηῆο ΑΒ κέζε ἀθῃξήζζω ἡ ΒΓ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ΑΒ, κεηὰ δὲ 

ηῆο ΑΒ ῥεηὸλ πνηνῦζα ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ινηπὴ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ κέζεο ἀπνηνκὴ πξώηε. πεὶ γὰξ αἱ ΑΒ, ΒΓ 

κέζαη εἰζίλ, κέζα ἐζηὶ θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ἀζύκκεηξα 

ἄξα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: θαὶ ινηπῷ ἄξα ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἀζύκκεηξόλ 

ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ἐπεὶ θἂλ ηὸ ὅινλ ἑλὶ αὐηῶλ ἀζύκκεηξνλ ᾖ, θαὶ ηὰ ἐμ ἀξρῆο 

κεγέζε ἀζύκκεηξα ἔζηαη. ῥεηὸλ δὲ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ἄινγνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ:  

 

ἄινγνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ: θαιείζζω δὲ κέζεο ἀπνηνκὴ πξώηε. 

 

 

                                                 
1 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 

отсечком и квадрата на другом отсечку. 
2 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 
(сабирци) несамерљиве. 
3 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 

чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
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X. 75 

 

Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која 

са целом обухвата медијалан правоугаоник, биће остатак ирационалан. Нека 

се он зове друга апотома медијале. 
 

Нека се од медијале АΒ одузме медијала ΓΒ, самерљива са целом АΒ само у 

степену, која са целом обухвата медијалан правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ 

[X.28]1.  

 

 
 

Тврдим да је остатак АΒ ирационалан. Нека се он зове друга апотома медијале. 

 

Заиста, одмеримо рационалну дуж ΓΗ и конструишимо на ΓΗ правоугаоник једнак 

збиру квадрата на АΒ и ΒΓ ширине ΓΖ, а затим на ΓΗ конструишимо правоугаоник 

ΓΘ ширине ΓΕ. Биће тада остатак ΕЕ једнак квадрату на АΓ [II.7]2. И пошто су 

квадрати на АΒ и ΒΓ медијални и самерљиви, медијална је и површина ΓΔ [X.153,  

X.23.Последица4]. И конструисана је она на рационалној дужи са ширином ΓΖ. 

Према томе је рационална и ΓΗ [X.22]5, и самерљива по дужини са ΓΖ. Затим, 

пошто је правоугаоник коме су стране АΒ и ΒΓ медијалан, биће и двоструки 

правоугаоник коме су стране АΒ и ΒΓ медијалан [X.23.Последица]. И он је једнак 

ΓΘ. Значи и ΓΘ је медијалан. А конструисан је на рационалној дужи ΓΗ са 

шириним ΓΕ. Према томе је рационална и дуж ΓΕ и несмерљива по дужини са ΓΗ 

[X.22]. И пошто су АΒ и ΒΓ самерљиве само у степену, биће АΒ несамерљива са 

Ἐὰλ ἀπὸ κέζεο κέζε ἀθαηξεζῇ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιε, κεηὰ δὲ ηῆο ὅιεο 

κέζνλ πεξηέρνπζα, ἡ ινηπὴ ἄινγόο ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ κέζεο ἀπνηνκὴ δεπηέξα.  

 

Ἀπὸ γὰξ κέζεο ηῆο ΑΒ κέζε ἀθῃξήζζω ἡ ΓΒ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ ηῇ ΑΒ, 

κεηὰ δὲ ηῆο ὅιεο ηῆο ΑΒ κέζνλ πεξηέρνπζα ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ινηπὴ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ κέζεο ἀπνηνκὴ δεπηέξα.  

 

θθείζζω γὰξ ῥεηὴ ἡ ΓΗ, θαὶ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΗ παξαβεβιήζζω ηὸ 

ΓΔ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΗ παξαβεβιήζζω ηὸ ΓΘ 

πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΕΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ. θαὶ ἐπεὶ κέζα θαὶ 
ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΔ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΗ παξάθεηηαη 

πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΗ κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ 

ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, θαὶ ηὸ δὶο ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ ἐζηίλ. θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΓΘ: 

θαὶ ηὸ ΓΘ ἄξα κέζνλ ἐζηίλ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΗ παξαβέβιεηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ: ῥεηὴ 

                                                 
1 X.28 Наћи медијале, самерљиве само у степену, које су стране медијалног правоугаоника. 
2 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 
отсечком и квадрата на другом отсечку. 
3X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
4 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]4 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
5 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
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ΒΓ по дужини. Значи и квадрат на АΒ несамерљив је са правоугаоником коме су 

стране АΒ и ΒΓ [X.11]1. Али са квадратом на АΒ је самерљив збир квадрата на АΒ 

и на ΒΓ [X.15]2, а са правоугаоником коме су стране АΒ и ΒΓ двоструки 

правоугаоник са странама АΒ и ΒΓ [X.6]3. А тада је двоструки правоугаоник коме 

су стране АΒ и ΒΓ несамерљив са збиром квадрата на АΒ и на ΒΓ [X.13]4. Али 

збиру квадрата на АΒ и на ΒΓ једнака је површина ΓЕ, а двоструком 

правоугаонику коме су стране АΒ и ΒΓ површина ΓΘ. Према томе је површина ΓЕ 

несамерљива са ΓΘ. Но ΓЕ је према ΓΘ као ΖΓ према ΓΕ [VI.1]5. Значи да је и ΖΓ 

несамерљива са ΓΕ [X.11]6. И оне су ирационалне. Значи, ΖΓ и ΓΕ су рационалне 

и самерљиве само у степену. Према томе, ΕΓ је апотома [X.73]7. А ΓΗ је 

рационална. Али површина обухваћена рационалном и ирационалном дужи је 

ирационална [X.20]8 и страна квадрата једнаког тој површини је ирационална. 

Страна квадрата једнаког ΕЕ је АΓ.  

 

Према томе је АΓ ирационална. Нека се зове друга апотома медијале. А то је 

требало доказати. 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΕ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΗ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ αἱ ΑΒ, ΒΓ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνί 

εἰζηλ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΒ ηῇ ΒΓ κήθεη: ἀζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ 

ηεηξάγωλνλ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ, ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ἴζνλ δὲ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηὸ ΓΔ, ηῷ δὲ δὶο 

ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηὸ ΓΘ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα [ἐζηὶ] ηὸ ΓΔ ηῷ ΓΘ. ὡο δὲ ηὸ ΓΔ πξὸο ηὸ ΓΘ, 

νὕηωο ἡ ΖΓ πξὸο ηὴλ ΓΕ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΖΓ ηῇ ΓΕ. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ 
ἄξα ΖΓ, ΓΕ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἡ ΕΖ ἄξα ἀπνηνκή ἐζηηλ. ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΗ: ηὸ 

δὲ ὑπὸ ῥεηῆο θαὶ ἀιόγνπ πεξηερόκελνλ ἄινγόλ ἐζηηλ, θαὶ ἡ δπλακέλε αὐηὸ ἄινγόο ἐζηηλ. θαὶ 

δύλαηαη ηὸ ΕΔ ἡ ΑΓ:  

 

ἡ ΑΓ ἄξα ἄινγόο ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ κέζεο ἀπνηνκὴ δεπηέξα. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
3 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
6 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
7 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
8 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
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