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X. 76 

 

Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата 

на њој и на целој је рационалан, и правоугаоник обухваћен истим дужима 

медијалан, биће остатак ирационалан. Нека се он зове "мањи". 
 

Нека се од дужи АΒ одузме дуж ΒΓ, несамерљива у степену са целом, и нека 

испуњава наведене услове [X.33]1.  

 

 
 

Тврдим, да је остатак АΓ ирационалност такозвана "мања". 

 

Заиста, пошто је збир квадрата на АΒ и ΒΓ рационалан а двоструки правоугаоник 

са странама АΒ и ΒΓ медијалан, биће збир квадрата на АΒ и на ΒΓ несамерљив са 

двоструким правоугаоником на АΒ и на ΒΓ. И, после замене једног дела другим, 

збир квадрата на АΒ и на ΒΓ је несамерљив са остатком, квадратом на АΓ [II.72, 

X.163]. Но збир квадрата на АΒ и на ΒΓ је рационалан. Према томе је ирационалан 

квадрат на АΓ.  

 

Значи да је дуж АΓ ирационална. Нека се зове "мања". А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀπὸ εὐζείας εὐζεῖα ἀθαηρεζῇ δσλάκεη ἀζύκκεηρος οὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ 

ηῆς ὅιες ποηοῦζα ηὰ κὲλ ἀπ' αὐηῶλ ἅκα ῥεηόλ, ηὸ δ' ὑπ' αὐηῶλ κέζολ, ἡ ιοηπὴ 

ἄιογός ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ ἐιάζζωλ. 

  

Ἀπὸ γὰξ εὐζείαο ηῆο ΑΒ εὐζεῖα ἀθῃξήζζσ ἡ ΒΓ δπλάκεη ἀζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ 

πνηνῦζα ηὰ πξνθείκελα.  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ινηπὴ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἐιάζζσλ.  

 

἖πεὶ γὰξ ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξαγώλσλ ῥεηόλ ἐζηηλ, ηὸ δὲ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ κέζνλ, ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ: θαὶ ἀλαζηξέςαληη ινηπῷ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἀζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. 

ῥεηὰ δὲ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ. ἄινγνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ:  

 

ἄινγνο ἄξα ἡ ΑΓ: θαιείζζσ δὲ ἐιάζζσλ. ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 X.33 Наћи такве две дужи, несамерљиве у степену, да површина састављена од квадрата на њима буде рационална, а правоугаоник обухваћен тим дужима медијалан. 
2 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 
отсечком и квадрата на другом отсечку. 
3 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 

(сабирци) несамерљиве. 
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X. 77 

 

Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата 

на њој и на целој је медијалан, и двоструки правоугаоник обухваћен истим 

дужима рационалан, биће остатак ирационалан. Нека се он зове "дуж која са 

рационалном образује цело медијално"1. 
 

Нека се од дужи АΒ одузме дуж ΒΓ, несамерљива у степену са АΒ, и нека 

испуњава наведене услове [X.34] 2.  

 

 
 

Тврдим, да је остатак горе наведена ирационалност. 

 

Заиста, пошто је збир квадрата на АΒ и на ΒΓ медијалан, а двоструки 

правоугаоник коме су стране АΒ и ΒΓ рационалан, биће збир квадрата на АΒ и на 

ΒΓ несамерљив са двоструким правоугаоником коме су стране АΒ и ΒΓ. Значи и 

остатак, квадрат на АΓ, несамерљив је са двоструким правоугаоником коме су 

стране АΒ и ΒΓ [II.73, X.164]. Но двоструки правоугаоник коме су стране АΒ и ΒΓ 

је рационалан, па је квадрат на АΓ ирационалан.  

 

Значи ирационална је и АΓ. А она се зове "дуж која са рационалном образује цело 

медијално". А то је требало доказати. 

἖ὰλ ἀπὸ εὐζείας εὐζεῖα ἀθαηρεζῇ δσλάκεη ἀζύκκεηρος οὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆς 

ὅιες ποηοῦζα ηὸ κὲλ ζσγθείκελολ ἐθ ηῶλ ἀπ᾽ αὐηῶλ ηεηραγώλωλ κέζολ, ηὸ δὲ δὶς 

ὑπ᾽ αὐηῶλ ῥεηόλ, ἡ ιοηπὴ ἄιογός ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ ἡ  

κεηὰ ῥεηοῦ κέζολ ηὸ ὅιολ ποηοῦζα.  

 

Ἀπὸ γὰξ εὐζείαο ηῆο ΑΒ εὐζεῖα ἀθῃξήζζσ ἡ ΒΓ δπλάκεη ἀζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ΑΒ 

πνηνῦζα ηὰ πξνθείκελα:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ινηπὴ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ πξνεηξεκέλε.  

 

἖πεὶ γὰξ ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξαγώλσλ κέζνλ ἐζηίλ, ηὸ δὲ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ῥεηόλ, ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΒ, ΒΓ: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ  

ΑΒ, ΒΓ. θαί ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ῥεηόλ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἄινγόλ ἐζηηλ:  

 

ἄινγνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ: θαιείζζσ δὲ ἡ κεηὰ ῥεηνῦ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζα. ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1 То је Еуклидово кратко изражавање дефиниције тог појма. Логички садржајне изражавање, аналогно, рецимо, дефиниција у ставу 40., било би ово: "страна квадрата једнаког разлици 
медијалне и рационалне површине". 
2 X.34 Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина састављена од квадрата на њима буде медијална, а правоугаоник обухваћен тим дужима рационалан. 
3 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 
отсечком и квадрата на другом отсечку. 
4 X.16 Ако се саберу две несамерљиве велижине, биће и збир несамерљив са сваком од њих, а ако је збир несамерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине 

(сабирци) несамерљиве. 
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X. 78 

 

Ако се од дужи одузме дуж несамерљива у степену са целом, а збир квадрата 

на њој и на целој је медијалан и двоструки правоугаоник обухваћен истим 

дужима медијалан, а збир квадрата на тим дужима је несамерљив са 

двоструким правоугаоником истих страна, биће остатак ирационалан. Нека 

се он зове "дуж која са медијалном образује цело медијално"1. 

 

Нека се од дужи АΒ одузме дуж, несамерљива у степену са АΒ и нека испуњава 

наведене услове [X.35]2.  

 

 
 

Тврдим, да је остатак АΓ ирационалан. 

 

Заиста, одмеримо рационалну дуж ΓΗ и нека површина ΓЕ, конструисана на ΓΗ, и 

једнака збиру квадрата на АΒ и на ΒΓ образује ширину ΓΖ; одузмимо површину 

ΓΘ (са ширином ΓΕ), једнаку двоструком правоугаонику коме су стране АΒ и 

ΒΓ. Тада је остатак,правоугаоник ΕЕ, једнак квадрату на АΓ [II.7]3. Према томе 

АΓ је страна квадрата једнаког површини ΕΔ. И пошто је збир квадрата на АΒ и 

на ΒΓ медијалан и једнак површини ΓΔ, биће и површина ΓЕ медијална. И она је 

конструисана на рационалној дужи ΓΗ и образује ширину ΓΖ. Због тога је ΓΖ 

рационална и несамерљива са ΓΗ по дужини [X.22]4. Затим, пошто је двоструки 

правоугаоник коме су стране АΒ и ΒΓ медијалан, а он је једнак површини ΓΘ, 

медијална је и површина ΓΘ. И конструисана на ΓΗ она образује ширину ΓΕ. 

἖ὰλ ἀπὸ εὐζείας εὐζεῖα ἀθαηρεζῇ δσλάκεη ἀζύκκεηρος οὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆς 

ὅιες ποηοῦζα ηό ηε ζσγθείκελολ ἐθ ηῶλ ἀπ᾽ αὐηῶλ ηεηραγώλωλ κέζολ ηό ηε δὶς ὑπ᾽ 
αὐηῶλ κέζολ θαὶ ἔηη ηὰ ἀπ᾽ αὐηῶλ ηεηράγωλα ἀζύκκεηρα ηῷ δὶς ὑπ᾽ αὐηῶλ, ἡ 

ιοηπὴ ἄιογός ἐζηηλ: θαιείζζω δὲ ἡ κεηὰ κέζοσ κέζολ ηὸ ὅιολ ποηοῦζα. 

  

Ἀπὸ γὰξ εὐζείαο ηῆο ΑΒ εὐζεῖα ἀθῃξήζζσ ἡ ΒΓ δπλάκεη ἀζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ΑΒ 

πνηνῦζα ηὰ πξνθείκελα:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ινηπὴ ἡ ΑΓ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἡ κεηὰ κέζνπ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζα.  

 

἖θθείζζσ γὰξ ῥεηὴ ἡ ΓΗ, θαὶ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΗ παξαβεβιήζζσ 

ηὸ ΓΔ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΖ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΓΘ [πιάηνο 

πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ]. ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΕΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ: ὥζηε ἡ ΑΓ δύλαηαη ηὸ ΕΔ. 

θαὶ ἐπεὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξαγώλσλ κέζνλ ἐζηὶ θαί ἐζηηλ ἴζνλ 

ηῷ ΓΔ, κέζνλ ἄξα [ἐζηὶ] ηὸ ΓΔ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΗ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ 

ΓΖ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΗ κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, 

ΒΓ κέζνλ ἐζηὶ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΓΘ, ηὸ ἄξα ΓΘ κέζνλ ἐζηίλ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΗ 

παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΕ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΗ κήθεη. 

                                                 
1 У вези са примедбом у претходној теореми наводимо и овде опширнији назив: "Страна квадрата једнаког разлици две медијалне површине". 
2 X.35 Наћи две дужи несамерљиве у степену, такве да површина сатављена од квадрата на њима буде медијална и правоугаоник обухваћен тим дужима медијалан, и при томе несамерљив 

са површином састављеним од квадрата на њима. 
3 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 

отсечком и квадрата на другом отсечку. 
4 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
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ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

Према томе је рационална и ΓΕ и несамерљива по дужини са ΓΗ  [X.22]. И пошто 

је несамерљив збир квадрата на АΒ и на ΒΓ са двоструким правоугаоником коме 

су стране АΒ и ΒΓ,биће несамерљива и површина ΓЕ са ΓΘ. Но ΓЕ је према ΓΘ 

као ΓΖ према ΓΕ [VI.1]1. Значи, несамерљива је ΓΖ са ΓΕ  [X.11]2. А обе су 

рационалне. Према томе су ΖΓ и ΓΕ рационалне и самерљиве само у степену. 

Дакле, ΕΖ је апотома [X.73]3. А ΕΘ је рационална. Правоугаоник обухваћен 

рационалном дужи и апотомом је ирациналан [X.20]4, и страна квадрата једнаког 

правоугаонику ирационална. Но страна квадрата једнаког правоугаонику ΕЕ је 

АΓ.  

 

На овај начин АΓ је ирационална. Нека се зове "дуж која са медијалном образује 

цело медијално". А то је требало доказати. 

θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα 

θαὶ ηὸ ΓΔ ηῷ ΓΘ. ὡο δὲ ηὸ ΓΔ πξὸο ηὸ ΓΘ, νὕησο ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΖ πξὸο ηὴλ ΓΕ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ ΓΖ ηῇ ΓΕ. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΖΓ, ΓΕ ἄξα ῥεηαί εἰζη 

δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. ἀπνηνκὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ: ῥεηὴ δὲ ἡ ΕΘ. ηὸ δὲ ὑπὸ ῥεηῆο θαὶ 
ἀπνηνκῆοπεξηερόκελνλ [ὀξζνγώληνλ] ἄινγόλ ἐζηηλ, θαὶ ἡ δπλακέλε αὐηὸ ἄινγόο ἐζηηλ. 

θαὶ δύλαηαη ηὸ ΕΔ ἡ ΑΓ:  

 

ἡ ΑΓ ἄξα ἄινγόο ἐζηηλ: θαιείζζσ δὲ ἡ κεηὰ κέζνπ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζα. ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
3 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
4 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
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X. 79 

 

Апотоми се може додати једна једина рационална дуж само у степену 

самерљива са целом дужи. 
 

Нека је АΒ апотома и ΒΓ њен додатак.  

 

 
 
Према томе су АΓ и ΓΒ рационалне дужи самерљиве само у степену [X.73]1.  

 

Тврдим, да се дужи АΒ не може додати никаква друга рационална дуж, самерљива 

само у степену са целом. 

 

Заиста, ако може, нека се дода дуж ΓΒ.  Тада су АΓ и ΓΒ рационалне дужи 

самерљиве само у степену [X.73]. И тада, за колико је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ 

већи од двоструког правоугаоника коме су стране АΓ и ΓΒ, за толико ће бити већи 

и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ од двоструког правоугаоника коме су стране АΓ и 

ΓΒ, јер су они оба већи за једно исто, за квадрат на АΒ [II.7]2. Значи, да ће, после 

пермутовања, за колико је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од збира квадрата на 

АΓ и на ΓΒ, за толико ће бити већи и двоструки правоугаоник са странама АΓ и 

ΓΒ од двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ. Но збир квадрата на АΓ и 

на ΓΒ је већи од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ за рационалну величину, јер су оба 

рационална. А тада је и двоструки правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ већи од 

двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ за рационалну величину, а то је 

немогуће, пошто су оба медијални [X.21]3, а медијална величина није већа од 

Τῇ ἀποηοκῇ κία [ κόλολ ] προζαρκόδεη εὐζεῖα ῥεηὴ δσλάκεη κόλολ ζύκκεηρος 

οὖζα ηῇ ὅιῃ.  

 

Ἔζησ ἀπνηνκὴ ἡ ΑΒ, πξνζαξκόδνπζα δὲ αὐηῇ ἡ ΒΓ:  

 

 
 

αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη:  

 

ιέγσ, ὅηη ηῇ ΑΒ ἑηέξα νὐ πξνζαξκόδεη ῥεηὴ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, πξνζαξκνδέησ ἡ ΒΓ: θαὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη. θαὶ ἐπεί, ᾧ ὑπεξέρεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνύηῳ 

ὑπεξέρεη θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ηῷ γὰξ αὐηῷ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ 

ἀκθόηεξα ὑπεξέρεη: ἐλαιιὰμ ἄξα, ᾧ ὑπεξέρεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ, ηνύηῳ ὑπεξέρεη [ θαὶ ] ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. ηὰ δὲ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ῥεηὰ γὰξ ἀκθόηεξα. θαὶ ηὸ δὶο ἄξα 

ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ: κέζα 

γὰξ ἀκθόηεξα, κέζνλ δὲ κέζνπ νὐρ ὑπεξέρεη ῥεηῷ. ηῇ ἄξα ΑΒ ἑηέξα νὐ πξνζαξκόδεη 

ῥεηὴ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ.  

 

                                                 
1 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
2 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 
отсечком и квадрата на другом отсечку. 
3 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
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медијалне за рационалну [X.26 ]1. Према томе, дужи АΒ не може се додати друга 

нека рационална дуж самерљива са целом дужи само у степену. 

 

На овај начин, апотоми се може додати једна једина рационална дуж само у 

степену самерљива са целом дужи. А то је требало доказати. 

 

Μία ἄξα κόλε ηῇ ἀπνηνκῇ πξνζαξκόδεη ῥεηὴ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 80 

 

Првој медијалној апотоми се може додати једна једина медијала, само у 

степену самерљива са целом дужи, и која, заједно са целом дужи, обухвата 

рационалан правоугаоник. 
 

Нека је АΒ прва медијална апотома и ΒΓ њој додата дуж [X.74]1.  

 

 
 

Значи, АΓ и ΓΒ су медијале, самерљиве само у степену, које обухватају 

рационалан правоугаоник.  

 

Тврдим да се дужи АΒ не може додати никаква друга медијала самерљива само у 

степену са целом која, заједно са целом, обухвата рационалан правоугаоник. 

 

Заиста, ако може нека се дода дуж ΓΒ. Значи, АΓ и ΓΒ су медијале самерљиве 

само у степену, које обухватају правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ [X.74]. И за 

колико је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од двоструког правоугаоника са 

странама АΓ и ΓΒ, за толико је већи и збир квадрата на АΓ и ΓΒ од двоструког 

правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ, јер су они поново већи за квадрат на АΒ 

[II.7]2. Значи, после пермутовања, збир квадрата на АΓ и на ΓΒ је за толико већи 

од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ, за колико је двоструки правоугаоник са странама 

АΓ и ΓΒ већи од двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ. Но двоструки 

правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ је већи од двоструког правоугаоника са 

странама АΓ и ΓΒ за рационалну величину, јер су оба рационални. А због тога је и 

Τῇ κέζες ἀποηοκῇ πρώηῃ κία κόλολ προζαρκόδεη εὐζεῖα κέζε δσλάκεη κόλολ 

ζύκκεηρος οὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆς ὅιες ῥεηὸλ περηέτοσζα.  

 

Ἔζησ γὰξ κέζεο ἀπνηνκὴ πξώηε ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ πξνζαξκνδέησ ἡ ΒΓ:  

 

 
 

αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ:  

 

ιέγσ, ὅηη ηῇ ΑΒ ἑηέξα νὐ πξνζαξκόδεη κέζε δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ, 

κεηὰ δὲ ηῆο ὅιεο ῥεηὸλ πεξηέρνπζα. Δἰ γὰξ δπλαηόλ, πξνζαξκνδέησ θαὶ ἡ ΓΒ. αἱ ἄξα 

ΑΓ, ΓΒ κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. 

θαὶ ἐπεί, ᾧ ὑπεξέρεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνύηῳ ὑπεξέρεη θαὶ 
ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ηῷ γὰξ αὐηῷ [ πάιηλ ] ὑπεξέρνπζη ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΑΒ: ἐλαιιὰμ ἄξα, ᾧ ὑπεξέρεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, 

ηνύηῳ ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ῥεηὰ γὰξ ἀκθόηεξα. θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ ἄξα ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ [ ηεηξαγώλσλ ] ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ὅπεξ ἐζηὶλ 

ἀδύλαηνλ: κέζα γάξ ἐζηηλ ἀκθόηεξα, κέζνλ δὲ κέζνπ νὐρ ὑπεξέρεη ῥεηῷ.  

 

Σῇ ἄξα κέζεο ἀπνηνκῇ πξώηῃ κία κόλνλ πξνζαξκόδεη εὐζεῖα κέζε δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆο ὅιεο ῥεηὸλ πεξηέρνπζα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.74 Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која обухвата са целом дужи рационалан правоугаоник биће остатак ирационалан. Нека се он зове прва 
апотома медијале. 
2 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 

отсечком и квадрата на другом отсечку. 
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збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ за рационалну 

величину. А то је немогуће, јер су оба медијална [X.151, X.23.Последица2], а 

медијално од медијалног не може да буде веће за рационалну величину [X.26]3. 

 

На овај начин, првој медијалној апотом се може додати једна једина медијала, 

само у степену самерљива са целом дужи, и која, заједно са целом дужи, обухвата 

рационалан правоугаоник. А то је требало доказати. 

 

 

                                                 
1X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
2 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]2 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
3 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 81 

 

Другој медијалној апотоми се може додати једна једина медијала, само у 

степену самерљива са целом дужи, и која, заједно са целом дужи, обухвата 

медијалан правоугаоник. 
 

Нека је АΒ друга медијална апотома и ΒΓ њој додата дуж.  

 

 
 

Значи, АΓ и ΓΒ су медијале самерљиве само у степену, које обухватају медијалан 

правоугаоник [X.75]1.  

 

Тврдим, да се не може додати дужи АΒ никаква друга медијала самерљива само у 

степену са целом, која заједно са целом обухвата медијалан правоугаоник. 

 

Заиста, ако може, нека се дода дуж ΓΒ. Значи, АΓ и ΓΒ су медијале самерљиве 

само у степену, које обухватају медијалан правоугаоник [X.75]. Одмеримо 

рационалну дуж ЕΕ и конструишимо на ЕΕ правоугаоник ЕΖ са ширином ЕМ 

једнак збиру квадрата на АΓ и на ΓΒ и одузмимо површину ΘΖ, са ширином ΘМ, 

једнаку двоструком правоугаонику коме су стране АΓ и ΓΒ. Тада је остатак ЕΛ 

једнак квадрату на АΒ [II.7]2. Према томе је АΒ страна квадрата једнаког 

површини ЕΛ. Затим конструишимо на ЕΕ површину ЕΗ са ширином ЕΝ једнаку 

збиру квадрата на АΓ и на ΓΒ. Такође, је и површина ЕΛ једнака квадрату на АΒ. 

Значи остатак ΘΗ једнак је двоструком правоугаонику са странама АΓ и ΓΒ [II.7]. 

Τῇ κέζες ἀποηοκῇ δεσηέρᾳ κία κόλολ προζαρκόδεη εὐζεῖα κέζε δσλάκεη κόλολ 

ζύκκεηρος ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆς ὅιες κέζολ περηέτοσζα.  

 

Ἔζησ κέζεο ἀπνηνκὴ δεπηέξα ἡ ΑΒ θαὶ ηῇ ΑΒ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΒΓ:  

 

 
 

αἱ ἄξα ΑΓ, ΓΒ κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη κέζνλ πεξηέρνπζαη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ:  

 

ιέγσ, ὅηη ηῇ ΑΒ ἑηέξα νὐ πξνζαξκόζεη εὐζεῖα κέζε δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα 

ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆο ὅιεο κέζνλ πεξηέρνπζα.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, πξνζαξκνδέησ ἡ ΒΓ: θαὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη κέζνλ πεξηέρνπζαη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαὶ ἐθθείζζσ ῥεηὴ ἡ ΔΕ, θαὶ ηνῖο 

κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΔΖ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΜ: 

ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΘΖ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΘΜ: ινηπὸλ ἄξα 

ηὸ ΔΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ: ὥζηε ἡ ΑΒ δύλαηαη ηὸ ΔΛ. πάιηλ δὴ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΔΗ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΝ: ἔζηη δὲ θαὶ ηὸ ΔΛ 

ἴζνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξαγώλῳ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΘΗ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. 

θαὶ ἐπεὶ κέζαη εἰζὶλ αἱ ΑΓ, ΓΒ, κέζα ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαί ἐζηηλ ἴζα ηῷ 

ΔΖ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΔΖ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΜ: 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΜ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ 

                                                 
1 X.75 Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која са целом обухвата медијалан правоугаоник, биће остатак ирационалан. Нека се он зове друга апотома 
медијале. 
2 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 

отсечком и квадрата на другом отсечку. 
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И пошто су АΓ и ΓΒ медијале, па према томе је медијалан и збир квадрата на АΓ и 

на ΓΒ. А он је једнак површини ЕΖ, значи и површина ЕΖ је медијална [X.151, 

X.23.Последица2]. А она је конструисана на рационалној дужи ЕΕ са ширином 

ЕМ. Због тога је ЕМ рационална дуж несамерљива по дужини са ЕΕ [X.22]3. 

Затим, пошто је правоугаоник коме су стране АΓ и ΓΒ медијалан, биће медијалан 

и двоструки правоугаоник коме су стране АΓ и ΓΒ [X.23.Последица]. И он је 

једнак површини ΘΖ. Значи и ΘΖ је медијална. А ова је конструисана на 

рационалној дужи ЕΕ са ширином ΘМ. Према томе је рационална и дуж ΘΖ и 

несамерљива по дужини са ЕΕ [X.22]. И пошто су АΓ и ΓΒ самерљиве само у 

степену, онда је АΓ несамерљива по дужини са ΓΒ. Но како АΓ стоји према ΓΒ 

тако и квадрат на АΓ стоји према правоугаонику коме су стране АΓ и ΓΒ. Значи 

квадрат на АΓ је несамерљив са правоугаоником коме су стране АΓ и ΓΒ [X.11]4. 

Но са квадратом на АΓ самерљив је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ, а са 

правоугаоником коме су стране АΓ и ΓΒ је самерљив двоструки правоугаоник са 

истим странама [X. 6]5. Према томе је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ несамерљив са 

двоструким правоугаоником коме су стране АΓ и ΓΒ [X.13]6. Но збир квадрата на 

АΓ и на ΓΒ једнак је површини ЕΖ, а двоструки правоугаоник са странама АΓ и 

ΓΒ једнак је ΖΘ. Дакле, ЕΖ је несамерљиво са ΘΖ. Али ЕΖ је према ΘΖ као што је 

ЕМ према ΘМ [VI.1]7. Значи ЕМ је несамерљиво по дужини са МΘ [X.11]. И обе 

те дужи су рационалне. Према томе су ЕМ и МΘ рационалне, самерљиве само у 

степену. На тај начин, ЕΘ је апотома а ΘМ је њој додата дуж [X.73]8. На сличан 

начин се доказује да јој се може додати и ΘΝ. Према томе се апотоми могу додати 

и једна и друга дуж, које су самерљиве са целом само у степену. А то је немогуће 

[X.79]9. 

 

На тај начин, другој медијалној апотоми се може додати једна једина медијала, 

само у степен самерљива са целом дужи, и која, заједно са целом дужи, обухвата 

медијалан правоугаоник. А то је требало доказати. 

 

ΑΓ, ΓΒ, θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ κέζνλ ἐζηίλ. θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΘΖ: θαὶ ηὸ ΘΖ ἄξα 

κέζνλ ἐζηίλ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΘΜ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ 
θαὶ ἡ ΘΜ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνί 
εἰζηλ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΒ κήθεη. ὡο δὲ ἡ ΑΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ, νὕησο ἐζηὶ 
ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ πξὸο ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηῷ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηῷ δὲ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ. θαί ἐζηη ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ηὸ ΔΖ, ηῷ δὲ 

δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ ηὸ ΖΘ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΖ ηῷ ΘΖ. ὡο δὲ ηὸ ΔΖ 

πξὸο ηὸ ΘΖ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΔΜ πξὸο ηὴλ ΘΜ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΜ ηῇ ΜΘ 

κήθεη. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΔΜ, ΜΘ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: 

ἀπνηνκὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΘ, πξνζαξκόδνπζα δὲ αὐηῇ ἡ ΘΜ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ 
ἡ ΘΝ αὐηῇ πξνζαξκόδεη: ηῇ ἄξα ἀπνηνκῇ ἄιιε θαὶ ἄιιε πξνζαξκόδεη εὐζεῖα δπλάκεη 

κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ.  

 

Σῇ ἄξα κέζεο ἀπνηνκῇ δεπηέξᾳ κία κόλνλ πξνζαξκόδεη εὐζεῖα κέζε δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆο ὅιεο κέζνλ πεξηέρνπζα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

                                                 
1X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
2 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]2 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 
степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
3 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
5 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
6 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
7 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
8 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
9 X.79 Апотоми се може додати једна једина рационална дуж само у степену самерљива са целом дужи. 
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X. 82 

 

"Мањој" се може додати једна једина дуж, у степену несамерљива са целом, 

која, заједно са целом, образује рационалан збир квадрата на тим дужима, и 

обухвата са њом медијалан правоугаоник. 
 

Нека је АΒ "мања" (ирационалност) и ΒΓ додата јој дуж.  

 

 
 

Значи АΓ и ΓΒ су несамерљиве у степену, које дају збир квадрата на њима 

рационалан и обухватају двоструки медијалан правоугаоник [X.76]1.  

 

Тврдим, да се не може додати дужи АΒ никаква друга дуж која задовољава исте 

услове. 

 

Заиста, ако може, нека се дода дуж ΓΒ. Значи АΓ и ΓΒ су диж, несамерљиве у 

степену, које образују тражено [X.76]. И за колико је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ 

већи од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ, за толико је већи и двоструки правоугаоник 

коме су стране АΓ и ΓΒ од двоструког правоугаоника коме су стране АΓ и ΓΒ. И 

збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи је од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ за 

рационалну величину, јер су оба збир рационални. Онда је и двоструки 

правоугаоник са странама АΓ и ΓΒ већи од двоструког правоугаоника са странама 

АΓ и ΓΒ за рационалну величину, а то је немогуће, јер су оба медијална [X.26]2.  

 

На овај начин, "мањој" се може додати једна једина дуж, у степену несамерљива 

са целом, која заједно са целом, образује рационалан збир квадрата ни тим 

дужима, и обухвата са њом медијалан правоугаоник. А то је требало доказати. 

 

Τῇ ἐιάζζολη κία κόλολ προζαρκόδεη εὐζεῖα δσλάκεη ἀζύκκεηρος οὖζα ηῇ ὅιῃ 

ποηοῦζα κεηὰ ηῆς ὅιες ηὸ κὲλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηραγώλωλ ῥεηόλ, ηὸ δὲ δὶς 

ὑπ' αὐηῶλ κέζολ.  

 

Ἔζησ ἡ ἐιάζζσλ ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ πξνζαξκόδνπζα ἔζησ ἡ ΒΓ:  

 

 
 

αἱ ἄξα ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' 

αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ ῥεηόλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ:  

 

ιέγσ, ὅηη ηῇ ΑΒ ἑηέξα εὐζεῖα νὐ πξνζαξκόζεη ηὰ αὐηὰ πνηνῦζα.  

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, πξνζαξκνδέησ ἡ ΒΓ: θαὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη 

πνηνῦζαη ηὰ πξνεηξεκέλα. θαὶ ἐπεί, ᾧ ὑπεξέρεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, 

ΓΒ, ηνύηῳ ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηὰ δὲ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξάγσλα ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξαγώλσλ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ῥεηὰ γάξ 

ἐζηηλ ἀκθόηεξα: θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἄξα ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη 

ῥεηῷ: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ: κέζα γάξ ἐζηηλ ἀκθόηεξα.  

 

Σῇ ἄξα ἐιάζζνλη κία κόλνλ πξνζαξκόδεη εὐζεῖα δπλάκεη ἀζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ θαὶ 

πνηνῦζα ηὰ κὲλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξάγσλα ἅκα ῥεηόλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 X.76 Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој и на целој је рационалан, и правоугаоник обухваћен истим дужима медијалан, биће остатак 

ирационалан. Нека се он зове "мањи". 
2 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 83 

 

"Дужи која са рационалном образује медијално" се може додати једна једина 

дуж, у степену несамерљива са целом, која, заједно са целом, образује збир 

квадрата на тим дужима медијалан, а обухвата са њом провоугаоник 

рационалан. 
 

 

Нека је АΒ "дуж која са рационалном образује цело медијално" и ΒΓ дуж која јој 

се додаје.  

 

 
 

Значи АΓ и ΓΒ су несамерљиве дужи, које задовољавају наведене услове.  

 

Тврдим да се не може додати дужи АΒ никаква друга дуж која задовољава исте 

услове [X.77]1. 

 

Заиста, ако може, нека се дода дуж ΒΓ. Значи АΓ и ΓΒ су дужи, несамерљиве у 

степену, које образују тражено [X.77]. И сад, за колико је збир квадрата на АΓ и на 

ΓΒ већи од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ, за толико је већи двоструки 

правоугаоник коме су стране АΓ и ΓΒ од двоструког правоугаоника коме су 

стране АΓ и ΓΒ, што одговара претходном, а двоструки правоугаоник са странама 

АΓ и ΓΒ је већи од двоструког правоугаоника са странама АΓ и ΓΒ за рационалну 

величину, јер су оба рационална. Према томе је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ већи 

од збира квадрата на АΓ и на ΓΒ за рационалну величину, а то је немогуће, јер су 

оба медијална  [X.26]2.  

 

На овај начин, дужи АΒ се не може додати никаква друга дуж, несамерљива у 

степену са целом, која заједно са целом задовољава наведене услове. Према томе 

се може додати једна једина. А то је требало доказати. 

 

Τῇ κεηὰ ῥεηοῦ κέζολ ηὸ ὅιολ ποηούζῃ κία κόλολ προζαρκόδεη εὐζεῖα δσλάκεη 

ἀζύκκεηρος οὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆς ὅιες ποηοῦζα ηὸ κὲλ ζσγθείκελολ ἐθ ηῶλ 

ἀπ' αὐηῶλ ηεηραγώλωλ κέζολ, ηὸ δὲ δὶς ὑπ' αὐηῶλ ῥεηόλ.  

 

Ἔζησ ἡ κεηὰ ῥεηνῦ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζα ἡ ΑΒ, θαὶ ηῇ ΑΒ πξνζαξκνδέησ ἡ ΒΓ: 

 

 
 

αἱ ἄξα ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηὰ πξνθείκελα:  

 

ιέγσ, ὅηη ηῇ ΑΒ ἑηέξα νὐ πξνζαξκόζεη ηὰ αὐηὰ πνηνῦζα. Δἰ γὰξ δπλαηόλ, 

πξνζαξκνδέησ ἡ ΒΓ:  

 

θαὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄξα εὐζεῖαη δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηὰ πξνθείκελα. ἐπεὶ νὖλ, 

ᾧ ὑπεξέρεη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, ηνύηῳ ὑπεξέρεη θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἀθνινύζσο ηνῖο πξὸ αὐηνῦ, ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ ηνῦ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ῥεηὰ γάξ ἐζηηλ ἀκθόηεξα: θαὶ ηὰ ἀπὸ 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἄξα ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ὑπεξέρεη ῥεηῷ: ὅπεξ ἐζηὶλ ἀδύλαηνλ: κέζα γάξ 

ἐζηηλ ἀκθόηεξα.  

 

νὐθ ἄξα ηῇ ΑΒ ἑηέξα πξνζαξκόζεη εὐζεῖα δπλάκεη ἀζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ 

ηῆο ὅιεο πνηνῦζα ηὰ πξνεηξεκέλα: κία ἄξα κόλνλ πξνζαξκόζεη: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 X.77 Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој и на целој је медијалан, и двоструки правоугаоник обухваћен истим дужима рационалан, биће 

остатак ирационалан. Нека се он зове "дуж која са рационалном образује цело медијално". 
2 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
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X. 84 

 

Дужи која се медијалном образује цело медијално се може додати једна једина 

дуж, у степену несамерљива са целом, која заједно са целом образује збир 

квадрата на тим дужима медијалан, обухвата са њом медијалан двоструки 

правоугаоник и при томе је поменути збир квадрата несамерљив са тим 

двоструким правоугаоником. 
 

Нека је АΒ "дуж која са медијалном образује цело медијално", а ΒΓ дуж која јој се 

додаје. Значи АΓ и ΓΒ су дужи, несамерљиве у степену, које образују тражено 

[X.78]1.  

 

Тврдим, да се не може додати дужи АΒ никаква друга дуж која задовољава исте 

услове. 

 

Заиста, ако може, додајмо ΒΓ. На тај начин су и дужи АΓ и ΓΒ несмаерљиве у 

степену, збир квадрата на АΓ и на ΓΒ је медијалан, двоструки правоугаоник са 

странама АΓ и ΓΒ је такође медијалан и збир квадрата на АΓ и на ΓΒ је 

несамерљив са двоструким правоугаоником са странама АΓ и ΓΒ [X.78]. 

Одмеримо рационалну дуж ЕΕ и конструишимо на ЕΕ правоугаоник ЕΖ, ширине 

ЕМ, једнак збиру квадрата на АΓ и на ΓΒ, а затим и на дужи ЕΕ конструишимо 

правоугаоник ΘΖ, ширине ΘМ, једнак двоструком правоугаонику коме су стране 

АΓ и ΓΒ.  

 

 
 

Тада је остатак, квадрат на АΒ [II.7]2, једнак правоугаонику ЕΛ. Према томе је АΒ 

страна квадрата једнаког правоугаонику ЕΛ. Затим, конструишимо на ЕΕ 

правоугаоник ЕΗ, ширине ЕΝ, једнак збиру квадрата на АΓ и на ΓΒ. Тада је 

Τῇ κεηὰ κέζοσ κέζολ ηὸ ὅιολ ποηούζῃ κία κόλε προζαρκόδεη εὐζεῖα δσλάκεη 

ἀζύκκεηρος οὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ ηῆς ὅιες ποηοῦζα ηό ηε ζσγθείκελολ ἐθ ηῶλ 

ἀπ' αὐηῶλ ηεηραγώλωλ κέζολ ηό ηε δὶς ὑπ' αὐηῶλ κέζολ θαὶ ἔηη ἀζύκκεηρολ ηῷ 

ζσγθεηκέλῳ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ.  

 

Ἔζησ ἡ κεηὰ κέζνπ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζα ἡ ΑΒ, πξνζαξκόδνπζα δὲ αὐηῇ ἡ ΒΓ: αἱ 
ἄξα ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηὰ πξνεηξεκέλα.  

 

ιέγσ, ὅηη ηῇ ΑΒ ἑηέξα νὐ πξνζαξκόζεη πνηνῦζα ηὰ πξνεηξεκέλα. 

 

Δἰ γὰξ δπλαηόλ, πξνζαξκνδέησ ἡ ΒΓ, ὥζηε θαὶ ηὰο ΑΓ, ΓΒ δπλάκεη ἀζπκκέηξνπο εἶλαη 

πνηνύζαο ηά ηε ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηεηξάγσλα ἅκα κέζνλ θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ 

κέζνλ θαὶ ἔηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἀζύκκεηξα ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ: θαὶ ἐθθείζζσ 

ῥεηὴ ἡ ΔΕ, θαὶ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΔΖ 

πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΜ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζσ ηὸ 

ΘΖ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΘΜ:  

 

 
 

ινηπὸλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΔΛ: ἡ ἄξα ΑΒ δύλαηαη ηὸ ΔΛ. πάιηλ ηνῖο ἀπὸ 

                                                 
1 X.78 Ако се од дужи одузме дуж несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој и на целој је медијалан и двоструки правоугаоник обухваћен истим дужима медијалан, а збир 
квадрата на тим дужима је несамерљив са двоструким правоугаоником истих страна, биће остатак ирационалан. Нека се он зове "дуж која са медијалном образује цело медијално". 
2 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 

отсечком и квадрата на другом отсечку. 
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квадрат на АΒ једнак површини ЕΛ. Значи остатак, двоструки правоугаоник са 

странама АΓ и ΓΒ [II.7], једнак је правоугаонику ΘΗ. И како је збир квадрата, на 

АΓ и на ΓΒ медијалан и једнак површини ЕΖ, биће и та површина ЕΖ медијална. 

А како је она конструисана на рационалној дужи ЕΕ и има ширину ЕМ, биће и ЕМ 

рационална и несамерљива по дужни са ЕΕ [X.22]1. Затим, пошто је двоструки 

правоугаоник коме су стране АΓ и ΓΒ медијалан и једнак површини ΘΖ, биће 

медијална и та површина ΘΖ. А пошто је конструисана на рационалној дужи ЕΕ и 

има ширину ΘМ, биће и ΘМ рационална дуж и несамерљива по дужини са ЕΕ 

[X.22]. И пошто је збир квадрата на АΓ и на ΓΒ несамерљив са двоструким 

правоугаоником коме су стране АΓ и ΓΒ, несамерљива је и површина ЕΖ са 

површином ΘΖ. Тада је дуж ЕМ несамерљива по дужини са МΘ [VI.12, X.113]. А 

обе су рационалне. Значи ЕМ и МΘ су рационалне, самерљиве само у степену. 

Према томе ЕΘ је апотома и ΘМ је њој додата дуж [X.73]4. Слично се доказује да 

је и ЕΘ апотома, а њој додата дуж ΘН. На овај начин апотоми се може додати и 

једна и друга дуж, свака самерљива само у степену са целом, а то је, на сонову 

доказаног немогуће [X.79]5. Према томе се дужи АΒ не може додати никаква друга 

дуж. 

 

На овај начин, "дужи која са медијалном образује цело медијално" се може додати 

једна једина дуж, у степену несамерљива са целом, која са целом образује збир 

квадрат на тим дужима медијалан, обухвата са њом медијалан двоструки 

правоугаоник и при томе је поменути збир квадрата несамерљив са тим 

двоструким правоугаоником. А то је требало доказати. 

 

ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΔΕ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΔΗ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΝ. ἔζηη δὲ θαὶ 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ ηῷ ΔΛ: ινηπὸλ ἄξα ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἴζνλ [ ἐζηὶ ] ηῷ ΘΗ. θαὶ 
ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΔΖ, κέζνλ 

ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΔΖ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΔΜ: ῥεηὴ 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΜ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ 

ΑΓ, ΓΒ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΘΖ, κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΘΖ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ 

παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΘΜ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΘΜ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΔΕ 

κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΓ, ΓΒ, 

ἀζύκκεηξόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΔΖ ηῷ ΘΖ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΔΜ ηῇ ΜΘ κήθεη. θαί 

εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ἄξα ΔΜ, ΜΘ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἀπνηνκὴ 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΔΘ, πξνζαξκόδνπζα δὲ αὐηῇ ἡ ΘΜ. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη ἡ ΔΘ πάιηλ 

ἀπνηνκή ἐζηηλ, πξνζαξκόδνπζα δὲ αὐηῇ ἡ ΘΝ. ηῇ ἄξα ἀπνηνκῇ ἄιιε θαὶ ἄιιε 

πξνζαξκόδεη ῥεηὴ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ: ὅπεξ ἐδείρζε ἀδύλαηνλ. 

νὐθ ἄξα ηῇ ΑΒ ἑηέξα πξνζαξκόζεη εὐζεῖα.  

 

Σῇ ἄξα ΑΒ κία κόλνλ πξνζαξκόδεη εὐζεῖα δπλάκεη ἀζύκκεηξνο νὖζα ηῇ ὅιῃ, κεηὰ δὲ 

ηῆο ὅιεο πνηνῦζα ηά ηε ἀπ' αὐηῶλ ηεηξάγσλα ἅκα κέζνλ θαὶ ηὸ δὶο ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ 

θαὶ ἔηη ηὰ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξάγσλα ἀζύκκεηξα ηῷ δὶο ὑπ' αὐηῶλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
2 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
3 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
4 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
5 X.79 Апотоми се може додати једна једина рационална дуж само у степену самерљива са целом дужи.  
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X. 85 

 

Наћи прву апотому. 
 

Нека је А дата рационална дуж и ΒΖ дуж самерљива по дужини са А.  

 

Стога је и ΒΖ рационална.  

 

Узмимо два квадратна броја ΓЕ и ЕΕ, чија разлика ΕΓ није квадратни број. Онда 

ЕΓ не стоји у доносу према ΓΕ као квадратни број према квадратном броју. 

Начинимо тако да ЕΓ према ΓΕ буде као квадрат на ΒΖ према квадрату на ΖΓ 

[X.6.Последица]1.  

 

 
 

Биће тада квадрат на ΒΖ самерљив са квадратом на ΖΓ [X.6]2. Али квадрат на ΒΖ 

је рационалан, па ће и квадрат на ΖΓ бити рационалан, према томе је рационална и 

дуж ΖΓ. И пошто ЕΓ не стоји у односу према ΓΕ као квадратни број према 

квадратном, нећи ни квадрат на ΒΖ стојати у односу према квадрату на ΖΓ као 

квадратни број према квадратном броју. Према томе је дуж ΒΖ несамерљива са 

дужи ΖΓ по дужини [X.9]3. А обе су рационалне. На овај начин ΒΖ и ΖΓ су 

рационалне и самерљиве само у степену. Дакле ΒΓ је апотома [X.73]4.  

Тврдим да је баш прва. 

Заиста, нека оно чиме се разликује квадрат на ΒΖ од квадрата на ΒΓ буде квадрат 

на Θ. И пошто је ЕΓ према ΕΓ као квадрат на ΒΖ према квадрату на ΖΓ, биће, 

после замене једног члана другим [V.19.Последица]5, ΓЕ према ЕΕ као квадрат на 

ΖΒ према квадрату на Θ. Али ΓЕ је у односу према ЕΕ као квадратни број према 

квадратном броју, јер је сваки квадрат. Према томе квадрат на ΖΒ је у односу 

према квадрату Θ као квадратни број према квадратном броју. На овај начин ΒΖ је 

самерљиво по дужини са Θ [X.9]. И квадрат на ΒΖ је већи од квадрата на ΖΓ за 

квадрат на Θ. Дакле квадрат на ΒΖ је већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи 

Εὑρεῖλ ηὴλ πρώηελ ἀποηοκήλ.  

 

἖θθείζζσ ῥεηὴ ἡ Α, θαὶ ηῇ Α κήθεη ζύκκεηξνο ἔζησ ἡ ΒΖ:  

 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΒΖ.  

 

θαὶ ἐθθείζζσζαλ δύν ηεηξάγσλνη ἀξηζκνὶ νἱ ΓΔ, ΔΕ, ὧλ ἡ ὑπεξνρὴ ὁ ΕΓ κὴ ἔζησ 

ηεηξάγσλνο: νὐδ' ἄξα ὁ ΔΓ πξὸο ηὸλ ΓΕ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ. θαὶ πεπνηήζζσ ὡο ὁ ΔΓ πξὸο ηὸλ ΓΕ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ 

ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ ηεηξάγσλνλ: ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΖΓ.  

 

 
 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих према другом од њих  као дуж према дужи. 
2 X. 6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
5 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција.  
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самерљивој по дужини са ΒΖ. И при томе је цела дуж ΒΖ самерљива по дужини са 

датом рационалном дужи А. Дакле, ΒΓ је прва апотома [X.Деф.III.1]1. 

 

На овај начин је нађена прва апотома. А то је требало доказати. 

 

ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ: ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΖΓ. θαὶ 

ἐπεὶ ὁ ΔΓ πξὸο ηὸλ ΓΕ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ ηῇ ΖΓ κήθεη. θαί εἰζηλ 

ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΒΖ, ΖΓ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἡ ἄξα ΒΓ 

ἀπνηνκή ἐζηηλ.  

Λέγσ δή, ὅηη θαὶ πξώηε.  

Ὧη γὰξ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, ἔζησ ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ 

ὡο ὁ ΔΓ πξὸο ηὸλ ΕΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, θαὶ ἀλαζηξέςαληη 

ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ. ὁ δὲ ΓΔ 

πξὸο ηὸλ ΔΕ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἑθάηεξνο 

γὰξ ηεηξάγσλόο ἐζηηλ: θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ ηῇ Θ κήθεη. 

θαὶ δύλαηαη ἡ ΒΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο Θ: ἡ ΒΖ ἄξα ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ 

ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. θαί ἐζηηλ ἡ ὅιε ἡ ΒΖ ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ 

κήθεη ηῇ Α. ἡ ΒΓ ἄξα ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε.  

 

Δὕξεηαη ἄξα ἡ πξώηε ἀπνηνκὴ ἡ ΒΓ: ὅπεξ ἔδεη εὑξεῖλ. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 X.Деф.III.1 Дате су рационална дуж и апотома. Ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи самерљивој по дужини са целом дужи и цела дуж је 

самерљива по дужини са датом рационалном дужи, апотома се зове прва. 
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X. 86 

 

Наћи другу апотому. 
 

Узмимо рационалну дуж А и дуж ΖΓ самерљиву по дужини са А.  

 

Тада је и дуж ΖΓ рационална.  

 

Нека су ΓЕ и ЕΕ два квадратна броја, чија разлика ΓΕ није квадратни број. И 

начинимо тако да ΕΓ према ΓΔ буде као квадрат на ΖΓ према квадрату на ΖΒ 

[X.6.Последица]1.  

 

 
 

Стога је квадрат на ΓΖ самерљив са квадратом на ΖΒ [X.6]2. Али квадрат на ΓΖ је 

рационалан, па због тога јерационалан и квадрат на ΖΒ. Значи и ΖΒ је рационална 

дуж. И пошто квадрат на ΖΓ није у односу према квадрату на ΖΒ као квадратни 

број према квадратном броју, дуж ΓΖ није самерљива по дужини са ΖΒ [X.9]3. А 

обе су рационалне, па су према томе ΓΖ и ΖΒ рационалне самерљиве само у 

степену. На овај начин ΒΓ је апотома [X.73]4.  

Тврдим да је баш друга. 

Заиста, нека квадрат на ΒΖ буде већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на Θ. Пошто се 

сад квадтар на ΒΖ односи према квадрату на ΖΓ као број ЕΓ према броју ΓΕ, биће 

после замене једног члана другим, квадрат на ΒΖ према квадрату на Θ као ΓЕ 

према ЕΕ [V.19.Последица]5. А сваки од бројева ΓЕ и ЕΕ је квадрат. Према томе је 

квадрат на ΒΖ у односу према квадрату на Θ као квадратни број према квадратном 

броју. На овај начин је ΒΖ самерљиво по дужини са Θ [X.9]. И како је квадрат на 

Εὑρεῖλ ηὴλ δεσηέραλ ἀποηοκήλ.  

 

἖θθείζζσ ῥεηὴ ἡ Α θαὶ ηῇ Α ζύκκεηξνο κήθεη ἡ ΖΓ.  

 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΖΓ.  

 

θαὶ ἐθθείζζσζαλ δύν ηεηξάγσλνη ἀξηζκνὶ νἱ ΓΔ, ΔΕ, ὧλ ἡ ὑπεξνρὴ ὁ ΓΕ κὴ ἔζησ 

ηεηξάγσλνο. θαὶ πεπνηήζζσ ὡο ὁ ΕΓ πξὸο ηὸλ ΓΔ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΖ ηεηξάγσλνλ 

πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ ηεηξάγσλνλ.  

 

 
 

ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΖ ηεηξάγσλνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΒ ηεηξαγώλῳ. ῥεηὸλ δὲ 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ. ῥεηὸλ ἄξα [ ἐζηὶ ] θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ. θαὶ ἐπεὶ ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΖΓ ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο 

πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΓΖ ηῇ ΖΒ κήθεη. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих према другом од њих  као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
5 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција.  
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ΒΖ већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на Θ, значи квадрат на ΒΖ већи је од 

квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи самерљив по дужини са ΒΖ. И додатак ΓΖ је 

самерљив са датом рационалном дуж А. Према томе је ΒΓ друга апотома 

[X.Деф.III.2]1.  

 

На овај начин је нађена друга апотома. А то је требало доказати. 

 

ῥεηαί: αἱ ΓΖ, ΖΒ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἡ ΒΓ ἄξα ἀπνηνκή ἐζηηλ.  

Λέγσ δή, ὅηη θαὶ δεπηέξα. Ὧη γὰξ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, ἔζησ ηὸ 

ἀπὸ ηῆο Θ. ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, νὕησο ὁ ΔΓ ἀξηζκὸο 

πξὸο ηὸλ ΓΕ ἀξηζκόλ, ἀλαζηξέςαληη ἄξα ἐζηὶλ ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ, 

νὕησο ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ. θαί ἐζηηλ ἑθάηεξνο ηῶλ ΓΔ, ΔΕ ηεηξάγσλνο: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο 

ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ ηῇ Θ κήθεη. θαὶ δύλαηαη ἡ ΒΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο Θ: 

ἡ ΒΖ ἄξα ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. θαί ἐζηηλ ἡ 

πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ζύκκεηξνο ηῇ Α. ἡ ΒΓ ἄξα ἀπνηνκή ἐζηη 

δεπηέξα.  

 

Δὕξεηαη ἄξα δεπηέξα ἀπνηνκὴ ἡ ΒΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 X.Деф.III.2 А ако је додатак самерљив по дужини са датом рационалном дужи и квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат дужи самерљиве са целом дужи, апотома се 

зове друга. 
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X. 87 

 

Наћи трећу апотому. 
 

Узмимо рационалну дуж А и три броја Е, ЕΓ, ΓΓ који нису међу собом у размери 

као квадратни број према квадратном броју, али нека размера ΓΒ према ΒΓ буде 

као квадратног броја према квадратном броју.  

 

И начинимо тако да Е према ΒΓ буде као квадрат на А према квадрату на ΕΖ и да 

ΒΓ буде према ΓΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ [X.6.Последица]1.  

 

 
 

Пошто је сад Е према ΒΓ као квадрат на А према квадрату на ΕΖ, биће квадрат на 

А самерљив са квадратом на ΕΖ [X.6]2. Но квадрат на А је рационалан, занчи 

рационалан је и квадрат на ΕΖ, а према томе је рационална и дуж ΕΖ. И пошто Е 

не стоји према ΒΓ у односу квадратног броја према квадратном броју, ни квадрат 

на А неће бити према квадрату на ΕΖ као квадратни број према квадратном броју. 

Према томе је А несамерљиво по дужини са ΕΖ [X.9]3. Заиста, пошто је ΒΓ према 

ΓΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће квадрат на ΕΖ самерљив са 

квадратом на ΖΘ [X.6]. Но квадрат на ΕΖ је рационалан, значи рационалан је и 

квадрат на ΖΘ, те према томе је рационална и дуж ΖΘ. И пошто ΒΓ не стоји према 

ΓΓ у односу квадратног броја према квадратном броју, неће ни квадрат на ΕΖ 

према квадрату на ΖΘ бити као квадратни број према квадратном броју. Према 

томе је ΕΖ несамерљиво по дужини са ΖΘ [X.9]. И оба су рационални. Дакле 

рационалне дужи ΕΖ и ΖΘ су самерљиве само у степену. На овај начин ΕΘ је 

апотома [X.73]4.  

Тврдим да је баш трећа. 

Εὑρεῖλ ηὴλ ηρίηελ ἀποηοκήλ.  

 

἖θθείζζσ ῥεηὴ ἡ Α, θαὶ ἐθθείζζσζαλ ηξεῖο ἀξηζκνὶ νἱ Δ, ΒΓ, ΓΓ ιόγνλ κὴ ἔρνληεο 

πξὸο ἀιιήινπο, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, ὁ δὲ ΓΒ πξὸο ηὸλ 

ΒΓ ιόγνλ ἐρέησ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ,  

 

θαὶ πεπνηήζζσ ὡο κὲλ ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Α ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΕΖ ηεηξάγσλνλ, ὡο δὲ ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ ηεηξάγσλνλ πξὸο 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ.  

 

 
 

ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Α ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο 

ΕΖ ηεηξάγσλνλ, ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο Α ηεηξάγσλνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΕΖ 

ηεηξαγώλῳ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο Α ηεηξάγσλνλ. ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ: ῥεηὴ 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο Α ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ [ 

ηεηξάγσλνλ ] ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ Α ηῇ ΕΖ κήθεη. πάιηλ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ, ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ 

ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΘ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ: ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ:  

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих према другом од њих  као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 
стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

Заиста, нешто је Е према ΒΓ као квадрат на А према квадрату на ΕΖ и ΒΓ је према 

ΓΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΘΖ, биће због једнакоудаљености Е 

према ΓΓ као квадрат на А према квадрату на ΘΖ [V.22]1. Но Е не стоји у односу 

према ΓΓ као квадратни број према квадратном броју, па ни квадрат на А према 

квадрату на ΖΘ није у односу квадратног броја према квадратном броју. Према 

томе А није самерљиво по дужини са ΖΘ [X.9]. Дакле ниједна од дужи ΕΖ и ΖΘ 

неће бити самерљива по дужини са датом рационалном дужи А. Нека сад оно чиме 

је квадрат на ΕΖ већи од квадрата на ΖΘ буде квадрат на К. Пошто је сад ΒΓ 

према ΓΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΓ, биће после замене једног дела 

другим, ΒΓ према ΒΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на К [V.19.Последица]2. 

Но ΒΓ је у односу према ΒΓ као квадратни број према квадратном броју. Значи и 

квадрат на ΕΖ је према квадрату на К као квадратни број према квадратном броју. 

Према томе је ΕΖ самерљиво по дужини са К [X.9]. И квадрат на ΕΖ је већи од 

квадрата на ΖΘ за квадрат на дужи самерљивој са ΕΖ. И ниједна од дужи ΕΖ и ΖΘ 

није самерљива по дужини са датом дужи А. Дакле ΕΘ је трећа апотома 

[X.Деф.III.3]3.  

 

На овај начин је нађена трећа апотома. А то је требало доказати. 

 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΖΘ.  

θαὶ ἐπεὶ ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῇ ΖΘ κήθεη. θαί εἰζηλ 

ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΕΖ, ΖΘ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἀπνηνκὴ ἄξα 

ἐζηὶλ ἡ ΕΘ. Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ηξίηε. ἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο κὲλ ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ 

ἀπὸ ηῆο Α ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ, ὡο δὲ ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΘΖ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο 

Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΘΖ. ὁ δὲ Δ πξὸο ηὸλ ΓΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο 

πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ Α ηῇ ΖΘ κήθεη. 

νὐδεηέξα ἄξα ηῶλ ΕΖ, ΖΘ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ Α κήθεη. ᾧ νὖλ 

κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΘ, ἔζησ ηὸ ἀπὸ ηῆο Κ. ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ὁ 

ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ, ἀλαζηξέςαληη ἄξα ἐζηὶλ 

ὡο ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ ηεηξάγσλνλ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Κ. ὁ δὲ ΒΓ 

πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΕΖ ἄξα πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Κ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ. ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῇ Κ κήθεη, θαὶ δύλαηαη ἡ ΕΖ ηῆο ΖΘ κεῖδνλ ηῷ 

ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ ΕΖ, ΖΘ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ 

ηῇ Α κήθεη: ἡ ΕΘ ἄξα ἀπνηνκή ἐζηη ηξίηε.  

 

Δὕξεηαη ἄξα ἡ ηξίηε ἀπνηνκὴ ἡ ΕΘ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1
 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 

2 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција.  
3 X.Деф.III.3 А ако је ниједна дуж (ни цела дуж ни додатак) није самерљива по дужини са датом рационалном дужи и квадрат на целој дужи је већи од квадрата на додатку за квадрат дужи 

самерљиве са целом дужи, апотома се зове траћа. 
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X. 88 

 

Наћи четврту апотому. 
 

Узмимо рационалну дуж А и дуж ΒΖ самерљиву по дужини са А.  

 

Тада је и дуж ΒΖ рационална. Узмимо два броја ΓΕ, ΕЕ и то тако да цео број ΓЕ 

не стоји у односу према сваком од бројева ΓΕ и ΕЕ као квадратни број према 

квадратном броју. И начинимо тако да ΓЕ према ЕΕ буде као квадрат на ΒΖ према 

квадрату на ΖΓ [X.6.Последица]1.  

 

 
 

Стога ће квадрат на ΒΖ бити самерљив са квадратом на ΖΓ [X.6]2. Но квадрат на 

ΒΖ је рационалан, значи рационалан је и квадрат на ΖΓ. Па према томе је 

рационална и дуж ΖΓ. И пошто ΓЕ не стоји у односу према ЕΕ као квадратни број 

према квадратном броју, ни квадрат а ΒΖ не стоји у односу према квадрату на ΖΓ 

као квадратни број према квадратном броју. Значи ΒΖ је несамерљиво по дужини 

на ΖΓ [X.9]3. А оба су рационална. Према томе ΒΖ и ΖΓ су рационалне дужи 

самерљиве само у степену. На овај начин ΒΓ је апотома [X.73]4.  

(Тврдим да је баш четврта). 

Нека оно чиме је квадрат на ΒΖ већи од квадрата на ΖΓ буде квадрат на Θ. Пошто 

је сад ΓЕ према ЕΕ као квадрат на ΒΖ према квадрату на ΖΓ, то је, после замене 

једног члана другим, ЕΓ према ΓΕ као квадрат на ΖΒ према квадрату на Θ 

[V.19.Последица]5. Но ЕΓ не стоји према ΓΕ у односу квадратног броја према 

квадратном броју. Значи ни квадрат на ΖΒ не стоји према квадрату на Θ као 

квадратни број према квадратном броју. Према томе је дуж ΒΖ несамерљива по 

дужини са Θ [X.9]. И квадрат на ΒΖ је већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на Θ. 

Значи квадррат на ΒΖ је већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи несамерљивој 

Εὑρεῖλ ηὴλ ηεηάρηελ ἀποηοκήλ.  

 

἖θθείζζσ ῥεηὴ ἡ Α θαὶ ηῇ Α κήθεη ζύκκεηξνο ἡ ΒΖ:  

 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΒΖ. θαὶ ἐθθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΓΕ, ΕΔ, ὥζηε ηὸλ ΓΔ ὅινλ 

πξὸο ἑθάηεξνλ ηῶλ ΓΕ, ΔΕ ιόγνλ κὴ ἔρεηλ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ. θαὶ πεπνηήζζσ ὡο ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηεηξάγσλνλ πξὸο 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ.  

 

 
 

ζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΓ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ: ῥεηὸλ 

ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΖΓ. θαὶ ἐπεὶ ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ ιόγνλ νὐθ 

ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ ηῇ ΖΓ κήθεη. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΒΖ, ΖΓ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἀπνηνκὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΓ.  

[ Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ηεηάξηε ].  

Ὧη νὖλ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, ἔζησ ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ. ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ 

ὡο ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, θαὶ ἀλαζηξέςαληη 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих према другом од њих  као дуж према дужи. 
2 X. 6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
5 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција.  
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са ΒΖ. И цела дуж ΒΖ је самерљива по дужини са датом рационалном дужи А. 

Према томе ΒΓ је четврти апотома [X.Деф.III.4]1.  

 

На овај начин је нађена четврта апотома. А то је требало доказати. 

ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ ΔΓ πξὸο ηὸλ ΓΕ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ. ὁ δὲ ΔΓ 

πξὸο ηὸλ ΓΕ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: νὐδ' 

ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο 

ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ ηῇ Θ κήθεη. θαὶ δύλαηαη ἡ ΒΖ ηῆο 

ΖΓ κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο Θ: ἡ ἄξα ΒΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. 

θαί ἐζηηλ ὅιε ἡ ΒΖ ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ κήθεη ηῇ Α.  

 

ἡ ἄξα ΒΓ ἀπνηνκή ἐζηη ηεηάξηε. Δὕξεηαη ἄξα ἡ ηεηάξηε ἀπνηνκή: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 X.Деф.III.4 Ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са целом дужи и цела дуж је самерљива по дужини са датом 

рационалном дужи, апотома се зове четврта. 
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X. 89 

 

Наћи пету апотому. 
 

Узмимо рационалну дуж А и дуж ΓΖ самерљиву по дужини са А.  

 

Тада је и дуж ΓΖ рационална. Узмимо два броја ΓΕ и ΕЕ и то тако да се ΓЕ поново 

не односи према сваком од бројева ΓΕ и ΕЕ као квадратни број према квадратном 

броју. И начинимо тако да ΕЕ према ЕΓ буде као квадрат на ΓΖ према квадрату на 

ΖΒ.  

 

 
 

Значи да је рационалан и квадрат на ΖΒ [X.6]1, те према томе је рационална и дуж 

ΒΖ. И пошто је ΓЕ према ЕΕ као квадрат на ΒΖ према квадрату ΖΓ, а ΓЕ према ЕΕ 

није у односу квадратног броја према квадратном броју, на квадрат на ΒΖ неће 

бити према квадрату на ΖΓ у односу квадратног броја према квадратном броју. 

Значи дуж ΒΖ је несамерљива по дужини са ΖΓ [X.9]2. А обе су рационалне. 

Према томе су ΒΖ и ΖΓ рационалне самерљиве само у степену. На овај начин ΒΓ 

је апотома [X.73]3.  

Тврдим да је баш пета. 

Заиста, нека оно чиме је квадрат на ΒΖ већи од квадрата на ΖΓ буде квадрат на Θ. 

Пошто је сад квадрат на ΒΖ према квадрату на ΖΓ као ΓЕ према ЕΕ, биће после 

замене једног члана другим, ЕΓ према АΕ као квадрат на ΒΖ према квадрату на Θ 

[V.19.Последица]4. Но ЕΓ не стоји у односу према ΓΕ као квадратни број према 

квадратном броју, па ни квадрат на ΒΖ не стоји у односу према квадрату на Θ као 

Εὑρεῖλ ηὴλ πέκπηελ ἀποηοκήλ.  

 

἖θθείζζσ ῥεηὴ ἡ Α, θαὶ ηῇ Α κήθεη ζύκκεηξνο ἔζησ ἡ ΓΖ:  

 

ῥεηὴ ἄξα [ ἐζηὶλ ] ἡ ΓΖ. θαὶ ἐθθείζζσζαλ δύν ἀξηζκνὶ νἱ ΓΕ, ΕΔ, ὥζηε ηὸλ ΓΔ πξὸο 

ἑθάηεξνλ ηῶλ ΓΕ, ΕΔ ιόγνλ πάιηλ κὴ ἔρεηλ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ: θαὶ πεπνηήζζσ ὡο ὁ ΕΔ πξὸο ηὸλ ΔΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο 

ΖΒ. ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΒ:  

 

 
 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΒΖ. θαὶ ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ 

πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, ὁ δὲ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο 

πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ ηῇ ΖΓ 

κήθεη. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΒΖ, ΖΓ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: 

ἡ ΒΓ ἄξα ἀπνηνκή ἐζηηλ.  

                                                 
1 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
2 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
3 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
4 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција.  



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 
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квадратни број према квадратном броју. Значи дуж ΒΖ је несамерљива по дужини 

са Θ [X.9]. А квадрат на ΒΖ је већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на Θ. Према томе 

квадрат на ΖΒ је већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи која је несамерљива 

са ΖΒ. И додатак ΓΖ је самерљив по дужини са датом рационалном дужи А. Дакле 

ΒΓ је пета апотома [X.Деф.III.5]1.  

 

На овај начин је нађена пета апотома ΒΓ. А то је требало доказати. 

Λέγσ δή, ὅηη θαὶ πέκπηε.  

Ὧη γὰξ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, ἔζησ ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ. ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ 

ὡο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΓ, νὕησο ὁ ΓΔ πξὸο ηὸλ ΔΕ, ἀλαζηξέςαληη ἄξα 

ἐζηὶλ ὡο ὁ ΔΓ πξὸο ηὸλ ΓΕ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ. ὁ δὲ ΔΓ πξὸο 

ηὸλ ΓΕ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: νὐδ' ἄξα ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΒΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Θ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΒΖ ηῇ Θ κήθεη. θαὶ δύλαηαη ἡ ΒΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο Θ: ἡ ΖΒ ἄξα ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. θαί 
ἐζηηλ ἡ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ Α κήθεη: ἡ ἄξα ΒΓ 

ἀπνηνκή ἐζηη πέκπηε.  

 

Δὕξεηαη ἄξα ἡ πέκπηε ἀπνηνκὴ ἡ ΒΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

                                                 
1 X.Деф.III.5 Ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са целом дужи и додатак  је самерљив по дужини са датом рационалном 

дужи, апотома се зове пета. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 
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X. 90 

 

Наћи шесту апотому. 
 

Узмимо рационалну дуж А и три броја Е, ΒΓ, ΓΓ који нису међу собом у односу 

као квадратни број према квадратном броју. Нека ни ΓΒ не буде према ΒΓ као 

квадратни број према квадратном броју. И начинимо тако да Е према ΒΓ буде као 

квадрат на А према квадрату на ΕΖ и ΒΓ према ΓΓ као квадрат на ΕΖ према 

квадрату на ΖΘ [X.6.Последица]1.  

 

 
 

Пошто је сад Е према ΒΓ као квадрат на А према квадрату на ΕΖ, биће квадрат на 

А самерљив са квадратом на ΕΖ [X.6]2. Но квадрат на А је рационалан. Значи и 

квадрат на ΕΖ је рационалан. Према томе је рационална и дуж ΕΖ. И пошто Е није 

према ΒΓ као квадратни број према квадратном броју, неће ни квадрат на А према 

квадрату на ΕΖ бити у односу квадратног броја према квадратном броју. Према 

томе А није самерљиво по дужини са ΕΖ [X.9]3. Затим, пошто је ΒΓ према ΓΓ као 

квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће квадрат на ΕΖ самерљив са квадратом 

на ΖΘ [X.6]. Но квадрат на ΕΖ је рационалан, па према томе је рационалан и 

квадрат на ΖΘ. Значи рациоална је и дуж ΖΘ. И пошто ΒΓ не стоји у односу према 

ΓΓ као квадратни број према квадратном броју, ни квадрат на ΕΖ не стоји према 

квадрату на ΖΘ у односу квадратног броја према квадратном броју [X.9]. Према 

томе ΕΖ и ΖΘ су рационални и самерљиви само у степену. На овај начин ΕΘ је 

апотома [X.73]4.  

Тврдим да је баш шеста. 

Заиста, пошто је Е према ΒΓ као квадрат на А према квадрату на ΕΖ, а ΒΓ је према 

Εὑρεῖλ ηὴλ ἕθηελ ἀποηοκήλ.  

 

἖θθείζζσ ῥεηὴ ἡ Α θαὶ ηξεῖο ἀξηζκνὶ νἱ Δ, ΒΓ, ΓΓ ιόγνλ κὴ ἔρνληεο πξὸο ἀιιήινπο, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἔηη δὲ θαὶ ὁ ΓΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ κὴ 

ἐρέησ, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: θαὶ πεπνηήζζσ ὡο κὲλ ὁ Δ 

πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ, ὡο δὲ ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ.  

 

 
 

἖πεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ, 

ζύκκεηξνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο Α ηῷ ἀπὸ ηῆο ΕΖ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ηῆο Α: ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΕΖ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ 

ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο 

                                                 
1 X.6.Последица Ако постоје два броја, онда се може начинити тако да буде један од њих према другом од њих  као дуж према дужи. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 
стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 

размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
4 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 
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ΓΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће, због једнакоудаљености, Е 

према ΓΓ као квадрат на А према квадрату на ΖΘ [V.22]1. Но Е не стоји према ΓΓ 

у односу квадратног броја према квадратном броју, па ни квадрат на А не стоји у 

односу према квадрату на ΖΘ у односу квадратног броја према квадратном броју. 

Према томе А није самерљиво по дужини са ΖΘ [X.9]. Значи ни једна од дужи ΕΖ 

и ΖΘ није самерљива по дужини са рационалном дужи А. Нека сад оно чиме је 

квадрат на ΕΖ већи од квадрата на ΖΘ буде квадрат на К. Пошто је сад ΒΓ према 

ΓΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на ΖΘ, биће после замене једног дела 

другим, ΓΒ према ΒΓ као квадрат на ΕΖ према квадрату на К [V.19.Последица]2. 

Но ΓΒ не стоји према ΒΓ као квадратни број према квадратном броју, па према 

томе ни квадрат на ΕΖ није према К као квадратни број према квадратном броју. 

Значи ΕΖ није самерљиво по дужини са К[X.9]. И квадрат на ΕΖ је већи од 

квадрата на ΖΘ за квадрат на К. На овај начин квадрат на ΕΖ је већи од квадрата 

на ΖΘ за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са ΕΖ. И обе дужи ΕΖ и ΖΘ 

несамерљиве су по дужини са датом рационалном дужи А. Према томе је ΕΘ 

шеста апотома [X.Деф.III.6]3.  

 

На овај начин је нађена шеста апотома ΕΘ. А то је требало доказати. 

 

ΕΖ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα 

ἐζηὶλ ἡ Α ηῇ ΕΖ κήθεη. πάιηλ, ἐπεί ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ 

πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ, ζύκκεηξνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΘ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ 

ηῆο ΕΖ: ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ: ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἡ ΖΘ. θαὶ ἐπεὶ ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ 

ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ, νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο 

ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῇ ΖΘ κήθεη. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΕΖ, ΖΘ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἡ ἄξα ΕΘ ἀπνηνκή ἐζηηλ.  

Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ἕθηε.  

἖πεὶ γάξ ἐζηηλ ὡο κὲλ ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ, ὡο 

δὲ ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ, δη' ἴζνπ ἄξα ἐζηὶλ ὡο 

ὁ Δ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο Α πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ. ὁ δὲ Δ πξὸο ηὸλ ΓΓ ιόγνλ 

νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο Α 

πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ Α ηῇ ΖΘ κήθεη: νὐδεηέξα ἄξα ηῶλ ΕΖ, ΖΘ ζύκκεηξόο ἐζηη 

ηῇ Α ῥεηῇ κήθεη. ᾧ νὖλ κεῖδόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΘ, ἔζησ ηὸ ἀπὸ ηῆο 

Κ. ἐπεὶ νὖλ ἐζηηλ ὡο ὁ ΒΓ πξὸο ηὸλ ΓΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΖΘ, 

ἀλαζηξέςαληη ἄξα ἐζηὶλ ὡο ὁ ΓΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ, νὕησο ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο 

Κ. ὁ δὲ ΓΒ πξὸο ηὸλ ΒΓ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ 

ἀξηζκόλ: νὐδ' ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΕΖ πξὸο ηὸ ἀπὸ ηῆο Κ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγσλνο 

ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγσλνλ ἀξηζκόλ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΖ ηῇ Κ κήθεη. θαὶ 

δύλαηαη ἡ ΕΖ ηῆο ΖΘ κεῖδνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο Κ: ἡ ΕΖ ἄξα ηῆο ΖΘ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ ΕΖ, ΖΘ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ 

ῥεηῇ κήθεη ηῇ Α. ἡ ἄξα ΕΘ ἀπνηνκή ἐζηηλ ἕθηε.  

 

Δὕξεηαη ἄξα ἡ ἕθηε ἀπνηνκὴ ἡ ΕΘ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 V.22 Ако су дате неке величине у произвољном броју и друге у истом броју, које су, узете по две, у истој размери, онда су и једнако удаљене у истој размери. 
2 V.19.Последица Ако су пропорционалне величине узете заједно, онда важи и преврнута пропорција.  
3 X.Деф.III.6 Ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са целом дужи и ниједна дуж није самерљива по дужини са датом 

рационалном дужи, апотома се зове шеста. 
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X. 91 

 

Ако је површина обухваћена рационалном дужи и првом апотомом, онда 

квадрат, једнак тој површини, има за страну апотому. 
 

Нека је површина АΒ обухваћена рационалном дужи АΓ и првом апотомом АΓ.  

 

Тврдим да квадрат једнак површини АΒ има за страну апотому. 

 

Заиста, пошто је АΓ прва апотома, нека ΓΖ буде њен додатак. Према томе су дужи 

АΖ и ΖΓ рационалне и самерљиве само у степену [X.73]1. И цела дуж АΖ је 

самерљива са датом рационалном дужи АΓ, и квадрат на АΖ је већи од квадрата 

на ΖΓ за квадрат на дужи самерљивој по дужини са АΖ [X.Деф.III.1]2. Према томе, 

ако се конструише на АΖ паралелограм једнак четвртини квадрата на ΓΖ са 

квадратном допуном, он ће поделити АΖ на самерљиве делове [X.17]3. 

Преполовимо ΓΖ тачком Е и конструишимо на АΖ паралелограм једнак квадрату 

на ЕΖ са квадратном допуном и нека то буде паралелограм обухваћен са АΕ и ΕΖ.  

 

 
 

АΕ биће самерљиво са ΕΖ. И кроз тачке Е, Ε, Ζ повуцимо праве ЕΘ, ΕΗ, ΖК 

἖ὰλ τωρίολ περηέτεηαη ὑπὸ ῥεηῆς θαὶ ἀποηοκῆς πρώηες, ἡ ηὸ τωρίολ δσλακέλε 

ἀποηοκή ἐζηηλ.  

 

Πεξηερέζζσ γὰξ ρσξίνλ ηὸ ΑΒ ὑπὸ ῥεηῆο ηῆο ΑΓ θαὶ ἀπνηνκῆο πξώηεο ηῆο ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε ἀπνηνκή ἐζηηλ.  

 

἖πεὶ γὰξ ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε ἡ ΑΓ, ἔζησ αὐηῇ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ: αἱ ΑΖ, ΖΓ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. θαὶ ὅιε ἡ ΑΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ 

ηῇ ΑΓ, θαὶ ἡ ΑΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη: ἐὰλ ἄξα ηῷ 

ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη 

ηεηξαγώλῳ, εἰο ζύκκεηξα αὐηὴλ δηαηξεῖ. ηεηκήζζσ ἡ ΓΖ δίρα θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΔΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβεβιήζζσ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζησ ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΕ, ΕΖ:  

 

 
 

ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΖ. θαὶ δηὰ ηῶλ Δ, Ε, Ζ ζεκείσλ ηῇ ΑΓ παξάιιεινη 

                                                 
1 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
2 X.Деф.III.1 Дате су рационална дуж и апотома. Ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи самерљивој по дужини са целом дужи и цела дуж је 

самерљива по дужини са датом рационалном дужи, апотома се зове прва. 
3 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 

делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
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паралелне правој АΓ. 

И пошто је АΕ самерљиво по дужини са ΕΖ, биће и АΖ самерљиво по дужини са 

сваким од АΕ и ΕΖ [X. 15]1. Но АΖ је самерљиво са АΓ, према томе је самерљива 

по дужини и свака од дужи АΕ и ΕΖ са АΓ [X. 12]2. И АΓ је рационално, значи и 

свако од АΕ и ΕΖ је рационално. На тај начин је рационална и свака од површина 

АΗ и ΕК [X.19]3. А пошто је ΓЕ самерљиво по дужини са ЕΖ, биће и ΓΖ самерљиво 

по дужини са сваком од ΓЕ и ЕΖ [X.15]. Али ΓΖ је рационално и несамерљиво по 

дужини са АΓ. Значи и свако од ΓЕ и ЕΖ је рационално и несамерљиво по дужини 

са АΓ [X.13]4. Према томе је свака од површина ΓΘ и ЕК медијална [X.21]5. 

Конструишимо квадрат ΛМ једнак површини АΗ и одузмимо од њега квадрат ΝΞ, 

са истим углом ΛОМ, једнак површини ΕК.  

Према томе су квадрати ΛМ и ΝΞ на истој дијагонали (дијаметру) [X.26]6. Нека 

њихова дијагонала буде ОΡ па допунимо слику. Пошто је сад правоугаоник 

обухваћен са АΕ и ΕΖ једнак квадрату на ЕΖ, биће АΕ према ЕΖ као ЕΖ према ΕΖ 

[VI.17]. Но АΕ је према ЕΖ као АΗ према ЕК, а ЕΖ је према ΕΖ као ЕК према КΕ 

[VI.1] 7. Према томе је ЕК средња пропорционала за АΗ  према КΕ [V.11]8. Исто 

тако за ΛМ и ΝΞ средња пропорционала је МΝ, како је то раније доказано [Лема 

X.53]9, и површина АΗ је једнака квадрату ΛМ, а КΕ - квадрату ΝΞ. Према томе је 

површина МΝ, једнака површини ЕК. Но ЕК је једнако ΓΘ и МΝ једнако ΛΞ. 

Према томе је ΛК једнако гномону ΤΦΥ са ΝΞ. Али и АК је једнако квадратима 

ΛМ и ΝΞ. Значи остатак АΒ једнак је ΢Т. Но ΢Т је квадрат на ΛΝ. На овај начин 

квадрат на ΛΝ једнак је површини АΒ. И према томе је ΛΝ страна квадрата 

једнаког површини АΒ. 

Тврдим да је ΛΝ апотома. 

Заиста, пошто је свака од површина АΗ и ΕК рационална, а једнаке су ΛМ и ΝΞ, 

биће и свака од површина ΛМ и ΝΞ рационална, тј. сваки од квадрата на ΛО и ОΞ. 

Значи и свака од дужи ΛО и ОΝ рационална је. Затим пошто је површина ΓΘ 

медијална и једнака ΛΞ, биће медијална и површина ΛΞ. И пошто је сад  

ἤρζσζαλ αἱ ΔΘ, ΕΗ, ΖΚ.  

Καὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΖ κήθεη, θαὶ ἡ ΑΖ ἄξα ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ 

ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη. ἀιιὰ ἡ ΑΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ΑΓ: θαὶ ἑθαηέξα ἄξα ηῶλ ΑΕ, 

ΕΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ΑΓ κήθεη. θαί ἐζηη ῥεηὴ ἡ ΑΓ: ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΑΕ, 

ΕΖ: ὥζηε θαὶ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΗ, ΕΚ ῥεηόλ ἐζηηλ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΓΔ ηῇ ΔΖ 

κήθεη, θαὶ ἡ ΓΖ ἄξα ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΓΔ, ΔΖ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη. ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΖ θαὶ 
ἀζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη: ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΓΔ, ΔΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ 

κήθεη: ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΓΘ, ΔΚ κέζνλ ἐζηίλ.  

Κείζζσ δὴ ηῷ κὲλ ΑΗ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΛΜ, ηῷ δὲ ΕΚ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ἀθῃξήζζσ 

θνηλὴλ γσλίαλ ἔρνλ αὐηῷ ηὴλ ὑπὸ ΛΟΜ ηὸ ΝΞ: πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ ἄξα δηάκεηξόλ ἐζηη ηὰ 

ΛΜ, ΝΞ ηεηξάγσλα. ἔζησ αὐηῶλ δηάκεηξνο ἡ ΟΡ, θαὶ θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρῆκα. ἐπεὶ 

νὖλ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ πεξηερόκελνλ ὀξζνγώληνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ 

ηεηξαγώλῳ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ ΕΖ. ἀιι' ὡο κὲλ ἡ 

ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ηὸ ΑΗ πξὸο ηὸ ΔΚ, ὡο δὲ ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ ΕΖ, νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΔΚ 

πξὸο ηὸ ΚΕ: ηῶλ ἄξα ΑΗ, ΚΕ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΔΚ. ἔζηη δὲ θαὶ ηῶλ ΛΜ, ΝΞ 

κέζνλ ἀλάινγνλ ηὸ ΜΝ, ὡο ἐλ ηνῖο ἔκπξνζζελ ἐδείρζε, θαί ἐζηη ηὸ [ κὲλ ]  

ΑΗ ηῷ ΛΜ ηεηξαγώλῳ ἴζνλ, ηὸ δὲ ΚΕ ηῷ ΝΞ: θαὶ ηὸ ΜΝ ἄξα ηῷ ΔΚ ἴζνλ ἐζηίλ. ἀιιὰ 

ηὸ κὲλ ΔΚ ηῷ ΓΘ ἐζηηλ ἴζνλ, ηὸ δὲ ΜΝ ηῷ ΛΞ: ηὸ ἄξα ΓΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΤΦΥ γλώκνλη 

θαὶ ηῷ ΝΞ. ἔζηη δὲ θαὶ ηὸ ΑΚ ἴζνλ ηνῖο ΛΜ, ΝΞ ηεηξαγώλνηο: ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΑΒ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηῷ ΢Σ. ηὸ δὲ ΢Σ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΝ ἐζηη ηεηξάγσλνλ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΛΝ ηεηξάγσλνλ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΑΒ: ἡ ΛΝ ἄξα δύλαηαη ηὸ ΑΒ. Λέγσ δή, ὅηη ἡ ΛΝ ἀπνηνκή ἐζηηλ. ἖πεὶ 

γὰξ ῥεηόλ ἐζηηλ ἑθάηεξνλ ηῶλ ΑΗ, ΕΚ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηνῖο ΛΜ, ΝΞ, θαὶ ἑθάηεξνλ ἄξα 

ηῶλ ΛΜ, ΝΞ ῥεηόλ ἐζηηλ, ηνπηέζηη ηὸ ἀπὸ ἑθαηέξαο ηῶλ ΛΟ, ΟΝ: θαὶ ἑθαηέξα ἄξα 

ηῶλ ΛΟ, ΟΝ ῥεηή ἐζηηλ. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΘ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΛΞ, κέζνλ 

ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΛΞ. ἐπεὶ νὖλ ηὸ κὲλ ΛΞ κέζνλ ἐζηίλ, ηὸ δὲ ΝΞ ῥεηόλ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα 

ἐζηὶ ηὸ ΛΞ ηῷ ΝΞ: ὡο δὲ ηὸ ΛΞ πξὸο ηὸ ΝΞ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΛΟ πξὸο ηὴλ ΟΝ: 

                                                 
1X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
2 X.12 Величине самерљиве са истом величином самерљиве су и међу собом. 
3 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
6 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
7 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
8
 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 

9 Лема X.53 Нека су АΒ и ΒΓ два квадрата. Поставимо их тако да ΓΒ и ΒЕ буду у истој правој. Биће тада и ΕΒ у истој правој са ΒΖ. Па допунимо паралелограм АΓ. Тврдим да је АΓ 

квадрат, и да је правоугаоник ΓΖ средња пропорционала за квадрате АΒ и ΒΓ и правоугаоник ΓΓ средња пропорционала за квадрате АΓ и ΓΒ. 
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медијална, а ΝΞ рационална, биће ΛΞ несамерљиво са ΝΞ. А како је  према ΝΞ 

као О према ОΝ [VI.1] биће несамерљиво по дужини и О са ОΝ [X.11]1. Значи, 

дужи О и ОΝ су рационалне и самерљиве само у степену. Дакле ΛΝ је апотома 

[X.73]2  и квадрат на њој једнак је површини АΒ. На овај начин страна квадрата 

једнаког површини АΒ је апотома. 

 

Према томе, ако је површина обухваћена рационалном дужи и првом апотомом, 

онда квадрат, једнак тој површини, има за страну апотому. 

 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΛΟ ηῇ ΟΝ κήθεη. θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄξα 

ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἀπνηνκὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΛΝ. θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΒ 

ρσξίνλ:  

 

ἡ ἄξα ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε ἀπνηνκή ἐζηηλ. ἖ὰλ ἄξα ρσξίνλ πεξηέρεηαη ὑπὸ ῥεηῆο, 

θαὶ ηὰ ἑμῆο. 

 

 

 

 

 

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
2 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
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X. 92 

 

Ако је површина обухваћена рационалном дужи и другом апотомом, онда 

квадрат, једнак тој површини, има за страну прву апотому медијале. 
 

Нека је површина АΒ обухваћена рационалном дужи АΓ и другом апотомом АΓ.  

 

Тврдим да је страна квадрата, једнаког површини АΒ, прва апотома медијале. 

 

Заиста, нека ΓΖ буде додатак за АΓ. Према томе су дужи АΖ и ΖΓ рационалне 

самерљиве само у степену [X.73]1 и додатак ΓΖ је самерљив са датом 

рационалном дужи АΓ, и квадрат на целој дужи АΖ већи је од квадрата на ΖΓ за 

квадрат на дужи самерљивој по дужини са АΖ [X.Деф.III.2]2. Пошто је сад квадрат 

на АΖ већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи самерљивој са АΖ, онда, ако се 

конструише на АΖ паралелограм једнак четвртини квадрата на ΖΓ са квадратном 

допуном, он ће поделити АХ на самерљиве делове [X.17]3. Преполовимо ΓΖ 

тачком Е и конструишимо на АΖ паралелограм једнак квадрату на ЕΖ са 

квадратном допуном и нека то буде паралелограм обухваћен са АΕ и ΕΖ.  

 

 

἖ὰλ τωρίολ περηέτεηαη ὑπὸ ῥεηῆς θαὶ ἀποηοκῆς δεσηέρας, ἡ ηὸ τωρίολ δσλακέλε 

κέζες ἀποηοκή ἐζηη πρώηε.  

 

Υσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΒ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεηῆο ηῆο ΑΓ θαὶ ἀπνηνκῆο δεπηέξαο ηῆο ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΓ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ: αἱ ἄξα ΑΖ, ΖΓ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΑΓ, ἡ δὲ 

ὅιε ἡ ΑΖ ηῆο πξνζαξκνδνύζεο ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ 

κήθεη. ἐπεὶ νὖλ ἡ ΑΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, ἐὰλ ἄξα ηῷ 

ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΖΓ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη 

ηεηξαγώλῳ, εἰο ζύκκεηξα αὐηὴλ δηαηξεῖ. ηεηκήζζσ νὖλ ἡ ΓΖ δίρα θαηὰ ηὸ Δ: θαὶ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΔΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβεβιήζζσ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζησ ηὸ 

ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ:  

 

 

                                                 
1 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
2 X.Деф.III.2 А ако је додатак самерљив по дужини са датом рационалном дужи и квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат дужи самерљиве са целом дужи, апотома се 

зове друга. 
3 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 

делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
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Стога ће АΕ бити самерљиво по дужини са ΕΖ. И према томе је АΖ самерљиво по 

дужини са сваком од АΕ и ΕΖ [X.15]1. Но АΖ је рационално и несамерљиво по 

дужини са АΓ. Према томе је и свака од АΕ и ΕΖ рационална и несамерљива по 

дужини са АΓ [X.13]2. А свака од површина АΗ и ΕК је медијална [X.21]3. Затим, 

пошто је дуж ΓЕ самерљива са ЕΖ, онда је ΓΖ самерљива са сваком од ΓЕ и ЕΖ 

[X.15]. Но ΓΖ је самерљиво по дужини са АΓ (значи, и свака од ΓЕ и ЕΖ је 

рационална и самерљива по дужини са АΓ). Према томе је рационална и свака од 

површина ΓΘ и ЕК [X.19]4.  

Конструишимо сад квадрат ΛМ једнак површини АΗ и одузмимо од њега квадрат 

ΝΞ, једнак површини ΕК, са истим углом ΛОМ при ΛМ. Према томе су квадрати 

ΛМ и ΝΞ на истој дијагонали [VI.26]5. Нека њихова дијагонала буде ОΡ и 

допунимо слику. Пошто су сад површине АΗ и ΕК медијалне и једнаке 

одговарајућим квадратима ΛО и ОΝ, биће и квадрати ΛО и ОΝ медијални. Према 

томе су и дужи ΛО и ОΝ медијалне и самерљиве само у степену. И пошто је 

правоугаоник обухваћен од АΕ и ΕΖ једнак квадрату на ЕΖ, биће АΕ према ЕΖ 

као ЕΖ према ΕΖ [VI.17]6. Но АΕ је према ЕΖ као АΗ према ЕК, значи и ЕΖ је 

према ΕΖ као ЕК према ΕК [VI.1] 7. Према томе је ЕК средња пропорционала за АΗ 

и ΕК [V.11]8. А за квадрате ΛМ и ΝΞ је средња пропорционала МΝ. И површина 

АΗ једнака је квадрату ΛМ, а површина ΕК - квадрату ΝΞ. И према томе је 

површина МΝ једнака ЕК. Но ΓΘ је једнако ЕК, а АΞ површини МΝ. Према томе 

је цела површина ΓК једнака гномону ΤΦΥ и квадрату ΝΞ. Пошто је сад цела 

површина ΓК једнака збиру површина ΛМ и ΝΞ, од којих је ΓК једнако гномону и 

квадрату ΝΞ, биће остатак АΒ једнак Т΢. Но Т΢ је квадрат на ΛΝ. Значи квадрат 

на ΛΝ једнак је површини АΒ. На овај начин је ΛΝ страна квадрата једнаког 

површини АΒ. 

Тврдим да је ΛΝ прва апотома медијале. 

Заиста, пошто је површина ЕК рационална и једнака ΛΞ, биће рационална и 

површина ΛΞ, тј. површина обухваћена са ΛО и ОΝ. Али је доказано да је квадрат 

 

ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΖ κήθεη. θαὶ ἡ ΑΖ ἄξα ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ 

ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη. ῥεηὴ δὲ ἡ ΑΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη: θαὶ ἑθαηέξα ἄξα 

ηῶλ ΑΕ, ΕΖ ῥεηή ἐζηη θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη: ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΑΗ, ΕΚ κέζνλ 

ἐζηίλ. πάιηλ, ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΓΔ ηῇ ΔΖ, θαὶ ἡ ΓΖ ἄξα ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΓΔ, ΔΖ 

ζύκκεηξόο ἐζηηλ. ἀιι' ἡ ΓΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ΑΓ κήθεη. [ ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ 

ΓΔ, ΔΖ θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη. ] ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΓΘ, ΔΚ ῥεηόλ ἐζηηλ. 

΢πλεζηάησ νὖλ ηῷ κὲλ ΑΗ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΛΜ, ηῷ δὲ ΕΚ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΝΞ 

πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ γσλίαλ ὂλ ηῷ ΛΜ ηὴλ ὑπὸ ηῶλ ΛΟΜ: πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ ἄξα ἐζηὶ 

δηάκεηξνλ ηὰ ΛΜ, ΝΞ ηεηξάγσλα. ἔζησ αὐηῶλ δηάκεηξνο ἡ ΟΡ, θαὶ θαηαγεγξάθζσ ηὸ 

ζρῆκα. ἐπεὶ νὖλ ηὰ ΑΗ, ΕΚ κέζα ἐζηὶ θαί ἐζηηλ ἴζα ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ, θαὶ ηὰ ἀπὸ 

ηῶλ ΛΟ, ΟΝ [ ἄξα ] κέζα ἐζηίλ: θαὶ αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ, ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΑΕ 

πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ ΕΖ: ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ηὸ ΑΗ 

πξὸο ηὸ ΔΚ: ὡο δὲ ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ ΕΖ, νὕησο [ ἐζηὶ ] ηὸ ΔΚ πξὸο ηὸ ΕΚ: ηῶλ ἄξα ΑΗ, 

ΕΚ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΔΚ. ἔζηη δὲ θαὶ ηῶλ ΛΜ, ΝΞ ηεηξαγώλσλ κέζνλ ἀλάινγνλ 

ηὸ ΜΝ: θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ κὲλ ΑΗ ηῷ ΛΜ, ηὸ δὲ ΕΚ ηῷ ΝΞ: θαὶ ηὸ ΜΝ ἄξα ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ 

ΔΚ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ΔΚ ἴζνλ [ ἐζηὶ ] ηὸ ΓΘ, ηῷ δὲ ΜΝ ἴζνλ ηὸ ΛΞ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΚ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηῷ ΤΦΥ γλώκνλη θαὶ ηῷ ΝΞ. ἐπεὶ νὖλ ὅινλ ηὸ ΑΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ΛΜ, ΝΞ, ὧλ ηὸ 

ΓΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΤΦΥ γλώκνλη θαὶ ηῷ ΝΞ, ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΑΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ Σ΢. ηὸ δὲ 

Σ΢ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΝ: ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΝ ἄξα ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΑΒ ρσξίῳ: ἡ ΛΝ ἄξα δύλαηαη 

ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

Λέγσ [ δή ], ὅηη ἡ ΛΝ κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε.  

἖πεὶ γὰξ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΔΚ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ΛΞ, ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΛΞ, ηνπηέζηη ηὸ 

ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ. κέζνλ δὲ ἐδείρζε ηὸ ΝΞ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΛΞ ηῷ ΝΞ: ὡο δὲ 

ηὸ ΛΞ πξὸο ηὸ ΝΞ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΛΟ πξὸο ΟΝ: αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄξα ἀζύκκεηξνί εἰζη κήθεη. 

αἱ ἄξα ΛΟ, ΟΝ κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη: ἡ ΛΝ ἄξα 

                                                 
1X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
2 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
3 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
4 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
5 VI. 26 Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај паралелограм је на истој дијагонали са целим. 
6 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 
дужи, три дужи су пропорционалне. 
7 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
8 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

на ΝΞ медијалан. Према томе је ΛΞ несамерљиво са ΝΞ. Но ΛΞ је према ΝΞ као 

ΛО према ОΝ [VI.1]. Због тога су дучи ΛО и ОΝ несамерљиве по дужини [X.11]1. 

Значи ΛО и ОΝ су медијале, самерљиве само у степену, које обухватају 

рационалну површину. Према томе је ΛΝ прва апотома медијале [X.74]2. И она је 

страна квадрата једнаког површини АΒ. 

 

На овај начин је страна квадрата, једнаког површини АΒ, прва апотома медијале. 

А то је требало доказати. 

 

κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε: θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

 

Ἡ ἄξα ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
2 X.74 Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која обухвата са целом дужи рационалан правоугаоник биће остатак ирационалан. Нека се он зове прва 

апотома медијале. 
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X. 93 

 

Ако је површина обухваћена рационалном дужи и трећом апотомом, онда 

квадрат, једнак тој површини, има за страну другу апотому медијале. 
 

Нека је површина АΒ обухваћена рационалном дужи АΓ и трећом апотомом АΓ.  

 

Тврдим да је страна квадрата, једнаког површини АΒ, друга апотома медијале. 

 

Заиста, нека је ΓΖ додатак за АΓ. Према томе су дужи АΖ и ΖΓ рационалне и 

самерљиве само у степену, и ниједна од АΖ и ΖΓ није самерљива по дужини са 

датом рационалном дужи АΓ, и квадрат на целој дужи АΖ је већи од квадрата на 

дужи ΓΖ за квадрат на дужи самерљивој са АΖ [X.Деф.III.3]1. Пошто је сад 

квадрат на АΖ већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи самерљивој са АΖ, 

онда, ако се конструише на АΖ паралелограм једнак четвртини квадрата на ΖΓ са 

вкадратном допуном, он ће поделити АΖ на самерљиве делове [X.17]2. 

Преполовимо сад ΓΖ тачком Е и конструишимо на АΖ паралелограм једнак 

квадрату на ЕΖ са квадратном допуном, и нека то буде паралелограм обухваћен са 

АΕ и ΕΖ. И повуцимо кроз тачке Е, Ε, Ζ праве ЕΘ, ΕΗ, ΖК паралелне правој АΓ.  

 

 

἖ὰλ τωρίολ περηέτεηαη ὑπὸ ῥεηῆς θαὶ ἀποηοκῆς ηρίηες, ἡ ηὸ τωρίολ δσλακέλε 

κέζες ἀποηοκή ἐζηη δεσηέρα.  

 

Υσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΒ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεηῆο ηῆο ΑΓ θαὶ ἀπνηνκῆο ηξίηεο ηῆο ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη δεπηέξα.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΓ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ: αἱ ΑΖ, ΖΓ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ ΑΖ, ΖΓ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΑΓ, 

ἡ δὲ ὅιε ἡ ΑΖ ηῆο πξνζαξκνδνύζεο ηῆο ΓΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. 

ἐπεὶ νὖλ ἡ ΑΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ, ἐὰλ ἄξα ηῷ ηεηάξηῳ 

κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, εἰο 

ζύκκεηξα αὐηὴλ δηειεῖ. ηεηκήζζσ νὖλ ἡ ΓΖ δίρα θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ ἴζνλ 

παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβεβιήζζσ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζησ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ. 

θαὶ ἤρζσζαλ δηὰ ηῶλ Δ, Ε, Ζ ζεκείσλ ηῇ ΑΓ παξάιιεινη αἱ ΔΘ, ΕΗ, ΖΚ:  

 

 

                                                 
1 X.Деф.III.3 А ако је ниједна дуж (ни цела дуж ни додатак) није самерљива по дужини са датом рационалном дужи и квадрат на целој дужи је већи од квадрата на додатку за квадрат дужи 

самерљиве са целом дужи, апотома се зове трeћа. 
2 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 

делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
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Стога ће дужи АΕ и ΕΖ бити самерљиве. А тада су самерљиве и површине АΗ и ΕК 

[VI.11, X.112]. И пошто су АΕ и ΕΖ самерљиве по дужини, биће и АΖ самерљиво 

по дужини са сваком од АΕ и ΕΖ [X.15]3. Но АΖ је рационална дуж и несамерљива 

по дужини са АΓ, те значи да су такве и АΕ и ΕΖ [X.13]4. Према томе је свака од 

површина АΗ и ΕК медијална [X.21]5. Затим, пошто је ΓЕ самерљиво по дужини са 

ЕΖ, биће и ΓΖ самерљиво по дужини са сваким од ΓЕ и ЕΖ [X.15]. Но дуж ΖΓ је 

рационална и несамерљива по дужини са АΓ. Према томе је рационална и свака од 

ΓЕ и ЕΖ и несамерљива по дужини са АΓ [X.13]. А свака од површина ΓΘ и ЕК је 

медијална [X.21]6. И пошто су АΖ и ΖΓ самерљиве само у степену, биће АΖ 

несамерљиво по дужини са ΖΓ. Но АΖ је самерљиво по дужини са АΕ, а ΓΖ са 

ЕΖ, због тога је АΕ несамерљиво по дужини са ЕΖ [X.13]. Како је АΕ према ЕΖ 

као АΗ према ЕК [VI.1] 7, биће несамерљиво и АΗ са ЕК [X.11]8.  

Конструишимо сад квадрат ΛМ једнак површини АΗ и одузмемо од њега квадрат 

ΝΞ, једнак површини ΕК, са истим углом при ΛМ. Према томе су квадрати ΛМ и 

ΝΞ на истој дијагонали [VI.26]9. Нека њихова дијагонала буде ОΡ и допунимо 

слику. Пошто је сад површина обухваћена од АΕ и ΕΖ једнака квадрату на ЕΖ, 

биће АΕ према ЕΖ као ЕΖ према ΕΖ [VI.17]. Но АΕ је према ЕΖ као АΗ према ЕК, 

а ЕΖ је према ΕΖ као ЕК према ΕК, и према томе је АΗ према ЕК и ЕК према ΕК 

[V.11]10. На овај начин је ЕК средња пропорционала за АΗ и ΕК. А за квадрате ΛМ 

и ΝΞ средња пропорционала је површина МΝ. И површина АΗ једнака је квадрату 

ΛМ, а површина ΕК квадрату ΝΞ па према томе је површина ЕК једнака 

површини МΝ. Но МΝ је једнако ΛΞ, а ЕК једнако ΓΘ. Због тога је цела површина 

ΓК једнака гномону ΤΦΥ са квадратом ΝΞ. Исто тако и цела површина АК је 

једнака збиру квадрата ΛМ и ΝΞ. А тада је остатак АΒ једнак површини ΢Т. тј. 

квадрату на ΛΝ. На овај начин је ΛΝ страна квадрата једнаког површини АΒ. 

Тврдим да је ΛΝ друга апотома медијале. 

Заиста, пошто је доказано да су површине АΗ и ΕК медијалне и једнаке квадратима 

 

ζύκκεηξνη ἄξα εἰζὶλ αἱ ΑΕ, ΕΖ: ζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΑΗ ηῷ ΕΚ. θαὶ ἐπεὶ αἱ ΑΕ, ΕΖ 

ζύκκεηξνί εἰζη κήθεη, θαὶ ἡ ΑΖ ἄξα ἑθαηέξᾳ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη. ῥεηὴ 

δὲ ἡ ΑΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη: ὥζηε θαὶ αἱ ΑΕ, ΕΖ. ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΑΗ, ΕΚ 

κέζνλ ἐζηίλ. πάιηλ, ἐπεὶ ζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΓΔ ηῇ ΔΖ κήθεη, θαὶ ἡ ΓΖ ἄξα ἑθαηέξᾳ 

ηῶλ ΓΔ, ΔΖ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη. ῥεηὴ δὲ ἡ ΖΓ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη: ῥεηὴ 

ἄξα θαὶ ἑθαηέξα ηῶλ ΓΔ, ΔΖ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη: ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΓΘ, ΔΚ 

κέζνλ ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ αἱ ΑΖ, ΖΓ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνί εἰζηλ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ 
κήθεη ἡ ΑΖ ηῇ ΖΓ. ἀιι' ἡ κὲλ ΑΖ ηῇ ΑΕ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη, ἡ δὲ ΓΖ ηῇ ΔΖ: 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΕ ηῇ ΔΖ κήθεη. ὡο δὲ ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΑΗ 

πξὸο ηὸ ΔΚ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΗ ηῷ ΔΚ. ΢πλεζηάησ νὖλ ηῷ κὲλ ΑΗ ἴζνλ 

ηεηξάγσλνλ ηὸ ΛΜ, ηῷ δὲ ΕΚ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΝΞ πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ γσλίαλ ὂλ ηῷ 

ΛΜ: πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ ἄξα δηάκεηξόλ ἐζηη ηὰ ΛΜ, ΝΞ. ἔζησ αὐηῶλ δηάκεηξνο ἡ ΟΡ, θαὶ 

θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρῆκα. ἐπεὶ νὖλ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ, ἔζηηλ 

ἄξα ὡο ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ ΕΖ. ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, 

νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΑΗ πξὸο ηὸ ΔΚ: ὡο δὲ ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ ΕΖ, νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΔΚ πξὸο ηὸ ΕΚ: 

θαὶ ὡο ἄξα ηὸ ΑΗ πξὸο ηὸ ΔΚ, νὕησο ηὸ ΔΚ πξὸο ηὸ ΕΚ: ηῶλ ἄξα ΑΗ, ΕΚ κέζνλ 

ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΔΚ. ἔζηη δὲ θαὶ ηῶλ ΛΜ, ΝΞ ηεηξαγώλσλ κέζνλ ἀλάινγνλ ηὸ ΜΝ: 

θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ κὲλ ΑΗ ηῷ ΛΜ, ηὸ δὲ ΕΚ ηῷ ΝΞ: θαὶ ηὸ ΔΚ ἄξα ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΜΝ. 

ἀιιὰ ηὸ κὲλ ΜΝ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΛΞ, ηὸ δὲ ΔΚ ἴζνλ [ ἐζηὶ ] ηῷ ΓΘ: θαὶ ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΚ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΤΦΥ γλώκνλη θαὶ ηῷ ΝΞ. ἔζηη δὲ θαὶ ηὸ ΑΚ ἴζνλ ηνῖο ΛΜ, ΝΞ: ινηπὸλ 

ἄξα ηὸ ΑΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΢Σ, ηνπηέζηη ηῷ ἀπὸ ηῆο ΛΝ ηεηξαγώλῳ: ἡ ΛΝ ἄξα δύλαηαη 

ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

Λέγσ, ὅηη ἡ ΛΝ κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη δεπηέξα.  

἖πεὶ γὰξ κέζα ἐδείρζε ηὰ ΑΗ, ΕΚ θαί ἐζηηλ ἴζα ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ, κέζνλ ἄξα θαὶ 
ἑθάηεξνλ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ: κέζε ἄξα ἑθαηέξα ηῶλ ΛΟ, ΟΝ. θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόλ 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
3X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
4 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
5 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
6 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 
медијала. 
7 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
8 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
9 VI. 26 Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај паралелограм је на истој дијагонали са целим. 
10 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

на ΛО и ОΝ, биће медијални и сваки од квадрата на ΛО и на ОΝ, па према томе је 

медијала и свака од ΛО и ОΝ. И пошто је АΗ самерљиво са ΕК [VI.11, X.112], биће 

и квадрат на ΛО самерљива са квадратом на ОΝ. Затим, пошто је доказано да је АΗ 

несамерљиво са ЕК, биће несамерљиво и ΛМ са МΝ, тј. квадрат на ΛО са 

правоугаоником обухваћеним са ΛО и ОΝ. Због тога је и дуж ΛО несамерљива по 

дужини са ОΝ [VI.1, X.11]. На тај начин су ΛО и ОΝ медијалне самерљиве само у 

степену. 

Тврдим да оне и обухватају медијалну површину. 

Заиста, пошто је доказано да ЕК медијална површина и она је једнака површини 

обухваћеној са ΛО и ОΝ, биће и та површина, обухваћена са, ΛО и ОΝ медијална. 

Значи ΛО и ОΝ су медијале самерљиве само у степену које обухватају медијалну 

површину. Према томе је ΛΝ друга апотома медијале [X.75]3. И она је страна 

квадрата једнаког површини АΒ. 

 

На овај начин је страна квадрата, једнаког површини АΒ, друга апотома медијале. 

А то је требало доказати. 

 

ἐζηη ηὸ ΑΗ ηῷ ΕΚ, ζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΟ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΟΝ. πάιηλ, ἐπεὶ 

ἀζύκκεηξνλ ἐδείρζε ηὸ ΑΗ ηῷ ΔΚ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΛΜ ηῷ ΜΝ, ηνπηέζηη 

ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΟ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ: ὥζηε θαὶ ἡ ΛΟ ἀζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ΟΝ: αἱ ΛΟ, 

ΟΝ ἄξα κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη. Λέγσ δή, ὅηη θαὶ κέζνλ πεξηέρνπζηλ. ἖πεὶ 
γὰξ κέζνλ ἐδείρζε ηὸ ΔΚ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ, κέζνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ 

ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ: ὥζηε αἱ ΛΟ, ΟΝ κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη κέζνλ 

πεξηέρνπζαη. ἡ ΛΝ ἄξα κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη δεπηέξα: θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

 

Ἡ ἄξα ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε κέζεο ἀπνηνκή ἐζηη δεπηέξα: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
3 X.75 Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која са целом обухвата медијалан правоугаоник, биће остатак ирационалан. Нека се он зове друга апотома 

медијале. 
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X. 94 

 

Ако је површина обухваћена рационалном дужи и четвртом апотомом, онда 

квадрат, једнак тој површини има за страну мању (ирационалност). 
 

Нека је површина АΒ обухваћена рационалном дужи АΓ и четвртом апотомом АΓ.  

 

Тврдим, да је страна квадрата, једнаког површини АΒ мања. 

 

Заиста, нека је ΓΖ додатак за АΓ. Према томе су дужи АΖ и ΖΓ рационалне 

самерљиве само у степену и АΖ је самерљиво по дужини са датом дужи АΓ, а 

квадрат на целој дужи АΖ већи од квадрата на додатку ΓΖ за квадрат на дужи 

несамерљивој по дужини са АΖ [X.Деф.III.4]1. Пошто је сад квадрат на АΖ већи од 

квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са АΖ, онда, ако се 

конструише на АΖ паралелограм једнак четвртини квадрата на ΓΖ са квадратном 

допуном, он ће поделити АΖ на несамерљиве делове [X.18]2. Преполовимо ΓΖ 

тачком Е и конструишимо на АΖ паралелограм једнак квадрату на ЕΖ са 

квадратном допуном и нека то буде паралелограм обухваћен са АΕ и ΕΖ.  

 

 
 

Тада је АΕ несамерљиво по дужини са ΕΖ. Повуцимо сад кроз тачке Е, Ε, Ζ праве 

἖ὰλ τωρίολ περηέτεηαη ὑπὸ ῥεηῆς θαὶ ἀποηοκῆς ηεηάρηες, ἡ ηὸ τωρίολ δσλακέλε 

ἐιάζζωλ ἐζηίλ.  

 

Υσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΒ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεηῆο ηῆο ΑΓ θαὶ ἀπνηνκῆο ηεηάξηεο ηῆο ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε ἐιάζζσλ ἐζηίλ.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΓ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ: αἱ ἄξα ΑΖ, ΖΓ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ ΑΖ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΑΓ κήθεη, ἡ δὲ ὅιε ἡ ΑΖ 

ηῆο πξνζαξκνδνύζεο ηῆο ΓΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. ἐπεὶ 
νὖλ ἡ ΑΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη, ἐὰλ ἄξα ηῷ 

ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη 

ηεηξαγώλῳ, εἰο ἀζύκκεηξα αὐηὴλ δηειεῖ. ηεηκήζζσ νὖλ ἡ ΓΖ δίρα θαηὰ ηὸ Δ, θαὶ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΔΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβεβιήζζσ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ ἔζησ ηὸ 

ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ:  

 

 

                                                 
1 X.Деф.III.4 Затим, ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са целом дужи и цела дуж је самерљива по дужини са датом 

рационалном дужи, апотома се зове четврта. 
2 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
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ЕΘ, ΕΗ, ΖК паралелне са АΓ и ΒΓ. Пошто је сад дуж АΖ рационална и самерљива 

по дужини са АΓ, рационална је и цела површина АК [X.19]1. Затим, пошто је дуж 

ΓΖ несамерљива по дужини са АΓ, а обе сурационалне, биће површина ΓК 

медијална [X.21]2. Даље пошто је дуж АΕ несамерљива по дужини са ΕК, биће и 

површина АΗ несамерљива са површином ΕК [VI.13, X.114]. 

Конструишимо сад квадрат ΛМ једнак површини АΗ и одузмимо од њега квадрат 

ΝΞ једнак површини ΕК, са истим углом ΛОМ при ΝΞ. Према томе су квадрти 

ΛМ и ΝΞ на истој дијагонали [X.26]5. Нека њихова дијагонала буде ОΡ и 

допунимо слику. Пошто је сад површина обухваћена од АΕ и ΕΖ једнака квадрату 

на ЕΖ, биће пропорција: АΕ према ЕΖ као ЕΖ према ΕΖ [VI.17]6. Но АΕ је према 

ЕΖ као АΗ према ЕК, а ЕΖ према ΕΖ као ЕК према ΕК [VI.1] 7. Према томе је ЕК 

средња пропорционала за АΗ и ΕК [V.11]8. Но и МΝ је средња пропорционала за 

квадрате ΛМ и ΝΞ и при томе АΗ је једнако ΛМ а ΕК једнако ΝΞ. На овај начин је 

површина ЕК једнака површини МΝ. Но ЕК је једнако ΓΘ, а површини МΝ је 

једнака површине ΛΞ. А цела површина ΓК једнака је гномону ΤΦΥ са ΝΞ. Пошто 

је цело АК једнако збиру квадрата ΛМ и ΝΞ, а ΓК је једнако гномону ΤΦΥ са 

квадратом ΝΞ, биће остатак АΒ једнак ΢Т, тј. квадрату на ΛΝ. На овај начин ΛΝ је 

страна квадрата једнаког површини АΒ. 

Тврдим да је ΛΖ ирационала такознава "мања". 

Заиста, пошто је површина АК рационална и једнака збиру квадрата на ΛО и на 

ОΝ, биће тај збир рационалан. Затим, пошто је површина ΓК медијалан и једнака 

двострукој површини обухваћеној са ΛО и ОΝ, биће та двострука површина 

обухваћена са ΛО и на ОΝ медијална. И пошто је доказано да је АΗ несамерљиво 

са ΕК. биће несамерљив и квадрат на ΛО са квадратом на ОΝ. Дакле дужи ΛО и 

ОΝ су несамерљиве у степену, збир састављен од квадрата на њима рационалан, а 

двоструки правоугаоник обухваћен њима медијалан. На овај начин је дуж ΛΝ 

ирационална такозвана "мања" [X.76]9. И једнака је страни квадрата једнаког 

површини АΒ. 

 

На овај начин је страна квадрата, једнаког површини АΒ, мања. А то је требало 

 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶ κήθεη ἡ ΑΕ ηῇ ΕΖ. ἤρζσζαλ νὖλ δηὰ ηῶλ Δ, Ε, Ζ παξάιιεινη 

ηαῖο ΑΓ, ΒΓ αἱ ΔΘ, ΕΗ, ΖΚ. ἐπεὶ νὖλ ῥεηή ἐζηηλ ἡ ΑΖ θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη, 

ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶλ ὅινλ ηὸ ΑΚ. πάιηλ, ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΓΖ ηῇ ΑΓ κήθεη, θαί 
εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί, κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΚ. πάιηλ, ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΕ ηῇ 

ΕΖ κήθεη, ἀζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΑΗ ηῷ ΕΚ. ζπλεζηάησ νὖλ ηῷ κὲλ ΑΗ ἴζνλ 

ηεηξάγσλνλ ηὸ ΛΜ, ηῷ δὲ ΕΚ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ γσλίαλ ηὴλ ὑπὸ ηῶλ 

ΛΟΜ ηὸ ΝΞ. πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ ἄξα δηάκεηξόλ ἐζηη ηὰ ΛΜ, ΝΞ ηεηξάγσλα. ἔζησ αὐηῶλ 

δηάκεηξνο ἡ ΟΡ, θαὶ θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρῆκα. ἐπεὶ νὖλ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ ἴζνλ ἐζηὶ 

ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ, ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ ΕΖ. 

ἀιι' ὡο κὲλ ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΔΖ, νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΑΗ πξὸο ηὸ ΔΚ, ὡο δὲ ἡ ΔΖ πξὸο ηὴλ 

ΕΖ, νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΔΚ πξὸο ηὸ ΕΚ: ηῶλ ἄξα ΑΗ, ΕΚ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΔΚ. ἔζηη 

δὲ θαὶ ηῶλ ΛΜ, ΝΞ ηεηξαγώλσλ κέζνλ ἀλάινγνλ ηὸ ΜΝ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ κὲλ ΑΗ ηῷ 

ΛΜ, ηὸ δὲ ΕΚ ηῷ ΝΞ: θαὶ ηὸ ΔΚ ἄξα ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΜΝ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ΔΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ 

ΓΘ, ηῷ δὲ ΜΝ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΛΞ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΤΦΥ γλώκνλη θαὶ ηῷ 

ΝΞ. ἐπεὶ νὖλ ὅινλ ηὸ ΑΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ΛΜ, ΝΞ ηεηξαγώλνηο, ὧλ ηὸ ΓΚ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ 

ΤΦΥ γλώκνλη θαὶ ηῷ ΝΞ ηεηξαγώλῳ, ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΑΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΢Σ, ηνπηέζηη ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΛΝ ηεηξαγώλῳ: ἡ ΛΝ ἄξα δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

Λέγσ, ὅηη ἡ ΛΝ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἐιάζζσλ.  

἖πεὶ γὰξ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΑΚ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ ηεηξαγώλνηο, ηὸ ἄξα 

ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ ῥεηόλ ἐζηηλ. πάιηλ, ἐπεὶ ηὸ ΓΚ κέζνλ ἐζηίλ, θαί 

ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ ΓΚ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ, ηὸ ἄξα δὶο ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ κέζνλ ἐζηίλ. 

θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξνλ ἐδείρζε ηὸ ΑΗ ηῷ ΕΚ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΟ 

ηεηξάγσλνλ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΟΝ ηεηξαγώλῳ. αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη 

πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ ῥεηόλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπ' αὐηῶλ 

κέζνλ. ἡ ΛΝ ἄξα ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἐιάζζσλ: θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

 

Ἡ ἄξα ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε ἐιάζζσλ ἐζηίλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
2 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
3 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
5 X.26 Медијална површина не може бити већа од друге медијалне површине за неку рационалну површину. 
6 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
7 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
8 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
9 X.76 Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој и на целој је рационалан, и правоугаоник обухваћен истим дужима медијалан, биће остатак 

ирационалан. Нека се он зове "мањи". 
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доказати.  
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X. 95 

 

Ако је површина обухваћена рационалном дужи и петом апотомом. онда 

квадрат, једнак тој површини, има за страну дуж која се рационалном 

образује цело медијално. 
 

Нека је површина АΒ обухваћена рационалном дужи АΓ и петом апотомом АΓ.  

 

Тврдим да је страна квадрата, једнаког површини АΒ дуж која са рационалном 

образује цело медијално. 

 

Заиста, нека је ΓΖ додатак за АΓ. Према томе су дужи АΖ и ΖΓ рационалне 

самерљиве само у степену и додатак ΖΓ је самерљив по дужини са датом 

рационалном дужи АΓ, а квадрат на целој дужи АΖ је већи од квадрата на ΓΖ за 

квадрат на дужи несамерљивој са АΖ [X.Деф.III.5]1. Онда, ако се конструише на 

ΑΖ паралелограм једнак четвртини квадрата на ΖΓ са квадратном допуном, он ће 

поделити АΖ на несамерљиве делове [X.18]2.  Преполовимо ΓΖ тачком Е и 

конструишимо на АΖ паралелограм једнак квадрату на ЕΖ са квадратном допуном 

и нека то буде паралелограм обухваћен са АΕ и ΕΖ.  

 

 

἖ὰλ τωρίολ περηέτεηαη ὑπὸ ῥεηῆς θαὶ ἀποηοκῆς πέκπηες, ἡ ηὸ τωρίολ δσλακέλε 

[ ἡ ] κεηὰ ῥεηοῦ κέζολ ηὸ ὅιολ ποηοῦζά ἐζηηλ. 

 

 Υσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΒ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεηῆο ηῆο ΑΓ θαὶ ἀπνηνκῆο πέκπηεο ηῆο ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε [ ἡ ] κεηὰ ῥεηνῦ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζά ἐζηηλ.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΓ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ: αἱ ἄξα ΑΖ, ΖΓ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ ἡ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΖΓ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ 

ΑΓ, ἡ δὲ ὅιε ἡ ΑΖ ηῆο πξνζαξκνδνύζεο ηῆο ΓΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ 

ἑαπηῇ. ἐὰλ ἄξα ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβιεζῇ 

ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, εἰο ἀζύκκεηξα αὐηὴλ δηειεῖ. ηεηκήζζσ νὖλ ἡ ΓΖ δίρα θαηὰ 

ηὸ Δ ζεκεῖνλ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβεβιήζζσ ἐιιεῖπνλ εἴδεη 

ηεηξαγώλῳ θαὶ ἔζησ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ:  

 

 
 

ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΖ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόο ἐζηηλ ἡ ΑΖ ηῇ ΓΑ 

                                                 
1 X.Деф.III.5 Затим, ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са целом дужи и додатак  је самерљив по дужини са датом 

рационалном дужи, апотома се зове пета. 
2 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
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Стога ће АΕ бити несамерљиво по дужини са ΕΖ. И пошто је АΖ несамерљиво по 

дужини са ΓА, а оба су рационални, биће АК медијално [X.21]1. Затим, пошто је 

ΓΖ рационално и самерљиво по дужини са АΓ, биће и ΓК рационално [X.19]2. 

Конструишимо сад квадрат ΛМ једнак АΗ и одузмимо од њега квадрат ΝΞ једнак 

ΕК са истим углом ΛОМ. Тада су квадрати ΛМ и ΝΞ на истој дијагонали [VI.26]3. 

Нека ОΡ буде њихова дијагонала и допунимо слику. На сличан начин се доказује 

да је ΛΝ страна квадрата једнаког површини АΒ. 

Тврдим да је ΛΝ "дуж која са рационалном образује цело медијално". 

Заиста, пошто је доказано да је АК медијално и једнако збиру квадрата на ΛО и на 

ОΝ, онда је тај збир квадрата на ΛО и на ОΝ медијалан. Затим, пошто је ΓК 

рационално и једнако двоструком правоугаонику обухваћеном са ΛО и ОΝ, биће и 

тај правоугаоник рационалан. А како је АΗ несамерљиво са ΕК, биће и квадрат на 

ΛО несамерљив са квадратом на ОΝ. Према томе су ΛО и ОΝ, несамерљиви у 

степену, збир квадрата на њима је медијалан и двоструки правоугаоник од њих 

рационалан. На овај начин, остатак, дуж ΛΝ је ирационална и зове се "дуж која са 

рационалном образује цело медијално" [X.77]4, а једнака је страни квадрата 

једнаког површини АΒ. 

 

На овај начин је страна квадрата, једнаког површини АΒ, "дуж која са 

рационалном образује цело медијално". А то је требало доказати. 

 

κήθεη, θαί εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί, κέζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΚ. πάιηλ, ἐπεὶ ῥεηή ἐζηηλ ἡ ΓΖ 

θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΑΓ κήθεη, ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΓΚ. ζπλεζηάησ νὖλ ηῷ κὲλ ΑΗ ἴζνλ 

ηεηξάγσλνλ ηὸ ΛΜ, ηῷ δὲ ΕΚ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ἀθῃξήζζσ ηὸ ΝΞ πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ 

γσλίαλ ηὴλ ὑπὸ ΛΟΜ: πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ ἄξα δηάκεηξόλ ἐζηη ηὰ ΛΜ, ΝΞ ηεηξάγσλα. 

ἔζησ αὐηῶλ δηάκεηξνο ἡ ΟΡ, θαὶ θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρῆκα. ὁκνίσο δὴ δείμνκελ, ὅηη ἡ 

ΛΝ δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

Λέγσ, ὅηη ἡ ΛΝ ἡ κεηὰ ῥεηνῦ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζά ἐζηηλ.  

἖πεὶ γὰξ κέζνλ ἐδείρζε ηὸ ΑΚ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ, ηὸ ἄξα 

ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ κέζνλ ἐζηίλ. πάιηλ, ἐπεὶ ῥεηόλ ἐζηη ηὸ ΓΚ θαί 

ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ, θαὶ αὐηὸ ῥεηόλ ἐζηηλ. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ 

ΑΗ ηῷ ΕΚ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΟ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΟΝ: αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄξα 

δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηὸ κὲλ ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ 

κέζνλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπ' αὐηῶλ ῥεηόλ. ἡ ινηπὴ ἄξα ἡ ΛΝ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε κεηὰ 

ῥεηνῦ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζα: θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

 

Ἡ ηὸ ΑΒ ἄξα ρσξίνλ δπλακέλε κεηὰ ῥεηνῦ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζά ἐζηηλ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
2 X.19 Правоугаоник са рационалним странама које су самерљиве по дужини према једном или другом од наведених начина рационалан је. 
3 VI. 26 Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај паралелограм је на истој дијагонали са целим. 
4 X.77 Ако се од дужи одузме дуж, несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој и на целој је медијалан, и двоструки правоугаоник обухваћен истим дужима рационалан, биће 

остатак ирационалан. Нека се он зове "дуж која са рационалном образује цело медијално". 
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X. 96 

 

Ако је површина обухваћена рационалном дужи и шестом апотомом, онда 

квадрат, једнак тој површини, има за страну "дуж која са медијалном 

образује медијално". 
 

Нека је површина АΒ обухваћена рационалном дужи АΓ и шестом апотомом АΓ 

дуж која са медијалном образује цело медијално. 

 

Тврдим да квадрат једнак површини АΒ има за страну "дуж која са медијалном 

образује медијално". 

 

Заиста, нека је ΓΖ додатак за АΓ. Према томе су дужи АΖ и ΖΓ рационалне 

самерљиве само у степену, и ниједна од њих није самерљива по дужини са датом 

рационалном дужи АΓ [X.Деф.III.6]1, и квадрат на целом АΖ је већи од квадрата 

на ΓΖ за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са АΖ. Пошто је сад квадрат 

на АΖ већи од квадрата на ΖΓ за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са АΖ, 

онда, ако се конструише на АΖ паралелограм једнак четвртини квадрата на ΖΓ са 

квадратном допуном он ће поделити АΖ на несамерљиве делове [X.18]2. 

Преполовимо сад ΓΖ тачком Е и конструишимо на АΖ паралелограм једнак 

квадрату на ЕΖ са квадратном допуном и нека то буде паралелограм обухваћен са 

АΕ и ΕΖ. АΕ ће стога бити несамерљиво по дужини са ΕΖ.  

 

 

἖ὰλ τωρίολ περηέτεηαη ὑπὸ ῥεηῆς θαὶ ἀποηοκῆς ἕθηες, ἡ ηὸ τωρίολ δσλακέλε 

κεηὰ κέζοσ κέζολ ηὸ ὅιολ ποηοῦζά ἐζηηλ.  

 

Υσξίνλ γὰξ ηὸ ΑΒ πεξηερέζζσ ὑπὸ ῥεηῆο ηῆο ΑΓ θαὶ ἀπνηνκῆο ἕθηεο ηῆο ΑΓ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ηὸ ΑΒ ρσξίνλ δπλακέλε [ ἡ ] κεηὰ κέζνπ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζά ἐζηηλ.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΓ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΓΖ: αἱ ἄξα ΑΖ, ΖΓ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη, θαὶ νὐδεηέξα αὐηῶλ ζύκκεηξόο ἐζηη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΑΓ κήθεη, ἡ δὲ 

ὅιε ἡ ΑΖ ηῆο πξνζαξκνδνύζεο ηῆο ΓΖ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ 

κήθεη. ἐπεὶ νὖλ ἡ ΑΖ ηῆο ΖΓ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ἀζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη, ἐὰλ ἄξα 

ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβιεζῇ ἐιιεῖπνλ εἴδεη 

ηεηξαγώλῳ, εἰο ἀζύκκεηξα αὐηὴλ δηειεῖ. ηεηκήζζσ νὖλ ἡ ΓΖ δίρα θαηὰ ηὸ Δ [ ζεκεῖνλ 

], θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΔΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΑΖ παξαβεβιήζζσ ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ, θαὶ 

ἔζησ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΕ, ΕΖ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΕ ηῇ ΕΖ κήθεη.  

 

 
 

                                                 
1 X.Деф.III.6 Затим, ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи несамерљивој по дужини са целом дужи и ниједна дуж није самерљива  по дужини са 

датом рационалном дужи, апотома се зове шеста. 
2 X.18 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове несамерљиве 
по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на 

мањој за квадрат на дужи која је несамерљива по дужини са већом дужи, и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једанк четвртини квадрата на мањој, он 

(паралелограм) ће делити већу дуж на делове несамерљиве по дужини. 
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Но АΕ је према ΕΖ као АΗ према ΕК [VI.1] 1. Према томе је несамерљиво и АΗ са 

ΕК [X.11] 2. И пошто су АΖ и АΓ рационални самерљиви само у степену, биће АК 

медијално [X.21]3. Затим, пошто су дужи АΓ и ΓΖ рационален и несамерљиве по 

дужини, медијално је и ΓК [X.21]. Пошто су сад АΖ и ΖΓ самерљиви само у 

степену, биће АΖ несамерљиво по дужини са ΖΓ. И како је АΖ према ΖΓ као АК 

према КΓ [VI.1], биће несамерљиво и АК са КΓ [X.11]. Конструишимо сад квадрат 

ΛМ једнак површини АΗ и одузмимо квадрат ΝΞ, једнак ΕК, са истим углом при 

ΝΞ. Тада су квадрати ΛМ и ΝΞ на истој дијагонали [VI.26]4. Нека то буде 

дијагонала ОΡ, и допунимо слику. Слично, као раније, може се доказати да је 

квадрат на ΛΝ једнак површини АΒ. 

Тврдим да је Н "дуж која са медијалном образује цело медијално". 

Заиста, пошто је доказано да је АК медијално и једнако збиру квадрата на ΛО и на 

ОΝ, онда је и тај збир квадрата на ΛО и на ОΝ медијалан. Затим, пошто је 

доказано да је ΓК медијално, а једнако је двоструком правоугаонику обухваћеном 

са ΛО и ОΝ онда је тај двоструки правоугаоник са странама ΛО и ОΝ медијалан. 

И пошто је доказано да је АК несамерљиво са ΓК, биће несамерљив и збир 

квадрата на ΛО и на ОΝ са двоструким правоугаоником обухваћеним од ΛО и ОΝ. 

И пошто је несамерљиво АΗ са ΕК, несамерљив је и квадрат на ΛО са квадратом на 

ОΝ. Према томе су дужи ΛО и ОΝ несамерљиве у степену, збир квадрата на њима 

је медијалан и двострука површина правоугаоника састављена од њих медијална и 

збир квадрата на њима је несамерљив са двоструким правоугаоником од њих. 

Према томе је дуж ΛΝ ирационална, такозвана "дуж која се медијалном образује 

цело медијално" [X.78]5, и једнака је страни квадрата једнаког површини АΒ. 

 

На овај начин је страна квадрата, једнаког површини обухваћеној рационалном 

дужи и шестом апотомом "дуж која са медијалном образује цело медијално". А то 

је требало доказати. 

 

ὡο δὲ ἡ ΑΕ πξὸο ηὴλ ΕΖ, νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΑΗ πξὸο ηὸ ΕΚ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΗ ηῷ 

ΕΚ. θαὶ ἐπεὶ αἱ ΑΖ, ΑΓ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη, κέζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΚ. πάιηλ, 

ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΖ ῥεηαί εἰζη θαὶ ἀζύκκεηξνη κήθεη, κέζνλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΓΚ. ἐπεὶ νὖλ αἱ ΑΖ, 

ΖΓ δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνί εἰζηλ, ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΖ ηῇ ΖΓ κήθεη. ὡο δὲ ἡ 

ΑΖ πξὸο ηὴλ ΖΓ, νὕησο ἐζηὶ ηὸ ΑΚ πξὸο ηὸ ΚΓ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΚ ηῷ ΚΓ. 

ζπλεζηάησ νὖλ ηῷ κὲλ ΑΗ ἴζνλ ηεηξάγσλνλ ηὸ ΛΜ, ηῷ δὲ ΕΚ ἴζνλ ἀθῃξήζζσ πεξὶ ηὴλ 

αὐηὴλ γσλίαλ ηὸ ΝΞ: πεξὶ ηὴλ αὐηὴλ ἄξα δηάκεηξόλ ἐζηη ηὰ ΛΜ, ΝΞ ηεηξάγσλα. ἔζησ 

αὐηῶλ δηάκεηξνο ἡ ΟΡ, θαὶ θαηαγεγξάθζσ ηὸ ζρῆκα. ὁκνίσο δὴ ηνῖο ἐπάλσ δείμνκελ, 

ὅηη ἡ ΛΝ δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

Λέγσ, ὅηη ἡ ΛΝ [ ἡ ] κεηὰ κέζνπ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζά ἐζηηλ. ἖πεὶ γὰξ κέζνλ ἐδείρζε 

ηὸ ΑΚ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ, ηὸ ἄξα ζπγθείκελνλ ἐθ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, 

ΟΝ κέζνλ ἐζηίλ. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ ἐδείρζε ηὸ ΓΚ θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, 

ΟΝ, θαὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ κέζνλ ἐζηίλ. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξνλ ἐδείρζε ηὸ ΑΚ ηῷ 

ΓΚ, ἀζύκκεηξα [ ἄξα ] ἐζηὶ θαὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΛΟ, ΟΝ ηεηξάγσλα ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΛΟ, 

ΟΝ. θαὶ ἐπεὶ ἀζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ΑΗ ηῷ ΕΚ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΛΟ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΟΝ: αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄξα δπλάκεη εἰζὶλ ἀζύκκεηξνη πνηνῦζαη ηό ηε ζπγθείκελνλ ἐθ 

ηῶλ ἀπ' αὐηῶλ ηεηξαγώλσλ κέζνλ θαὶ ηὸ δὶο ὑπ' αὐηῶλ κέζνλ ἔηη ηε ηὰ ἀπ' αὐηῶλ 

ηεηξάγσλα ἀζύκκεηξα ηῷ δὶο ὑπ' αὐηῶλ. ἡ ἄξα ΛΝ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε κεηὰ 

κέζνπ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζα: θαὶ δύλαηαη ηὸ ΑΒ ρσξίνλ.  

 

Ἡ ἄξα ηὸ ρσξίνλ δπλακέλε κεηὰ κέζνπ κέζνλ ηὸ ὅινλ πνηνῦζά ἐζηηλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
3 X.21 Правоугаоник са рационалним странама самерљивим само у степену ирационалан је, а ирационална је и страна квадрата једнаког површини правоугаоника. Нека се таква страна зове 

медијала. 
4 VI. 26 Ако од паралелограма отсечемо паралелограм сличан и у сличном положају са целим који са овим има и заједнички угао, тај паралелограм је на истој дијагонали са целим. 
5 X.78 Ако се од дужи одузме дуж несамерљива у степену са целом, а збир квадрата на њој и на целој је медијалан и двоструки правоугаоник обухваћен истим дужима медијалан, а збир 

квадрата на тим дужима је несамерљив са двоструким правоугаоником истих страна, биће остатак ирационалан. Нека се он зове "дуж која са медијалном образује цело медијално". 
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Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

X. 97 

 

Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на 

апотоми, има за ширину прву апотому. 
 

Нека је АΒ апотома, ΓΓ рационална дуж и на ΓΓ конструисани правоугаоник ΓЕ, 

једнак квадрту на АΒ, коме је ширина ΓΕ.  

 

Тврдим да је ΓΕ прва апотома. 

 

 

Заиста, нека је ΒΖ додатак за апотому АΒ. Тада су АΖ и ΖΒ рационалне дужи 

самерљиве само у степену [X.73]1. И конструишимо на ΓΓ правоугаоник ΓΘ, 

једнак квадрату на АΖ, и правоугаоник КΛ једнак квадрату на ΒΖ.  

 

 
 

Према томе је цела површина ΓΛ једнака збиру квадрата на АΖ и на ΖΒ и ΓΔ је 

једнако квадрату на ΑΒ. Тада је остатак ΕΛ једнак двоструком правоугаонику ΑΖ, 

ΖΒ [II.7]2. Преполовимо ΕМ тачком Ν и повуцимо кроз тачку Ν праву ΝΞ 

паралелну ΓΓ. Биће тада свака од површине ΕΞ, ΛΝ једнака правоугаонику 

обухваћеном са АΖ и ΖΒ. Пошто је збир квадрата на АΖ и на ΖΒ рационалан, а тај 

збир је једнак површини ΓМ, биће и површина ΓМ рационалан, а конструисана је 

на дужи ΓΓ са ширином ΓМ. Према томе је дуж ΓМ рационална и самерљива по 

дужини са ΓΓ [X.20]3. Затим, пошто је двоструки правоугаоник обухваћен са АΖ и 

ΖБ медијалан, а тај двоструки правоугаоник једнак површини ΕΛ, биће и 

површина ΕΛ медијална. Али она је конструисана на рационалној дуж ΓΓ са 

ширином ΕМ. Према томе је рационална и ΕМ и несамерљива по дужини са ΓΓ 

[X. 22]4. И пошто је збир квадрата на АΖ и на ΖΒ рационалан, а двоструки 

Τὸ ἀπὸ ἀποηοκῆς παρὰ ῥεηὴλ παραβαιιόκελολ πιάηος ποηεῖ ἀποηοκὴλ πρώηελ.  

 

Ἔζησ ἀπνηνκὴ ἡ ΑΒ, ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΓ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΓ 

παξαβεβιήζζσ ηὸ ΓΔ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ:  

 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΓΕ ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΒ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΒΖ: αἱ ἄξα ΑΖ, ΖΒ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη. θαὶ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΓ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΓΘ, ηῷ δὲ ἀπὸ 

ηῆο ΒΖ ηὸ ΚΛ.  

 

 
 

ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ: ὧλ ηὸ ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ: 

ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΕΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. ΕΛ ηεηκήζζσ ἡ ΕΜ δίρα θαηὰ ηὸ 

Ν ζεκεῖνλ, θαὶ ἤρζσ δηὰ ηνῦ Ν ηῇ ΓΓ παξάιιεινο ἡ ΝΞ: ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΕΞ, ΛΝ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. θαὶ ἐπεὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ῥεηά ἐζηηλ, θαί ἐζηη ηνῖο 

                                                 
1 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
2 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 
отсечком и квадрата на другом отсечку. 
3 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 
4 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
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правоугаоник обухваћен са АΖ и ΖΒ медијалан, биће збир квадрата на АΖ и на ΖΒ 

несамерљив са двоструким правоугаоником коме су стране АΖ и ΖΒ. А како је 

збир квадрата из АΖ и на ΖБ једнак површини ΓΓ, а двоструки правоугаоник са 

АΖ и ΖΒ једнак површини ΕΛ, биће несамерљива површини ΓΛ са површином 

ΕΛ. Но ΓМ је према ΕΛ као ΓМ према ΕМ [VI.1] 1. Значи дуж ΓМ је несамерљива 

по дужини са ΕМ. А обе су рационалне. На овај начин су дужи ΓМ и МΕ 

рационалне и самерљиве само у степену. И према томе је ΓΕ апотома [X.73]2.  

Тврдим да је прва. 

Заиста, пошто је за квадрате на АΖ и на ΖΒ средња пропорционална правоугаоник 

са странама АΖ и ΖΒ, а квадрат на АΖ је једнак површини ΓΘ, квадрат на ΒΖ 

једнак површини КΛ и правоугаоник са странама АΖ и ΖΒ површина ΝΛ, биће 

средња пропорционала за површине ΓΘ и КΛ површине ΝΛ. И према томе је ΓΘ 

према ΝΛ као ΝΛ према КΛ. Но ΓΘ је према ΝΛ као ΓК према ΝМ, а ΝΛ је према 

КΛ као ΝМ према КМ [VI.1]. Према томе је правоугаоник обухваћен са ΓК и КМ 

једнак квадрту на ΝМ [VI.17]3, тј. четвртини квадрата на ΕМ. И пошто је квадрт на 

АΖ самерљив са квадратом на ΖΒ, биће самерљива и површина ΓΘ са површином 

КΛ. Но ΓΘ је према КΛ као ΓК према КМ [VI.1]. Према томе је самерљива дуж ΓК 

са дужи КМ [X.11]4. Сад, пошто су ΓМ и МΕ две неједнаке дужи и на ΓМ је 

конструисан правоугаоник, једнак четвртини квадрата а ΕМ, са квадратном 

допуном. наиме правоугаоник обухваћен са ΓК и КМ, а ΓК је самерљиво са КМ, 

биће квадрат на ΓМ већи од квадрата на МΕ за квадрат на дужи која је самерљива 

по дужини са ΓМ [X.17]5. И ΓМ је дуж самерљива по дужини са датом 

рационалном дужи ΓΓ. Према томе је ΓΕ прва апотома [X.Деф.III.1]6.  

 

На овај начин, правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату 

на апотоми, има за ширину прву апотому. А то је требало доказати. 

 

ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ἴζνλ ηὸ ΓΜ, ῥεηὸλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΜ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΓ 

παξαβέβιεηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΜ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ 

κήθεη. πάιηλ, ἐπεὶ κέζνλ ἐζηὶ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, θαὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ἴζνλ 

ηὸ ΕΛ, κέζνλ ἄξα ηὸ ΕΛ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΓ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΕΜ: 

ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΕΜ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ηὰ κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ 

ῥεηά ἐζηηλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ κέζνλ, ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ 

ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. θαὶ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΛ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ηὸ ΕΛ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΜ ηῷ ΕΛ. ὡο δὲ ηὸ ΓΜ πξὸο ηὸ ΕΛ, 

νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΓΜ πξὸο ηὴλ ΕΜ. ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ ηῇ ΕΜ κήθεη. θαί εἰζηλ 

ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ἄξα ΓΜ, ΜΕ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἡ ΓΕ ἄξα 

ἀπνηνκή ἐζηηλ.  

Λέγσ δή, ὅηη θαὶ πξώηε.  

἖πεὶ γὰξ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, θαί ἐζηη ηῷ 

κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ἴζνλ ηὸ ΓΘ, ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ἴζνλ ηὸ ΚΛ, ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ηὸ 

ΝΛ, θαὶ ηῶλ ΓΘ, ΚΛ ἄξα κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΝΛ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ 

ΝΛ, νὕησο ηὸ ΝΛ πξὸο ηὸ ΚΛ. ἀιι' ὡο κὲλ ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ ΝΛ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΓΚ πξὸο 

ηὴλ ΝΜ: ὡο δὲ ηὸ ΝΛ πξὸο ηὸ ΚΛ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΝΜ πξὸο ηὴλ ΚΜ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ 

ΓΚ, ΚΜ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΝΜ, ηνπηέζηη ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΕΜ. θαὶ 
ἐπεὶ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΒ, ζύκκεηξόλ [ ἐζηη ] θαὶ ηὸ ΓΘ ηῷ 

ΚΛ. ὡο δὲ ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ ΚΛ, νὕησο ἡ ΓΚ πξὸο ηὴλ ΚΜ: ζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΚ 

ηῇ ΚΜ. ἐπεὶ νὖλ δύν εὐζεῖαη ἄληζνί εἰζηλ αἱ ΓΜ, ΜΕ, θαὶ ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ 

ηῆο ΕΜ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΜ παξαβέβιεηαη ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΚ, 

ΚΜ, θαί ἐζηη ζύκκεηξνο ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ, ἡ ἄξα ΓΜ ηῆο ΜΕ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ 

ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ κήθεη. θαί ἐζηηλ ἡ ΓΜ ζύκκεηξνο ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΓΓ κήθεη: ἡ 

ἄξα ΓΕ ἀπνηνκή ἐζηη πξώηε.  

 

Σὸ ἄξα ἀπὸ ἀπνηνκῆο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ἀπνηνκὴλ πξώηελ: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
3 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 
дужи, три дужи су пропорционалне. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
5 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 

по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 
делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
6 X.Деф.III.1 Дате су рационална дуж и апотома. Ако је квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат на дужи самерљивој по дужини са целом дужи и цела дуж је 

самерљива по дужини са датом рационалном дужи, апотома се зове прва. 
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X. 98 

 

Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на првој 

медијалној апотоми, има за ширину другу апотому. 
 

Нека је АΒ прва медијална апотома, ΓΓ рационална дуж и на ΓΓ је конструисан 

правоугаоник ΓЕ, једнак квадрату на АΒ, коме ј ширина ΓΕ.  

 

 
 

Тврдим да је ΓΕ друга апотома. 

 

Заиста, нека је ΒΖ додатак за АΒ. Тада су АΖ и ΖΒ медијале, самерљиве у 

степену, које обухватају рационалну површину [X.74]1. И конструишимо на ΓΓ 

правоугаоник ΓΘ, једнак квадрату на АΖ, са ширином КМ. Према томе је цела 

површина ΓΛ једнака збиру квадрата на АΖ и на ΖΒ. Значи и ΓΛ је медијална 

површина [X. 152, X.23.Последица3]. И конструисана је на рационалној дужи ΓΓ и 

има за ширину ΓМ. На овај начин ΓМ је рационална дуж и несамерљива по 

дужини са ΓΓ [X.22]4. И пошто је површина ΓΛ једнака збиру квадрата на АΖ и на 

ΖΒ, а квадрат на АΒ једнак је површини ΓЕ, биће остатак, двоструки 

правоугаоник са странама АΖ и ΖΒ, једнак површини ΕΛ [II.7]5. Но двоструки 

правоугаоник са странама АΖ и ΖΒ је рационалан. Према томе је рационална и 

површина ΕΛ. И конструисана је на рационалној дужи ΕЕ и има за ширину ΕМ. 

На тај начин је рационална и дуж ΕМ и самерљива по дужини са ΓΓ [X.20]6. 

Пошто је сад збир квадрата на АΖ и на ΖΒ, тј. површина ΓΛ, медијална, а 

Τὸ ἀπὸ κέζες ἀποηοκῆς πρώηες παρὰ ῥεηὴλ παραβαιιόκελολ πιάηος ποηεῖ 
ἀποηοκὴλ δεσηέραλ.  

 

Ἔζησ κέζεο ἀπνηνκὴ πξώηε ἡ ΑΒ, ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΓ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ 

ΓΓ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΓΔ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΓΕ ἀπνηνκή ἐζηη δεπηέξα.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΒ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΒΖ: αἱ ἄξα ΑΖ, ΖΒ κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη ῥεηὸλ πεξηέρνπζαη. θαὶ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΓ 

παξαβεβιήζζσ ηὸ ΓΘ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΚ, ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΖΒ ἴζνλ ηὸ ΚΛ πιάηνο 

πνηνῦλ ηὴλ ΚΜ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΛ. 

θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΓΓ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΜ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ θαὶ 
ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ΓΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, ὧλ ηὸ ἀπὸ 

                                                 
1 X.74 Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која обухвата са целом дужи рационалан правоугаоник биће остатак ирационалан. Нека се он зове прва 
апотома медијале. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
3 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]3 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
4 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
5 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 

отсечком и квадрата на другом отсечку. 
6 X.20 Рационална површина конструисана на рационалној дужи има рационалну ширину, самерљиву по дужини са оном дужи, на којој је конструисана површина. 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

 

ДЕСЕТА КЊИГА 

 

 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

двоструки правоугаоник са странама АΖ и ΖΒ, тј. површина ΕΛ, рационалан, биће 

површина ΓΛ несамерљива са површином ΕΛ. Но ΓΛ је према ΕΛ као ΓМ према 

ΕМ [VI.1] 1, па према томе и дуж ΓМ је несамерљива по дужини са ΕМ [X.11]2. А 

обе су рационалне. Значи дужи ΓМ и МΕ су рационалне и самерљиве само у 

степену. Дакле ΓΕ је апотома [X.73]3.  

Тврдим да је друга. 

Заиста, преполовимо ΕМ тачком Ν и повуцимо кроз Ν праву ΝΞ паралелну правој 

ΓΓ. Тада је свака од површина од ΕΞ и ΝΛ једнака правоугаонику са странама АΖ 

и ΖΒ. И пошто је за квадрате на АΖ и на ΖΒ средња прапорционална 

правоугаоник са странама АΖ и ΖΒ, и квадрат на АΖ једнак је ΓΘ, правоугаоник 

са странама АΖ и ΖΒ једнак ΝΛ и квадрат на ΒΖ једнак је КΛ, онда је средња 

прапорционала за ΓΘ и КΛ поврешина ΝΛ. И према томе је ΓΘ према ΝΛ као ΝΛ 

према КΛ. Но ΓΘ је према ΝΛ као ΓК према ΝМ, а ΝΛ је према КΛ као ΝМ према 

МК [VI.1]. Према томе је ΓК према ΝМ као ΝМ према КМ [V.11]4, то значи да је 

правоугаоник обухваћен са ΓК и КМ једнак квадрату на ΝМ [VI.17]5, тј. четвртини 

квадрата на ΕМ [и пошто је квадрат на АΖ самерљив са квадратом на ΒΖ, 

самерљива је и површина ΓΘ са површином КΛ, тј. дуж ΓК са дужи КМ]. Сад, 

пошто су ΓМ и МΕ две неједнаке дужи и на већој ΓМ је конструисан правоугаоник 

једнак четвртини квадрата на МΕ, са квадратном допуном, наиме правоугаоник 

обухваћен странама ΓК и КМ, а и ΓК је самерљиво са КМ, биће квадрат на ΓМ 

већи од квадрата на МΕ за квадрат на дужи самерљивој са ΓМ [X.17]6. И додатак 

ΕМ је самерљив по дужини са датом рационалном дужи ΓΓ. Према томе је ΓΕ 

друга апотома [X.Деф.III.2]7.  

 

На овај начин, правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату 

на првој медијалној апотоми, има за ширину другу апотому. А то је требало 

доказати. 

ηῆο ΑΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΓΔ, ινηπὸλ ἄξα ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΕΛ. ῥεηὸλ δὲ 

[ ἐζηη ] ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ: ῥεηὸλ ἄξα ηὸ ΕΛ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΕΔ παξάθεηηαη 

πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΕΜ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΕΜ θαὶ ζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ κήθεη. ἐπεὶ νὖλ 

ηὰ κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, ηνπηέζηη ηὸ ΓΛ, κέζνλ ἐζηίλ, ηὸ δὲ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, 

ηνπηέζηη ηὸ ΕΛ, ῥεηόλ, ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΛ ηῷ ΕΛ. ὡο δὲ ηὸ ΓΛ πξὸο ηὸ ΕΛ, 

νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΓΜ πξὸο ηὴλ ΕΜ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἡ ΓΜ ηῇ ΕΜ κήθεη. θαί εἰζηλ 

ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ἄξα ΓΜ, ΜΕ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἡ ΓΕ ἄξα 

ἀπνηνκή ἐζηηλ. Λέγσ δή, ὅηη θαὶ δεπηέξα.  

Σεηκήζζσ γὰξ ἡ ΕΜ δίρα θαηὰ ηὸ Ν, θαὶ ἤρζσ δηὰ ηνῦ Ν ηῇ ΓΓ παξάιιεινο ἡ ΝΞ: 

ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΕΞ, ΝΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. θαὶ ἐπεὶ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, 

ΖΒ ηεηξαγώλσλ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, θαί ἐζηηλ ἴζνλ ηὸ κὲλ ἀπὸ 

ηῆο ΑΖ ηῷ ΓΘ, ηὸ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ηῷ ΝΛ, ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ηῷ ΚΛ, θαὶ ηῶλ ΓΘ, 

ΚΛ ἄξα κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΝΛ: ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ ΝΛ, νὕησο ηὸ ΝΛ 

πξὸο ηὸ ΚΛ. ἀιι' ὡο κὲλ ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ ΝΛ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΓΚ πξὸο ηὴλ ΝΜ, ὡο δὲ ηὸ 

ΝΛ πξὸο ηὸ ΚΛ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΝΜ πξὸο ηὴλ ΜΚ: ὡο ἄξα ἡ ΓΚ πξὸο ηὴλ ΝΜ, νὕησο 

ἐζηὶλ ἡ ΝΜ πξὸο ηὴλ ΚΜ: ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΓΚ, ΚΜ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΝΜ, ηνπηέζηη 

ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΕΜ. [ θαὶ ἐπεὶ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ηῷ ἀπὸ 

ηῆο ΒΖ, ζύκκεηξόλ ἐζηη θαὶ ηὸ ΓΘ ηῷ ΚΛ, ηνπηέζηηλ ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ. ] ἐπεὶ νὖλ δύν 

εὐζεῖαη ἄληζνί εἰζηλ αἱ ΓΜ, ΜΕ, θαὶ ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΜΕ ἴζνλ παξὰ ηὴλ 

κείδνλα ηὴλ ΓΜ παξαβέβιεηαη ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΚ, ΚΜ θαὶ εἰο 

ζύκκεηξα αὐηὴλ δηαηξεῖ, ἡ ἄξα ΓΜ ηῆο ΜΕ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ 

κήθεη. θαί ἐζηηλ ἡ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΕΜ ζύκκεηξνο κήθεη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΓΓ: ἡ 

ἄξα ΓΕ ἀπνηνκή ἐζηη δεπηέξα.  

 

Σὸ ἄξα ἀπὸ κέζεο ἀπνηνκῆο πξώηεο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ 
ἀπνηνκὴλ δεπηέξαλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 

четвртом. 
3 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
4 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
5 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
6 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 

по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 

квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 
делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 
7 X.Деф.III.2 А ако је додатак самерљив по дужини са датом рационалном дужи и квадрат на целој дужи већи од квадрата на додатку за квадрат дужи самерљиве са целом дужи, апотома се 

зове друга. 
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X. 99 

 

 

Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на другој 

медијалној апотоми, има за ширину трећу апотому. 
 

Нека је АΒ друга медијална потома. ΓΓ рационална дуж и на ΓΓ конструисан 

правоугаоник ΓЕ једнак квадрату на АΒ, са ширином ΓΕ.  

 

 
 

Тврдим да је ΓΕ трећа потома. 

 

Заиста, нека је ΒΖ додатак за АΒ. Тада су АΖ и ΖΒ медијале, самерљиве у 

степену, које обухватају медијалну површину [X.75]1. И конструишимо на ΓΓ 

правоугаоник ΓΘ, једнак квадрату на АΖ, са ширином, ΓК, и на КΘ правоугаоник 

КΛ једнак квадрату на ΒΖ, са ширином КМ. Према томе је цела површина ΓΛ 

једнака збиру квадрата на АΖ и ΖΒ [а квадрати на АΖ и на ΖΒ су медијални]. 

Према томе је медијална и површина ΓΛ [X.152, X.23.Последица3]. И она је 

конструисана на рационалној дужи ΓΓ и има за ширину ΓМ. На овај начин и ΓМ је 

рационална дуж и несамерљива по дужини са ΓΓ [X. 22]4. И пошто је цела 

површина ΓΛ једнака збиру квадрата на АΖ и на ΖΒ, а површина ΓЕ је једнака 

Τὸ ἀπὸ κέζες ἀποηοκῆς δεσηέρας παρὰ ῥεηὴλ παραβαιιόκελολ πιάηος ποηεῖ 
ἀποηοκὴλ ηρίηελ.  

 

Ἔζησ κέζεο ἀπνηνκὴ δεπηέξα ἡ ΑΒ, ῥεηὴ δὲ ἡ ΓΓ, θαὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ἴζνλ παξὰ ηὴλ 

ΓΓ παξαβεβιήζζσ ηὸ ΓΔ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΕ:  

 

 
 

ιέγσ, ὅηη ἡ ΓΕ ἀπνηνκή ἐζηη ηξίηε.  

 

Ἔζησ γὰξ ηῇ ΑΒ πξνζαξκόδνπζα ἡ ΒΖ: αἱ ἄξα ΑΖ, ΖΒ κέζαη εἰζὶ δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη κέζνλ πεξηέρνπζαη. θαὶ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΓ 

παξαβεβιήζζσ ηὸ ΓΘ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΚ, ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΒΖ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΚΘ 

παξαβεβιήζζσ ηὸ ΚΛ πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΚΜ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ 

ΑΖ, ΖΒ [ θαί ἐζηη κέζα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ]: κέζνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΛ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ 

                                                 
1 X.75 Ако се од медијале одузме медијала, самерљива са целом само у степену, која са целом обухвата медијалан правоугаоник, биће остатак ирационалан. Нека се он зове друга апотома 
медијале. 
2X.15 Ако се саберу две самерљиве величине биће и збир самерљив са сваком од њих, а ако је збир самерљив са једном од њих (са једним сабирком), биће и полазне величине (сабирци) 

самерљиве. 
3 X.23.Последица Површина самерљива са медијалном површином је и сама медијална [Лема која следи из X.18]3 јер су стране квадрата једнаких тим површинама самерљиве само у 

степену, и ако је једна медијала и друга је медијала. 
4 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
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квадрату на АΒ, биће остатак, површина ΛΕ, једнака двоструком правоугаонику 

обухваћеном странама АΖ и ΖΒ [II.7]1. Преполовимо сад ΕМ тачком Ν и 

повуцимо ΝΞ паралелно ΓΓ. Значи, свака од површине ΕΞ и ΝΛ је једнака 

правоугаонику са странама АΖ и ΖΒ. Али тај правоугаоник је медијалан, значи да 

је медијална и површина ΕΛ. А конструисана је на рационалној дужи ЕΕ и има за 

ширину ΕМ. На тај начин је рационална и дуж ΕМ и несамерљива по дужини са 

ΓΓ [X. 22]2. А пошто су АΖ и ΖΒ самерљиве само у степену, буће АΖ 

несамерљиво по дужини са ΖΒ. Па према томе је несамерљив и квадрат на АΖ са 

правоугаоником коме су стрене АΖ и ΖΒ [VI.13, X.114]. Но са квадратом на АΖ су 

самерљиви квадрати на АΖ и на ΖΒ, а са правоугаоником са странама АΖ и ΖΒ 

двоструки правоугаоник са странама АΖ и ΖΒ. Значи квадрати на АΖ и ΖΒ 

несамерљиви су са двоструким правоугаоником коме су стране АΖ и ΖΒ [X.13]5.  

Но збир квадрата на АΖ и на ΖΒ једнак је површина ΓΛ, а двоструки 

правоугаоник са странама АΖ и ΖΒ једнак површини ΕΛ. Отуда следује да је ΓΛ. 

несамерљиво са ΕΛ. Но ΓΛ је према ΕΛ као ΓМ према ΕМ [VI.1]. Према томе је 

дуж ΓМ несамерљива по дужини са ΕМ [ X.11]. И обе су рационалне. Према томе 

су дужи ΓМ и МΕ рационалне, самерљиве само у степену. На овај начин је ΓΕ 

апотома [X.73]6.  

Тврдим да је трећа. 

Заиста, пошто је квадрат на АΖ самерљив са квадратом на ΖΒ, самерљива је и 

површина ΓΘ са површином КΛ. Па према томе и ΓК и КМ [VI.1, X.11]. И пошто 

је за квадрате на АΖ и на ΖΒ средња пропорционала правоугаоник са странама АΖ 

и ΖΒ, а квадрат на АΖ је једнак површини ΓΘ, квадрат на ΖΒ једнак површини 

КΛ, правоугаоник са АΖ и ΖΒ једнак површини ΝΛ, биће за површине ΓΘ и КΛ 

средња пропорционала површина ΝΛ, те је према томе ΓΘ према ΝΛ као ΝΛ 

према КΛ. Но ΓΘ је према ΝΛ као ΓΚ према МΝ, а ΝΛ је према КΛ као ΝМ према 

КМ [VI.1]; према томе је ΓК према МΝ као МΝ према КМ [V.11]7. И на тај начин 

је правоугаоник са странама ΓК и КМ једнак квадрату на МΝ, тј. четвртини 

квадрата на ΕМ. Пошто су сад ΓМ и МΕ две неједнаке дужи и на ΓМ је 

конструисан правоугаоник једнак четвртини квадрата на ΕМ са квадратном 

допуном и он дели ΓМ на самерљиве делове, биће квадрат на ΓМ већи од квадрата 

на МΕ за квадрат на дужи самерљивој са ΓМ [X.17]8. И ниједна од дужи ΓМ и МΕ 

ηὴλ ΓΓ παξαβέβιεηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΓΜ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ θαὶ ἀζύκκεηξνο ηῇ 

ΓΓ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ ὅινλ ηὸ ΓΛ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, ὧλ ηὸ ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ 

ἀπὸ ηῆο ΑΒ, ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΛΕ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. ηεηκήζζσ νὖλ ἡ ΕΜ 

δίρα θαηὰ ηὸ Ν ζεκεῖνλ, θαὶ ηῇ ΓΓ παξάιιεινο ἤρζσ ἡ ΝΞ: ἑθάηεξνλ ἄξα ηῶλ ΕΞ, ΝΛ 

ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. κέζνλ δὲ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ: κέζνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ 

ΕΛ. θαὶ παξὰ ῥεηὴλ ηὴλ ΔΕ παξάθεηηαη πιάηνο πνηνῦλ ηὴλ ΕΜ: ῥεηὴ ἄξα θαὶ ἡ ΕΜ θαὶ 
ἀζύκκεηξνο ηῇ ΓΓ κήθεη. θαὶ ἐπεὶ αἱ ΑΖ, ΖΒ δπλάκεη κόλνλ εἰζὶ ζύκκεηξνη, 

ἀζύκκεηξνο ἄξα [ ἐζηὶ ] κήθεη ἡ ΑΖ ηῇ ΖΒ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΖ 

ηῷ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. ἀιιὰ ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ζύκκεηξά ἐζηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, ηῷ 

δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ηὸ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ: ἀζύκκεηξα ἄξα ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ 

ηῷ δὶο ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ. ἀιιὰ ηνῖο κὲλ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΓΛ, ηῷ δὲ δὶο ὑπὸ 

ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΕΛ: ἀζύκκεηξνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΓΛ ηῷ ΕΛ. ὡο δὲ ηὸ ΓΛ πξὸο 

ηὸ ΕΛ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΓΜ πξὸο ηὴλ ΕΜ: ἀζύκκεηξνο ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΜ ηῇ ΕΜ κήθεη. θαί 

εἰζηλ ἀκθόηεξαη ῥεηαί: αἱ ἄξα ΓΜ, ΜΕ ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ ζύκκεηξνη: ἀπνηνκὴ 

ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΓΕ.  

Λέγσ δή, ὅηη θαὶ ηξίηε.  

἖πεὶ γὰξ ζύκκεηξόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΖΒ, ζύκκεηξνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΘ ηῷ 

ΚΛ: ὥζηε θαὶ ἡ ΓΚ ηῇ ΚΜ. θαὶ ἐπεὶ ηῶλ ἀπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΖ, ΖΒ, θαί ἐζηη ηῷ κὲλ ἀπὸ ηῆο ΑΖ ἴζνλ ηὸ ΓΘ, ηῷ δὲ ἀπὸ ηῆο ΖΒ ἴζνλ ηὸ ΚΛ, 

ηῷ δὲ ὑπὸ ηῶλ ΑΖ, ΖΒ ἴζνλ ηὸ ΝΛ, θαὶ ηῶλ ΓΘ, ΚΛ ἄξα κέζνλ ἀλάινγόλ ἐζηη ηὸ ΝΛ: 

ἔζηηλ ἄξα ὡο ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ ΝΛ, νὕησο ηὸ ΝΛ πξὸο ηὸ ΚΛ. ἀιι' ὡο κὲλ ηὸ ΓΘ πξὸο ηὸ 

ΝΛ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΓΚ πξὸο ηὴλ ΝΜ, ὡο δὲ ηὸ ΝΛ πξὸο ηὸ ΚΛ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΝΜ 

πξὸο ηὴλ ΚΜ: ὡο ἄξα ἡ ΓΚ πξὸο ηὴλ ΜΝ, νὕησο ἐζηὶλ ἡ ΜΝ πξὸο ηὴλ ΚΜ: ηὸ ἄξα 

ὑπὸ ηῶλ ΓΚ, ΚΜ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ [ ἀπὸ ηῆο ΜΝ, ηνπηέζηη ηῷ ] ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ΕΜ. ἐπεὶ νὖλ δύν εὐζεῖαη ἄληζνί εἰζηλ αἱ ΓΜ, ΜΕ, θαὶ ηῷ ηεηάξηῳ κέξεη ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ΕΜ ἴζνλ παξὰ ηὴλ ΓΜ παξαβέβιεηαη ἐιιεῖπνλ εἴδεη ηεηξαγώλῳ θαὶ εἰο ζύκκεηξα αὐηὴλ 

δηαηξεῖ, ἡ ΓΜ ἄξα ηῆο ΜΕ κεῖδνλ δύλαηαη ηῷ ἀπὸ ζπκκέηξνπ ἑαπηῇ. θαὶ νὐδεηέξα ηῶλ 

ΓΜ, ΜΕ ζύκκεηξόο ἐζηη κήθεη ηῇ ἐθθεηκέλῃ ῥεηῇ ηῇ ΓΓ: ἡ ἄξα ΓΕ ἀπνηνκή ἐζηη 

ηξίηε.  

 

                                                 
1 II.7 Ако се дата дуж произвољно подели на два отсечка, онда је збир квадрата на целој дужи и на једном од отсечака једнак збиру двоструког правоугаоника обухваћена целом дужи и тим 

отсечком и квадрата на другом отсечку. 
2 X.22 Правоугаоник, једнак квадрату на медијали, конструисан на рационалној дужи има рационалну ширину несамерљиву по дужини са дужи на којој је конструисан. 
3 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
4 X.11 Ако су четири величине пропорционалне, и прва самерљива са другом, биће и трећа самерљива са четвртом, а ако је права несамерљива са другом, биће и трећа несамерљива са 
четвртом. 
5 X.13 Ако су две величине самерљиве, а једна од њих несамерљива ма са којом другом величином, биће и друга несамерљива са том величином. 
6 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
7 V.11 Две размере једнаке једној истој размери једнаке су међу собом. 
8 X.17 Ако постоје две неједнаке дужи и ако је на већој конструисан са квадратном допуном паралелограм, који је једнак четвртини квадрата на мањој, и дели ту дуж на делове самерљиве 

по дужини, биће квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за квадрат дужи која је самерљива по дужини са већом дужи. И ако је квадрат на већој дужи већи од квадрата на мањој за 
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није самерљива по дужини са датом рационалном дужи ΓΓ. Дакле, ΓΕ је траћа 

апотома [X.17]. 

 

На овај начин, правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату 

на другој медијалној аоптоми, има за ширину трећу апотому. А то је требало 

доказати. 

 

Σὸ ἄξα ἀπὸ κέζεο ἀπνηνκῆο δεπηέξαο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ 

ἀπνηνκὴλ ηξίηελ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

 

 

 

  

                                                                                                                                                                                                                          
квадрат дужи која је самерљив по дужини са већом дужи, и на већој је конструисан са квадратном допуном паралелограм који је једнак четвртини квадрата на мањој, он (паралелограм) ће 

делити већу дуж на делове самерљиве по дужини. 


