
 

 

 

 

Е У К Л И Д О В И   Е Л Е М Е Н Т И 

 
ПРИЛОЗИ ЗА НАСТАВУ У КОЈИМА СУ КОРИШЋЕНИ  ЕЛЕКТРОНСКИ ЗАПИСИ ПРЕВОДА АКАДЕМИКА АНТОНА БИЛИМОВИЋА 
КОЈЕ ЈЕ ПРИРЕДИО ПРОФ. ДР ЗОРАН ЛУЧИЋ1 И НАЈСТАРИЈЕ САЧУВАНЕ ГРЧКЕ ВЕРЗИЈЕ ЕЛЕМЕНАТА ПОЗНАТЕ И КАО Е8882 

 

 

 
“… Како о тој претставци, тако о свакој, у свих 13 књига 

Елемената налазимо садржај рашчлањен на шест делова. 

Једино уколико ће негде неки од тих делова бити непотребан 

моћи ће се изоставити, али први, пети и шести никад. 

...“(Милош Радојчић Општа математика – Математика 

Египта, Месопотамије и Старе Грчке Математички факултет 

Београд, дигитално издање 

(хттп://www.матф.бг.ац.yу/наставно/злуциц/)). 

 

Затим се делови означавају и описују на следећи начин: 

 

[1] Претпоставка исказивања става где се каже 

шта је дато, а шта се тражи (protasis) 

[2] Излагање (експозиција), представљање  

одређеног лика, геометријске фигуре, обележеног 

одређеним словима (ekthesis) 

[3] Одређивање (детерминација) онога што треба 

урадити са ликом изложеним у [2] (diorismos) 

[4] Конструкција (грађење) којом треба доградити 

дати лик у сврху доказа (kataskeue) 

[5] Доказ (apdeixis) 

[6] Закључак (sumpersma) 

 

И током рашчлањивања претставки по Проклусу у тексту који 

следи одговарајући делови ће се издвајати бојама онако како 

је у листи која непосредно претходи представљено. 
 

 
 

 

                                                 
1 http://www.matf.bg.ac.yu/nastavno/zlucic/ 
2 http://www.claymath.org/library/historical/euclid/ (Целовит текст се сада чува у Bodleian бибилотеци, Oxford University)  

У овом прилогу је дат упоредни текст на српском (Превод Антуна Билимовића) и грчком језику (Heiberg).  
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КЊИГА XΙΙΙ 

 

 

 

Пропозиције 

 

 
1. Ако је дуж подељена непрекидно, биће квадрат на збиру већег дела и половине целе 

дужи једнак петоструком квадрату на тој половини. 
2. Ако је квадрат на некој дужи пет пута већи од квадрата на једном њеном делу и 

удвостручени тај део подељен непрекидно, биће преостали део полазне дужи већи део. 

Лема 

А да је двоструко A  веће од B , овако се доказује. 

3. Ако је нека дуж подељена непрекидно, биће квадрат збира мањег дела и половине 

већег дела пет пута већи од квадрата на половини већег дела. 
4. Ако је дуж подељена непрекидно, биће збир квадрата на целој дужи и на мањем делу 

једнак троструком квадрату на већем делу. 

5. Ако је нека дуж подељена непрекидно, па јој се дода већи део подељене дужи, биће и 
цела добивена дуж подељена непрекидно и њен већи део је полазна дуж. 

6. Ако је рационална дуж подељена непрекидно, биће сваки од делова ирационалан, 

такозвана апотома. 
7. Ако су код једнакостраног петоугла три угла, била узастопна или не, једнака међу 

собом, петоугао је једнакоугли. 

8. Ако код једнакостраног и једнакоуглог петоугла две дужи спајају углове преко једног, 

оне деле једна другу непрекидно и њихови већи делови једнаки су страни петоугла. 

9. Збир стране шестоугла и десетоугла, уписаних у исти круг, подељен је непрекидно и 
већи део је страна шестоугла. 

10. Ако је у круг уписан једнакостран петоугао, биће квадрат стране петоугла једнак 

збиру квадрата стране шестоугла и стране десетоугла уписаних у исти круг. 
11. Ако је у круг са рационалним пречником уписан једнакостран петоугао, његова 

страна је ирационална, такозвана ``мања''. 

12. Ако је у круг уписан једнакостран троугао, квадрат на страни тог троугла је трипут 

већи од квадрата на полупречнику. 
13. Конструисати пирамиду, обухватити је датом сфером, и доказати да је квадрат на 

пречнику сфере један и по пута већи од квадрата на ивици пирамиде. 

Лема 

Доказати да је AB према B  као квадрат на A  према квадрату на .  

14. Конструисати октаедар, обухватити га сфером, као у предходном случају, и доказати 

да је квадрат на пречнику сфере двапут већи од квадрата на ивици октаедра. 
15. Конструисати коцку, обухватити је сфером, као и пирамиду, и доказати да је квадрат 

на пречнику сфере трипут већи од квадрата на ивици коцке. 

16. Конструисати икосаедар, обухватити га сфером, као и раније наведена тела, и 
доказати да је ивица икосаедра ирационална и то такозвана ``мања''. 

Последица 

Из овог је јасно да је квадрат на пречнику сфере пет пута већи од квадрата на 
полупречнику круга помоћу ког се описује икосаедар, и да је пречник сфере једнак збиру 

стране шестоугла и две стране десетоугла уписаних у тај круг. А то је требало доказати. 

17. Конструисати додекаедар, обухватити га сфером, као и раније наведена тела 

(фигуре), и доказати да је ивица додекаедра ирационална, такозвана апотома. 

Последица 
Из овог је јасно, да је при непрекидној подели ивице коцке већи део ивица додекаедра. А 

то је требало доказати. 

18. Одредити ивице пет проучених тела и упоредити их међу собом. 
Лема 

Да угао једнакостраног и једнакоуглог петоугла износи прав угао и петину правог, 

доказује се овако.
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XΙΙΙ. 1 

 

Ако је дуж подељена непрекидно, биће квадрат на збиру већег дела и 

половине целе дужи једнак петоструком квадрату на тој половини. 
 

Нека је дуж АΒ тачком Γ подељена непрекидно и нека је АΓ већи део; продужимо 

дуж ΓА преко А за дуж АΓ и нека је АΓ једнако половини АΒ.  

 

 
 

Тврдим да је квадрат на ΓΓ једнак петоструком квадрату на ΓА. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ и на ΓΓ квадрате АЕ и ΓΕ и у ΓΕ нацртајмо 

уобичајену слику и продужимо ΕΓ до Ζ. Пошто је АΒ тачком Γ подељено 

непрекидно, биће правоугаоник обухваћен од АΒ и ΒΓ једнак квадрату на АΓ 

[VI.Деф.31, VI.172]. Но правоугаоник од АΒ и ΒΓ једнак је правоугаонику ΓЕ, а 

квадрат на АΓ једнак је квадрату ΕΘ. Према томе је ΓЕ, једнако ΕΘ. И пошто је 

ΒА двоструко АΓ, и ΒА једнако КА, а АΓ једнако АΘ, биће и КА двоструко АΘ. 

Али КА је према АΘ као ΓК према ΓΘ [VI.1]3, па је, значи, ΓК двоструко ΓΘ. Но и 

збир ΛΘ и ΘΓ је двоструко ΓΘ. А доказано је да је и ΓЕ једнако ΘΕ. Према томе је 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηκεζῇ, ηὸ κεῖδνλ ηκῆκα πξνζιαβὸλ 

ηὴλ ἡκίζεηαλ ηῆο ὅιεο πεληαπιάζηνλ δύλαηαη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο ηεηξαγώλνπ.  

 

Δὐζεῖα γὰξ γξακκὴ ἡ ΑΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεηκήζζω θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ, θαὶ 

ἔζηω κεῖδνλ ηκῆκα ηὸ ΑΓ, θαὶ ἐθβεβιήζζω ἐπ' εὐζείαο ηῇ ΓΑ εὐζεῖα ἡ ΑΓ, θαὶ θείζζω 

ηῆο ΑΒ ἡκίζεηα ἡ ΑΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη πεληαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΑ.  

 

Ἀλαγεγξάθζωζαλ γὰξ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ηεηξάγωλα ηὰ ΑΔ, ΓΕ, θαὶ θαηαγεγξάθζω ἐλ 

ηῷ ΓΕ ηὸ ζρῆκα, θαὶ δηήρζω ἡ ΕΓ ἐπὶ ηὸ Ζ. θαὶ ἐπεὶ ἡ ΑΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ 

ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Γ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ὑπὸ 

ηῶλ ΑΒΓ ηὸ ΓΔ, ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηὸ ΕΘ: ἴζνλ ἄξα ηὸ ΓΔ ηῷ ΕΘ. θαὶ ἐπεὶ δηπιῆ ἐζηηλ 

ἡ ΒΑ ηῆο ΑΓ, ἴζε δὲ ἡ κὲλ ΒΑ ηῇ ΚΑ, ἡ δὲ ΑΓ ηῇ ΑΘ, δηπιῆ ἄξα θαὶ ἡ ΚΑ ηῆο ΑΘ. 

                                                 
1 VI.Деф.3 Каже се да је права (дуж) подељена у крајњој и средњој размери (непрекидно) ако цела права (дуж) стоји према већем делу као већи део према мањем. 
2 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
3 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
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цео квадрат АЕ једнак гномону МΝΞ. И пошто је ΒА удвостручено АΓ, биће 

квадрат на ΒА четвороструки квадрат на АΓ, тј. АЕ четвороструко ΓΘ. Али АЕ је 

једнако гномону МΝΞ, па према томе је гномон МΝΞ четвороструко АО. А цео ΓΕ 

је петоструко АО. Но ΓΕ је квадрат на ΓΓ, а АО на ΓА, па је стога квадрат на ΓΓ 

петоструки квадрат на ΓА. 

 

На овај начин, ако је дуж подељена непрекидно, биће квадрат на збиру већег дела 

и половине целе дужи једнак петоструком квадрату на тој половини. А то је 

требало доказати. 

ὡο δὲ ἡ ΚΑ πξὸο ηὴλ ΑΘ, νὕηωο ηὸ ΓΚ πξὸο ηὸ ΓΘ: δηπιάζηνλ ἄξα ηὸ ΓΚ ηνῦ ΓΘ. εἰζὶ 
δὲ θαὶ ηὰ ΛΘ, ΘΓ δηπιάζηα ηνῦ ΓΘ. ἴζνλ ἄξα ηὸ ΚΓ ηνῖο ΛΘ, ΘΓ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ηὸ ΓΔ 

ηῷ ΘΕ ἴζνλ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΔ ηεηξάγωλνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΜΝΞ γλώκνλη. θαὶ ἐπεὶ δηπιῆ 

ἐζηηλ ἡ ΒΑ ηῆο ΑΓ, ηεηξαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, ηνπηέζηη ηὸ ΑΔ 

ηνῦ ΓΘ. ἴζνλ δὲ ηὸ ΑΔ ηῷ ΜΝΞ γλώκνλη: θαὶ ὁ ΜΝΞ ἄξα γλώκωλ ηεηξαπιάζηόο ἐζηη 

ηνῦ ΑΟ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΕ πεληαπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ΑΟ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΓΕ ηὸ ἀπὸ ηῆο 

ΓΓ, ηὸ δὲ ΑΟ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΑ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΓΓ πεληαπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΑ.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηκεζῇ, ηὸ κεῖδνλ ηκῆκα πξνζιαβὸλ ηὴλ 

ἡκίζεηαλ ηῆο ὅιεο πεληαπιάζηνλ δύλαηαη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο ηεηξαγώλνπ: ὅπεξ ἔδεη 

δεῖμαη. 
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XΙΙΙ. 2 

 

Ако је квадрат на некој дужи пет пута већи од квадрата на једном њеном делу 

и удвостручени тај део подељен непрекидно, биће преостали део полазне дужи 

већи део. 
 

Нека је квадрат на дужи АΒ пет пута већи од квадрата на АΓ и нека је 

удвостручено АΓ дуж ΓΓ.  

 

 
 

Тврдим да је ΓΒ већи део дужи ΓΓ подељене непрекидно. 

 

Заиста, конструишимо на свакој од дужи АΒ и ΓΓ квадрате АΕ и ΓΖ, у АΕ 

нацртајмо уобичајену слику и продужимо ΒЕ. Пошто је квадрат на ΒА пет пута 

већи од квадрата на АΓ, биће АΕ петоструко АΘ. Према томе је гномон МΝΞ 

четвороструко АΘ. И пошто је ΓΓ двоструко ΓА, биће квадрат на ΓΓ 

четвороструки квадрат на ΓА, тј. ΓΖ од АΘ. А доказано је да је и гномон МΝΞ 

четвороструко АΘ. Према томе је гномон МΜΞ једнак ΓΖ. И пошто је ΓΓ 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ηκήκαηνο ἑαπηῆο πεληαπιάζηνλ δύλεηαη, ηῆο δηπιαζίαο ηνῦ 

εἰξεκέλνπ ηκήκαηνο ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεκλνκέλεο ηὸ κεῖδνλ ηκῆκα ηὸ 

ινηπὸλ κέξνο ἐζηὶ ηῆο ἐμ ἀξρῆο εὐζείαο.  

 

Δὐζεῖα γὰξ γξακκὴ ἡ ΑΒ ηκήκαηνο ἑαπηῆο ηνῦ ΑΓ πεληαπιάζηνλ δπλάζζω, ηῆο δὲ ΑΓ 

δηπιῆ ἔζηω ἡ ΓΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηῆο ΓΓ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεκλνκέλεο ηὸ κεῖδνλ ηκῆκά ἐζηηλ ἡ ΓΒ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀθ' ἑθαηέξαο ηῶλ ΑΒ, ΓΓ ηεηξάγωλα ηὰ ΑΕ, ΓΖ, θαὶ θαηαγεγξάθζω 

ἐλ ηῷ ΑΕ ηὸ ζρῆκα, θαὶ δηήρζω ἡ ΒΔ. θαὶ ἐπεὶ πεληαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΑ ηνῦ 

ἀπὸ ηῆο ΑΓ, πεληαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ΑΕ ηνῦ ΑΘ. ηεηξαπιάζηνο ἄξα ὁ ΜΝΞ γλώκωλ ηνῦ 

ΑΘ. θαὶ ἐπεὶ δηπιῆ ἐζηηλ ἡ ΓΓ ηῆο ΓΑ, ηεηξαπιάζηνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ἀπὸ ΓΓ ηνῦ ἀπὸ ΓΑ, 

ηνπηέζηη ηὸ ΓΖ ηνῦ ΑΘ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὁ ΜΝΞ γλώκωλ ηεηξαπιάζηνο ηνῦ ΑΘ: ἴζνο 

ἄξα ὁ ΜΝΞ γλώκωλ ηῷ ΓΖ. θαὶ ἐπεὶ δηπιῆ ἐζηηλ ἡ ΓΓ ηῆο ΓΑ, ἴζε δὲ ἡ κὲλ ΓΓ ηῇ ΓΚ, 

ἡ δὲ ΑΓ ηῇ ΓΘ [ δηπιῆ ἄξα θαὶ ἡ ΚΓ ηῆο ΓΘ ], δηπιάζηνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΚΒ ηνῦ ΒΘ. εἰζὶ 

δὲ θαὶ ηὰ ΛΘ, ΘΒ ηνῦ ΘΒ δηπιάζηα: ἴζνλ ἄξα ηὸ ΚΒ ηνῖο ΛΘ, ΘΒ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὅινο 

ὁ ΜΝΞ γλώκωλ ὅιῳ ηῷ ΓΖ ἴζνο: θαὶ ινηπὸλ ἄξα ηὸ ΘΕ ηῷ ΒΖ ἐζηηλ ἴζνλ. θαί ἐζηη ηὸ 
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двоструко ΓА, ΓΓ је једнако ΓК, а АΓ једнако ΓΘ (па према томе, и КΓ је 

удвостручено ΓΘ), биће и КΒ двоструко ΒΘ [VI.1]1. Такође је и збир ΛΘ и ΘΒ 

једнак двоструком ΘΒ. Према томе је КΒ једнако збиру ΛΘ и ΘΒ. А доказано је да 

је и цео гномон МΝΞ једнак целом ΓΖ, те је и остатак ΘΕ једнак ΒΖ. Но 

правоугаоник ΒΖ је обухваћен дужима ΓΓ и ΓΒ, јер је ΓΓ једнако ΓΖ, а ΘΕ је 

квадрат на ΓΒ. Према томе је правоугаоник обухваћен од ΓΓ и ΓΒ једнак квадрату 

на ΓΒ. На тај начин је ΓΓ према ΓΒ као ΓΒ према ΒΓ. Међутим ΓΓ је веће од ΓΒ, а 

према томе и ΓΒ је веће од ΒΓ. Дакле ΓΒ је већи део дужи ΓΓ подељене 

непрекидно. 

 

На овај начин, ако је квадрат на некој дужи пет пута већи од квадрата на једном 

њеном делу и удвостручени тај део је подељен непрекидно, биће преостали део 

полазне дужи већи део. А то је требало доказати. 

 

Лема 

 

А да је двоструко АΓ веће од ΒΓ, овако се доказује. 
 

Заиста, ако то није тако, онда нека буде, ако је ово могуће, ΒΓ двоструко ΓА. Тада 

је квадрат на ΒΓ четири пута већи од квадрата на ΓА. А збир квадрата на ΒΓ и на 

ΓА је пет пута већи од квадрата на ΓА. Али се претпоставља да је квадрат на ΒА 

пет пута већи од квадрата на ΓА. Па према томе је квадрат на ΒА једнак збиру 

квадрата на ΒΓ и на ΓА. Но то је немогуће [II.4]2. Значи ΓΒ није двоструко АΓ. 

Слично се доказује да и дуж мања од ΓΒ није двострука од дужи ΓА, јер је то још 

више бесмислено. 

 

На овај начин, удвостручено АΓ је веће од ΓΒ. А то је требало доказати. 

κὲλ ΒΖ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΓΓΒ: ἴζε γὰξ ἡ ΓΓ ηῇ ΓΖ: ηὸ δὲ ΘΕ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΒ: ηὸ ἄξα ὑπὸ 

ηῶλ ΓΓΒ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΓΒ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ, νὕηωο ἡ ΓΒ πξὸο 

ηὴλ ΒΓ. κείδωλ δὲ ἡ ΓΓ ηῆο ΓΒ: κείδωλ ἄξα θαὶ ἡ ΓΒ ηῆο ΒΓ. ηῆο ΓΓ ἄξα εὐζείαο 

ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεκλνκέλεο ηὸ κεῖδνλ ηκῆκά ἐζηηλ ἡ ΓΒ.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα γξακκὴ ηκήκαηνο ἑαπηῆο πεληαπιάζηνλ δύλεηαη, ηῆο δηπιαζίαο ηνῦ 

εἰξεκέλνπ ηκήκαηνο ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεκλνκέλεο ηὸ κεῖδνλ ηκῆκα ηὸ ινηπὸλ 

κέξνο ἐζηὶ ηῆο ἐμ ἀξρῆο εὐζείαο: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη.  

 

Λῆκκα 

 

Ὅηη δὲ ἡ δηπιῆ ηῆο ΑΓ κείδωλ ἐζηὶ ηῆο ΒΓ, νὕηωο δεηθηένλ.  

 

Δἰ γὰξ κή, ἔζηω, εἰ δπλαηόλ, ἡ ΒΓ δηπιῆ ηῆο ΓΑ. ηεηξαπιάζηνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ηνῦ 

ἀπὸ ηῆο ΓΑ: πεληαπιάζηα ἄξα ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΑ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΑ. ὑπόθεηηαη δὲ θαὶ ηὸ 

ἀπὸ ηῆο ΒΑ πεληαπιάζηνλ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΑ: ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΒΑ ἴζνλ ἐζηὶ ηνῖο ἀπὸ ηῶλ 

ΒΓ, ΓΑ: ὅπεξ ἀδύλαηνλ. νὐθ ἄξα ἡ ΓΒ δηπιαζία ἐζηὶ ηῆο ΑΓ. ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη 

νὐδὲ ἡ ἐιάηηωλ ηῆο ΓΒ δηπιαζίωλ ἐζηὶ ηῆο ΓΑ: πνιιῷ γὰξ [ κεῖδνλ ] ηὸ ἄηνπνλ.  

 

Ἡ ἄξα ηῆο ΑΓ δηπιῆ κείδωλ ἐζηὶ ηῆο ΓΒ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 VI.1 Троугли и паралелограми исте висине се односе један према другом као основице. 
2 II.4 Ако се дата дуж произвољно подели, квадрат на целој дужи једнак је збиру квадрата на отсечцима и двоструког правоугаоника обухваћена отсечцима. 
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XΙΙΙ. 3 

 

Ако је нека дуж подељена непрекидно, биће квадрат збира мањег дела и половине 

већег дела пет пута већи од квадрата на половини већег дела. 

 

Нека је дуж АΒ подељена тачком Γ непрекидно, и нека је већи део АΓ, и АΓ 

преполовљено тачком Γ.  

 

 
 

Тврдим да је квадрат на ΒΓ пет пута већи од квадрата на ΓΓ. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ квадрат АЕ и нацртајмо двоструку слику. Пошто је 

АΓ двоструко ΓΓ, биће квадрат на АΓ четири пута већи од квадрата на ΓΓ, тј. Ρ΢ 

од ΕΖ. И пошто је правоугаоник обухваћен од АΒ и ΒΓ једнак квадрату на АΓ, а 

исти правоугаоник, обухваћен од АΒ и ΒΓ, једнак и ΓЕ, биће ΓЕ једнако Ρ΢. Но Ρ΢ 

је четвороструко ΕΖ. Дакле, и ΓЕ је четвороструко ΕΖ. Даље, пошто је АΓ једнако 

ΓΓ, биће и ΘК једнако КΕ. Те према томе је и квадрат ΖΕ једнак квадрату ΘΛ. А 

како је ΖΚ једнако КΛ, а и МΝ - ΝЕ, биће и МΕ једнако ΕЕ. Али МΕ је једнако ΓΖ, 

па према томе је и ΓΖ једнако ΕЕ. Додајмо им исто ΓΝ; тада ће гномон ΞОΠ бити 

једнак ΓЕ. Али већ је доказано да је ΓЕ четвороструко ΖΕ. И према томе је и 

гномон ΞОΠ четвороструки квадрат ΕΖ. Значи, збир гномона ΞОΠ и квадрата ΕΖ 

је петостуки квадрат ΕΖ. Но збир гномона ΞОΠ и квадрат ΕΖ је ΓΝ. А ΓΝ је 

квадрат на ΓΒ, а ΖΕ квадрат на ΓΓ.  

 

На овај начин квадрат на ΓΒ је петоструки квадрат на ΓΓ. А то је требало 

доказати. 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηκεζῇ, ηὸ ἔιαζζνλ ηκῆκα πξνζιαβὸλ 

ηὴλ ἡκίζεηαλ ηνῦ κείδνλνο ηκήκαηνο πεληαπιάζηνλ δύλαηαη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ἡκηζείαο 

ηνῦ κείδνλνο ηκήκαηνο ηεηξαγώλνπ.  

 

Δὐζεῖα γάξ ηηο ἡ ΑΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεηκήζζω θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ, θαὶ ἔζηω 

κεῖδνλ ηκῆκα ηὸ ΑΓ, θαὶ ηεηκήζζω ἡ ΑΓ δίρα θαηὰ ηὸ Γ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη πεληαπιάζηόλ ἐζηη ηὸ ἀπὸ ηῆο ΒΓ ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΓ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΔ, θαὶ θαηαγεγξάθζω δηπινῦλ ηὸ 

ζρῆκα. ἐπεὶ δηπιῆ ἐζηηλ ἡ ΑΓ ηῆο ΓΓ, ηεηξαπιάζηνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηνῦ ἀπὸ ηῆο 

ΓΓ, ηνπηέζηη ηὸ Ρ΢ ηνῦ ΕΖ. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ, θαί 
ἐζηη ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΑΒΓ ηὸ ΓΔ, ηὸ ἄξα ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ Ρ΢. ηεηξαπιάζηνλ δὲ ηὸ Ρ΢ ηνῦ 

ΕΖ: ηεηξαπιάζηνλ ἄξα θαὶ ηὸ ΓΔ ηνῦ ΕΖ. πάιηλ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΓ, ἴζε ἐζηὶ θαὶ 

ἡ ΘΚ ηῇ ΚΕ. ὥζηε θαὶ ηὸ ΖΕ ηεηξάγωλνλ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΘΛ ηεηξαγώλῳ. ἴζε ἄξα ἡ ΖΚ 

ηῇ ΚΛ, ηνπηέζηηλ ἡ ΜΝ ηῇ ΝΔ: ὥζηε θαὶ ηὸ ΜΕ ηῷ ΕΔ ἐζηηλ ἴζνλ. ἀιιὰ ηὸ ΜΕ ηῷ ΓΖ 

ἐζηηλ ἴζνλ: θαὶ ηὸ ΓΖ ἄξα ηῷ ΕΔ ἐζηηλ ἴζνλ. θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΓΝ: ὁ ἄξα ΞΟΠ 

γλώκωλ ἴζνο ἐζηὶ ηῷ ΓΔ. ἀιιὰ ηὸ ΓΔ ηεηξαπιάζηνλ ἐδείρζε ηνῦ ΖΕ: θαὶ ὁ ΞΟΠ ἄξα 

γλώκωλ ηεηξαπιάζηόο ἐζηη ηνῦ ΕΖ ηεηξαγώλνπ. ὁ ΞΟΠ ἄξα γλώκωλ θαὶ ηὸ ΕΖ 
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ηεηξάγωλνλ πεληαπιάζηόο ἐζηη ηνῦ ΕΖ. ἀιιὰ ὁ ΞΟΠ γλώκωλ θαὶ ηὸ ΕΖ ηεηξάγωλόλ 

ἐζηη ηὸ ΓΝ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ΓΝ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΒ, ηὸ δὲ ΖΕ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΓΓ.  

 

ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΓΒ πεληαπιάζηόλ ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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XΙΙΙ. 4 

 

Ако је дуж подељена непрекидно, биће збир квадрата на целој дужи и на 

мањем делу једнак троструком квадрату на већем делу. 
 

Нека је дуж АΒ подељена тачком Γ непрекидно и нека је АΓ већи део.  

 

 
 

Тврдим да је збир квадрата на АΒ и на ΒΓ трипут већи од квадрата на ΓА. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ квадрат АΓΔΒ и нацртајмо слику. Пошто је сад АΒ 

тачком Γ подељено непрекидно и већи део је АΓ, биће правоугаоник обухваћен од 

АΒ и Β  једнак квадрату на АΓ [VI.Деф.31, VI.172]. И пошто је АК правоугаоник 

обухваћен од АΒ и ΒΓ, а квадрат на АΓ је ΘΖ, биће АК једнако ΘΖ. И пошто је АΕ 

једнако ΕЕ, додајмо им исто ΓК. Тада је цело АК једнако целом ΓЕ, па је према 

томе збир АК и ΓЕ двоструко АК. Али збир АК и ΓЕ је збир гномона ΛΜΝ и 

квадрата ΓК. Према томе је збир гномона ΛΜΝ и квадрата ΓК двоструко АК. Али 

већ је доказано да је АК једнако и ΘΖ. Према томе, гномон ΛΜΝ и [квадрат ΓК су 

двапут већи од квадрата ΘΖ и значи гномон ΛΜΝ и] квадрати ΓК и ΘΖ трипут су 

већи од квадрата ΘΖ. Но гномон ΛΜΝ и квадрат ΓК и ΘΖ чине цео квадрат АЕ и 

квадрат ΓК, а то су квадрати на АΒ и на ΒΓ, док је ΖΘ квадрат на АΓ. 

 

На овај начин је збир квадрата на АΒ и на ΒΓ једнак троструком квадрату на АΓ. А 

то је требало доказати. 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηκεζῇ, ηὸ ἀπὸ ηῆο ὅιεο θαὶ ηνῦ 

ἐιάζζνλνο ηκήκαηνο, ηὰ ζπλακθόηεξα ηεηξάγωλα, ηξηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηνῦ 

κείδνλνο ηκήκαηνο ηεηξαγώλνπ.  

 

Ἔζηω εὐζεῖα ἡ ΑΒ, θαὶ ηεηκήζζω ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ θαηὰ ηὸ Γ, θαὶ ἔζηω κεῖδνλ 

ηκῆκα ηὸ ΑΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηξηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΓΑ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΓΔΒ, θαὶ θαηαγεγξάθζω ηὸ ζρῆκα. 

ἐπεὶ νὖλ ἡ ΑΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Γ, θαὶ ηὸ κεῖδνλ ηκῆκά ἐζηηλ ἡ 

ΑΓ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ηῶλ ΑΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΓ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ὑπὸ ηῶλ ΑΒΓ ηὸ 

ΑΚ, ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηὸ ΘΖ: ἴζνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΚ ηῷ ΘΖ. θαὶ ἐπεὶ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΑΕ ηῷ 

ΕΔ, θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΓΚ: ὅινλ ἄξα ηὸ ΑΚ ὅιῳ ηῷ ΓΔ ἐζηηλ ἴζνλ: ηὰ ἄξα ΑΚ, ΓΔ 

ηνῦ ΑΚ ἐζηη δηπιάζηα. ἀιιὰ ηὰ ΑΚ, ΓΔ ὁ ΛΜΝ γλώκωλ ἐζηὶ θαὶ ηὸ ΓΚ ηεηξάγωλνλ: ὁ 

ἄξα ΛΜΝ γλώκωλ θαὶ ηὸ ΓΚ ηεηξάγωλνλ δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ΑΚ. ἀιιὰ κὴλ θαὶ ηὸ ΑΚ 

ηῷ ΘΖ ἐδείρζε ἴζνλ: ὁ ἄξα ΛΜΝ γλώκωλ θαὶ [ ηὸ ΓΚ ηεηξάγωλνλ δηπιάζηά ἐζηη ηνῦ 

ΘΖ: ὥζηε ὁ ΛΜΝ γλώκωλ θαὶ ] ηὰ ΓΚ, ΘΖ ηεηξάγωλα ηξηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ΘΖ 

ηεηξαγώλνπ. θαί ἐζηηλ ὁ [ κὲλ ] ΛΜΝ γλώκωλ θαὶ ηὰ ΓΚ, ΘΖ ηεηξάγωλα ὅινλ ηὸ ΑΔ 

θαὶ ηὸ ΓΚ, ἅπεξ ἐζηὶ ηὰ ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγωλα, ηὸ δὲ ΖΘ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΓ 

ηεηξάγωλνλ.  

                                                 
1 VI.Деф.3 Каже се да је права (дуж) подељена у крајњој и средњој размери (непрекидно) ако цела права (дуж) стоји према већем делу као већи део према мањем. 
2 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
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ηὰ ἄξα ἀπὸ ηῶλ ΑΒ, ΒΓ ηεηξάγωλα ηξηπιάζηά ἐζηη ηνῦ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηεηξαγώλνπ: ὅπεξ 

ἔδεη δεῖμαη.  
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XΙΙΙ. 5 

 

Ако је нека дуж подељена непрекидно, па јој се дода већи део подељене дужи, 

биће и цела добивена дуж подељена непрекидно и њен већи део је полазна 

дуж. 
 

Нека је дуж АΒ подељена тачком Γ непрекидно и нека је већи део АΓ. Одмеримо 

АΓ једнако АΓ.  

 

 
 

Тврдим да се дуж ΓΒ дели тачком А непрекидно и да је већи део полазна дуж АΒ. 

 

Заиста, конструишимо на АΒ квадрат АЕ и нацртајмо слику. Пошто је АΒ 

подељено тачком Γ непрекидно, биће правоугаоник обухваћен од АΒ и ΒΓ једнак 

квадрату од АΓ [VI.Деф.31, VI.172]. Али правоугаоник обухваћен од АΒ и ΒΓ је 

ΓЕ, а квадрат на АΓ је ΓΘ. Према томе је ΓЕ једнако ΘΓ. Но ΓЕ је једнако ΘЕ, а ΘΓ 

- ΓΘ. На тај начин ΓΘ је једнако ΘЕ [а додајемо исто ΘΒ]. Према томе је цело ΓК 

једнако целом АЕ. Но ΓК је правоугаоник обухваћен од ΒΓ и ΓА једнак квадрату 

на АΒ. А отуда следује да је ΓΒ према ΒА као ΒА према АΓ [VI.17]. Како је ΓΒ 

веће од ΒА, биће и ΒА веће од АΓ [V.14]3. 

 

На тај начин тачка А дели ΓΒ непрекидно и већи део је АΒ. А то је требало 

доказати. 

Ἐὰλ εὐζεῖα γξακκὴ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηκεζῇ, θαὶ πξνζηεζῇ αὐηῇ ἴζε ηῷ 

κείδνλη ηκήκαηη, ἡ ὅιε εὐζεῖα ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη, θαὶ ηὸ κεῖδνλ 

ηκῆκά ἐζηηλ ἡ ἐμ ἀξρῆο εὐζεῖα.  

 

Δὐζεῖα γὰξ γξακκὴ ἡ ΑΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηεηκήζζω θαηὰ ηὸ Γ ζεκεῖνλ, θαὶ 
ἔζηω κεῖδνλ ηκῆκα ἡ ΑΓ, θαὶ ηῇ ΑΓ ἴζε [ θείζζω ] ἡ ΑΓ.  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ΓΒ εὐζεῖα ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Α, θαὶ ηὸ κεῖδνλ ηκῆκά 

ἐζηηλ ἡ ἐμ ἀξρῆο εὐζεῖα ἡ ΑΒ.  

 

Ἀλαγεγξάθζω γὰξ ἀπὸ ηῆο ΑΒ ηεηξάγωλνλ ηὸ ΑΔ, θαὶ θαηαγεγξάθζω ηὸ ζρῆκα. ἐπεὶ ἡ 

ΑΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Γ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ΑΒΓ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ΑΓ. 

θαί ἐζηη ηὸ κὲλ ὑπὸ ΑΒΓ ηὸ ΓΔ, ηὸ δὲ ἀπὸ ηῆο ΑΓ ηὸ ΓΘ: ἴζνλ ἄξα ηὸ ΓΔ ηῷ ΘΓ. ἀιιὰ 

ηῷ κὲλ ΓΔ ἴζνλ ἐζηὶ ηὸ ΘΔ, ηῷ δὲ ΘΓ ἴζνλ ηὸ ΓΘ: θαὶ ηὸ ΓΘ ἄξα ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ΘΔ [ 

θνηλὸλ πξνζθείζζω ηὸ ΘΒ ]. ὅινλ ἄξα ηὸ ΓΚ ὅιῳ ηῷ ΑΔ ἐζηηλ ἴζνλ. θαί ἐζηη ηὸ κὲλ 

ΓΚ ηὸ ὑπὸ ηῶλ ΒΓ, ΓΑ: ἴζε γὰξ ἡ ΑΓ ηῇ ΓΛ: ηὸ δὲ ΑΔ ηὸ ἀπὸ ηῆο ΑΒ: ηὸ ἄξα ὑπὸ 

ηῶλ ΒΓΑ ἴζνλ ἐζηὶ ηῷ ἀπὸ ηῆο ΑΒ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΑ, νὕηωο ἡ ΒΑ πξὸο 

ηὴλ ΑΓ. κείδωλ δὲ ἡ ΓΒ ηῆο ΒΑ: κείδωλ ἄξα θαὶ ἡ ΒΑ ηῆο ΑΓ.  

 

Ἡ ἄξα ΓΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέκεηαη θαηὰ ηὸ Α, θαὶ ηὸ κεῖδνλ ηκῆκά ἐζηηλ ἡ ΑΒ: 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

                                                 
1 VI.Деф.3 Каже се да је права (дуж) подељена у крајњој и средњој размери (непрекидно) ако цела права (дуж) стоји према већем делу као већи део према мањем. 
2 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 
дужи, три дужи су пропорционалне. 
3 V.14 Ако је размера прве (величине) према другој једнака размери треће према четвртој, а прва (величина) је већа од треће, биће и друга већа од четврте, а ако је једнака, биће једнака, ако 

је мања - мања. 
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XΙΙΙ. 6 

 

Ако је рационална дуж подељена непрекидно, биће сваки од делова 

ирационалан, такозвана апотома. 
 

Нека је АΒ рационална дуж подељена тачком Γ непрекидно и нека је АΓ већи део.  

 

 
 

Тврдим да је свака од АΓ и ΓΒ ирационална, такозвана апотома. 

 

Заиста, продужимо ΒА и одмеримо АΓ као половину ΒА. Пошто је дуж АΒ 

подељена тачком Γ непрекидно и већем одсечку АΓ додата дуж АΓ једнака 

половини АΒ, биће квадрат на ΓΓ пет пута већи од квадрата на ΓА [ΧΗΗΗ.1]1. Према 

томе квадрат на ΓΓ се односи према квадрату на ΓА као број према броју. Значи 

квадрат на ΓΓ је самерљив са квадратом на ΓА [X.6]2. Но квадрат на ΓА је 

рационалан, јер је рационално ΓА као половина рационалне дужи АΒ. Те према 

томе је рационалан и квадрат на ΓΓ [X.Деф.4]3; значи рационално је и ΓΓ. И 

пошто квадрат на ΓΓ према квадрату на ΓА није у размери квадратног броја према 

квадратном броју, биће ΓΓ несамерљиво по дужини са ΓА [X.9]4. Према томе су 

ΓΓ и ΓА рационални али самерљиви само у степену. На овај начин АΓ је апотома 

[X.73]5. Даље, пошто је АΒ подељено непрекидно и АΓ је већи део, биће 

правоугаоник обухваћен од АΒ и ΒΓ једнак квадрату на АΓ [VI.Деф.36, VI.177]. На 

На тај начин квадрат на апотоми АΓ претворен је у правоугаоник са рационалном 

дужином АΒ и ширином ΒΓ. Но квадрат на апотоми претворен у правоугаоник са 

рационалном дужином има за ширину прву апотому [X.97]8. Према томе је ΓΒ 

прва апотома. А доказано је да је и ΓА апотома. 

 

На тај начин, ако је рационална дуж подељена непрекидно, биће сваки од делова 

Ἐὰλ εὐζεῖα ῥεηὴ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηκεζῇ, ἑθάηεξνλ ηῶλ ηκεκάηωλ ἄινγόο 

ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἀπνηνκή.  

 

Ἔζηω εὐζεῖα ῥεηὴ ἡ ΑΒ θαὶ ηεηκήζζω ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ θαηὰ ηὸ Γ, θαὶ ἔζηω 

κεῖδνλ ηκῆκα ἡ ΑΓ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἑθαηέξα ηῶλ ΑΓ, ΓΒ ἄινγόο ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἀπνηνκή.  

 

Ἐθβεβιήζζω γὰξ ἡ ΒΑ, θαὶ θείζζω ηῆο ΒΑ ἡκίζεηα ἡ ΑΓ. ἐπεὶ νὖλ εὐζεῖα ἡ ΑΒ 

ηέηκεηαη ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ θαηὰ ηὸ Γ, θαὶ ηῷ κείδνλη ηκήκαηη ηῷ ΑΓ πξόζθεηηαη ἡ 

ΑΓ ἡκίζεηα νὖζα ηῆο ΑΒ, ηὸ ἄξα ἀπὸ ΓΓ ηνῦ ἀπὸ ΓΑ πεληαπιάζηόλ ἐζηηλ. ηὸ ἄξα ἀπὸ 

ΓΓ πξὸο ηὸ ἀπὸ ΓΑ ιόγνλ ἔρεη, ὃλ ἀξηζκὸο πξὸο ἀξηζκόλ: ζύκκεηξνλ ἄξα ηὸ ἀπὸ ΓΓ 

ηῷ ἀπὸ ΓΑ. ῥεηὸλ δὲ ηὸ ἀπὸ ΓΑ: ῥεηὴ γὰξ [ ἐζηηλ ] ἡ ΓΑ ἡκίζεηα νὖζα ηῆο ΑΒ ῥεηῆο 

νὔζεο: ῥεηὸλ ἄξα θαὶ ηὸ ἀπὸ ΓΓ: ῥεηὴ ἄξα ἐζηὶ θαὶ ἡ ΓΓ. θαὶ ἐπεὶ ηὸ ἀπὸ ΓΓ πξὸο ηὸ 

ἀπὸ ΓΑ ιόγνλ νὐθ ἔρεη, ὃλ ηεηξάγωλνο ἀξηζκὸο πξὸο ηεηξάγωλνλ ἀξηζκόλ, 

ἀζύκκεηξνο ἄξα κήθεη ἡ ΓΓ ηῇ ΓΑ: αἱ ΓΓ, ΓΑ ἄξα ῥεηαί εἰζη δπλάκεη κόλνλ 

ζύκκεηξνη: ἀπνηνκὴ ἄξα ἐζηὶλ ἡ ΑΓ. πάιηλ, ἐπεὶ ἡ ΑΒ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ 

ηέηκεηαη, θαὶ ηὸ κεῖδνλ ηκῆκά ἐζηηλ ἡ ΑΓ, ηὸ ἄξα ὑπὸ ΑΒ, ΒΓ ηῷ ἀπὸ ΑΓ ἴζνλ ἐζηίλ. 

                                                 
1 ΧΙΙΙ.1 Ако је дуж подељена непрекидно, биће квадрат на збиру већег дела и половине целе дужи једнак петоструком квадрату на тој половини. 
2 X.6 Ако су две величине у размери једна према другој као број према броју, оне су самерљиве. 
3 X.Деф.4 И зваћемо квадрат на датој дужи рационалним и са њим самерљиве површине рационалним, а несамерљиве - ирационалним и дужи на којима су ови квадрати - ирационалним, при 
чему, ако су то заиста квадрати, дужи су стране квадрата, а ако су то друге неке праволиниске слике, онда су то стране њима једнаких квадрата. 
4 X.9 Квадрати на самерљивим дужима се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју. И квадрати који се налазе у размери квадратног броја према квадратном броју имају за 

стране самерљиве дужи. А квадрати на несамерљивим дужима се не налазе у размери један према другом као квадратни број према квадратном броју. И квадрати који се не налазе у 
размери један према другом као квадратни број према квадратном броју немају за стране самерљиве дужи. 
5 X.73 Ако се од рационалне дужи одузме рационална дуж, која је самерљива са целом само у степену, биће остатак ирационалан. Нека се он зове апотома. 
6 VI.Деф.3 Каже се да је права (дуж) подељена у крајњој и средњој размери (непрекидно) ако цела права (дуж) стоји према већем делу као већи део према мањем. 
7 VI.17 Ако су пропорционалне три дужи, правоугаоник обухваћен крајњим једнак је квадрату над средњом дужи; и ако је правоугаоник обухваћен крајњим једнак квадрату над средњом 

дужи, три дужи су пропорционалне. 
8 X.97 Правоугаоник, конструисан на рационалној дужи и једнак квадрату на апотоми, има за ширину прву апотому. 
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ирационалан, такозвана апотома. А то је требало доказати. ηὸ ἄξα ἀπὸ ηῆο ΑΓ ἀπνηνκῆο παξὰ ηὴλ ΑΒ ῥεηὴλ παξαβιεζὲλ πιάηνο πνηεῖ ηὴλ ΒΓ. ηὸ 

δὲ ἀπὸ ἀπνηνκῆο παξὰ ῥεηὴλ παξαβαιιόκελνλ πιάηνο πνηεῖ ἀπνηνκὴλ πξώηελ: 

ἀπνηνκὴ ἄξα πξώηε ἐζηὶλ ἡ ΓΒ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἡ ΓΑ ἀπνηνκή.  

 

Ἐὰλ ἄξα εὐζεῖα ῥεηὴ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηκεζῇ, ἑθάηεξνλ ηῶλ ηκεκάηωλ ἄινγόο 

ἐζηηλ ἡ θαινπκέλε ἀπνηνκή: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 
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XΙΙΙ. 7 

 

Ако су код једнакостраног петоугла три угла, била узастопна или не, једнака 

међу собом, петоугао је једнакоугли. 
 

Нека су, прво, три узастопна угла, А, Β, Γ једнакостраног петоугла АΒΓΓΔ једнака 

међу собом.  

 

 
 

Тврдим да су сви углови петоугла АΒΓΓΔ једнаки међу собом. 

 

Заиста, нацртајмо спојнице АΓ, ΒЕ, ΕΓ. Пошто су две стране ΓΒ и ΒА једнаке 

двема странама ΒА и АЕ, свака свакој, и угао ΓΒΑ једнак углу ΒАЕ, биће и 

основица АΓ једнака основици ΒЕ, троугао АΒΓ једнак троуглу АΒЕ, и преостали 

углови једнаки преосталим угловим, који су спрам једнаких страна [I.4]1, наиме 

угао ΒΓА углу ΒЕА, и угао АΒЕ углу ΓΑΒ, па ће стога и страна АΕ бити једнака 

страни ΒΕ [I.6]2. А доказано је да је и цело АΓ једнако целом ΒЕ. Дакле, и остатак 

ΕΓ једнак је остатку ΕЕ. А и ΓΓ је једнако ΓЕ. Две стране ΕΓ и ΓΓ једнаке су 

двема странама ΕЕ и ЕΓ, а основица ΕΓ је заједничка. Према томе је угао ΕΓΓ 

једнак углу ΕΔΓ [I.8]3. А доказано је да је и угао ΒΓА једнак углу АЕΒ. Према 

томе је и цео угао ΒΓΓ једнак целом углу АЕΓ. Али по претпоставци угао ΒΓΓ 

једнак је угловима код А и Β, па је према томе и угао АЕΓ једнак угловима код А 

Ἐὰλ πεληαγώλνπ ἰζνπιεύξνπ αἱ ηξεῖο γωλίαη ἤηνη αἱ θαηὰ ηὸ ἑμῆο ἢ αἱ κὴ θαηὰ ηὸ 

ἑμῆο ἴζαη ὦζηλ, ἰζνγώληνλ ἔζηαη ηὸ πεληάγωλνλ.  

 

Πεληαγώλνπ γὰξ ἰζνπιεύξνπ ηνῦ ΑΒΓΓΔ αἱ ηξεῖο γωλίαη πξόηεξνλ αἱ θαηὰ ηὸ ἑμῆο αἱ 

πξὸο ηνῖο Α, Β, Γ ἴζαη ἀιιήιαηο ἔζηωζαλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἰζνγώληόλ ἐζηη ηὸ ΑΒΓΓΔ πεληάγωλνλ. Ἐπεδεύρζωζαλ γὰξ αἱ ΑΓ, ΒΔ, ΕΓ.  

 

θαὶ ἐπεὶ δύν αἱ ΓΒ, ΒΑ δπζὶ ηαῖο ΒΑ, ΑΔ ἴζαη εἰζὶλ ἑθαηέξα ἑθαηέξᾳ, θαὶ γωλία ἡ ὑπὸ 

ΓΒΑ γωλίᾳ ηῇ ὑπὸ ΒΑΔ ἐζηηλ ἴζε, βάζηο ἄξα ἡ ΑΓ βάζεη ηῇ ΒΔ ἐζηηλ ἴζε, θαὶ ηὸ ΑΒΓ 

ηξίγωλνλ ηῷ ΑΒΔ ηξηγώλῳ ἴζνλ, θαὶ αἱ ινηπαὶ γωλίαη ηαῖο ινηπαῖο γωλίαηο ἴζαη ἔζνληαη, 

ὑθ' ἃο αἱ ἴζαη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ, ἡ κὲλ ὑπὸ ΒΓΑ ηῇ ὑπὸ ΒΔΑ, ἡ δὲ ὑπὸ ΑΒΔ ηῇ 

ὑπὸ ΓΑΒ: ὥζηε θαὶ πιεπξὰ ἡ ΑΕ πιεπξᾷ ηῇ ΒΕ ἐζηηλ ἴζε. ἐδείρζε δὲ θαὶ ὅιε ἡ ΑΓ ὅιῃ 

ηῇ ΒΔ ἴζε: θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ ΕΓ ινηπῇ ηῇ ΕΔ ἐζηηλ ἴζε. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ ΓΓ ηῇ ΓΔ ἴζε. δύν 

δὴ αἱ ΕΓ, ΓΓ δπζὶ ηαῖο ΕΔ, ΔΓ ἴζαη εἰζίλ: θαὶ βάζηο αὐηῶλ θνηλὴ ἡ ΕΓ: γωλία ἄξα ἡ ὑπὸ 

ΕΓΓ γωλίᾳ ηῇ ὑπὸ ΕΔΓ ἐζηηλ ἴζε. ἐδείρζε δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΓΑ ηῇ ὑπὸ ΑΔΒ ἴζε: θαὶ ὅιε 

ἄξα ἡ ὑπὸ ΒΓΓ ὅιῃ ηῇ ὑπὸ ΑΔΓ ἴζε. ἀιι' ἡ ὑπὸ ΒΓΓ ἴζε ὑπόθεηηαη ηαῖο πξὸο ηνῖο Α, 

Β γωλίαηο: θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΔΓ ἄξα ηαῖο πξὸο ηνῖο Α, Β γωλίαηο ἴζε ἐζηίλ. ὁκνίωο δὴ 

δείμνκελ, ὅηη θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΓΔ γωλία ἴζε ἐζηὶ ηαῖο πξὸο ηνῖο Α, Β, Γ γωλίαηο: ἰζνγώληνλ 

ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓΓΔ πεληάγωλνλ. Ἀιιὰ δὴ κὴ ἔζηωζαλ ἴζαη αἱ θαηὰ ηὸ ἑμῆο γωλίαη, ἀιι' 

                                                 
1 I.4 Ако су код два троугла две стране једног једнаке одговарајућим двема странама другог и ако су једнаки углови које образују једнаке стране, мора и основица бити једнака основици, 

један троугао мора бити једнак другом троуглу и остали углови морају бити једнаки осталим угловима и то одговарајући, наиме они који леже спрам једнаких страна. 
2 I.6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 
3 I.8 Ако су у два троугла две стране једнаке двема одговарајућим странама другог, и основице им једнаке, морају бити једнаки и углови које образују једнаке стране. 
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и Β. Слично се доказује да је и угао ΓΓЕ једнак угловима код А, Β, Γ. На овај 

начин петоугао АΒΓΓ је једнакоугли. 

Нека су сад једнаки не три узастопна угла, већ углови код тачака А, Γ, Γ. Тврдим 

да је и тада петоугао АΒΓΓΔ једнакоугли. 

Заиста, нацртајмо ΒΓ. Пошто су две стране ΒА и АЕ једнаке двема странама ΒΓ и 

ΓΓ и обухватају једнаке углове, биће основица ΒЕ једнака основици ΒΓ, троугао 

АΒЕ једнак троуглу ΒΓΓ, и остали углови једнаки осталим угловима, који су 

спрам једнаких страна [I.4]. Према томе је угао АЕΒ једнак углу ΓΒΓ. А и угао 

ΒΔΓ једнак је углу ΒΓЕ, пошто је страна ΒЕ једнака страни ΒΓ [I.5]1. На тај нчин 

је и цео угао АЕΓ једнак целом углу ΓΓЕ. Али угао ΓΓЕ, по претпоставци, једнак 

је угловима код А и код Γ, па је према томе и угао АЕΓ једнак угловима код А и 

код Γ. Из истих разлога и угао АΒΓ једнак је угловима код А, Γ и Γ. 

 

На овај начин петоугао АΒΓΓΔ је једнакоугли. А то је требало доказати. 

ἔζηωζαλ ἴζαη αἱ πξὸο ηνῖο Α, Γ, Γ ζεκείνηο: ιέγω, ὅηη θαὶ νὕηωο ἰζνγώληόλ ἐζηη ηὸ 

ΑΒΓΓΔ πεληάγωλνλ. Ἐπεδεύρζω γὰξ ἡ ΒΓ. θαὶ ἐπεὶ δύν αἱ ΒΑ, ΑΔ δπζὶ ηαῖο ΒΓ, ΓΓ 

ἴζαη εἰζὶ θαὶ γωλίαο ἴζαο πεξηέρνπζηλ, βάζηο ἄξα ἡ ΒΔ βάζεη ηῇ ΒΓ ἴζε ἐζηίλ, θαὶ ηὸ 

ΑΒΔ ηξίγωλνλ ηῷ ΒΓΓ ηξηγώλῳ ἴζνλ ἐζηίλ, θαὶ αἱ ινηπαὶ γωλίαη ηαῖο ινηπαῖο γωλίαηο 

ἴζαη ἔζνληαη, ὑθ' ἃο αἱ ἴζαη πιεπξαὶ ὑπνηείλνπζηλ: ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΑΔΒ γωλία ηῇ 

ὑπὸ ΓΓΒ. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΒΔΓ γωλία ηῇ ὑπὸ ΒΓΔ ἴζε, ἐπεὶ θαὶ πιεπξὰ ἡ ΒΔ πιεπξᾷ 

ηῇ ΒΓ ἐζηηλ ἴζε. θαὶ ὅιε ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΔΓ γωλία ὅιῃ ηῇ ὑπὸ ΓΓΔ ἐζηηλ ἴζε. ἀιιὰ ἡ ὑπὸ 

ΓΓΔ ηαῖο πξὸο ηνῖο Α, Γ γωλίαηο ὑπόθεηηαη ἴζε: θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΔΓ ἄξα γωλία ηαῖο πξὸο ηνῖο 

Α, Γ ἴζε ἐζηίλ. δηὰ ηὰ αὐηὰ δὴ θαὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ ἴζε ἐζηὶ ηαῖο πξὸο ηνῖο Α, Γ, Γ γωλίαηο.  

 

ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΓΓΔ πεληάγωλνλ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 I.5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки међусобно. 
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XΙΙΙ. 8 

 

Ако код једнакостраног и једнакоуглог петоугла две дужи спајају углове 

преко једног, оне деле једна другу непрекидно и њихови већи делови једнаки 

су страни петоугла. 
 

Нека у једнакостраном и једнакоуглом петоуглу АΒΓΓΔ дужи АΓ и ΒЕ, које 

спајају из темена А и Β углове преко једног, секу једна другу у тачки Θ.  

 

 
 

Тврдим, да је свака од њих подељена тачком Θ непрекидно и да су њихови већи 

делови једнаки страни петоугла. 

 

Заиста, опишимо око петоугла АΒΓΓΔ круг АΒΓΓΔ [IV.14]1. Пошто су две дужи 

ЕА и АΒ једнаке двема дужима АΒ и ΒΓ и оне обухватају једнаке углове, биће и 

основица ΒЕ једнака основици АΓ, троугао АΒЕ једнак троуглу АΒΓ, и преостали 

углови једнаки преосталим угловима, сваки сваком, који су обухваћени једнаким 

странама [I.4]2. Према томе је угао ΒΑΓ једнак углу АΒЕ. Значи, угао АΘЕ је 

удвостручени угао ΒΑΘ [I.32]3. И угао ЕАΓ је двапут већи од угла ΒΑΓ, јер је лук 

ЕΓΓ двапут већи од лука ΓΒ [III.284, VI.335]. Према томе је угао ΘАЕ једнак углу 

АΘЕ. Значи, и дуж ΘЕ једнака је АЕ, тј. једнака је и АΒ [I.6]6. И пошто је дуж ΒА 

Ἐὰλ πεληαγώλνπ ἰζνπιεύξνπ θαὶ ἰζνγωλίνπ ηὰο θαηὰ ηὸ ἑμῆο δύν γωλίαο 

ὑπνηείλωζηλ εὐζεῖαη, ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέκλνπζηλ ἀιιήιαο, θαὶ ηὰ κείδνλα 

αὐηῶλ ηκήκαηα ἴζα ἐζηὶ ηῇ ηνῦ πεληαγώλνπ πιεπξᾷ.  

 

Πεληαγώλνπ γὰξ ἰζνπιεύξνπ θαὶ ἰζνγωλίνπ ηνῦ ΑΒΓ ΓΔ δύν γωλίαο ηὰο θαηὰ ηὸ ἑμῆο 

ηὰο πξὸο ηνῖο Α, Β ὑπνηεηλέηωζαλ εὐζεῖαη αἱ ΑΓ, ΒΔ ηέκλνπζαη ἀιιήιαο θαηὰ ηὸ Θ 

ζεκεῖνλ:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἑθαηέξα αὐηῶλ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Θ ζεκεῖνλ, θαὶ ηὰ 

κείδνλα αὐηῶλ ηκήκαηα ἴζα ἐζηὶ ηῇ ηνῦ πεληαγώλνπ πιεπξᾷ.  

 

Πεξηγεγξάθζω γὰξ πεξὶ ηὸ ΑΒΓΓΔ πεληάγωλνλ θύθινο ὁ ΑΒΓΓΔ. θαὶ ἐπεὶ δύν εὐζεῖαη 

αἱ ΔΑ, ΑΒ δπζὶ ηαῖο ΑΒ, ΒΓ ἴζαη εἰζὶ θαὶ γωλίαο ἴζαο πεξηέρνπζηλ, βάζηο ἄξα ἡ ΒΔ 

βάζεη ηῇ ΑΓ ἴζε ἐζηίλ, θαὶ ηὸ ΑΒΔ ηξίγωλνλ ηῷ ΑΒΓ ηξηγώλῳ ἴζνλ ἐζηίλ, θαὶ αἱ ινηπαὶ 
γωλίαη ηαῖο ινηπαῖο γωλίαηο ἴζαη ἔζνληαη ἑθαηέξα ἑθαηέξᾳ, ὑθ' ἃο αἱ ἴζαη πιεπξαὶ 
ὑπνηείλνπζηλ. ἴζε ἄξα ἐζηὶλ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γωλία ηῇ ὑπὸ ΑΒΔ: δηπιῆ ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΘΔ ηῆο 

ὑπὸ ΒΑΘ. ἔζηη δὲ θαὶ ἡ ὑπὸ ΔΑΓ ηῆο ὑπὸ ΒΑΓ δηπιῆ, ἐπεηδήπεξ θαὶ πεξηθέξεηα ἡ ΔΓΓ 

                                                 
1 IV.14 Око датог петоугла, са једнаким странама и једнаким угловима описати круг. 
2 I.4 Ако су код два троугла две стране једног једнаке одговарајућим двема странама другог и ако су једнаки углови које образују једнаке стране, мора и основица бити једнака основици, 
један троугао мора бити једнак другом троуглу и остали углови морају бити једнаки осталим угловима и то одговарајући, наиме они који леже спрам једнаких страна. 
3 I.32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки су двама правим 

угловима. 
4 III.28 У једнаким круговима једнаке тетиве отсецају једнаке лукове, већи једнак је већем, мањи-мањем. 
5 VI.33 Код једнаких кругова углови се налазе у размери захваћених лукова било у случају централних било у случају периферијских углова. 
6 I.6 Ако су у троуглу међусобно једнака два угла, онда морају бити међусобно једнаке и стране које леже спрам једнаких углова. 
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једнака дужи АЕ, биће и угао АΒЕ једнак углу АЕΒ [I.5]1. Но доказано је да је угао 

АΒЕ једнак углу ΒΑΘ. Према томе је и угао ΒЕА једнак углу ΒΑΘ. И код два 

троугла АΒЕ и АΒΘ угао АΒЕ је заједнички. Дакле, преостали угао ΒАЕ једнак је 

преосталом углу АΘΒ [I.32]. Према томе троуглови АΒЕ и АΒΘ имају једнаке 

углове. И на тај начин имамо пропорцију: ЕΒ је према ΒА као АΒ према ΒΘ 

[VI.4]2. Но ΒА је једнако ЕΘ, значи, ΒЕ је према ЕΘ као ЕΘ према ΘΒ. Но ΒЕ је 

веће од ЕΘ, па ће и ЕΘ бити веће од ΘΒ [V.14]3. 

 

На овај начин ΒЕ је подељено тачком Θ непрекидно и већи део ΘЕ је страна 

петоугла. Слично се доказује да је и АΓ тачком Θ подељено непрекидно и да је ΓΘ 

једнако страни петоугла. А то је требало доказати. 

πεξηθεξείαο ηῆο ΓΒ ἐζηη δηπιῆ: ἴζε ἄξα ἡ ὑπὸ ΘΑΔ γωλία ηῇ ὑπὸ ΑΘΔ: ὥζηε θαὶ ἡ ΘΔ 

εὐζεῖα ηῇ ΔΑ, ηνπηέζηη ηῇ ΑΒ ἐζηηλ ἴζε. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ ἡ ΒΑ εὐζεῖα ηῇ ΑΔ, ἴζε ἐζηὶ 
θαὶ γωλία ἡ ὑπὸ ΑΒΔ ηῇ ὑπὸ ΑΔΒ. ἀιιὰ ἡ ὑπὸ ΑΒΔ ηῇ ὑπὸ ΒΑΘ ἐδείρζε ἴζε: θαὶ ἡ 

ὑπὸ ΒΔΑ ἄξα ηῇ ὑπὸ ΒΑΘ ἐζηηλ ἴζε. θαὶ θνηλὴ ηῶλ δύν ηξηγώλωλ ηνῦ ηε ΑΒΔ θαὶ ηνῦ 

ΑΒΘ ἐζηηλ ἡ ὑπὸ ΑΒΔ: ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΒΑΔ γωλία ινηπῇ ηῇ ὑπὸ ΑΘΒ ἐζηηλ ἴζε: 

ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΑΒΔ ηξίγωλνλ ηῷ ΑΒΘ ηξηγώλῳ: ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ ὡο ἡ ΔΒ 

πξὸο ηὴλ ΒΑ, νὕηωο ἡ ΑΒ πξὸο ηὴλ ΒΘ. ἴζε δὲ ἡ ΒΑ ηῇ ΔΘ: ὡο ἄξα ἡ ΒΔ πξὸο ηὴλ 

ΔΘ, νὕηωο ἡ ΔΘ πξὸο ηὴλ ΘΒ. κείδωλ δὲ ἡ ΒΔ ηῆο ΔΘ: κείδωλ ἄξα θαὶ ἡ ΔΘ ηῆο ΘΒ.  

 

ἡ ΒΔ ἄξα ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Θ, θαὶ ηὸ κεῖδνλ ηκῆκα ηὸ ΘΔ ἴζνλ 

ἐζηὶ ηῇ ηνῦ πεληαγώλνπ πιεπξᾷ. ὁκνίωο δὴ δείμνκελ, ὅηη θαὶ ἡ ΑΓ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ 

ιόγνλ ηέηκεηαη θαηὰ ηὸ Θ, θαὶ ηὸ κεῖδνλ αὐηῆο ηκῆκα ἡ ΓΘ ἴζνλ ἐζηὶ ηῇ ηνῦ 

πεληαγώλνπ πιεπξᾷ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

                                                 
1 I.5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки међусобно. 
2 VI. 4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких углова. 
3 V.14 Ако је размера прве (величине) према другој једнака размери треће према четвртој, а прва (величина) је већа од треће, биће и друга већа од четврте, а ако је једнака, биће једнака, ако 

је мања - мања. 
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XΙΙΙ. 9 

 

Збир стране шестоугла и десетоугла, уписаних у исти круг, подељен је 

непрекидно и већи део је страна шестоугла. 
 

Нека је АΒΓ круг и од слика уписаних у круг АΒΓ нека је ΒΓ страна десетоугла, а 

ΓΓ - шестоугла и нека су надовезане на истој правој.  

 

 
 

Тврдим да се цела ΒΓ дели непрекидно и да је већи део ΓΓ. 

 

Заиста, узмимо за центар тачку Е, повуцимо ЕΒ, ЕΓ, ЕΓ, и продужимо ΒЕ до А. 

Пошто је ΒΓ страна једнакостраног десетоугла, лук АΓΒ је пет пута већи од лука 

ΒΓ. Према томе је лук АΓ четири пута већи од лука ΓΒ. И лук АΓ је према луку ΓΒ 

као угао АЕΓ према углу ΓΔΒ [VI.33]1. Значи, и угао АЕΓ је четири пута већи од 

угла ΓΔΒ. И пошто је угао ЕΒΓ једнак углу ЕΓΒ [I.5]2, биће угао АЕΓ двапут већи 

од угла ЕΓΒ [I.32]3. И пошто је дуж ЕΓ једнака дужи ΓΓ, јер је свака од њих 

једнака страни шестоугла уписаног у круг [IV.15.Последица]4, биће и угао ΓΔΓ 

Ἐὰλ ἡ ηνῦ ἑμαγώλνπ πιεπξὰ θαὶ ἡ ηνῦ δεθαγώλνπ ηῶλ εἰο ηὸλ αὐηὸλ θύθινλ 

ἐγγξαθνκέλωλ ζπληεζῶζηλ, ἡ ὅιε εὐζεῖα ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη, θαὶ ηὸ 

κεῖδνλ αὐηῆο ηκῆκά ἐζηηλ ἡ ηνῦ ἑμαγώλνπ πιεπξά.  

 

Ἔζηω θύθινο ὁ ΑΒΓ, θαὶ ηῶλ εἰο ηὸλ ΑΒΓ θύθινλ ἐγγξαθνκέλωλ ζρεκάηωλ, 

δεθαγώλνπ κὲλ ἔζηω πιεπξὰ ἡ ΒΓ, ἑμαγώλνπ δὲ ἡ ΓΓ, θαὶ ἔζηωζαλ ἐπ' εὐζείαο:  

 

 
 

ιέγω, ὅηη ἡ ὅιε εὐζεῖα ἡ ΒΓ ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη, θαὶ ηὸ κεῖδνλ αὐηῆο 

ηκῆκά ἐζηηλ ἡ ΓΓ.  

 

Δἰιήθζω γὰξ ηὸ θέληξνλ ηνῦ θύθινπ ηὸ Δ ζεκεῖνλ, θαὶ ἐπεδεύρζωζαλ αἱ ΔΒ, ΔΓ, ΔΓ, 

θαὶ δηήρζω ἡ ΒΔ ἐπὶ ηὸ Α. ἐπεὶ δεθαγώλνπ ἰζνπιεύξνπ πιεπξά ἐζηηλ ἡ ΒΓ, 

πεληαπιαζίωλ ἄξα ἡ ΑΓΒ πεξηθέξεηα ηῆο ΒΓ πεξηθεξείαο: ηεηξαπιαζίωλ ἄξα ἡ ΑΓ 

πεξηθέξεηα ηῆο ΓΒ. ὡο δὲ ἡ ΑΓ πεξηθέξεηα πξὸο ηὴλ ΓΒ, νὕηωο ἡ ὑπὸ ΑΔΓ γωλία πξὸο 

ηὴλ ὑπὸ ΓΔΒ: ηεηξαπιαζίωλ ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΔΓ ηῆο ὑπὸ ΓΔΒ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἡ ὑπὸ ΔΒΓ 

γωλία ηῇ ὑπὸ ΔΓΒ, ἡ ἄξα ὑπὸ ΑΔΓ γωλία δηπιαζία ἐζηὶ ηῆο ὑπὸ ΔΓΒ. θαὶ ἐπεὶ ἴζε ἐζηὶλ 

ἡ ΔΓ εὐζεῖα ηῇ ΓΓ: ἑθαηέξα γὰξ αὐηῶλ ἴζε ἐζηὶ ηῇ ηνῦ ἑμαγώλνπ πιεπξᾷ ηνῦ εἰο ηὸλ 

ΑΒΓ θύθινλ [ ἐγγξαθνκέλνπ ]: ἴζε ἐζηὶ θαὶ ἡ ὑπὸ ΓΔΓ γωλία ηῇ ὑπὸ ΓΓΔ γωλίᾳ: 

                                                 
1 VI.33 Код једнаких кругова углови се налазе у размери захваћених лукова било у случају централних било у случају периферијских углова. 
2 I.5 Код једнакокраких троуглова углови су на основици једнаки међусобно, а у случају продужења једнаких страна углови под основицом такође морају бити једнаки међусобно. 
3 I.32 У сваком троуглу спољашњи угао образован продужењем једне стране једнак је двама несуседним унутрашњим угловима, а три унутрашња угла троугла једнаки су двама правим 

угловима. 
4 IV.15.Последица Страна шестоугла једнака је правој из центра (полупречнику). 



ЕУКЛИДОВИ ЕЛЕМЕНТИ 

ТРИНАЕСТА КЊИГA 

Зорица Милатовић: Прилози за наставу у којима су коришћени електронски записи Елемената које је приредио проф. др Зоран Лучић 

и најстарије сачуване верзије Елемената познате као Е888  
 

једнак углу ΓΓЕ [I.5], а угао ΓΔΒ двапут већи од угла ЕΓΓ [I.32]. А доказно је да је 

и угао АЕΓ двапут већи од угла ЕΓΒ, па према томе је угао АЕΓ четири пута већи 

од угла ЕΓΓ. Дакле, угао ЕΓΓ је једнак углу ΒΔΓ. Код два троугла ΒΔΓ и ΒΔΓ угао 

ЕΒΓ је заједнички. И преостали угао ΒΔΓ једнак је углу ЕΓΒ [I.32]. Према томе 

троуглови ЕΒΓ и ЕΒΓ имају једнаке углове. Значи, постоји пропорција: ΓΒ је 

према ΒЕ као ЕΒ пема ΒΓ [VI.4]1. А ЕΒ је једнако ΓΓ. Према томе ΒΓ је према ΓΓ 

као ΓΓ према ΓΒ. И већа је дуж ΒΓ од ΓΓ, па је и ΓΓ веће од ΓΒ. 

 

На тај начин дуж ΒΓ је подељена (тачком Γ) непрекидно и већи њен део је ΓΓ. А 

то је требало доказати. 

δηπιαζία ἄξα ἡ ὑπὸ ΔΓΒ γωλία ηῆο ὑπὸ ΔΓΓ. ἀιιὰ ηῆο ὑπὸ ΔΓΒ δηπιαζία ἐδείρζε ἡ 

ὑπὸ ΑΔΓ: ηεηξαπιαζία ἄξα ἡ ὑπὸ ΑΔΓ ηῆο ὑπὸ ΔΓΓ. ἐδείρζε δὲ θαὶ ηῆο ὑπὸ ΒΔΓ 

ηεηξαπιαζία ἡ ὑπὸ ΑΔΓ: ἴζε ἄξα ἡ ὑπὸ ΔΓΓ ηῇ ὑπὸ ΒΔΓ. θνηλὴ δὲ ηῶλ δύν ηξηγώλωλ, 

ηνῦ ηε ΒΔΓ θαὶ ηνῦ ΒΔΓ, ἡ ὑπὸ ΔΒΓ γωλία: θαὶ ινηπὴ ἄξα ἡ ὑπὸ ΒΔΓ ηῇ ὑπὸ ΔΓΒ 

ἐζηηλ ἴζε: ἰζνγώληνλ ἄξα ἐζηὶ ηὸ ΔΒΓ ηξίγωλνλ ηῷ ΔΒΓ ηξηγώλῳ. ἀλάινγνλ ἄξα ἐζηὶλ 

ὡο ἡ ΓΒ πξὸο ηὴλ ΒΔ, νὕηωο ἡ ΔΒ πξὸο ηὴλ ΒΓ. ἴζε δὲ ἡ ΔΒ ηῇ ΓΓ. ἔζηηλ ἄξα ὡο ἡ 

ΒΓ πξὸο ηὴλ ΓΓ, νὕηωο ἡ ΓΓ πξὸο ηὴλ ΓΒ. κείδωλ δὲ ἡ ΒΓ ηῆο ΓΓ: κείδωλ ἄξα θαὶ ἡ 

ΓΓ ηῆο ΓΒ.  

 

ἡ ΒΓ ἄξα εὐζεῖα ἄθξνλ θαὶ κέζνλ ιόγνλ ηέηκεηαη [ θαηὰ ηὸ Γ ], θαὶ ηὸ κεῖδνλ ηκῆκα 

αὐηῆο ἐζηηλ ἡ ΓΓ: ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη. 

 

  

 

                                                 
1 VI.4 Код троуглова са једнаким угловима су стране које образују једнаке углове пропорционалне, и одговарају једна другој оне стране што леже наспрам једнаких углова. 


